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Itteris  v%  nalcentibus*  eos  co- 
luit f emper  honoribt  s Antiqui. 
'tas  ,eoKHie  non  morituris  obfc- 
quijs  Pofteritas  venerabitur  He- 
roas, quos  vel  cadentes  difcipli- 
ras  tollere, vel  iniquis  fortunae 
cafibus  opprcflos  erigere  fiepius  conlpexit  » 
quare  cum  ego  omni  tempore  , quantum  in 
me  fuit , fluGiofe  iuuentuti  confulere  cupie- 
rim , & prefertim  generofe  Nobilium  propa- 
gini Mathematicas  diiciplinas  adamanti , & 
lamdudum  enixe  poflulanti,  vt  fecundis  typis 
pracclarifsima  eruditifsimi  Caualerij  Geome- 
tria mandaretur, illorum  votis  refpondi, quip- 
pe dolentibus  tam  pretioliim  opus , tranflatis 
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aliunde  ab  huius  difciplinae  cultoribus  cunftis 
fere  voluminibus,  in  Bononienfi  fblo  lucem  na- 
dum , tam  fubito  no£te  nancifci , nec  polle  de- 
funtli  Au&oris  mandata  litteris  Geometrica 
fchemata legere,  quem  viua  voce  in  Archigy- 
mnafio  Bononienfi  diftantem  primarium  Pro- 
fefibre  filentes  audierant ,*  hinc  eft,  Vir  Genero- 
fiifsime,  quod  ego  praefatum  opus  iterum  praelo 
commifi,vtfaecundifsimus  parens  filios  produ- 
ceret, quos fbrmofbsr,&  fine  mendis  fpe&abi- 
les,omni  adhibita  diligentia , licet  alpicere,ac 
intueri ; vnde  fblum  deerat,  cui  hos  tenues  meos 
labores  facrarem,  fortemque  huic  Geometrico 
Caelo,  forfancaliiro,  Atlantem  inuenirem,cum 
ftatimtui  nominis  fidei,  inclyte  Marti,  ac  tu- 
telae committere  decreui  jnon  enim  maiori  no- 
mini, nobiliori  Numini  poteram  hoc  Nobili- 
tatis opufculum  dicare , cum  natus  fis  ex  nobi- 
lifsima  Vrfinorum  familia  inter  Romanas  fa- 
cile prima  , cuius  fumofie  Imagines  patentia 
vndequaq;  ar&ant  Palatia  , monftrantq;  ni- 
gricanti colore  Iplendidilsimam  antiquifsim^ 
gentis  originem 5 & qui  honorum  gradus,  qui 
tituli  inucniuntur , quos  illa  generofifsimenon 
fubieritj  quaefafla  clarifsima perleguntur, qu^ 

ipfa  non  peregerit ; ab  illa,  ob  feruatos  Ciues 
■i  ciui - 
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ciuic^  furit  Coronae  habitae,  ab  illa  obfeffum 
ab  hoftibus  fuam  libertatem  agnouit  Capito- 
lium ,•  illa  prudentifsimos  Patrise  Confules  J 
fapientifsimos  Romae  Senatores , fpeftatifsi- 
mos  Vrbi  Prsefeftos , Vigilantifsimos  Eccle- 
fiae  Vexilliferos  peperitj  nullus  in  tota  Euro- 
pa iacet  angulus, in  quo  miranda  Vrfinae  do- 
mus non  confpicianturmonumeta>illam  Italic^ 
or£  Hifpaniaru  Regna,  Galliarum  Prouinci^ , 
remotifsima  Britanniae  Littera  agnofeunt}  ab 
illa  domoinitae  cum  primoribus  Regu  Coro- 
nis (anguinis  affinitates,  potentifsimaqj  Germa- 
nia ab  illius  nobililsim^  familiae  germine  Im- 
perij  Romani  Eleftores  vidit,  quaminfignem 
dignitatem  ducentis  quadraginta  annis,  & vi- 
tra magna,  cum  maieftate  continuauit  j infi- 
gnes  titulorum  honores  , nam  alios  Comites, 
alios  Marchiones  perlegetis  3 Barones  alios , 
Principes  alios,  Duces  mirabimini;  confpicu^ 
dignitates , cum  Baiuliui  alij , S.  Michaelis  alij, 
Rhodi  alii  exim  i j Equites  fuerint  j fpeftatifsi- 
ma  curarum  munia,  cum  ab  illa  familia  fuos 
Cancellarios  Sicilia, Priores  Aquitania, Cam- 
piduffores  Refpublica  Veneta,  Patriarchas 
Antiochia,  Magnos  Infula  Melitenfis  habue- 
rit Magiftros  ; quid  dicam  de  numerofa  fegete 
‘-i  Epi- 
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Epifco  porum,  Archiepifcoporum , qui  non  ta 
fubiechs  fibi  Ciuibus  dicuntur  prarfuifle , quam 
fumma  animi  liberalitate,  optimis  vita*  mori- 
bus, praefuiflej  quoties  vero , & quot  purpu- 
ratos Principes  admirata eft  Roma , cui  nil  mi- 
rum folet  accidere  , ac  vna  totius  Chriftiani 
orbis  fumma  Capita  eft  adorata  i erubefcebat 
illa  domus  eximios  Terris  Proceres  produxifle, 
ni  etiam  Coelis  fimiles  genuiflet,  fulgentibus  in- 
ter illos  Beatos  lpiritus  fummis  martyrio  Prin- 
cipibus ; nec  in  procreandis  foeminis  voluit  fte- 
rilis  effe  in  Viris  farcundifsima , cum  enituerit 
miraculis  Margherita  Virgo  , quas  Reginam 
Vrfinam,  Vngarise  Regis  Coniugem,  fuam 
agnolcens  ParentemTui  generis  nobilitate  cum 
animi  fanfbtate  coniunxit ; longior  eftem  in 
recenfenda  tant£  ftirpis  nobilitate,  fi  hiftoriam , 
non  epiftolam  lcriberem  , <3 c fi  illam, me  ta- 
cente, faxa  ipfa,  ac  monumenta  illius  celfitu- 
dinem  non  proclamarent \ nam  V enetijs  eque- 
ftris  ftatua  Nicolae  Vrfinoobferuatum  abob- 
fidione  Patauium  videtur , teftantur  antiqui  ffsi- 
mi  lapides  a familia  Vrfina  adaequatum  olim 
Capitolium  fuifle  reconditum, ‘Tabularum le- 
ges fuifle  feruatas,  liberatam  a Falifas  Rem- 
publicam , refectos  Pontes  5 Plebem  placatam  ; 
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hic  in  tuas  laudes, Marchio  inclyte, libentiis  - 
me  defcenderem , ni  mihi  filentium  tua  impo- 
neret modeftia  , quae  mauult  egregia  facere, 
quam  benefacta  palam  audire ; hoc  tamen  fb- 
lum  dicam , te  his  virtutibus,  quas  in  clarifsimis 
tuae  Domus  difperfas  Viris  intellexifti , non  de- 
generafle , teq;  vnum  infignibus  tum  animi  tum 
Corporis  dotibus  tot  hominibus  refpondere ; 
nam  fi  animi  celfitudinem  fpefras , quis  te  ma- 
gnificentior , fi  liberalitatem , quis  munificen- 
tior, fi  in  rebus  peragendis  dexteritatem,  quis 
te  eruditior,  tu  enim,  omitto  caeteras  artes,  ac 
(cientias , quibus  ab  ineunte  aetate  cum  maxi- 
m°  progreflus  cenfu  operam  impendifti  3 ma- 
thematica theoremata  calles  optime, tu  loco- 
rum diftantiasjdilsitas  littorum  regiones, Tellu- 
ris, ac  Pelagi  menfuram  apprime  .cognofcis  3 
non  tibi  ignoti  funt  ortus,  & interitus  fyderum, 
agnofcis  qua  parte  Cccli  ferenitates , qua  tem- 
peftatesfint  futur^,necte  in  immenfb  latentes 
Oceano  latent  aren^  3 accipe  igitur  qualecunqj 
hoc, tuum  munus,  quod  tibi  libens,  ac  lubens 
offero,  tuaeq; au£foritatis  clypeo  contra  mali- 
gni liuoris  dentem  tutor , ac  pater  defende , nec 
aoni  tenuitatem , fed  animum  dantisplura  da- 
turi, fi  poflet,  confpicej  oblatum  a Mife  gra- 
tum 
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tiim  punicum  malum  ; ita  Deus  te  diu  inco- 
lumem feruet,  vt  ex  Patriae  bono.  Domus , ami* 
eorum  in  terris  diti  pofsis  viuere,  du  me  tibi  per- 
petuum clientem  polliceor,  tuumque  patroci- 
nium hoc  perenni  in  te  animi  mei  monumen- 
to fummopere  expolco , 

D.  T. 
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jfidiSifsitn . Seruus 
Cacolus  Manolcfluis  • 


Digitized  by  Google 


PRAEFATIO 

, ...  ' . 

Emtnem  prefeZfc  mathamaticarum  demat- 
fir ationum  dnleeainem , vel  primoribus Uu 
brts  vix  attietjfc  puto , qui  ( non  [uu i at , 
mellis  in  arbore  latentis  deguf.it  a paululi 
[sanitate,  innumera  luet  f trientibus  c erta- 
m m , t tim  aculeis  apium  eat  trua  dcgluttenic  Vr- 

futnJtnh  arcere  poffknt ) /i mutarum,  qua  tlUs  commitantur  dif- 
ficultatum copia  crebris  velut  Mus  obfificntc  refulji*s3ad[aue~ 
tatem vfqi eadem vbiq;  perfundi  totis  viribus  non  contendat. 
Talia  tibi  amice  Lcflor,  qui  melleos  hofee fr iulus  dtpafcere  ce» - 
[ut fi , cuifdam  in  Geometria  ret  admiranda  cafu  m me  exta  [pe- 
culationis  occa(ione3  parta  , huiufi e dulcedinis  amore  [agranti , 
libanda  propone . Cum  ergo  [olidorum  , qua  ex  rtuolutione  circa 
axim  oriuntur  , gene fim  altqeando  meditarer  , rationemq;  gigne» 
tium  planarum  figurarum  cum  genitis [olidis  comp  arari  m ^maxi- 
me [ane  admirabar  quod  d propriorum  parctum  conditione  adeo 
nat.e  figura  degenerarent , vt  altam  omnino  ab  ei/dem  rationem 
[equi  viderentur  . Cylindrus  enim  exempli  gratia , in  eadem  ha. 
[i,  & circa  eundem  axim3  cum  cono  con/tttutus , eft  ciujdem  3 tru 
plus j cum  tamen  ex  parallelogrammo  trianguli  diclum  conum 
generantis  '•  duplo  per  reuoUttionem  oriatur . Similiter  fiisi  cade 
baf  & circa  eundem  axiwjsam  't[pb*rium3  vel hamiipharoides  , 
necnon  conoidcs  paraboheum , atq;  cyltndus  , ex/iterint  ,hic  erit 
bamifpharij,  velhamifpharotdts  fexquia' ur3conotdis  vcfo  - du- 
plus 3 cum  tamen  gignens  par allelogr animum  dul  um  cylindrum 
ad  in  fi  ripturn  gignentem  cir  culum  3 feu  cl!ip(im3  proxime  r atioue 
habeat , quam  quatuordccim3ad  vnkcctm  ad  parabola  vero  Jit  in 
ratione  f fexquialtera . .Quinimmo  6'  in  planis figuris  per  reuolu. 
ttonc  rectarum  linearum  arca punctum genitis , quales  [unt  cir- 
culi , eandem  vari:  tat  em  licet  experiri , Si  enim  plure s circuli 
concentrici  intelltgantur  expoftt  radios  habentes  ex.  g.  m pro- 
portione numerorum  ab  vnilate  deinceps  expoji torum 3tpjt  etreuti 
non  eandem  radiorum  proportionem  confruabunt  ,[<de  am,  quj{ 
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eorstm  l quadrata  inuicem  habebunt . His  vero  perfpecHs  cum 
ad  planarum,  ac /olidarum figurarum  quoqy grossitatum  centra 
refptccrem  fimilemque  varietatem  natfus  ejjem  , adhuc  au?t- 
h Luc.Val  batur  admtr otio  i in  cono  enim  centrum  grauita/is  ■'  efl  in  axe  per 
quartam  partem  difiant  d bafi t in  triangulo  vero  ipfum  vionen. 
te  e fi tn  eodem  ax* , diClans  ab  eadem  per  • tertiam partem  eiuf. 
K Ide  «i.  dem  axis . Similiter  in  conoide  parabolico  illiudeft  tn  axe  per  k 
uVch.8.  tert*am  Partem  diftans  d baji 3 tn  parabola  vero  ipfum  generante 
Se.fqiiep./*''  duas  tertias  eiufdem  axis  remouetur  abtpfabafi.  Cum  er- 
go talem  v arte  tat  em  in  plurimis  alijs  figuris  fapius^tc  fape futfse 
meditatus , vbi prius  ex.g.  cylindrum  ex  indefinitis  numero  pa - 
rallelogrammis } conum  vero  in  eadem  bafi , (fi  circa  eunde  axim 
cum  cylindro  confiitutum , ex  indefinitis  numero  triangulis  per 
axem  tranfeunttbus  veluti  comp alium  e fingens , habita  dtliorii 
planorum  mutua  ratione , illice  & ip forum  [olidorum  ab  ipfis  gem 
nitorum  emergere  rationem  exifitmabam,  cum  iam plane  confla- 
ret planorum  rationi  genitorum  ab  ij fidem  fioltdorum  rationem 
minime  concordare  figurarum  menjuram  tali  ratione  tnquiren- 
/em  oleum  y (fi  operam  perdere , ac  ex  inanibus  paleis  trituram fa- 
(lurum  efife , mihi  ture  cenfiendum  videbatur . Verum  paulo pro. 
fundtus  rem  contemplatus  in  hanc  tandem  deueni  fententtam , 
nempe  ad  rem  nofilram  lineas , (fi  plana , non  ad  inutcem  cotnet - 
dentia,  [e  d aquidifiantia  aff umenda  efifirfic  enim  in  plurimis  ram 
tione  inucfltgata  repetq  tum  corporum  proportioni  ip fiorum  plano « 
rum  , tum  planorum  proportiom  ipjarum  linearum  proportionem 
mDef.».  (fi eo  modo  fumantur  , quo  " hb.  2.  explicatur  ) adamujjtmin 
& i.l.s.  omnjhus  rffponderc . Cylindrum  igitur  , (fi  conum , tam  dici  os 
non  amplius  per  axem fed  aquidtflanter  bafi  ceu  feilos  cotempla - 
tus , eandem  fanc  rationem  habere  tlla  comperij , qua  hb.  2.  voco 
omnia  plana  cylindri  ad  omnia  plana  coni,  “ regula  communi 
j .1 . * . " bafi  ( nempe  circulorum  congeriem , qua  intra  cylindru,(fi  conum , 

o Drf.i.s  veluti  ve fligia plani  d b afi ad  oppofitam  bafim  continuo  tlh  aquim 
diffamer  fluentis  quodammodo  rcltneput  intelliguntur  ) ei , quam 
habet  cylindrus  ad  conum . Optimam  ergo  methodum  figurarum 
fcruLtnda  menfura  tudicaui  prius  linearum  pro  planis , (fi  plano- 
rum pro  folidts  rationes  indagare , v / tUico  ipfdrum  figurarum 
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menfur am  mihi  co  tnpaxarem,  res, pute , iuxta  vota  ft.  ccefltt , vt 
perlegenti  patebit . Artificio  autem  tali  vfus  fum  , quale  ad pro - 
pojitas  quafliones  ahfoluendas  Algtbrattci  adbibere  folent  j qui 
quidem  numerorum  radices , qu amnis  ineffabiles,  furdas,  ac  igno- 
tas, nihilominus  fimul  aggregantes  ,fubtruf jentes , multiplican- 
tes, ac  dtuidentes  , dummoao propojitf  rei  exoptatam  (ibi  notitia 
enucleare  valeant,  fu  a fatis  obiqffe  munera  f ibi  pcrfuacUnt , Non 
aliter  ipfe  ergo  mdtuifibiltum  fine  linearum  , (me planorum  con- 
gerit  ( ijfdem  vt  in  hb.  2.  explicatur  ajfumptts ) licet  quoad  eo- 
rundem numerum  innominabili  , fur  da  , ac  ignota , quoad  ma- 
gnitudtnem  tamen  confptcuis  limitibus  claufa  , ad  continuorum 
inueftgandam  menfur am  vfus  fum  , vt  legenti  inprocejju  ope - 
ris  apparebit . Propofitummtht  tft  autem  '0  Geometra  in  hts  fe- 

piem  libris  quamplur  tum  tam  planarum  , quam  foltdarum  f gu- 
rarum dtmcnfonem  adinuenire  , quarum  aliqua  etiam  ab  alus  , 
acpractpuc  ab  Euclide,  & Archimede  pertradaip  fuerunt , reli- 
qua vero  nemini,  quod  (cum  hucufq-,  attentata ; vno  /amem  ex- 
cepto A epltro , qui  occaftone  Dolq  Aufinaci  per  virgam  menfo- 
r tam  dimetiendi,  poftquam  in  fuaV  Ster  tome  tria  An  bime  dea  P Kepieri 
Jummarte  ipfius  Archimedis  adtnucnta Jibi  opportuna  recenfutt  -tuctmc • 
^»do , quMefcumqifint , adteclis  rationibus , tandem  ““  ^ 
eam  partem fuper  addidit , quam  Stcreometria  Archimede  a fup- 
pltmentum  nuncupauit , in  qua  multiplicem  Sed  tonum  conica- 
rum,  Cncult  nempe.  Parabola,  HyperboU,  & EUipfis , necnon  ea- 
r undem  portionum  circa  dtuerf os  axes  reuolunonem  lontempla - 
tus, /olida  numero  Ociuagmta  feptem , prater  qutnquc  Archtme- 
dea,  Spharam  fetheet,  Conoides parabolicum  , Conoidcs  hyptrbo- 
licum,  Spbarotdes  oblongum, /f  prolatum  Geometris  pJquam 
eleganti  praconto  promulganti , Cum  ergo  tam  expoftam  me- 
tiendarum gurarum  nouam,  ac,f  dicere  fas Ju , valde  compen- 
dio fam  methodum  adintuniffem,faeUcittr  me  cum  alium  ef/eexi- 
Jttmaui , vt  hac  foltda , prater  tUa  Archimede  a , mihi  fuppedita- 
re  ntur , arca  qua  illius  vim  ac  energiam , experiri  liceret  Ne  ' 
quis  tamen  putet  me  omnium  dii/ oram  fohdorum  dtmenfonem 
fui[fe  confequutum  ,ftcutt  neq,Kcplero  contingere  potuit , ni/i 
paucorum , nec  fatu  fpUciter , vtpradttiam  Ster  come  trium , ac 
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fupplc  mentum  perlegenti  conflare  poterit : fatis  mihi  fuit  eorum 
aliqua  certiori  tamem , ni  fallor  ratione , inuefitgare , qua  circi  - 
ter  numero  plufquam  viginti  ennumerari  poterunt , praefui  fi 
Archimede  a in  numero  computentur , qutnq ; fcilicet  pro  Jmgulis 
quatuor  C ont  fettiombusy  fir  amplius  alia  quadam  infi  rius  rece- 
jenda . V eltnim  reuolurio  fit  circa  axem  ditfarum  fe fi  tonum,  & 
Jic fiunt  folida  Archimede  a,  ex  circulo  nempe  Sphara , ex  parabo - 
ia  Conoides paraboheum , ex  hyperbola  hyperboheum , & ex  ellip- 
ftfpharoides  oblongum,  feu  prloatum . Vclrcuolutto  fit  circa  pa~ 
\j.Cor. t . radelam  axi , extra  figuram >fed  minime  eandem  tangentem  con - 
r Cor.u.  shtutam 3 & fice  x circulo  fit  l anulus  latas  circulans  , ex  para - 
s ••!•+.  bola  femianulus  latus p.traboltcus , ex  hyperbola  ' hyperboluus 
'6  ( hos  Keplerus  tanquam  montis  Aetna  c au  nat  is  fi  miles  Cratem 
c Cor. 14.  res  vocat ) & ex  Elltpfi ' Anulus  latus  ellipticus,  quem  idem  Ke- 
uC^’  plerus , velut  ferto  rufitearum puellarum firnilem , Anulum  ardui 0 
h appellat . yet  rcuolutto  fit  circa  parallelam  axi , ac  figuram  tan . 
x Cor.  ic. gentem  , & tunc  ex  circulo  fit  Anulus  finitus  circularis , ex pa  • 
y Corh  5 . tabol.t  ■'  femianulus finitus parabolicus , ex  hyperbola  hyperbo* 
l o.'.i.  lacus,  (fr  tan  Hem  ex  elltpfi , qui  pariter  Anulus  firicius 1 elhpti - 
z Cor.  j CHS  ni(ncupAt  ir . Denique  reuolutione  facta  circa  parallelam 
a Cor. "19.  axi,fccantemq-,  figuram  in  duas  portiones  tnxquales , ex  circuli 
34  ’.;»  portione  maiori  fit  Malum  rofeum  ,ex  minor  1 Malum  citrium.  In 

ii  1134  ellip/ivero  ex  maiori  Malum  cotoneum  y&tx  minori  fit  Oli- 
1.  ua.  Ex  parabola  portione  maiori  fit  c Aeeruus  maior  paraboli» 
ccor.  zi -cttSt  ex  minori  Aeeruus  minor : E*  hyperbola  portione  maiori 
'd  Cor.u.//  Aeeruus  maicr  c hyperbolicus  > ex  minori  Acernus  > minor  . 

5 ».W  fjos  autem  Aceruos  minores  parabole  os  , efy  hy per  boli  cos , idem 

hciscorv-  Keplerus  cornibus  reltis  fimtles  cxtfiimat , quorum  alia  funt  acu - 
rotmiter.  /4,  & aha  obtufa,  vt  in  pecudibus,  quando  primum  , inquit , cor- 
‘ couifcunt . II ac  vero  fiunt  folida  numero  vigtntt , quibus 

•oitcr°  etiam  Anulus  (IriCtus  tlltpttctts  altera  parte  latior , & Anulus 
Z Cot’l,,latus  ellipticus  alteraparte  fir icitor,  a idtpoffunt , quem  Keple-. 
h Cor*i  • rus  ^ tarA'  feH  GloboT urcico  firnilem  putat , necnon  ea  foltda,qua 
3 4.1.3. ex  fe Itionibus  ' oppofitis  oriuntur , feu  prafata  videntur  conco- 
Cm .h.  mitantia . Hac  inquam  fient , qua  ex  ennumeratts  ab  ipfo  ex- 
* 5 * ctrpfimus  examinanda,  a quo  prater  aliqua  nomina  mhil  aliud  4 

' nobis 
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nobis  defumptum  eft3  vt  infipicienti  manifefium  cnt . Sciat  vero 
Uftor  nos prater  dicta  foLida  alta  pariter  quamplurima , qn.t  non 
funt  ex  grege  f apertus  enumeratorum , ettam  contemplari . Pra 
c. iteres  autem  maximam  huiufice  demonftrandi  methodi  vniuer- 
falitatem  non  rettcebo , quod  enim  alij  de  vna , vel  faltem paucis 
folidorum  fipeciebus , nos  de  infinitis  continuo  demon  liramus , ne-  K jo.Duos 
dum  enim  hic  ex.  g.  offenditur  k cylindrum  coni , vel  prtfma  cw.j. 
pyramidis , tn  e ad  m bafi , altitudine  cum  eo  exi/lentis , tripli  Juod.fc \e. 

effe  ifed  quacumq,in  bafi  v artat  tone  f alta , qua  nullo  ajjignato 
numero  coarflatur  ,foltdum  etdem  infiflens  , quod  cylindricum  "a  sed.  9. 
vocamus 3 effe  > triplum  etus  3 quod  tn  eadem  bafi , & altitudine  Co>.4.$4. 
cum  eo  lonftttutum  , conicum  appellamus  •,  quorum  quidem 
U dori  fpecies  numero  indefinitas  effe  manifeffo  apparet : Ex  hoc 
autevnico  exemplo , tamquam  ex  vngue  Leonem  , digno fcet flu- 
diofius,  quanto  Geometricus  ager  per  hac  fertilior 3 dr  amplior fiat , 
hanc  vmuerfalttatem  namq\  circa  omnia  pene  fiolida  d nobis  htc 
confderata  iugiter proftquemur . In  primo  igitur , <jr  fecundum 
Libro  3vt  plurimum  lemmata  proponuntur , qua  ad  f quentium 
librorum  dotfrinam  capiendam  nece  (far  ia  videntur , licet  incif- 
dem  plurima  quoque  fmt  fui  gratia  fmpli  citer  demonflrata : In 
3 . 4.  & 5 . Libro  fiolida  e xaminantur  3 qua  ex  conicis  fctliontbus 
fuamgene/im  agnofeun  t.  In  6.  agitur  de  fpatijs  helicis , hac fo - 
fidis  ab  eifidem  genitis >problemataq\  circa  pr  e demonflrata  con • 
Jlruuntur . Infiepttmo  dcntqi  Lib.  noflram  infinitatis  indiutftbi- 
lium  Oceanum  e me  n fiam  ratem  , alta  in (l  it  ut  a methodo , tn  portu 
deducimus 3 vt  in  illius  infinitatis  /copulis periclitandi  omnis  ta- 
dem  tollatur  ambiguitas . Scio  tamen  hac  prima  fronte  leuiter 
perpendentibus , quippe  qua per  iamdiu  tritam  Geometria  ficmi- 
tam  haud  fuerint  inqmfiea , minus  effe  probanda  ,at  qui  n au  fica- 
tis ftomaci  tumentes  flatus  initio  fiuppr  ementes  ad  extremam  hui- 
us do f trina  metam  peruentrehaud  dedignabuntur  , forte  fiuper 
hac  minime  amplius  nauficabunt . Ne  quis  igitur  hanc  rogo  me- 
thodum prius  damnare  velet , quam  h.tc  omnia  puro  mentis  ocu- 
lo , finceroq,  illtus  affeflu  fuerit pcrluflratus  , htc  enim  tali  ratio- 
ne demonflrata  cum  altorum  wuentis  ad  vngue  m concordare  iu- 
giter animaduertet . N emo  autem  hac  aggrediat  ur3  qui  fx  f al- 
tem 
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tem priores  Lilros } & vndecimum  Elementorum  non  calluerit , 
quod  fi  o Apolloni] , & Archimedis  Operibus  Leflor  pariter  ver- 
fatus  fuerit  facilius  hac  apprehendet  ,/in  minus , quadam  pau~ 
ca3qusab  ipfis  defumpta  fuere , poterit  fupptncre  . £ui  vero 
viderit  Com.  de  Motu  Martis  prafati  Kepleri  per  has  noftras 
fpeculationes plane  intelliget , qudm  facile  in  dim  enfione plani  el- 
lipfis  potuerit  ipfe  halluci  nari  , dum  omnium  dtfl  antiarum  Pia- 
netf  a Sole  ,per  ellipticam  lineam  circumuoluti  > men furam  pu- 
tat aquipoUere plani  cilipfis  men fur  a ( quod  e ii  quoddam  fimile 
errari , tn  quem  initio  prafentis  fpeculationts  & tpft  lapfus  eramy 
putans  coincidentia  lineas  , vel  plana , proportionem  planorum  , 
fou  [olidorum,  eandem  confer uar e ) licet poflmodum  & ipfe  erro» 
rem  proprium  detegat , & quomodo  pojjit  illum  emendare  conten- 
dat. H is  igitur  rite  confidet atis  , neminem  fore  exili  imo , qui 
hanc  nouam  methodum  duxent  afper  nendam  , quin  potius  eande 
v eluit  auream  clattcm } qua  fumma  arcis  Geometria  nonnullas 
hucufqi occlufas  fores  re  fer  antes  , fummis  pulcherrimarum  fpe- 
culattonum  thefauris  dttijjtmi  fieri  valeamus  » albo  adsedo  cal- 
culo tpo(l  modum  forte  fatius  comprobabit 
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EXerit  ecce  nouos  fapies  C A V A LE  R IV  S au  fas 
Arcbimedxa  deficient  e manu  ; 

Nempe  geometricae  ex  vmbris  eruit  artes  s 
Queis  metiare fotum  , quas  metiar  e fotum . 

Egregium  mirata  VIRI  decus  , Ars  ftupet , inde 
Sit  ait } ergo  meas  exuperabis  opes  ? 

. Anonymus. 

In  Librum  Geometri*. 

DVm  noua  peruoluis  C AV  A LE  R 1 /ehem  at  a,  de  que 
Arte  Geometrica  prima  uophaa  refers ; 

Applaudit  dignis  tibi  Felfina  laudibus . (fi  quam 
Sufpicit  ingenio , voce  per  aflr  avehit. 

Hinc  Archimedis  fileant  monumenta , reuixit 
Effe  Syracusijqui  premit  acia fenis . 

Co.Franc.CaroIus  Caprara  CoIi.Nob.  Alum, 

Ad  Libri  Audiorem. 

VEra  Geometria  reti  e documenta  recludis  y 
£ux  minus  antiquis  emicuere  viris . 

Sufficis  illius  noua  fchematafciluet  artis , 

Percipis  vnde  decus  tu  quoque  in  orbe  nouum . 

Emenfa  fpatium  terra  dumque  exprimis  j inde 
Arripis  immenfi  limina  fumma  Poli . 

Petrus  Franc.Coruinus  CoRNob.  AJuni. 

Ad  Librum  Geometri*. 

OTtima  fi  cupias  cognofcere  fchcmata  Leclor  , 

Firma  Giometrict percipe  tura  libri . 

Aequoris , atque  foli  difees fpatia  alma  metiri, 

Ingenq  miros  arripie fqu e modos . 

Felfina  plaudit  ouans  , tantoque  fu  per  b a triumpho , 

Gaudia  non  vnquam  d< peritura  ciet . 

Co.Franc.CaroIus  Caprara  CoJJ.Ntb.AJum. 

‘ • • De 


Digitized  by  Google 


DcLibro  Geometri*. 

Exprimit  egregiam  nobis  CAVALE  RIV  S t artem 
Ingenioque  refert  abdita  fenfa  nono. 

Huic  veterum penitus  cedunt  monumenta  virorum  , 

Vt  longe  meritis  inferiora  fuis, 

Co.M.ircus  Antonius  Herculanus  Coll.Nob.AIum. 

De  Libro  Geometri* . 

PLena  Geometricis funt  hfc  monumenta  figuris  , 

£ua  BON AV ENTV RAE  condidtt alma  manus y 
Ingenij  vires , & fufpice  mentis  acumen, 

Sluod  merito  atomum  concelebrare  licet . 

Sola  latere  nequit  V l RT  V S : hac  ftdera  tranat , 

Imaque  dc fpiciens  limina  , fumma petit . 

Marcus  a Cartis  Coli  .Nob.Alum. 

Ad  Autorem  Libri  Geometri* . 

XAmnoualux  fplendet  fiam  fplendor  pr.tmtet  omnis  , 

Arte  Geometrica  , dum  noua  iura  refers . 

Lux  fuit  Arcbttas , lux  Archimedis  opufqui  , 

Lux  ea  fed  tenebris  confociata  fuit  i 
Lux  tua  pollucet  nulla  caligine  pr  e (f a t 
l n Ii  ar  Apollinei  fideris  inflar  ade fi . 

Petrus  f ranc.Coruinus  Coll.Nob.AIum. 
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GEOMETRI  M 

• CAVALERII 

LIBER.  PRIMVS. 

Jn  quo  pracipue  de fixionibus  Cylindricorum , & 
Conicorum  3 nec  non  fim  ilibus  figuris  quadam 
elementaria  pr  amittuntur  i ac  aliqua  Pro - 
pofitiones  lemmattca  pro  fiquen- 
tibus  Libris  offenduntur . 

* DI  FINITIONES*. 

A.  I,  A 

VM  dux  redi*  linea;  inuicem  paralie- 
1*  aliquam  tetigerint  figuram  pla- 
nam cum  illisineodem  plano  con- 
ftitutam,  vnumquodqjpundium  con-f 
radius  illius  vertex  dicatur  , & oppo- 
fiti  vertices  pundla  contadluum 
vtriufque.  dicarum  tangentium  pa* 
rallelarum  fimul  comparatajquilibei 
autem  vertices  femperintelligenrur  afluropti  refpediucur 
iufcunque  rectx  linea;  didlis  tangentibus  atquidiftantis  > 
qusiofta  regula  appellatur. 

; b.  B 

Line*  tangentes  dicantur,  oppofit*  tangentes  eiufdem 
figura;  refpe&u  cuiufcumqueredix  linej  eifdem  tan* 
gentibus  xquidiftantcf  dufl  x- 

A Cum 
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* GEOMETRIJg 

C. 

CVm  «arum  vnius  contactus  fuerit  in  linea , tunc  linei 
contaCtus vocabitur  bafis  eiufdcm  figura?,  refpediL 
cuius  poterunc  dici  vertices  punda  contaduum  alterius 
tangentis : vci  fi  iftius  contaClus  pariter  iit  in  linea , ambae 
linea*  contadus  , oppoiicx  bafes  , fumpta?  rcfpcCtu 
cuiufcumqi  linea*,  cui  fint  xquidirtantes . 

< A.  II.  • 

CVm  plana  inuicem  parallela  tetigerint  aliquod  ioli-.’ 
dum , vnumquodq;  pundum  contadus  illius  vertex 
dicatur,  &oppofiti  vertices  punda  contaduum  vtriulque 
dirorum  tangentium  planorum  iimul  comparata:  quilibet 
autem  vertices  femper  intelligantur  affumpti  refpedu  cu* 
iufcumq.  plani  didis  tangentibus a:quidiltantis,quod  in» 
fra  regula  pariter  appellatur . 

* B. 

IPfatengentia  plana  dicantur,  oppoiita  tangentia  plana 
eiufdemfolidi.refpedudidiplani  tangentibus  a?qui- 
diftantis  aiTumpta . 

•C  „ C. 

CVm  dirorum  tangentium  contadus  fuerit  inplano^ 
tunc  vtriufuis  tangentium  planorum  plana  conta* 
Cius  bafes  dicantur,  cuius  refpedu  punda  contadus  reli- 
qui tangentis  plani  poterunt  vertices  appellari  ,&  vtriufq; 
tangentium  planorum  contadus  plana  dicentur,  oppofitas 
bafcsrcum  verd  vtriufque  contadus  fuerit  in  linea,  oppofi- 
tx  bafes  lineares  ipfa?  lineat  contadus  vocabuntur . 

D D-. 

CVm  figura?  plan*  oppofitis  tangentibus  vtcumq.  du* 

Ciis,  St  folidf  oppofitis  planis  tangentibus , inciderit 
perpcndiculariter  reda  linea  in  eadem  tangentia  termina- 
ta, dicetur  harc  altitudo  propofita?  figura:  plana;, vel  folidf, 
refpedu  didorum  tangentium  , vd  cuiufcumque  eidem 
atquidiftantis,  aiTumpta.  • 

• • 

J 

f ^ 

Regula 
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E. 

R Egula  appellabitur  in  planis  reda  linea,  cui  quaedam 
lines  ducuntur  squidiftantes,&  in  folidis,  planum , 
cui  quaedam  plana  ducuntur  squidillancia,  qualisin  fu- 
perioribus  clt  reda  linea,  vel  planum,  cuius  refpedu  fu- 
muntur  vertices,  vel  oppofita  tangentia  , cui  vel  ttraq»  vel 
alterum  tangentium  squidiftac. 

S C H O L I V M. 

HvA.cc  minime  dif crepant  ab  bis , qn£  in  Euclide  t Archimede  , 

& jlpollonio , circa  vertices , bafes , altitudines , tangen- 

tia , ftuc  linet  s,fiue  plana , affamuntur-jcum , licet  vniuerfal  ius,]idemt 
uod  ipft , declarent , vt  ijs,qui  in  Jupra  dictorum  aufforum  opert- 
us ver  fati  funt  innotefeet  facile  , vnic  fine  fcrupulo  a (fumemus 
aliquando  ex  d!ihs[aucIoribus  , qux  ex  confimilibus-  d finitionibus 
pendent  , illis  commifccittes , prout  opus  fuerit , qua  ex  bis  dedu- 
cuntur . 

, III. 

EXpofita  quacumque  figura  plana, Sc  in  eiufdem  ambitu 
lumpto  vt  cumque  pundo,ab  ecque  ad  altciam  eiuf- 
dem partium  duda  quadam  reda  linea  terminata,  & luper 
planum  propofits  figurae  eleuata , fi  haec  per  ambitum  talis 
figurs  femper  aeqttidilhntcr cuidam  rectae  lineae  tnoueri 
intelligatur,donec  omnem  percurrerit  ambitum,  alterum 
eiufdemextremum  pundum.quod  non  fertur  per  ambi- 
tum propofits  figura:,  deferiber  circuitum  pians  figur* 
ipfi propofits  squidiftantis,  vt  probabitur.  Solidum  er-  is.huits, 
go , quod  comprshcnditur  vtrifq.  figuris  iam  didis , & fu- 
perficie  linea  qus  reuoluitur,defcripta , dicetur  :Cylin- 
dricusi  fuperficies  in  reuolutione  deferipta , nec  non  quod 
libet  illius  fruftum,  fuperficies  cylindracc3.-  Cylindrici 
oppofits  bafes  dids  figura?  pians  inter  fe  squidillantes  ; 
latus  aurem  cyiindrici,qusuis  reda  in  fuperficic  cylindra- 
ceaoppofitas bafes  pertingens, cui  congruit  in  rcuolutio* 

A a nejpla 
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ne  ipfalineareuoluta>&  tandem  regula  lateris  cylindrici 
dicetur  illa,  cui  reuoluta  femper  manet  £quidiftan$. 

- A.  IV. 

- T7Xpofita  plana  quacumq, figura*  extra  cuius  planum  ad 
Jc,  vtramuis  eiufdem  partium  quodcQque  lit  afiumptura 
pundhim,fi  ab  eo  ad  quoduis  punctum  illius  ambitus  reda 
linea  ducatur, quae  indefinite quoq, fit  produCta,  &hec  per 
eiufdem  ambitum  moueatur  donec  ipfum  totum  percur- 
rerit ambitum  ifumptum  punCtum  erit  vertex  folidi  ,quod 
comprehenditur fuperficic  deferipta  a linea , qua?  reuolui- 
tur  inter  ambitum  propofira:  figur£,&  fumptum  punctum 
claufa  .vertex,  inquam  iumptus  refpc&u  propofitf  figur*,vt 

i j.huius.  probabitur.  Tale folidum  autem  dicatur  j Conicus, cuius 
bafis  propofita  figura,  & vertex  d;&um  punCium  ;fuperfi- 
desdelcrfptalmea,qu£  reuoluitur.oc  iacet  inter  ambitum 
propofitf  figura? , & diClum  pun&um,  &quodJibet  illius 
Jruftum  dicatur  ifupcrficie -Conicularisr  ill«e  vero  rc&ai 
linca?,qua:  in  eadem  repenuntur, quibus  congruit  rcuolu- 
ta  inter  verticem , & ambitum  bafis  conclufa,vocentur, la- 
tera eiufdem  Conici . 

COROLLARIVM. 


EX  hac  , & antecedenti d finitime  , petet  cylindrum  cfje  cylindri - 
i cum, & conumtfle  conicum  *eos  fcilicct , qui  ab  Apollonio, 
& Sereno  definiuntur . 


CYlindricire&idicentur,curneorum  latera  fuerint  ad 
xeCtos angulos  bafibus.fcaleni  vero, cum  non  fue- 
rint adxe&os  angulos  eifdem : Conicorum  ve  6 , & cylin- 
dricorum frufta  vocabuntur , que  per  plana  bafibus  pa- 
rallela (pro  conicis  verius  ipfas  bafcs)ab  ijfdcm  abfein- 
duatur. 


AXis,diameter, figura?  plan?,  vel  folid$  .ordinatim  ap- 
plicat^ ad  eafdera,  linea:  , iuxta quas  poflunt, &c. 
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nomina  fe&ionum  conicorum  latera  reda  * feu  tranluerfa  ^ 
fumantur, prout  ab  Apollonio  definiuntur,  hoc  tantum  ani. 
maduerfo,meinfequentibus  aliquando  abuti  eifdcmno* 
minibusfedionum  coni,Parabol«e.f.  HyperboJa?,EUipfis, 
&oppofitarumlcdionum,fpatia  videlicet  inteJligensiub 
illis,  & earum  bafibus,  comprfhenfa,  quod  ex  modo  lo- 
quendi tunc euidenter  cognofcitur . Cartera  deniq  Apol* 
Ioni  j,&  qu.T  ab  Archimede  circa  Sphf  roides,  & Conoides, 
definiuntur,  nifialia  afferatur  a me  definitio  , lumantur, 
prout  ab  ipfis  vfurpantur. 

VI. 

Figuram  planam  circa  diametrum , vocat  Apollonius  t' 
Conicorum,  cum  in  eadudisquotuislinciscuidam 
sequidiftantibus, omnesbifariam  a quadam  reda  linea  di« 
uiduntur,quam  vocat  diametrum , fi  eas  oblique  fecet,& 
axem,  fi  casredediuidat,<5c  ipfam  figuram  circa  diame- 
trum,vclaxem. 

Si  ergo  figura  circa  axem,  rcuoluatur  circa  eundem  do- 
nec redeat,  vnde  difceflic , dduipra  in  tali  rcuolutioncab 
eadem  folida  figura  dicatur  / loiidum  rotundum  , eiufdem 
vero  axis,  circa  quem  fit  reuol  utio . 

VII. 

Similes  Cylindrici,  & Conici  dicantur,  quorum  bafes 
funtfimiles(iuxtadefinitionem  io,  fimilium  figura- 
rum infra pofitam,fubiutellige ,vel iuxta  aliorum  defini- 
tiones, quas  cum  pr^didam  concordare  infra  oftendemus) 
in  quibus  fumptis  duabus  homologis  lineis,  vel  lateribus 
vtcumquc,&  per  ipfas,  <5 c latera  extenfis  planis  ipfa  ad  ean- 
dem partem  fque  ad  bafes  inclinantur  , horumq.  conceptf 
in  eifdcm  figurf  funtiimiles , nempe  finilia  parailclogram- 
ma  in  cylindricis, & fimilia  triangula  in  conicis,quorum  ho- 
mologa latera  fint  fumpt?  in  bafibus  homologf. 

VIII. 

SImi!csfph?roidesdiecntur,que  ex  fimilium  ellipfium 
reuolutionc  oriuntur. 

Simi» 
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IX. 

Similes  portiones  fpherarura , vel  fp?roidum , & fimiles 
Conoides,fiue  Conoidum  portiones  appellabimus* 
quando  pec  axes  dutiis  planis  ad  rctios  angulos  bafibus 
concepte  infcildem  folidis  figur?  fimiles  erunt  (iuxta de- 
finit. lottUbfequentein , vel  etiam  iuxta  aliorum  definitio* 
nes  de  fimilibus  figuris  planis  allatas,  fubintellige)  qua- 
rum,& bafium  communes  fetiiones  fint  homolog  e bafium 
diametri,qu?  vel  circuli  fint,  vel  fimiles  ellipfes. 

S C H O L I V M.  . 

C^detra  d finitiones  ab  Euclide  fimiliuin  planarum  figurarum, 
C-r  fuhdxrum  , & ftrnilium  Cylindrorum  , & Conorum , & qua 
ab  lApallonjo  l ib.  6,  Conicorum , referente  Eutocio  ,fiu  it  firniltum  fe- 
li tonum  Coni  portionum  , fumantur  , v:  abipfis  afferuntur , adiunllo 
tamen  d finitioni  fimi' tum  Jcclionum  Coni  portionum  ibidem  ab^dpol- 
Ionio  allata  ,fi pro  fpttijs  vfurpetur  quam  infra  dicetur. 

* A.  X. 

Similes  figur?  plane  in  vniuerfum  vocentur,  in  quarum 
fingulis  oppofit?  tangentes  ita  duci  poliunt , & in  eaf* 
dem  tangentes  ita  incidere  ad  eundem  angui  um,  ex  eadem 
parte  reti?  linea:  in  illis  terminat?,  vt,  fi  intra  ditias  op- 
pofitas  tangentes  cifdema:quidiftantes  vtcumq;  duti? fue- 
rint reti?  linea:,  eas,  qu?  incidunt  ditiis  tangentibus,  fimi, 
liter  ad  eandem  partem  fecantes  i reperiamus  harum  paral- 
lelarum, nec  non  & oppoficarum  tangentium  eas  portiones, 

3u?  inter  ditias  incidentes , & circuitus  figurarum  ad  ean- 
em  partem  fit?  fune , eodem  ordine  fumptas,  eandem  inter 
fe  rationem  habere , quam  retia:  linea:,qu?  ditiis  tangenti- 
bus inciderunt,&  incafdem  terminantur. 

S B. 

IPf?  autem  qu?  ditiis  tangentibus  incidunt,  8c  in  cas  ter- 
minantur , dicentur  i Incidentes  ditiarum  tangentium 
. oppofitarupti,&  figurarum . 


Digitized  by  Google 


LIBERI.  - f , 

c. 

QV?  vero  di#is  tangentibus  oppofitis  ?quidiftant , & 
diuiduntprodu#? , fi  opus  fit,  fimiliter  ad  candent 
partem  ipfas  incidentes,  necnon  oppofitarum 
tangentium  portiones, qu?  infimilibus  figuris  iam  di#is 
reperiuntur, vocentur; homologa*  earumdem,  fumpt?  re* 
gula  qualibet  earum;  dicantur  autem  linea*  hdmolog?,  qug 
funt  intra  ambitum  fimilium  figurarum , qu?  verd  in  ambi- 
tu,  latera  homologa . Ipfe  vero  tangentes  etiam,  tangentes 
«arumdem  homologarun . 


6 


D.  IV. 


CVm  verd  du?  fimiles  figura?  planae  in  eodem  plano,  vel 
in  planis  ?quidiftantibus  ita  pofit?  fuerint,  vtearum, 

& oppoiitarum  tangentium,  qu?  funt  regui?  homologarum 
earumdem.incidentes  vel  fint  fuperpofit?  ,velfibiinuicem 
fquidiftent,  homologis  earumdem  figurarum , & homolo- 
gis  partibus  ipfarum  incidentium , ad  eandem  partem  con- 
ftitutis,  ipfa?  figur?  fimiles  dicantur  etiam,  inter  fe  fimiliter 
pofit?  ;fiuc  a fuis lineis,  vel  lateribus  homologis  fimiliter 
defer  ipta?. 

E.  E 

Sivero  fuerint  quotcumqi&qualefcumq;  figur?  plane  in 
eodem  plano  vtcumq;  dilpofit?  i fuerint  autem  al  i?  tot 
numero  figur?  in  quouis  plano,  cum  pr?di#is  ita  fe  haben- 
tes, vtbin?fint  fimiles,  & earum  omnium  line?  homologa 
duabus  quibufdam  fint  «quidiftantes;  dudisverd  oppofi- 
tis  tangentibus  finguiarum  fimilium  figurarum,  que  fint 
parallel?  illis  duabus , quibus  homolog?  earumdem  arqui- 
diftant,&  repertis  incidentibus  duarum  exdi&is  fimilibus 
figuris , & earum  tangentium , ili?  prodii#?  fuerint  vfq;  ad 
extremas  tangentes, reperiamus  autem  eafdem  a tangenti- 
bus fimilium  figurarum  fimiliter  ad  eandem  partem  diuidi, 
quarum  portiones  inter  oppofitas  tangentes  fimilium  figu- 
rarum ia  centes  fint  earundem  oppofitarum  tangentium,  de 

fimi- 
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A D:f.io. 

B.Def.io. 
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8 GEO  ME  T R I ^ 

fimilium  figurarum  incidentes . Tales  figura»  dicentur  bi- 
na fimdes,&  fi  nilicer  mter  fe  pofitf  prima  diCt*  , ac  fecun- 
do diCta,  & earum,ac  externarum  tangentium  etiam  dicen- 
tur  incidentes  , qua  in  tangentium  extremas  terminan- 
tur. 


APPENDIX  PRIOR 
Pro  explicatione  Definit,  i o.  antecedentis 

Sint  dtt.t  figurx  planx.  ABCD,KLTP , in  quibus  /apponantur 
ducta  oppofttx  t angentes , A E,  CG,  w figura,  ABCD,  & Kfil, 
7*lfe,  infig.  KLT  P,  quibus  incidant  dux  recta  itnex , EG,  , ad 

eundem  angulum  ex  eadem  parte,fiue  fecent  figuras,  fine  non,du- 
Piis  autem  vtcumq'  dictis  tangentibus  parallelis  , BF,  L&  , qua 
in  pultis  F,  <ir , diuidant  fimiliter  ad  eandem  partem  ipfas , EC  , 
, dr  circuitus  figu - 

A i£* 

VJ  r 


rarum  tn  punctis,  B,  I, 

S , D,  L , T,  X,  P.  repe- 
riarnus , D F 3ad3P &, 
effe vt,  EC 3 ad3 
C7  ita  cj/e,  SF , ad,  X&, 

JF  , ad,  T&,BF , ad 
L& , ita  nempe,  vt,qux 
funt  ad  eandem  p artent 
ipfarum , EG, QVi , eo- 
dem ordine  fumptxfint, 
vt  ipfx,  EG,  ,^Rt,  (ic 
etiam  tangentes  , A E,  K jQ3  CG,  TPstfint  vt , FJVG,  Pa,  & fc  ex- 
tera conftmiliter /umptx, tunc  voco  figuras,  ABCD,  KLTP  fimi- 
les,Ar  ipfas, EG  ,Qjk, incidentes fimtles figurarum,AEC  D,  K LT  P, 
(fi  oppofitaru  w tangentia  n,  A E ,CG , K T IJt ; tpfas , BI,  SD , 
LT,  XP,  qua  clauduntur  perimetris  figurarum  , & diuidunt  pro  - 
dudx  ,(i opus  fit  ,ipfas  ,bG  , fp/fy, fimiliter  ad  eandem  partem  , 
voca , homologas  earumdem  figurarum,  quarum  dicta  oppofttx 
tangentes  dicuntur  tangentes  3fiue  regulx. 

Cum  vero  figura , ABC  D , KLTP , fuerint  in  eodem  plano, vel 

in  pia- 
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In  planis  aquidifi  antibus , tta  conftituta , vt  tpft  incidettlis,  E G , 
ifint  vel  fuperpofita  ad inuicem , z cl  parallela , & homolo. 
ga  ,B  I ,S  D 3LT,X  P 3ad  eandem  partem  ipfarun i3  E G^filjk , 
(y-  partes  homologa  incidentium  ( per  diCtas  homologas , prodit- 
ii as  3 fi  opus fit  fimiliter  ad  eandem  partem  dtuifarum)  fuerint 
pariter  ad  eandem  partem  conftituta  3 tunc  voco  figuras  ,ABC 
£>3K  LT  P , nedum  fimiles  fied  etiam  fimiliter poptas . 

Sint  nunc  quotcumque  figura  plana  in  eodem  plano  vt  cumque 
difpofitx  ,A  B C D ,0  R TlF,(fi alia  tot  numero  in  quouts plano , 
KLT  P 9Z  9 1 32,  qua  bina  (int  fimiles  fiet  licet  3A  BC D 3 ipfit 
K LT  P,&30  R CLV 3tpfi  3Z  g ,6  2 3 quarum  omnium  homologa, 
duabus  quibufdam  reperiantur  aquidifi  antes  3fint  autem  refpe - 
ilu  ipfarum , quibus  diiia  homologa  aquidifi  an  t , duila  w figu- 
ris 3 ABC  D , K LT  P 3 oppofita  tangentes,  A E,  C G 3K  <Ofif 
Vi3&  in  figuris  ,0  R ElV,Z  9 Bl  3 oppofita  tangentes  ,0  H ,Cl 
M,Z  T,  /3  A , qua  tangentes  trunt  regula  homologarum  (inultum 
■figurarum  iam  diil arum  ; Sint  deinde  incidentes  duarum  ex  di- 
tiis fimilibus  figuris  vtcumq } vt  ipfarum  ,ABCD3KLTP3(fi 
oppofi tarum  tangentium  3A  E , C G , ipfit  3EG  3 , qua  pro- 

ducantur vfique  ad  extrethas  tangentes  , S M , fi  A , quibus  inci- 
dant in puntfts , M 3 A , reperiamus  autem  integras  3 E M , fSfi3 
fimiliter  ad  eandem  partem  fecari  tum  d tangentibus 3 C C3  T Ifc , 
tum  ab  ,0 II 3Z  T ,(fi  infuper  portiones , H M , r A 3 ejfie  etiam 
incidentes  oppofi  tarum  tangentium  ,0H , Si  M ,Z  T 3 fi  A,  & 
finalium  figurarum  ,0  R Cl  V ,Z  g fi  2 3 vcluti  ipfia  3EG , , 
fiunt  incidentes  cppofitartwi  tangentium , A E,CG , K T R3 
(fi fimilium  figurarum  3ABC  D , A'  LT  P . T unc  igitur  has  fi- 
guras voco  binas  fimiles  3 (fi  vnas  3fci  licet  ipfits  3 A BC  D,  O R 
Xi  E fimiliter,  ac  alias  inter  fe  difpofitas , idefi  vt  tpfa,  K LT  Pt 
Z 9 fi  X.  , (fi  earum,  ac  extremarum  tangentium  tAE  3ClM3K 
SI2.  & h > *pfi*s  t EM  3 fifA  , voto  etiam  incidentes . 

A.  XI. 

Similes  figura? folida?, vel  fimiJia  folida , in  vniuerfum 
vocentur , in  quorum  fingulis  oppofita  plana  tangen- 
tia ita  duci  poffunt,  & in  eadem  ita  incidetc  ad  eundem  an- 
gulum ex  eadem  parte  duo  plana  in  ijfdcm  terminata , vt  fi 

B deitK 


CiDcfvft 

B.  Def.fi 


Di 


to  GEOMETRI^ 

deinde  inter  eadem  plana  tangentia  eifdetn  arquidiftantia 
o.D.t.j.  vccutnC|Ue plana dud^a  fuerint > aicicudincs  folidorum,rc- 
fpedu  dirorum  tangentium  lumpras,  fimiliter  ad  eandem 
A .T5ef.iT.  partem  diuidentia,  rcperijmus  figuras  ex  his  planis  in  di- 
dis folidis  conceptas elle  fitmles,velfi  plures producan- 
E.Det.io.  tur,  tot  numero  invno,quotin  aliololido  produci,  quae 
fint  bina:  finilcs,& qua:  lunt  vniusfolidi  fimiliter inter fc 
difpofirc , ac  quf  funt  alterius  ,&  omnium  homologas  dua- 
bus quibufdam  re  dis  lineis  communitcr,tamquam  earum- 
dem  regulis,  acquidiftare.  (fic.n. earum  homologa:  cum 
quibufuis  alijs  duabus  regulis  angulos  aequales  cum  prae* 
dictis  facientibus , vt  infra  Prop.  2 3.  huius  oftendetur , e. 
tiam  haberi  poterunt ) Vnde  llregula:  homologarum  acci- 
piantur  cum  incidentibus  planis  concurrentes  ,& concc* 

- ptarum  in  folidis  fimiliutn  figurarum  duda:  in  lingulis  op- 
pofita:  tangentes  praefatis  regulis  Parallelf  producantur , lc 
opus  fit , quoufq;  praedidis  incidentibus  planis  occurrant, 
& binarum  quarumcumque  oppofitarum  tangentium  pun* 
ita occurluum  iungantur  redis  lineis,ctiam  has  iungentes 
reperiamusfingulaselTe  incidentes  fuarum  fimilium  figu- 
rarum, & oppofitarum  tangentium , ac  omnes  didas  inci. 
dentes  concipi  in  figuris  fimilibus , quarum,  & ipfe  inci-  « 
dentes  fint  homologa:  ,& omnium  regula:  communes  fe-§ 
diones  planorum  incidentium  , &oppofitorum  planoiutn 
tangentium.  His  omnes, inquam, conditiones lirailiafo* 
lida  in  vniucrfum  habere  fuppono  .. 

B B. 

IPfa?  autem  figura  plana:  fimil  cs,  qua:  capiunt  omnes  di- 
das incidentes  , vocentur.  Figur*  incidentes  didorum 
fimilium  folidorum  ,&  oppoficorum  tangentium  iam  du. 
dorum . 

C C. 

t D f 'P’  Igura:  vero  ex  planis  didis  tangentibus  Parallelis  in 
c ^-1  eifcjem  folidis  conceptie , cjUQtcumque  fine  a altitudi- 
nes coru  lidciri  refpcdu  didorum  tangentium  fumptasfi- 
milicer  ad  eandem  partem  diuidentes , qua:  fimiies  elfc  rc* 

pe. 
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periuntur , Bue  bina?  fimiles,  & vna? , ac  alia?  fimiiiter  inter 
le  difpofita? , vocentur.  Figura;  homologa?  diitorum  (inii, 
lium  iolidorum, (umpta?  regula  vna  iplarum  , vel  oppofiro- 
ruin  tangentium , qua?  homologarum  figurarum  plana  tan* 
£entia , li  libeat , etiam  vocentur . 

APPENDIX  posterior 

Pro  declaratione  Definit,  n. 

Sint  folida  3V  & $ Q>  }A  H B M , quorum  fint  cppojita  tangen- 
tia plana  , A R Z&3 foMi , I h 3 ‘I> , 6' , £ 1‘ , L H ,/»- 
Udi  3A  H B M fint  autem  alia  auo  plana  3 (ju.\  ijt is  incidant  ad 
eundem  angulum  e x eadem  parte , A T , B , illa  mn  pe  quo- 

rum, et  diitorum  tangentium  fint  communes /<  cimis , A X , id 


T , QT  ,LKs  (icentur  nunc  dicta  folida  planis  tangentibus  pa- 
rallelis^ qua  diutdant  eorum  altitudine  srifptflu  duCicrum  tan- 
gentium fumptas  fimiiiter  ad  eandem  parum  : Sint  autem  eo- 
rum in  diflis  /olidis  concepta  figura  plana  (miles  ,fi  i r.  a mi  no- 
quoqi  foltdo  figura  producantur  ,ve/ fi  plures  ,lw*  Jimtlts  ,etfi' 
militer  inter  fe  difpofitx , qua  fiunt  m vno  , ac  qua funt  m alio  fo- 
ltdo , ex. g.  ipfa , 3 \31<b3H E3C  M3  qua fint  lina fim iles,  taeft, 
/3  A .»/>/? H E 3dr  ,2  <J>  3tpfi3C  M ,&,&  * 3 2 4»  3fin. ihter  inter 
fe  difpofita  , ac tpfe , I/  E 3C M 3 quarum fimilium /gurarum  ho- 
mologa duabus quibufcunujue  regulis , vt  ipfis , R , />  B3  aqui- 

dtHent  i velfiha  non  fint  cum  plants , A T , fifK  , concurrentes 7 

B 2 alias. 


A.P.Def. 
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ditas  3O.A3R  Jf»  cum  pradiltis  angulos  aquales  continintls,  flS? 

a , P R tQjpr0  regulis  homologarum  accipiemus , hoc  .n.  jieri 
pojje  demonjlr alitur  in  Prop.  2 3 . huius  , qup  erunt  cum  planis , A 
y , £A' , concurrentes . Si  ergo  ducantur  pr  adiit  arum  CimiUum 


figurarum  33\,  /7  E , 2 <J> , C M , oppofita  tangentes , parallela 
regulis  3Cl  A,  R £>j  ex.g.  figura , /2  A , oppofita  tangentes 3 & Ty 
A S3(fi , f/  E 3 ipfie  jtfDjEIf  (fi3  2 fj> , tpfa  ,20^^  3(fi  tan- 
dem ipfius  3 C M 3 tpfa , C N , M G , qua  produci  a fi  opus  fit , 
eurrant  planis  ,ar,  .4jjf , in  punitis  3T,S  -,0  V i D ,1;  N 3G; 
iungantur  autem  ,f  S , Of',  Z)  / , NG  tet  ipfie  r (periantur  efific 
incidentes  fimilium  figurarum  ,,3A  ,H  E 3'5L  <t>  3C  M 3et  dicta-* 
rumoppofitarum  tangentium. 

C on fi  militer,  filiis  e i fidem  / olidis  alijs  planis  d ili  is  planis  tan- 
gentibus parallelis , altitudine (que  dtltas  fimiliter  ad  eandenua 
partem  fiee antibus , femper  concepta  in  fiohdis  figura  fint  fimtles, 
ve llinf  fim  iles,firc.  (fi  earumdem  homologarum  oppofitf  tangen- 
tes parallelf  prp fatis  regulis  y O.  A , R fifi^fint  produltgvfque  ad 
plana , A T , Qjf  ; occurrant  que  illis  in  puniti * , qug  ft  iungan- 
tur retiis  lineis  ,ipf$  i ungentes fint  dtlt  arum  fimilium  figurarum , 
(fi  duitarum  oppofitarum  tangetium  femper  incidente s,  qua  om- 
ne s taceant  in  plants , A T,  .£>  K3per  quarum  extrema  tranfieant 
lintf , XV  T T 3 F G K Dy  et  interius  linea  3 4 Ar  6 1 , 70855 
(fi  contingat  figuras  3X  V T T , F G K D,  effit fimiles  3 earum  que 
homologas  dictas  incidentes  , (fi  ipfis  rum  regulas  efific  communes 
fclt ion  cs planorum , in  qmbus  i acent  3 (fi  cppofitorum  planorum ^ 

ta». 
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tangentium,  idefl  ipfas 3 X A,  T Z , F KL , His  igitur 
pofitis , voco  [olida , 1'  ,S  3 <J>  s A H B M 3 fimtlia ; [guras  vero , F A*  Dc^u/ 
G K D3  X VT  T i dico  f guras  incidentes  [milium  [olidorum  iam  B.  Def.i^ 
diCl orum 3 et  oppofitorum  tangentium planorum3  Jfc  A,  & Z ; P[>3 
n L ; ipfas  autem  figuras , /3  A , 2 © , H E,C  M 3et  eas,  quarum 
txtenfa  plana  Jimiiiter  ad  eandem  partem  diuidunt  altitudines 
[olidorum  ,V&7><b,AHBM3  refpeclu  dici  orum  tangentium 
planorum  fumptas , r[ funt [miles  , vel  bina  /imites  , & [militer 
inter  fe  difpofita  3 voco  figuras  homologas  dtClorum  folidorurru >,  C.  Def.iff; 
fumptas  3 regulis  earum  duabus 3vel diclis  tangentibus  planis , 

S C H O L I V M. 

ADucrtendum  efl  autem  pro  Ji milium  figurarum  nominatione _j, 
dum  voco  eas  fumlis  figuras  fine  f lanas,  fiue  folidas , me  intel- 
ligere  in  eis  d finitiones  generales  fuperius  allatas ; dum  vero  cos 
particulari  nomine  appello,  intclligerc  definitiones  particulares  pro 
ipfarum  fimihtudine  ab  alijs  , vel  d me  allatas , vt  cum  dicam  , fimi- 
les  coni  feli  tonum  portiones,  intelligam  particularem  in  ets  definitio- 
nem, & cum  dicam  (fimiha  par  alie  l ogram  m 3)  intelligam  m ets  par- 
ticularem d.  finitionem  fimilium  reliti  mearum  figurarum  , & fic  in 
exteris , licet  vtramq ; definitionem  tum  particularem, tum  genera- 
lem, de  eifdera  figuris  ver  fi  cari  inferius  ofiendemus  . 

X I I. 

CV;n  fuerint  quotcumque  magnitudines  ciufdcm  ge- 
neris vteumque  difpofita? , prima  ad  vltimam  dicitur 
habere  rationem  compofitam  ex  rationibus  primae  ad  fe- 
cundam , fecundae  ad  tertiam,  tertiae  ad  quartam , & fic  de- 
inceps vfq;ad  vitimam. 

XIII. 

CVm  vnum,&idem  antecedens  ad  plura  confequen- 
tia  comparatum  fuerit,  fingillatim  ad  vnumquodq, 
comparare  idem  ad  eadem  confequentia  fimul  collecta^di- 
cemus,  colligere,  vel,  colligendo . 


Pa- 
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XIV. 

PArallelogrammum  dicetur  expofite  cuicumque  plang 
figura*  circum  feri  ptum,  fi  eius  lingula  latera  tangant 
di&am  figuram,  qua:  dii  pariter  dicetur  mferipta . 

X V. 

PArallelepipedum  dicetur  expofiro  folido  circumlcri- 
ptum,  fi  cius  lingula  plana  tangant  diftum  folidum, 
quod  illi  pariter  dicetur  inlcriptum . 


POSTVLATA 

I. 

QVamlibctrc&am  lineam  indefiniteitapofie  moueri,’ 
vtfemper  vni  cuidam  fixa:  fit  parallela  ,fiucin  eo- 
dem, fiuc  in  pluribus  planis,  in  tali  motu  exiflat. 
II. 

OVodlibet  planum  indefinite  ita  poflc  moucri,  vt  fem 
pei  vni  cuidam  fixo  fit  aquidiftans . 

PROBLEMA  I.  PROPOS.  I. 

CViuslibct  propofita*  figura:  plana: , vel  fol  i da* , verti- 
cem imienirc , rcfpe&u  data? , pro  figura  plana  redta: 
lincte,- pro folida  vero, refpe&u  dati  plani. 


-t. 

Sit  figura  plana  quxeumque , A B C , & in  ca  dufta  re&a  linea, 
B C , oportet  rcfpeftu  ipfius , B C , verticem  figura: , A B C,  inuc- 
nire  . Sumatur  in  plano  figurx , A B 
C,  indefinite  produco, vtcmnq;  pun- 
ftum , N , & per , N , ipfi  , B C , du- 
catur parallela  , K V,  indefinite  hinc 
inde  produ&a , vel  igitur , K V , tan- 
git figuram , R A C , & fic  inuentum 
efiet , quod  quaeritur,  vel  non  ; igitur 
erit , K V , vel  intra , vel  extra  figu- 
ram , vbicumq,-  fic , moueatur , K V, 
femper  manens  in  eiuidcm  figurx 
plano , & xquidillans  ipfi  ,11  C , re- 
cedendo ab  eadem , B C,  fii ntra  figu- 
ram reperiebatur , vel  accedendo , fi  erat  extra , tandem  .n.  con- 

tin- 
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tinget  figuram  t Ati  C,  contingat  in  fi  tu  ipfius , F G , & m pun- 
ito , A , igitur , A , erit  vertex  figur* , A B C , rclpeitu  ipfius , B 
C , .i  nobis  inuentus , qui  in  huius  Problematis  priori  parte  inue- 
niendus  proponebatur- 

Sit  nunc  rigura  iolida ,fiuc folidum, A DE,  in  quo  refpeilu 
plani,  B E C D , fit  vertex  inucnicndus,l‘umpto  igitur  exrra  pla- 
num figura: , vteumque  puncto , N , per  iplum  agatur  planum , K 
H V X,  ipfi  , B E C D,  «equidiftans . quod  vel  continget  1'olidum, 
B A C , vel  non , fi  autem  non  contingat,  moueatur  accedendo, 
vel  recedendo,  a plano,  B E C D,  tandem  igitur  continget  i^fum, 
tangat  in,  A , punito,  igitur  pundtum,  A , erit  vertex  lolidi , AD 
E , relp  citu  plani , B E C D , qui  inucniendus  proponebatur . 

COROLLARIVW.. 

Hinc  manifefium  cfi , fi  refla , B C , tangat  planam  figuram , U B' 
C , quod  dufla  erunt  oppofite  tangentes  ipfius  figurat  ,jtBC, 
re  f peti  u data  refla  linea , 'quae  fuit  vna  ex  cifdem  tangentibus , nem- 
pe ,BC ; ©*  ita  fi  figura , BDCE , tangit  folidum,  jl  DE,  dufla  erunt 
oppofita  tangentia  plana  folidi  ,JL  D E,  refpettu  plani  ,BEC  D ,in 
quibus  puncta  contafluum  erunt  oppofit i vertices  earumdem  figura- 
rum, hoc  patio  inuenti : Sivero  rcfiahnca,  B C , fecarct  figuram,  <A 
B C , vel  planum  ,BEC  D ,fecaret  folidum  ,A  D E , eodem  patio  ex 
alia  parte  linea,  B C , vel  plani , BDC  E,  inueniemus  verticem  , vn- 
de  inuenti  erunt  propfvx  figura  plana  oppofit  i vertices,  & dufla  op- 
pofita tangentes,  rcfpetlu  data  linea  , P<C ; tgrtn  folido  iuuenti  erunt 
oppofitt  vertices  ,&  dufla  oppofita  tangentia  plana  rcfpetlu  dati 
plani,  BDCE , qua  cum  tangunt  in  figuris  planis  , figura  contafluum 
vocantur  etiam  oppo  fita  bafes , C?  carum  fiugula  bafes , & bafes  li- 
neares ,fi  contaflus  fieret  in  lineis  : hinc  ergo  dif  cimus  inuentre  op- 
pofitos  vertices  figura  plana , vel  folida  cuiufcumque , & eorum  op- 
pofita tangentia  ducere  refpefiu  data  in  figura  plana  refla  linea , & 
dati  plani  pariter  in  folida  figura . 

PROBLEMA  II.  PROPOS.  II. 

CVilibct  figura*  plana: parallelogrammum  circumfcri- 
bere , cuius  latera  duabus  datis  redis  lineis  jin  pro* 
polit*  figurat  piano  fe  locantibus,  linr  parallela . 

Sic 
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Pollui.  C 

A.  Def.il 

B.  Def.t.' 
B.  Def.  2. 
A.  Dcf.i. 
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Sic  propofita  quaecumquc  figura  plana , A O V E , & in  ipfiu* 
plano  duae  reda:  linea:  ,BD,l  r,vtcuinq;fe  inuiccm  fccantes 
in  pun&o,  C , oportet  illi  parallelogrammum 
circuinfcribere , cuius  latera  redlis , $ D , I T, 
fine  parallela.  Ducantur  ergo  oppofitae  tan- 
gentes figuras,  A OVE,  retpc&u  ipfius , I T, 
quae  fint,  K M,HL,  & alia:  dua:  refpedu  ip- 
fius,BD»  qua:  fint , KH,  ML,  quaecum 
praedicis  concurrent , nain  lunt  parallelae  ip- 
lis , B D , IT,  qu*  inuiccm  concurrunr  , fit 
ergo  concurlus  in  pundis , K , M , L , H , igi- 
tur, KL  , erit  parallelogrammum  , cuius  fin  - 
gula  latera  tangent  ambitum  figura: , vt  in 
pundis , A,0,  V , E , & ideo  erit  figura: , A O V E , circumfert 
ptum , habens  latera  duabus  datis  redis  lineis  ,B  D , IT,  infigu- 
rae,  AO  V £ , plano  feinuiceuj  fecantibus , parallela;  quod  effi- 
cere » &c. 

PROBLEMA  III.  PROPOS.  III. 

CVilibecfoIidoparallelcpipedum  circumfcriberc  , cu- 
ius  plana oppolita tribus  datis  planis,  fc  inuicena  fc^ 
cantibus , fmt  parallela  • 


K A H 


M V 


Sit  (olidum, 

ACBD,  quod* 
cumq;  in  quo 
tria  plana,  A 
C B D,  A B,  C 
D,  fe inuiccm 
feccnt , quaeli» 
bet  duo,  opor- 
tet folido,  A G 
B D , parallc- 
lepi  pedum  cir- 
cuicnbere,  cu- 
ius oppofita 
plana  praedi- 
dis  planis  fint 
parallela.  Du- 
catur duo  pla- 
na oppofita 

tangeocia  didam  (olidum  refpc^u  euiufuis  planorum  fe  fccan* 


tium, 
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tium  iACBD,AB,CD,&  producantur  donec  fibi  occurrant,  oc- 
current autem  ,quia  haec  planis  ieinuicem  fecantibus  lunt  parallela, 

& fit  ab  illis  comprehenium  lolidum , Z F , erit  igitur , ZF , paraJle- 
lepipedum,  cum  eius  oppofita  plana  fint  inuicem  parallela,  qua:  tan- 
gunt folidum , A C B D,  vt  in  punitis ,A,C,B,D,£,X,  & ide6 
erit folido ,ACBD, circumfcriptom , habens  plana  oppofita  pro- Dcf.  «j. 
politis  planis  le  fecantibus  parallela ; quod  efficere  opus  erat . 

S C H O i I V M. 

POtefi  autem  contingere  in  antecedentis  Tropofi  figura  ipfam  ejfc  pa- 
rallelogrammum  , & lineas  redas  fe  fecantes  , quibus  parallelo - 
grammt  circumfcriptibilis  latera  debent  e/fe  parallela , cjfe  tpfa paralie • 
togrammi latera , in  quo  c a fu  idem  effit  paralklogrammnm  circumfert - 
ptutn  , & cui  circumfcriberetur : V eluti  hic  etiam  fi  folidum  ,*4C  £Dt 
ejfet parallelepipedum , cuius  oppofitis  planis,  plana  circuthfcnptibiiis 
deberent  tjfe  parallela  , tunc  enim  idem  ejf.t  parallelepipedum  circum * 
feriptum,  & cui  circumfcriberetur:  Comatius  antem  tn  antecedenti  po - 
te  fi  etiam  effj  in  linea  , & in  hac  tum  in  linea , tum  in  planis , licet  con - 
tadus , q-u  fi:  in  puntlis  tantum  expofitus  fuerit . 

THEOREMA  I.  PROPOS.  IV. 


DAta  quacumqi  figura  plana , vel  folida , & in  plana  da- 
ta reda  linea , in  folida  vero  dato  plano j quaelibet  li- 
nea, vel  planum,  quod  indefinite  produdumnon  tangat  fi- 
guram didam  planam , vel  folidam , in  vertice  iumpto refpe- 
du  didac  linea: , vel  plani,  vel  totum  extra , vel  aliquid  eius 
intra  figuram  cadit,  nempe  figuram  fccat,  fi  linea  line*,  vel 
planum  plano  arquidiftet. 

Sit  data  ngura  piana  > C ARB, 

& in  ca  reda,  AB,  fit  vertex  vnus 
reljpcitu  ipfius , A B , punitus  , C, 

& fit  reita , H M , parallela  ipfi, 

A B,  quae  etiam  indefinite  produ-  j. 
ita  non  tangat  figuram,  AKBC, 
in , C , vertice . Dico, HM, vel 
totam  extra  figuram  cadere , vei 
eandem  lecare.  Neutrum  efficiat 
fi  poffibilc  cft , igitur , H M,  tan- 
get figuram,  C A R B,  & non  in, 

C, igitur  in  alio  punito,  vt  in,  E, 
igitur,  E , erit  vertex  figura: , C A 
R B , refpciiu  ipfius  . A B , eft  c- 

tiara,  C,  vertex  eiuldem  refpciiu  eiufdem,  A B,  ergo  fi  per,  C,hmat.F' 

C du- 
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ducamus  redam  , V jM  , parallelam  ipfi , Ab,  tranfibt  haec  per 

■ pundum , E , qui  ell edam  vertex rcipcdu ipfius ,AB,  igitur  leca- 

■ bit , H M , quod  eft  abiurdum , nam  vtraque  lunt  parallelae  eidem, 
A B , & ideo  inter  ie  lunt  parallela: , vel , V N , extendetur  fuper , H 
M , & lic , H M , tranfiret  per , C , in  lpioq;  ungeret  figuram  con- 
tra luppofitum , quod  etiam  elt  abfurdum , non  igitur , H M,  tanget 
figuram , C A R B , led  erit  tota  extra  figuram  , li  nullibi  concurrat 
cuinambicu  figura: , vel , tranliens  per  aliquem  rundum , eandem 
lecabit , (1  is  pundus  non  lit  ex  diis,  qu<  funt  vertices  ipfius  figura  ex 
hac  pirte , vel  ex  oppontoielpedu  ipfius,  A B ; quod  fimiliterin  fo* 
lidis  oftsndemus  pro  redis  lineis , A B,  H M,  V N,  plana  intelligen- 
tes , & iplam , C A R B,  ede  figuram  lolidara  tupponentes , quae 
oftendere  opus  erat . 

COROLLARIV  M I. 

Hinc  patet  a quolibet  puntlo  ambitus  data  figura  plana , t>el  folida 
duflam  lineam,  vd  planum  aquidi/ians  illi , rej  petiit  cuius  fumi • 
tur  vertex  (fi  fumptus  puntlus  non  fit  vnus  ex  ■verticalibus  ditiis ) fcca* 
re  figuram , cum  ,vt  oflenfum  efi , tangens  efie  non  pojfit , & tdeb  fem - 
per  inter  duo  oppofita  tangentia , rcfptilu  regula  , penes  quam  f uvtitur 
vertex , ajjumpta  linea  cadet , licet  indifimte  producatur  . 

COROLLARIVM  II. 

ET  quia  fi  retia  linea , vel  planum  ,fecat duas  parallelas , vel  duo 
aqiiidtftantia  plana  ,fec at  etiam  omnia  intermedii  illis  aquidi- 
flantia;  ideo  (i  retia  linea,  vel  planum,  tranfeat  per  verticem,  & b.i(imt 
flue  per  oppofitos  vertices  data  figura  plana, vel  JblidaJerabit  etiam  om- 
nes m figura  oppofitis  tangentibus  aquidijlantes  intra  figuram , vel  ea - 
fdem  prodit tlas  extra  figuram , 

THEOREMA  II.  PROPOS.  V; 

SI  a quocumque  pun&o  circuitus  cylindrici  , per  quam  fit 
reuolutio  veifus  cylindricum  du3a  fuerit  reda  linea 
parallela  regula:  lateris cylindrici, hac eritlatus  cylindrici 
in  tuli  baficonituuti. 

Sit  cylindricus , C B , ln  bafi , A F B ,in  cuius  circuitu  fumpto  vt- 
cuu.q;  pundo , F,  ab  eo  duda  fit  verius  cylindricum  quaedam  r^ral- 
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Iela  ipfi  ,H  M ,quae  fit  regula  lateris  cylindrici . Dico  eam  dic  la- 
tus huius  cylindrici Intclligatur  per  punitum , F , duitum  latus  cy- 
lindrici, quod  fit,  F E,  vel  igitur  du- 
ita  ab , F , parallela  ipfi , H M , ca- 
dit fuper,  F E , & fic  erit,  & ipla  la- 
tus cylindrici,  vel  non,  ncmpC  fi  ca- 
deret , vt , F G,  tunc  quia , F E,  eft 
parallela  ipfi , H M,  & etiam,  F G, 
eft  ipfi , H M , parallela  fequitur,  F 
E,  ipfi,  F G,eiie  parallelam,  & fune 
F E , F G , eduilae  ab  eodem  pun- 
ito, F , In  quo  funt  concurrentes, 
quod  eft  ablurdum,  igitur  quas  du- 
citur a punito , F , parallela  ipfi,  H 
M,  cadet  fuper,  F £,  latus  cylindri- 
ci , igitur  erit  latus  huius  cylindiici  j quod  erat  oftendendum 

A 

THEOREMA  III.  PROPOS.  VI. 

SVperficies,  qua?  clauditur  ambitu  deferiptoab  extremo 
purino  lateris  cylindrici  ,quod  per  circuitum  eiufdem 
bafis  non  properat , eft  fuperficies  plana,  & a?quidiftans  bafii 
fi  ca  fumatur,  in  qua  iacent  iungentes  duo  quaruis  pun&a  de- 
feripti  ambitus. 

Sit  quilibet  cylindricus , A E , cuius  bafis » C D E V,  latus , M V, 
cuius  punitum  extremum , M , quod  non  properat  per  ambitum  ba- 
fis, in  reuolutionc  deferibat  circuitum,  MANH. 

Dico  figuram  hoc  c rcuitu  comprehenlam,in  qua 
iacent  iungentes  duo  qu^uis  punita  deferipu  am- 
bitus elfe  iuperficiem  planam,  ^quidiftantem  bafi, 

CDEV,  & ide6  fingula  punita  huius  circuitus  re-  N 
periri  in  tali  plano . Sumatur  ergo  in  tali  circuitu  0 
vtcumq;  punitum , M,&pcr,  M,  ducatur  bafi, 

C E , aequidiftans  planum , M B O F . Dico  om- 
nia punita  delcripti  circuitus  efle  in  hoc,  plano:  fi 
enim  non  fint,aljquod  erit  extra,  fit  hoc  pun- 
itum , N , & per , N , fit  duitum  latus  cylindrici, 
quod  fit , N D ,fecans  circuitum  figurae  planae,  B 
F , in,  O,  5 c circuitum  bafis  in , D , deinde  per,  N 
D , M V,  quae  funt  tequidiftantes , cum  fint  cylindrici  latera , exten- 

C 2 da- 
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, daturp!anum,quod  bafi  ailecct  in  reda,  D V,  figuram  planam,M 
cinii  cie!  B O F,  >n  reda  > O M,  & iungantur  , M N , punda , quia  ergo  plana 
‘parallela,  B F,  C E ,lecantur  plano  quodam , communes  eorum  le- 
giones , ncmp£ , O M , D V,  erunt  inuicem  parallelas , led  etiam , O 
D , M V,  /unt  parallela; , ergo,  O V,  erit  parallelogrammum , & , O 
D , aequalis  ip.'i,  M V,  eft  autem , M V,  asqualis  ipfi,  N D,  quia  am? 
bo  fune  latera  eiuidem  cylindrici,  ergo , D O,  asqualis  erit  ipli  ,DN, 
pars  toti,  quod  eltabiurdum  , non  igitur  aliquod  pundum  circuitus 
deferipti  a pundo  ,M  »eft  extra  planum acquidiftans  bafi ,.C  E , igi- 
tur omnia  lunt  in  tali  plano , iunda  igitur,  N M , ipla  erit  in  eodem 
cum  illis  plano  ,in  quo  pariter  iacebunt  duo  quasuis  punda  iungen- 
tes  eiuidem  circuitus,  & ide6  figura  tali  ambitu  contenta  eftiuper* 
ficies  plana  ipfi  bafi,  C E,  squidi  flans,  quod  erat  oltendcndum;  1II5 
autem  vocantur  cylindrici  oppofita:  bales ». 

G O R O L L A R I V M. 

OVoniam  "aero  fuppofito  ipfam  ,74  BO  F , f ffe  fuperficiem  ptananu 
bafi  aquidi  flantem , & dufto  per  latera  , 0 D , 74  V,  plano  oflcn - 
di-mus , QVy  effe  parallelogrammum , ideb  cum  fciamus,  74*AK{H, 
efie  fuperficiem  planam  bafi,  CE,  aquidiflantem,  datio  per  latera  vtcum~ 
que  plano  cylindricum  fec  ante,  ofiendemus  eodem  patto  ,duttt  plani  fe- 
cantis  m cylindrico  conceptam  figuram  cjje  paralltlogrammum,cum  fci- 
Pefin.J»-  licet  planumduatur  tanturn  per  duo  latera  , ml  pamllclogramma,  cum. 
per  plura  duobus  , ipfum  in  eorum  aliquo  non  tangens . 

THEOREMA  IV.  PROPOS.  VII. 

SI  cylindricus  fecetur,  vel  tangatur  a duobus  planis  per 
eiuidem  latera  du&is,  quy  non  Unt  inter  fc  parallcla3iint 
autem  illa  produ&a  donec  libi  occurrant,  communis  eorum 
fe&io  erit  eiuidetn  cylindrici  lateribus  parallela . 

Sit  quilibet  cylindricus,  F G,  per  cuius  latera  fint  du£la  duo  pla- 
na non  parallela , qu*  ita  fint  produda , donec  libi  occurrant , line 
autem  illa  plana , A M , DN  , quorum,  & oppofitarum.  baiium  cy- 
Coro\an  lyndrici , F G , communes  lediones  ,AC,HM,DE,SN,  erunt 
tcccd.  igitur , A M • D N , parallelogramma , intelligantur  oppofitarum 
baiium , FL,GK, indefinite  produdarum plana lecari a planis di- 
dorum  parallclogrammorum  pariter  indefinite  produdis,in  redis, 
AR,  DR,  HU,  SO,  & eadem  fe  inuicem  lccare  in  reda , R O. 

Di- 
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Dico,  R O,  eflfe  parallelam  lateri  cylindrici , F G . Iungaotur , C E , Pli. 

M N , quoniam  ergo , C E,  M N , coniungunt  extrema  laterum  cy • mi  Elein. 
lindrici , C M , E N , qua  lunt  aequalia  , & 
parallela , erunt  & ipl*  aequales , & paralle- 
lae , funt  etiam  parallcl?  iplae,  CR,M  O,  er- 
go angulus  , E CR  , erit  aequalis  angulo  »N 
M O,  eodem  pa<£to  oftendemus  angulum,  C 
ER,  e fle  «qualem  angulo,  M N O,  vnde 
etiam,  CR,MO,  erunt  aequales,  & lunt  pa- 
ralie!*, ergo  eas  lungcntes»  quaelunt,RO, 

C M,  erunt  gquales , & parallel? , eft  autem, 

C M,  latus  cylindrici,  F G,  ergo , R O,  com- 
munis loftio  duorum  planorum  diftum  cy- 
lindricum fecantium,eriteiuidem  lateribus 
parallela . Idem  oftendemus , fi  feftio  contingat  fieri  intra  cylindri 
cum , fi  autem  fiat  in  fupetficic , patet  non  polle  fieri , nifi  in  latere 
cylindrici,  nara  plana  lecantia  ducuntur  per  latera,  qLOdiibet  autem 
latus  eft  cieris  eiuldem  cylindrici  lateribus  aequidiftans , & ide6  vbi- 
cumq;  contingat  lectionem  fieri  femper  communis  fe&io  planorum 
per  latera  cylindrici  du&orumie  inuicem  fecantium,  eft  parallela  la- 
teribus cylindrici . Idem  lequetur  de  tangentibus  planis , quod  erat 
oftendendum.. 

THEOREMA  V.  PROPOS.  VIII. 

SI  quilibet  cylindricus  fccctur  planis  parallelis  per  latera 
d udis, concepta;  in  cylindrico  figura;  erunt  parallelo» 
gramma  «equiangula . 

o -t  quilibet  cyimaricus,  BF,  planis  feftus 
parallelis  per  latera  duitis , fit  autem  vnius 
m cylindrico , A F , concepta  figura  paral* 
lelogramraum , BH , alterius  autem  paral* 
lelogramma,  AN,  Q.  F.  Dico  haec  effe 
$qu>.angula,  quod  enim  fint  parallclogram- 
ma,  patet, quia  planaiecantia  ducuntur  per 
latera, quod  vero  fintxquiangula  patet  e- 
tiam,  nam  in  parallelogrammo,  A N , la- 
tus, A D , atquidiftat  lateri-,  B O » & , A P, 
ipfi,BC,  nam  lunt  commune,  feftiones  pla- 
ni, A B CR,  &sequidi  flantium  planorum, 

A N , B H , & ideo  angulus  , P A D , xqua 
tur  angulo , C B O , ergo  paraliclogramma 

angu- 
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angula > eodem  pa&o  oitendonus  parallelogramraa,  Qj* , B H,  effe 
aequiangula , vnde  concludetur  etiam  parallelogramma,  AN  ,QJF, 
clle  inter  ieiequiangula,  quod  oftendere  opus  erat. 

COROLLARIVM. 


SI  autem  intelligamus  oppofitarum  baftum  cylindrici  ,*AF , ita  pro * 
dutfa  plana,  vt  fecentur  d plano  per  latera , AD  , V -Qjl/,  f{  F, 
dutf  o in  reclis,  >Al\,  DF , quarum  portiones  ex  ra  cylindricum  manen- 
tes fine  , V Q, , 7^  M , manifcflum  e fi  etiam  parallelogrammum  , T?  7>1, 
quod  extra  cylindricum  confluimur , & quod  integratur  ex  parallelo • 
grammis , jt  , V 7d , Qjf , A F , effe  prxthShs  aquixngiuum . 

THEOREMA  VI.  PROPOS.  IX. 

SI  planum  arquidiftans  plano  per  latera  cylindrici  dudo 
tangat  cylindricum , contadus  fiet  in  reda  linea , vel  re- 
dis  lineis,  qua:  erunt  latera  eiufdem  cylindrici:  Vei  fi  tau. 
gat  in  plano, aut  planis, plana  contadus  erunt  paralleio- 
gramma , tequiangula  per  latera  dudo . 


Sit  cylindricus , A C , per  cuius  latera  ducatur  planum  in  eo  pro- 
ducens  parallelogrammum , A C,  fit  autem  du&ura  aliud  planntn 
huic  aequidiflans , quod  tangat  cy. 
lindricutn  , A C.  Dico  eiufdem  con-  V 

ta&um  fieri  in  reda  linea , vel  redis 
lineis , qu$  erunt  latera  cylindrici,  A 
C,  vel  fi  tangat  in  plano,  aut  planis, 
plana  contadus  eiic  parallelogram- 
ma , aequiangula  ipfi , A C . Primo 
igitur  non  tangat  ipfum  in  plan~, 
quia  ergo  tangit  cylindricum, ali- 
quid fuperficiei  cylindrici  commune 
cit  ipli,  & plano  tangenti , fit  is  pun- 
&os,  0,exiftens,  & in  plano  tangen-  £ 
te , & in  fuperficie  cylindracea , & 
per, O, fit  duftum  latus  cylindrici, 
quod  fit,  E M.  Dico  totum , E M, 
rcperiri  in  plano  tangente  cylindri- 
cum in , O,  ^quidiftante  ipfi  , A C . Ducatur  pc r , M , ipfi,  B C , pa- 
rallela , X R , quia  ergo,  X R , equidiftat  ipfi , B C,  & £ M , ipfi,  AB, 

vd. 
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vel, D C, planum  per,  EM,XR, dudtum xquidiftabitplauo, A C, 
eft  autem  planum,  quod  tangit  cylindricum  in,  0,*qmdiftans  pla- 
no, A C ,&  tranfitper  idem  pundlum  ,0,  per  quod  tranfit  planum 
per , E M , X R , dudtum , ergo  illa  duo  plana  fiunt  vnum  planum, 
tacet  autem , E M,  in  plano  per,  E M , X R,  dudto,  ergo  iacet  etiam 
in  plano ?quidiftanteipfi,  AC  ,& cylindricum,  A C,  tangente,  igi- 
tur tangit  cylindricum  in  redta , E M . Eodem  padio  fi  in  alio  pun* 
£to  extra , E x\I , in  fuperficiecylindracea  fumpto  tangeret  cylindri»' 
cum,  AC,  offenderemus  tangere  iplum  in  latere,  quod  per  tale  pun» 
dium  tranfirct;  inquo  caiu  tangeret  cylindricum  in  lateribus  vno 
pluribus,  vt  contingere  potelt.  Tang.it  autem  fecundo  iplum  in 
plano , igitur  in  eo  plano  inmpto  vtcumque  pundlo,  tanget  cylindri- 
cum in  latere  tranleunte  per  tale  pundtum,  igitur  planum  contactus 
tale  eft,  vt  ineo  omnes  dudtae  redi*  lineae aequidiftantesipfi,  E M,. 
fint  latera  cylindrici , A C , & lubinde  eidem , E M ,aequalia , vnde 
fupcrficics,  in  qua  iacent  erit  parallelogramraum , igitur  planum 
contadtus  in  hoc  caiu  erit  parallelogrammum,  & erit  aquiangulum 
parailelogrammo , A C » nam  eius  latera  funt  parallela  lateribus  pa- 
rallelogrammi , AC,  & ideo  continent  angulos  aequales  contentis 
a lateribus  paralie! ogrammi , A C , vnde  talia  paralielogramma  lunt 
aequiangula , igitur  contactus  plani  aequidiftantis  plano  per  latera 
cylindrici  dudto,  vel  fit  in  latere,  aut  lateribus  contadli  cylindrici, 
vel  in  parailelogrammo,  fiue  parallclogrammis , in eiufdera  iuper- 
ficie  iacentibus , & «quiangulis  ei,  quod  fit  apiano  per  latera  dudto, 
quod  offendendum  erat .. 

COROLLARIVM. 

Hinc  habetur  commune s feci  iones  plani  tangentis, & cylindrici op - 
pojitarum  bafium  produUonm  planorum  , qutfint , V F , X 
tffe  inter  fe  parallelas , & tangere  ea/dem  bafes;  fciluet  ,V  F , 'pfam 
bafim D ,& , X \,ipfam , MBC. 

THEOREMA  VII.  PROPOS.  X. 

SI  cylindricus  quomodocumque fecctur  per  latera,  diui- 
ditur  in  cylindricos  a fccantibus  planis , fi  aurem  fccetur 
planis  omnibus  eiufdem  lateribus  coincidentibus  inter  fe 
parallelis»  folidum  comprjehenfum  conceptis  in  cylindrico 
figuris,  & indufa  fuperficie  cylindracea,  erit  cylindricus . 

Sit 
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Sit  cylindricus , A E , lcdus  a planis  quomodocumque  per  latera? 
Dico  per  eadem  diuidi  in  cylindricos;  fint  autem  fccantia  plana,  quq 
in  cylindrico , A £,  producant  paralielogramma , A £ , M E . Quia 
igitur ,AE,dl parallelogrammum , fi  ia  ipfo  ducantur rc&ae lineae 
ipfl , A D , H E , parallelae , & in , A H,  D E , terminatae , erunt  ei- 
fdem , A D , H E , aequales , & fubinde  erunt  aequales , & parallelae 
Ei  def.j.rCgU]ae  jatCfjs  cylindrici  ,AE,  vnde  erit , A E , iuperficies  eylindra- 
cea  deicripta  latere , A D ,fiue  latere  cylindrici,  A E , ergo  loliduin, 
ARXE,  erit  cylindricus . Eodem  padto  oliendemus  lolida , A M 
HDVE,  MZHVIE,  dfe  cylindricos,  talibus  igitur  planis  cy- 
lindricus , A E , iemper  diuiditurin  cylindricos,  quae ell  prior  pars 
huius  Theorematis . 

Scceturnunc  duobus  planis  vteumqueinter  fe  parallelis  cotaci-’ 
dentibus  cum  omnibus  eiufdem  lateribus , quae  in  cylindrico,  A E, 
producant  figuras  ,BNGK,COFL,  Dico  iolidum  compraehen^ 
in  ii  inter  has  figuras  ,&  iji.  inclutam  iuperficiem 
cylindraceam , cifc  cylindricum.  Sintadhuc  pla- 
na per  latera  cylindrici , A E , vtcumq  ne  du£a  , A a 
E , M E , quae  lecent  figuras  ,BNGK,COFL, 

Inrcdis,  BG  , CF,  N G,OF,'g1turciuldcm  pia* 
ni , & ipiarum , B N G K , C O F L,  communes  fc*  ® 
itiones  erunt  parallelae , quf  fint  ,B  G , C F , ficut  c 
etiam  ipfae , N G,  O F , iunt  autem  parallel^  etiam 
ipfae,BC,N  0,GF,crgo,BF,NF, erunt  pa-  o 
rallelogramma , & latera  eorumdem,  B C,  G F, 

NOjinterfe  aequalia  #&aequidiftantia,*  fi  igitur 
eorum  quoduis#vt,GF,  ftatuatur  pro  regula  lateris  ylindrici , fu- 
pcrficies  inclufa  duabus  figuris  , B N G K , COFL,  erit  deferipta 
vno  laterum , B C , vel , NO,  properante  per  circuitum  figurae , C 
f Q F L , femper  ipfi , G F , aequidiflante , donec  redeat  vnde  difceffir, 
igitur  haec  erit  iuperficies  cyhndracea , cuius  oppofitae  bafes  ipfx  fi- 
gurae, BNGK,COFL,&  folidumeiFdein  inclufum  erit  cylindri». 
Dcfi  j.  cus,quod  erat  pofterior  pars  huius  Theorematis  a nobis  demon- 
iiranda . 

THEOREMA  VIII.  PROPOS.  XI. 

) 

CViufuis  cylindrici  oppofitae  bafes  funt  fimiles,  aequale^ 
&fimiliterpofit*. 

Sit  cylindricus  ,PN,  cuius  oppofitae  bafes,  A P K , O Z N.  Dico 
eas cjffe fimiles, aequales, dcfimiiucr pofitas.  Ducantur  vteumque 

duo 
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duo  plana  oppofita tangentia  cylindricum, PN, parallela  cuidam  Coroll.i. 
per  lacera  tranleund,quorum,  &oppofitarum  bafium  produdlarum  hmus.  * 
communes  iedliones  fint  ex  vna  parte  ipls , V F , X L , ex  alia  ver6, 

A B,  Z G,  qua:  tangent  vel  in  latere , fiue  lateribus,  vt  in,V  X , A Z,  y.  Huiim 
vel  m planis,  qu<s  erunt  parailclogramma,  fint  autem  ditfa  plana, & 
communes  iedtiones , indefiniti  produdla , & in  qualibet  dicarum 
communium  fcdtionum,vc 
in , A B,  iumpto  vteumque  ^ g 

punAo,B , ducatur  vique 
ad  oppoficam  tangentem 
vteumque  in  earum  plano 
rcdla , B F , illi  incidens  in, 

F,  & per,  B,  ducatur  in  pla- 
no tangente  ipia , B G,  pa- 
rallela vni  laterum  cylin- 
drici, P N.per  iplasautem, 

F B , B G , intclligatur  ex- 
tenlurn  planum , quod  fe- 
cet  aliud  planum  tangens 
in  rcfta,  FL,&  planum 
per , Z G , X L , dudtura  in 
redta,GL,  erunt  igitur  iplj, 

B E , G L , parallelae , vt  & 
iplsc,  BG , F L,  & erit,  FG, 
parallelogrammum . Du- 
catur nunc  intra  didla  op- 
pofita tangentia  plana  eiidera^quidiftans  planum, quod  erit  dudlum  . 

per  latera , cy  lindricumque , P N , fccabit , fit  dudlum  per  latera , P *,fra’ 
0,CI,EM,KN,&  produdlum  (ecet  planum , F G , in  redla , D eq* 

H , & planum,  quod  tranfit  per , A B , V F , in  rcdla , P D , & quod 
tranfit  per , Z G , X L , in  redla , OH:  erit  ergo , D H , parallela 
jpli , B G , & , B G , eft  parallela  vni  lacerum  cylindrici',  ergo  & , D 
H > erit  parallela ipfi,  KN, EM,C  I , P O ,& erunt ipla,  P I ,C  M, 
EN,KH,  FH,DG,  parailclogramma , & eorum  latera  oppo- 
fita inter  le  aqualia , nempe  , F D , ipfi  ,LH,&DB,ipfi,HG,D 
K , ipfi , FI  N , D E , ipfi,HM,DC,  ipfi  , HI, &,DP,  ipfi,  H 
O,  (unt  igitur  ipfae  , BF,  G L,  dudlae  inter  oppofitas  tangentes  fi- 
gurarum ,APK,ZON,ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte, 
quia  angulus , B F V,  cft  aequalis  angulo , G L X , nam  , B F,  eft  pa- 
rallela ipfi  , G L , & , F V,  ipfi  , L X , & funt  ipf<e , B F , G L , fimili-  j0.  vnde- 
tcr  ad  eandem  partem  diuilce  in  pundlis,D,H,per  rcdlas,P  D,0  cimiElc. 
H , parallelas  ipfis  oppoficis  tangentibus , qux  cum  fint  vteumque 

D du- 
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duffcx , repetitur  tamen  earumdem  portiones,  qua: iacent  inter ip- 
fas  ,G  L , B F , ex  eadem  parte , eodem  ordine  futnptas , eflTe , vt  ip* 
fas,  BF  iG  L,  nam  quia,  DK,ell  zequalisipfi,  HN,&,BF,  ipfi, 
G L , vt , B F , ad  , G L , ita  elt , D K , ad , H N , & ita  elfe  oftende- 
mus , D E , ad , H M , D C , ad , H 1 , & , D P , ad , H O , nam  iftx 
10  funt  «quales.  Idem  demonltrabitur  in  caeteris,  quae  fimiliter  ad  ean- 
dem partem  diuidunt  ipias  »B  F,  G L,  igitur  figurae,  A P K,  Z ON, 
funt  fimiles : Et  quia  earum  homologae , tum , P C , O I,  tum , E K, 
M N , funt  aquales , quod  etiam  de  exteris  oftendetur  eodem  pafto, 
funt  enim  iemper  parallelogrammorum  oppofita  latera  ,ideo  figu- 
Aequales  rx  • ^ P K , Z O N , nedum  erunt  fimiles , led  etiam  «quales , & re- 
houiolo-  gulae  homologarum  erunt  iplae  oppofita:  tangentes , & iplp , B F,  G 
gas argue  L, earum  incidentes . Quia  vero  figurae,  A P K.  >ZON,  iuntin  pia- 
refouales  nis  xquidiltantibus  itaconftituta , vt  earum  incidentes  fint  paralie- 
euraTse*  * ‘s  f & homologa:  figurarum , Z O N , A P K , funt  ad  eandem  par- 
cent/,/ tem incidentium  pofit$,&item  homologa:  partes  incidentium, B 
patebit  F , G L , vt  ipi« , B D , G H , ftint  ad  eandem  partem  pariter  coniti- 
infra  in  tuta:,  ideb  figurae,  APK,ZON,  nedum  erunt  fimiles  >& «equa- 
hu  us^  b ^es  * ^ ct‘am  fimiliter  polita: , quod  oltendere  opus  erat . 
hac  inde 

pendeter.  COROLLARIVM, 

D.  Btfin. 

M^inifeflum  eft  autem,  quid  plana  oppofita  tangentia  cylindrici, 
T 7^  , du&a  funt  vt  cumque , & ebruin,  & oppo  fit  arum  bafium 
produtlarum  communes  fefliones  funt  regula  homologarum  earumdan, 
quod  fi  duxerimus  duo  alia  oppofita  tangentia  plana , habebimus  etiam 
earumdem  figurarum  homologas,  regulis  adhuc  communibus  fefttontbus 
horum  tangentium  planorum  pofirema  duttorum  , <*r  earumdem  bafium 
produttarum  , qua  commune  sfccltones  cum  primo  diS is  angulos  aqua • 
io.Vnde-  les  continebunt , nam  qua  exifient  ex.gr.  in  plano  figura,  Jl  T K , erunt 
eioai  fcle.  parallela  exifient  ibus  in  plano  figura  ,Z07\[,  igitur  in  oppofitis  cyhn • 
dricorumbafibus  homologas  habebimus  etiam  cum  quibufuis  reflis  lineis 
aquales  angulos  cum  duabus  quibufuis  homologarum  earumdem  i nuen- 
tis regulis  continentibus , qua  igitur  cum  regulis  homologarum  oppoft- 
tarum  bafium  cylindrici  angulos  ad  eandem  partem  continent  aquales, 
funt  & ipfx  ho  mologarum  earumdem  regula  , necnon  earundem  oppofi- 
tarum bafium  , & oppofitatum  tangentium  aqui  ad  pradiffas  inclinata- 
rum , etiam  incidentes  licebit , vtfupra , tnuemre . 


LEM- 
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LEMMA  PRO  ANTECED.  PROP. 

DEfukrari  tantum  videtur  huius  euidentia,  quodlcilicct  planum 
inter  oppofita  tangentia  plana  eiidcm  aquidiftanterdu&um 
tranfeat  per  latera  cylindrici , quod  aflumpta  cmldem  figura  nunc 
fiet  mamteftum  ; intelliga- 
tur  ergo  in  ambitu  vtriuluis 
oppolitarum  bafium  cylin- 
drici ,PN,  Tumptum  pun- 
6lum , vt , O , in  ambitu  fi- 
gurae , ZON.  Dico  pla- 
num , quod  tranfit  per , O, 
aequidiftans  planis  tangen- 
tibus, A G,  V L,  tranfirc 
per  latera  cylindrici , P N. 

Ducatur  ergo  a punfto,  O, 
latus  cylindrici,  P O , & ab 
eodem  pundo,  0,inbafi, 

ZON,  re&a , O N , paral- 
lela ipfi,  X L,  igitur  pla- 
num , quod  tranfit  per , P 
O , O N , aequidiflat  plano, 

V L , nam  , P O,  ipfi , V X, 
lateri  cylindrici, & , ON, 
ipfi , X L , $quidiftat,  quod 
ergo  ducitur  per,  O,  eidem  plano  tangenti  aequidi  flans  traniit  per 
iplas , P O , O N , fi  .n.  non  , erunt  duo  plana  eidem  plano , V L, 
aequidiftantia , & ide6  inter  fe  zequidiflantia , quibus  communis  erit 
pun&us , O , igitur  in  eo  concurrent , quod  cft  abfurdura , non  ergo 
illa  1'unt  duo  plana,  fed  vnum  tantum , illud  nempe , quod  ducitur 
per  punftum , O , ipfi  plano , V L , sequidifians , tranfitque  per  ,P 
0,0  N , neccflario  ; Si  ver6  a pun&is , I , M , N , erigantur  latera 
cylindrici , C I , ME  , N K,  erunt  cun&a  in  plano  per , P 0,0  N, 
tranleuntc , ergo  planum , quod  ducitur  per  punfl um , O , aequidi- 
ftans  plano , V L , cylindricum  tangenti  tranfit  per  latera , P O , C I, 
EM,KN,  quod  oftendendum  erat. 

THEOREMA  IX.  PROPOS.  XII. 

SI  cylindricus  planis  fecetur  quomodocumque  perlateri 
du<5lisseiufdcmoppofitp  bafes  in  figuras fimiles.pqua- 
lcs,&  fimilltcr  politas  diuiduntur,  tales  autem  erunt,  ana: 

D i ad 
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ad  eandem  partem  fecantium  planorum  exiftent : Et  E idem 
fecetur  planis  parallelisquomodocumq;  omnibus  ciufdem 
lateribus  coincidentibus,  concepta:  in  cylindrico  figura:  e- 
runt  fimiJes , «equales,  & fimiiiter  pofita? . 

Confpiciatur  figura  Propofic.io.  in  qua  iam  propofitas  fcdiones 
habemus , plana  enim , A E , M E , tranieuntia  per  cylindrici  latera 
ipfum  fecanc » & plana , B JN  G , C O F , omni- 
bus eiufdcm  lateribus  coincidunt , & lunt  paral- 
lela . Dico  ergo  figuras , M Z H , E 1 V , elle  G- 
miles , &:  aequales , & fimiiiter  pofitas , quod  pa- 
tet , nam  illae  lunt  cylindrici , M H Z I > oppofi- 
ta:  bales ; idem  eodem  modo  probabitur  dc  figu- 
ris, A MH,  D V E , & de , AR  H,  DXE,& 
tandem  oftendemus  pariter  figuras , B N G K,  C 
Huius.  O F L , effe  fimiles , «quales , & fimiiiter  pofitas, 
quia  funt  cylindrici , B F , oppofitte  bales , quod 
demonftrandum  erat . 

COROLLARIVM. 

Hinc  apparet , quamuis  figuram  planam  ex  ftclione  plani , oppofi- 
tis  bafibus  cylindrici  aquidiftanns , m eo  prodntlam , eifdeta  op- 
pjfitis  bafibus  effe  fimilem , aqualem , & fimiiiter  pofitam , 

THEOREMA  X.*  PROPOS.  XIII. 

SI  quis  cylindricus  fecetur  plano  per  latera , deinde  fece- 
tur planis  oppofitis  ciufdem  bafibus  «quidiftantibus: 
Communes  fe&iones  plani  per  latera  du&i,&  planorum  ba- 
fibus arquidiftantium,  erunt  lincte,  vel  latera  homologa  fi- 
gurarun  fimilium , qua:  ex  fectione  a:quidiftantium  plano- 
rum in  cylindrico  effe&a  in  eodem  producuntur . 

Sit  cylindricus , A D M , cuius  oppofit«  bafes , A B C,  T D F,  fe- 
cetur autem  plano  vtcumque  per  latera  dufto  , quod  in  eo  producat 
parallclogratnmum , BF , & alio  vtcumque  plano  oppofitis  bafibus 
aequidillante , quod  in  eo  producat  figuram , Y N X O , & in  para!* 
lelogramno,  B F,  rectam  ,N  O.  Dico  redas,  DF,N  O,  B C,  efie 
lineas , vel  lacera  homologa  figurarum  , ID  F , Y Is  O , ABC,  fi- 
ni i- 
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milium.  Ducantur  plana  oppofita  tangentia  cylindrici , A M,  re- c .. 
fpedtu  plani,  BF,  in  eo  duCti,  vnius  quorum,  & planorum  figura- ,'J’ 
rum  , Y N O , T D F»  productorum , communes  leCtiones  fiat  ,X  S, 

M G , alterius  autem , & eorundem  planorum  fint  refla , Y P,T  Q, 
indefinite  amba  produfta , lumpto  autem  in , Y P,  vtcuraque  pun- 
Cto,  P,  ducatur  per  »P,  ipfi,  CF,  aequidillans  jPQj.St  ab  eodem 
in  plano  per , Y P , X S , tranleunte  vlquc  ad , X S , ducatur  vtcum- 
que  ipla , P S , per  iplas  autem , QP,  P S , intelligatur  extenfum  pla- 
num, quod  lecct  aliud  tangens  planum  in  , S G,  & planum  per , T 
Q,MG,  duCtum  in , QG,  producan- 
tur autem  i pire , N (J,  DF  , verius,  P 

5 , Q G , quibus  occurrant  in  , V , R, 

6 iungatur , V R , erunt  igitur , V R, 

P Q^coipmunes  lettiones  aquidiftan- 
tium  planorum  , Y Q , NR,&  plani, 

P R , & ideo  erunt  parallela; , vt  & ip- 


B.Gefuo. 

huius. 


fa,P  V,  QR,&,PR,  erit  paralie 
logrammum  ; Similiter,  vt  in  Brop*i  i 
oftcndcmus  clTc  parallelogranama  ip 
fa,  V G , PG,N  F.O R , N R ,&an. 
gulum,  P S X , aqualem  clie  angulo, 

QG  M,& tandem, PS,Q.G,elle in- 
cidentes fnniliumfigurarum  , Y N O, 

T D F , & oppofitarum  tangentium  » Y P , X S , T Q,  M G , & tan- 
gentes elle  homologarum carundem  regulas, & quia cifdcm  aqui- 
diftant  ipfa , M O , D F , & produCta  (imiliter , & ad  eandem  par- 
tem iplas  incidentes , P S , QG  ,diuidunt ; nam , P V,  aequatur  ipfi, 

QJl , & , V S , ipfi  , R G , ideo  iplae , N O , D F,  erum  linea;  homo* 
loga  figurarum  , Y N O , T D F , fimihum , qua  in  plurcs  homolo- 
gas freari  contingere  poteft , prout  le  habet  ambitus  fuperficiei  cy- 
lindracea  huius  cylindrici  ,AM  ,lunt  lineae  homologa' inquam , fi 
fint  intra  ambitum  figurarum  , quarum  fiunt  homologa,  fiunt  vero ^j  u'  ’ 
latera  homologa , fi  fint  in  carundem  ambitu  , vcluti  contingeret  fi 
planum  per  latera  duCtum  effiet  planum  contaCtus  vnius  oppofito- 
rum  tangentium,  veluti  fi  cylindricus fuiifict,  cuius  oppofita:  bales 
fiunt , A B C , T D F , exclufis  refiduis  figuris , qua  ab  ipfis , B C , D 
F ,abl'cinduntur, tunc  enim  eodem  modo  fa£ta  fuiflet  dimonflra- 
tio , vt  confideranti  facile  patebit;  idem  oftendemus  in  rcCta,  BC, 

& in  quibufuisalijs , qua  lunt  communes  fieCtiones  planorum  bafi- 
bus  aquidifiantium  , & parallclogrammi , B F , probantes  fcilicet 
eafdem  elle  lineas , vel  latera  homologa  figurarum  in  cylindrico  per 
bafibus  aquidiftantia  plana  productarum,  quod  olkndcre  opus  erat. 

THE  O- 
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D.Def.io 

B.Dcf.io. 


THEOREMA  XI.  PROPOS.  XIV.  — 

SI  duae  figura:  plana:  non  exiftentes  in  eodem  plano  fue* 
rint  finiles,  aequales  , & fimiliter  politae,  illae  erunt  cu- 
iufdatn  cylindrici  oppofitae  bafes . 

Sint  duae  fimilcs  figurae  pl  ana:,  & aequales  , AQTO,  FDNC, 
non  exiltentes  in  eodem  plano  ,&  fimiliter  pofitx,  Dico  eas  dfe 
cuiuldam  cylindrici  oppoiicas  bales . Quoniam  enim  funt  fimiliter 
_ f politae  erunt  inter  Ce  aequidifiantes , & earum  incidentes  pariter  inter 
D>ue..io  £C aequidiltances , ducantur  oppofitx  tangentes  figurae,  A Q_T  O, 
Coroll.i.  *luae  ^nt » T p , A B , & figurae  , F D N C , quae  fint ,FH,NL, 
huius.'  'quaeque  fint  regulae  homologarum  earuindem  limilium  figurarum, 
& fint  incidentes  carum  , & limilium  fignraruru  ipf^,  BP , HL,quq 
erunt  parallela:  , & quia  funt  incidentes  fimilium  figurarum,  AT, 
F N , & oppoficarum  tangentium  ia.r.  dudtarum  , idcoadcafdcm  ex 
eadem  parce  clficient  angulos  aequales,  igitur  angulus,  BPT,  erit 
Excou-r  ®9u*lis  angulo,  HLN,&  ideo  etiam  , P T,  $quidiflabit  ipfi , L N, 
U.o.V;:&,BA,ipfi,F  H,  iungantur , B H,  P L, 
dec.  Elc.  quoniam  ergo , A T , F N , funt  fi  miles, 

& aequales , earum  homologa:  erunt  pa- 
riter «quales,  funt  autem  incident  es,  B P, 

HL  , vt  ipfae  homologae  , vt  colligitur  in 
Coroll.i.  fequentis  Propofit.zi.  indepen- 
denter  ab  hac  Propofitione,  ergo , B P,  H 
L, erunt  aequales,  & funt  aequidi  flantes, 
ergo  eas  iungentes,  B H , P L,  erunt  aqua- 
les ,&  aequidiftantes  . Diuidantur  iple  in- 
io. Sexti  cidentes , B P , H L, fimiliter  ad  eandem 
Elcm.  partem  in  pundBs,  E,  M ,G  ,K,  & iun- 
gantur, EG,MR,  erit  ergo , M P,  equa- 
lis  ipfi , K L,  & , E M,  ipfi , G K , & , B E, 
ipfi , HG , nam  quia , BP,  H L,  fimiliter 

diuiduntur  in  his  punflis , earum  partes  funt , vt  ipfx  integrae , illae 
vero  funt  xquales , & ideo  etiam  homologx  partes  funt  xquales,  & 
eas  iungentes,  P L , M K,  E G , B H,  erunt  xquales , & xquidiftan- 
tes, ducatur  a puntto , K , verfus  figuram  , F N,ipfa,  K R .xquidi- 
fbns  ipfi , N L , quia  ergo  , M K , xquidiftat  ipfi  , P L , & , R K, 
ipfi , N L , planum  per , VI  K , K R , cranfiens  xquidillat  tranleunti 
per,  PL,  LN,  lecethoc  planum  tranfiensper,  MK,  KR, pla- 
num , A T,  produ&um , in  re<2a , S M , & iungantur , S R , V 1,  erit 

ergo. 
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ergo  ,$ M , asquidiflans  ipfi , T P,  regulx  homologarum  figur? , A 
T , veluti  ,RK,  xquidiftat  ipfi  ,NL,  regulae  homologarum  figu- 
rx,FN  ,&iecant  incidentes, B P , H L , fimiliter ad  eandem  pan* 
tem  in  pundis , M , K , ergo  iplx , ii  V , R I , erunt  homologa  di- 
darum  figurarum  fimilium , & §qualium , qu?  ided  erunt  squales, 
ficut  etiam  iplx , V M , 1 K , & lunt  squidiflantes , ergo  eas  iungen- 
tes erunt  squales  ,&  squidiflantes,  lcilicct  ,S  R,  VI , M K , efiau- 
tem , M K , parallela , & squalis  ipfi , P L , ergo , $ R , V I , erunt 
Squales , & paralie^  ipfi , P L : Eodem  pado  per , E G,  extendentes 
planum  equidifians  plano , T L , quod  fecct  figurarum  • A T ,.F  N, 
produdarum  plana  in  redis , Qj, , D G,  offendemus  ipfas , Q O,  D 
C , efle  homologas  figurarum  fimilium , & S9ua^um  > A T,  F N,  & 
ideo  eas  effe  squales , vt  & ipias,  O E,  C G,  ergo  fi  iungantur , QD, 

O C , ifle  erunt  squales , & parallel?  ipfi , EG  ,-ideft  ipfi  >P  L ; fimi- 
liter in  exteris  planis  procedemus , quae  inter  plana , T L , A H > ip- 
fis  xquidirtantia  ducuntur , offendentes , qux  iungunt  extrema  ho- 
mologarum carundem  figurarum  , A T , F N , efle  xquaies , & squi“ 
diftantcsipfi  , PL,  fi  igitur,  P L , regula  ffatuatur,  erunt  omnes  di« 
dx  iungeutes  in  fupcrficie quadam  , per  quam  ipfi  ,P  L,  properan- 
te quadam  reda linea  xquan  femper  cquidilfantcr,  eiuldem  extrema  n f 
jugiter  manent  in  ambitu  figurarum  , AT  ,FN ,ergo  hxc  erit  fii-  D”’3* 
perficies  cylindrici , cuius  oppofite  bales  erunt  ipls , A T,  F N,  fune 
igitur,  AT , F N,  cylindrici  cuiuldam  ( nempfc  cuius  latus  eft  quod- 
uis  ipforpm , QJP , S R , V 1 ,0  C , )oppofits  bates , quod  erat  na- 
bis offendendum 


THEOREMA  XII.  PROPOS.  XV. 

PVn&us  manens , cui  in  reuolutione  innititur  latus  coni* 
ci , eft  vnicus  vertex  conici  refpecf  u eiufdem  bafis . 

Sit  conicus,  A B D ,baffs , BD,pundus , cui  innititur  latus  co- A , 
nici , A B D , in  reuolutione,  qu{  ab  eo  fit  per  circuitum  bafis ,B  D,  ‘ *4’ 

fit , A . Dico , A , effe  vnicum  verticem  conici , A 
B D,  relpedu  bafi*,BD.  Intclligatur  perpun- 
dum, A,  dudum  planum  squidiftans  bafi.dico 
boc  planum  tantummodo  in  hoc  pundo  tangere 
conicum,  fi  enim  ppilibilceft  eundem  tangat  ,.feu 
fecetin  duobus  pundis , vt  in , C , A , iunda  ergo, 

A C , illa  erit  in  fuperficie  coniculan  , & cum  de- 
fcendat  a pundo , A , per  ipfum  tranfiet  aliquando 
latus  conici , vt , A B , igitur , A B , erit  in  plano  dudo  per , A , bafi, 

B D> 
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B D,  ?quidiftantc,& quia  latus,  A B,  indchniti producum  oc- 
currit bali , etiam  didhim  bafi  squidiftans  planum  occurret  indefini- 
ti produdtum  ipfi  bafi,  quod  eft  ablurdum , non  igitur  planum  du- 
£um  per , A , bafi , B D ,?quidiftans  conicum  tangit  vel  fccat  in  a* 
lio , quam  in  punfto , A , ergo , A , erit  illius  vnicus  vertex  relpe&u 
bafi* » B D , quod  erat  oftendsndum  . 

SCHOLIVM. 

CVm  autem  dicemus  verticem  alicuius  conici , intclligemus  fctnper 
ipfum  refpe£lu  bafis  ajfumptum , tdcll puntlum,  cui  in  reuolutio> 
nc  innuitur  latus  cylindrici , niji  aliud  explicetur . 

THEOREMA  XIII.  PROPOS.  XVI; 

SI  conicus  fccetur  vteumque  per  verticem  du&o  plano,' 
concepta  in  iplo  figura,  vel  figura?, erit  triangulus,vel 
trianguli . 

Secetur  quilibet  conicus  j AB  F,  plano  vteumque  per  verticem 
dudto,  quod  in  eo  producat  figuram,  liue  figuras,  A B C,  A E F» 
Dico  cas  elic  triangulos.Sit  com- 
munis fedfcio  illius. & bafis  pre- 
du6li.plani,tota , BF,  cuius,  C E, 
portio  maneat  extra  bafim,cft  igi- 
tur, B F,  re<fta  linea, dico  etiam 
elle  redtas  ipfas , AB, AC, A E, 

A F , fi  enim  non  eft , A B , redta, 
ducatur  in  plano  figur?  , ABC,  re- 
fta,  AOB,  igitur,  A O B,  que 
iungit  pundlum , B , & verticem  coni  eft  latus  conici  ,ABF,  ergo 
eft  in  luperficie  coniculari,  & eft  etiam  in  plano  figme , ABC  , ergo 
eft  in  eorum  communi  ledtione.ideft  cadit  luper,  A B , igitur,  A B, 
erit  redla  linea , eodem  modo  oftendemus  iplas , A C,  A E , A F,  cfte 
redtas , & idc6  erit , A B C , triangulus , vt  etiam , A E F , quod  erat 
oftendendum . 

COROLLARIVM. 

EOdemmsdonobis  tnnotefeit figuras  ,tju*extra  conicum  fiuntcjje 
triangulos  , idefl , jl  C E , effe  triangulum  , & qui  ex  ipfts  inte- 
gratur , fcilicet , A B F , pariter  ijft  triangulum . 
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. THEOREMA  XIV.  PROPOS.  XVII. 

SI  conicus  fecetur  vtcurnque  planis  per  verticem , diuidb 
«irabeifdem  in  conicos:  Etfilecetur  vtcurnque  planis 
c©  incidentibus  omnibus  ciufdem  lateribus,  folida  ab  ijfdem 
nbfcifla  verfus  verticem  erunt  pariter  conici,  & eorum  bales 
ipf«e  figura:  abfeindentes. 


Sit  quilibet  eopieps,  AMV,  feclas  plano  vtcumque  per  verticem 
du&o , quod  in  eo  producat  triangulum , A C D . D ico  ab  hoc  pla- 
no-lecaatein  comcos, A C VD,  ACM  D , fuilfe diuilum  t Si  n.rn« 
telligamus  latus  trianguli,  A C D , quod  fit',  A C , vel , A D , inni- 
xum rium&o , A , indefinite  productum  ferri  per  rcitam , C D,  ipfa 
deferibet  fuperticicm  trianguli , A C D ,ad  modum  fupcrficie»  coni- 
Cularis,eft  autem  reliqua*  qu$  infiftit  ambitui,  C V D,lic  deicripta, 
ergo  tota  fupcrficics , A C D V , cft  co- 
llicularis deicripta  latere , AC,  vel , AD, 
properante  per -circuitum  figuwe  plana:, 

C V D ,ergo  ait , A C V D , conicus, 
cuius  bafis  ipla  iigura  ,C  V D,  & ver- 
tex, Eodem  inodo  offendemus , A 
CM  D,  cflc conicum, cuius  bafis,  CM 
D , vertex , A.  Sccetur  nunc  plano  vc- 
cumque  omnibus  conici  ,AMV, late- 
ribus coincidcnte , quod  in  co  producat 
figuram , B M £ O . Dico , A N O,  cifc 
conicum, cuius  bafis  figura,  BN  EO, 
vertex , A , nara  dum  larus  conici,  A M 
V,  properat  per circuitum  bafis,  C AI  D 
V,  vc  dclcribat  eius  conicularem  iuperficiera, properat  etiam  per 
circuitum  figurf , B N E O,  & deferibit  iupra  ipiam  fuperficicm  co- 
nicularem, igitur  fupcrficics  ab  eadem  figura , B E , abiciila  verius, 
A , cft  conicularis , & folidum  coiypi  eheniura  ab  ipla , & figura  pla- 
na,BNEO,  erit  con  cus , & eiuldem  bafis  ipla  figura , B N E O# 
vertex  autem , A , quod  ollendere  opus  erat. 


AD.ef^J 


COROLLARIVM. 


Hinc  habetur,  fi  planum  tranfeat  per  verticem  coniti , & qttdmli» 
bet  retiam  Uncam  intra  bafim  con  rei  exifttntt  m , qui  quidt  m fe- 
cetur alio  plano  comodente  cum  omnibus  ciufdem  coma  lateribus , 

E ' com~ 

y • 
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communem  fettionem  horum  duorum  planorum  fore  intra  figuramini 
conico  prodici  an  i plano  omnibus  einfdem  lateribus  coincidtitc  vt 
patet  in  conico  ,.ACD  qui  fecatur  plano , *A  C D , & alio , 5 7\(  £ O, 
quomnci  n mnis  felio  fit  ,B  £.  Dicon.fi,  C D .fit  intra  figuram  ,C 
7\1DV,  etit  n,k  E,  fore  i itra  fi  rurfa  ,37^  t O , nam , A C P D ,eft 
conicus , & quia  latita  nonvniuntkr , nifitn  putei  o,  J.  \ idio,  B O £,’ 
efi  aliq  ai  figura , vt etiam  & idtb  ,B  E , cadit  vitra  figuram. 

& E O . • ! 1 i’  id ' i-  j . 

THEOREMA  XV.  PROPOS.  XVIII. 

• i * • 

OI  per  verticem  conici , &re#am  tangentem  eius  balini 
^ extendatur  planum,  hoc  tanget  ipfum  conicum  in  vna, 
vel  pluribus  re&is  lineis , que  erunt  latera  conici , vel  in  pla- 
no tranfeunte  per  ciufdem  latera,  quoti  erit  triangulum,  fiue 
inpluribus  triangulis  . 

1 * ..'»«!•  * 

Sit  conicus , cuius  vertex , A , bafis , B C E , quam  tangat  reta,' 
DF,mpundo,vel  pundis,fiue  in  linea.  Dico  planum, ADF, 
tangere  diduin  conicum  in  reta  linea,  fiue  in  pluribus  redis  lineis, 
nue  in  plano, quod  e it  tnangulum  per  eiuldcm  latera  trarifiens. 
Tangat  igitur , D F , figuram  ,BCE, 
in  pun  flo , B , & iungatur , A B , perq,- 
AB,  &,D  F,didum  fit  extenfum  pla- 
num , ergo  , A B , erit  latus  conici , A 
C E , nam  latus , quod  reuoluitur  tran- 
fiens  per , B , congruit  rcd$,  A B , alio- 
quin  duae  reda;  linea:  clauderent  iuper- 
fteiem , efi  ergo , A B , in  iuperficic  co- 
niculari , efi  etiam  in  plano  per,  A , &, 

D F , tranfeunte , ergo , A B , efi  com> 
munis  tum  luperficiei  coniculari , tura 
plano  per , A , & , D F , dudo , nullus 
autem  pundus  red? , A B , efi  intra  i'u- 
perficiein  cylindraccam  ,ergo  planum 
per,  A B,  D F,  cludum  tangit  conicum 
dn  reda , A B ? Eodem  pado  oftendemus  idem  tangere  conicum  in 
quibufuis  alijs  lateribus,  quae  ducuntur  a pundis  contadus  redx  li- 
ne» , D F , qui  fi  fint  plurcs , fit  etiam  contadus  in  omnibus  lineis, 
fi  vero  coat  idus  red/e,  DP,  fiat  in  reda  linea  tunc  contadus  plani 
per,  A B,  D F,  fit  in  fioguiis  redis  lineis , quas  a reda  talis  contadus 

ad 
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«d- verticem , A > dudi  poffiint  ,iacent  avtcm  omnes  illae  in  plano 
-trianguli , cuius bafis.eftlinca  contadus vertex  relpcdu  cius,pun- 
dus , A , igitur , contadus  plani  per , A B , D F , du&i  fit  vel  in  vna, 
vel  pliiribus  redis  lineis»  vel  in  plano,  quod  eit  triangulum  ,fiue 
plura  triangula  , non  lecabit  autem  alicubi  tale  planum  iplum  coni- 
cum, tunc  enim  aliquis pundus  talis  plani  per,  A B,  D F,taanieun- 
tiscilet  intra  luperficieni  conicularenl , lit  is  pundus , l , iunda  igi- 
tur, A I , <te  produda  verius  bafirn  incidet  intra  bafim  , vt  lac  ie  o- 
fteudi  potefl  ,&  quiaeft  , AX,  in  plano  per , A B , DF  , dudo  ,<k 
pundtus,  X,clt etiam  in  plano bafis,ent  m communi  lcdoni,  ukft 
in  liuea , D F , igitur  aliquis  pundus  redx , D F , erit  intra  bafim, 
igitur  illam  lecabit,  quod  cft  ablurdum,  ergo  falium  eit  planum  per, 

A,  DF,  dudum  lecare  alicubi  ipium  conicum  , igitur  illum  tanget 
in  his,quxdida  lunt , quod  ollendere  oportebat . 

. • * 1 

COROLLARIVM. 

EX  hoc  habetur , ft  conicus  J Icetur  plano  bafi  aquidi  flante,  commu- 
nem fetlionem  huius  , & pl>ni  per  verticem , & tangentem  bafim 
duftj,  tangere  figuram  d plano  tequtdiftante  bafi  m conico  produ3am,fi 
enim  eam  fecaret , etiam  tangens  planum  fecaret  coniam , quod  ejl  ab- 
far  dum . ' 

THEOREMA  XVI.  PROPOS.  XIX. 

SI  conicus  plano  fecetur  bafi  aequidiftante,  concepta  in 
eo  figura  erit  fimilis  bafi,  & eidem  fimiliter  pofita . 

Sit  conicus , cuius  vertex  , A , bafis , T D F , fecctur  autem  planp 
bafi  aequidillante  ,quod  ineo  producat  figura  , VB  C).  Dico  hanc 
clfc  limiiem  bafi , & eidem  fimiliter  pofitam . Ducantur  ipfius  ba- 
iis  dux  vteumque  oppofitas  tangentes , qux  line , 1'  H , S P , indefi-  Coroll. il 
niti  produda:  > deinde  per  verticem, & quamlibet  dtdarum  tangen-  h,jius* 
tium  extendatur  planum , erunt  ergo  h$c  plana  tangentia  conicum, 

A D F,fccent  autem  figurae , VBO,piodudum  planum  inredis,  Pcnites.’ 
V K , X N , qux  erunt  ipfius  figura: , V B O , oppoiitx  tangentes,  - r,  ]>In. 
fumatur  deinde  in  altera  iplarum , TH  ,S  Pi  vtin  , T H,  vtcumqj  ttced.* 
pundum  , vt , H , a quo  verius  reliquam  tangentem  c uldem  tigurf, 

T DF,  ineiuldcm  plano  ducatur  vteumque  ,HP,  in>S  F , termi- 
nata , deinde  intelligatur  cx  tenfuro  planum  per , A , & , H P , tran- 
siens ita,  vtfecet  plana  conicum  tangentia  in  redis,  A H , A P ,St 

E a pia- 
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lanum  per,  V K , X N , dudumin  reda , K N ,'rutfu?  diuidatur,  H 
,vtcumq;inpuado,G,iquo  ducatur  ipfi,S  P, parallela , G D, 
fccans  baiis  ambitura  in  pundis, F, E, C,D,  deinde  extendatur 
planum  per,  A,  verticem,  & redam , DG,quod  per  conici  latera 
' tranlibic,  & producet  triangula  fiue intus , fiue  extra  conicum  , quae 
fint  , ADC,ACE,AEF,AFG,  lecabitquc  figuram , V B 0,  ie- 
cct  ei us  prpdndum  planum  in  reda , B M , quae  ambitum  eiuldem, 
V B O , diuidat  ia  puadis , B , R I , Q , habebimus  etiam  triangula, 
A B R , A R I , A 1 0,  A O M,  quorum  latera  erunt  portiones  late- 
rum inferiorum  triangulorum,  per  planum  autem , A D G,  fiue  per 
redam , A G , fit  feda , K N , in  pundo , M . Quia  ergo  plana , quj 
per  redas , V K , X N , & , 
per , T H , S P , tranleunt 
Jun*  parallela , &.  tecan- 
tur  a plano,  A P H,  com- 
munes eorumfediones  e- 
runt  parallel^.f.KN,  ipfi, 

H P , igitur  triangulus,  A 
M N , «quiangulus  erit 
triangulo,  A G P,  & idc6 
circa  «quales  angulos  c- 
runt  latera  proportiona- 
lia,ergo  vt,PG,ad,G 
A,fic  erit.N  M,ad,  M 
A , eodem  modo  ofien de- 
mus , vt , A G , ad , G H , ita  cfie , A M , ad , M K , ergo  ex  «quali 
P G , ad , G FI , erit  vt , N M , ad , M K , lunt  igitur  ,PH,NK,(i* 
militer  ad  eandem  partem  diuif«  in  pundis  ,M  ,G  : Eodem  modo 
ollendemus  triangulum  , A M O,  efle  cquiangulum  ipfi  , A G F, 

A M I,  ipli  ,AGE,&,AMR,  ipfi  , A G C , & tandem , A M B, 
ipfi , A G D , igitur,  vt , G A , ad , A M » fic  erit , permutando,  F G, 
ad , O M , vt  vero  , G A , ad , A M , fic  permutando  eft  , P G , ad, 
N M , ideft , P H , ad , N K , ergo,  F G , ad » O M , eft  vt , P H , ad, 
N K , fimiliter  oftendemus , E G , ad  , I M , & , C G , ad , R M , & 
tandem , D G , ad , B M , cfle  vt , P H , ad , N K , & quia,K.  N , cft 
parallela  ipfi , H P , & , N X , ipfi , P S , ideo  angulus , K N X , eil 
«qualis  angulo,  H P S ; habemus  igitur  duas  figuras  planas  ,VBO, 
T D F , quarum  dud«  lunt  oppofitm  tangentes , V K , X N,  vnius, 
&,T  H ,$  P,  alterius  ,inuenimus  autem  redas,  K N ,H  P , inter 
eaidem  politas , cum  eis  ad  eandem  partem  angulos  «quales  conti- 
nentes , ita  le  habere  , vt  dudisduabus  vtcumque  iplis  tangentibus 
parallelis , qu«  diuidant  iplas  fmulitcr  ad  eandem  partem,  repertum 
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fit  eas , quae  inter  taliter  incidentes , & pcrimetrum  figurarum  coni- 
tinentur , eodem  ordine  fumptas,  eile  vt  ipfas , H P , K N , inciden»  . 
tes,  funt  igitur  figurae  plang,  BV(J,D  1 F,  inter  fe  fimiles,&hoi-  •De*,iS' 
mologarum  earundem  rcgulte  ipfae  tangentes,  diita: figurae  lunt  in 
planis  aequidillantibus,  quarum  incidentes  fibi  inuicem  cquiddlanr, 

& homologa:  earundem  figurarum  funt  ad  eandem  partem  inciden- 
tium, &c  ipsarum  incidentium  partes  homologae  pariter  ad  eandem 
partem  conflitutae , igitur  figurae  ,VBO,TDF,  nedum  erunt  fimi; 
les,  fed  etiam  fimiliter  pofi  tat,  qqad  oftendendum  erat . p 

r • COROLLARIVM  I.  . , ; 

ET  quia  oflcnfum  efl  ipfas  tangentes , S T,X  7^,  effc  homologam»; 

earundem  fimi  Itum  figurarum  regulas , & dutla  funt  vt  cumque, 
patet  (i  duxerimus  altas  duas  emfdem  bafis  oppofitas  tangentes,  qua  cum 
primo  dutlis  angulos  efficient  aquales  ,&  per  tpfas  ,&  verticem 
extendcrtMus  duo  plana  (quorum  & piant  figura,  B V O,produth  com- 
munes feti  tones  erunt  alie  dia  figura  ,BV  0 ,oppofita  tangentes  ) quod 
eodem  modo  oficndemttsbas  fecundas  tangentes  effc  homologarum  earun- 
dem fimilium  figurarum  regul  is , & intra  ipfas  contineri  carundenu, 
quoq;  incidentes , facient  autem  fecunda  tangentes  cum  primis  angu- 
los aquales , pnma  .n.  ex.  gr.  tangens  figura  ,BV  0 , qua  efl  ,X  u ,efi 
parallela  ipfi , S T,  prima  tangenti  figura  ,DTF,  & f t eunda  tangens  ' : 

figura,  B VO,  efl  partter  parallela  fecunda  tangenti  figura  ,DT  F,  nam 
tum  prima , tum  fecunda  tangentes  funt  communes  fecliones  a-juidtflan-  ■ ■ 

tiumplauorum  , ipfatum  nempe  figurarum  , BVO  ,D  T F,  produtfomm 
planorum  , & ideo  funt  parallela  , & angulos  continent  aquales , vnde  [oVn(je. 
in  figuris  , qua  d planis  bafi  conici  parallelis  producuntur , fi  habeamus  ailii  £j. 
homologas  cum  duabus  qutbufdam  regulis .eafdem  etiam  habebimus  eum 
duabus  quibufuis  alus  angulos  aquales  cum  prxditlis  ad  eandem  partem 
continentibus . . ...»  ..'t.  - - ' * 

COROLLARIVM  II.  .! 

P Met  in  fuperex  hac  ,&  1 1,  ac  n.  buius  fimilium  planarum  figu- 
rarum , qua  ex  feti  tone  planorum  bafi  cylindrici , vel  conici  aqui- 
diflantium  in  illis  producuntur , vel  funt  oppofifx  bafes  cylindrici , aut 
frufti  conici,  poffibtle cjje  tnuentre  incidentes,  qua  fiht  & dutlanhH  vt- 
tumq;  oppofirarirm  earundem  tangentium  incfdcntrs , £r  quia  puiftlum, 

H , fumptum  efl  vt  cumque,  & ab  tpfo  dutla  qualibet  incidens , U P,  pa- 
tet , quod , ducta  utcumque  in  ditiis  figuris  incidente  carum  tangenti- 

bus , 
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bits , qux  funt  regni  x homologarum  carundem , poflrint  re  periri  dttx  tri* 
cidaites  caruni.m  , quarum  altera  fit  tam  duSa ; feluti , atla,  H T,  - 
tumquc  inuentx  funt  dux  incidentes  , K.  7^  , U T , quarum  altera  fuit, 
HT  • Et  quia  bomolpgarum  in  eafdem  incidentes  produtiarum  , & ai 
eas  terminatarum  , portiones , eodem  ordine  fumptx  ,funt  proportionum 
les  yfunt  enim,  vt  tpjk  madentes  , ideo  per  homologarum  produtiarum , 
talia  extrema femper  tranfeunt  aliqua  incidentes . 

* THEOREMA  XVII.  PROPOS.  XX.  1 

SI  conicus  fccetur  quomodocumq,-  planis  parallelis,  cura 
omnibus  ciufdem  lateribus  coincidentibus , concepta 
in  ipfo  figurae  erunt  inter  fc  fimiies , & fimiiiter  pofita . 

$it  conicus, cuius  bafis , F II G , ver?- 
tex , A , 1'ecccur  autem  vtcuinque  planis 
parallelis , qua;  cum  omnibus  eiuidem  la- 
teribus  coincidant , & fint  concepta;  in 
ipto  figura: , D M E , B N C . Dico  has 
ede  fi.niles,  & fimiliter  pofitas  : Nam 
quia  planum  figune,  D M E,coincidit 
i7.Hutas.  omnibus  lateribus  conici,  A F H G,  ideo 
eft  etiam  conicus  ipfc , A D M E,  lecatur 
Exantec.  autem  plano  cius  bali , D M E > requidi- 
flante,  eo  lcilicet,  quod  producit  figu- 
ram , B N C , ergo  figura  ,BNC,  erit  fi- 
milis  bafi , D M E eidem  fimiliter  po- 
lita, quod  erae  deinonltrandum  . 

THEOREMA  XVIII.  PROPOS.  XXI. 

SI  quilibet  conicus  fccetur  plano  per  verticem ,fiuc  ab 
eodem  tangatur  in  plano,  nempe  in  triangulo , vel  trian- 
gula, fecetur  autem  alijs  planis  vtcumq;  bafi  parullelis.com- 
munes  fediones , qu£e  ab  eodem  plano  fccante  fiunt  in  didis 
pfijnis  bafi  parallelis , erunt  homologa  linep , vel  latera  figu- 
rarum, qua:  ab  ciftfcm  «quidiRantibus  planis  in  eodem  co-. 
nico  producuntur. 

• . . . : .*  . >*  c « * 

v - ' Vi- 


A 
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"Videatur  figura  Propoi.id.  huius , in  qua  conicus , A TPF  ,in- 
telligaturlcdus  plano  vtcumque  per  verticem , A , dudo  efficiente 
triangulum,  fiue  triangulos,  A DC.AE  F,  intra, extra  autem  trian- 
gulum  , A C E , & qui  cx  illis  integratur , A D F,fecetur  autem  alio 
plano  bafi  parallelo , quod  in  conico  producat  figuram  , V B O > & 
fintearum  ,& plani  per  vtrticem  communes fediones  ,BR,  DC, 

IO,  E F.  Dico  eaidcm  clle  lineas  homologas earundem  figurarum, 
VBOjTDF.  Intelligantur in  bafidud;*:  oppofita  tangentes , T 
H , S P , per  quas , & verticem , A .extendantur  plana , qua  pariter 
tangent  conicum , AT  D F , fine  autem  eorum , & plani  figur? , V B huius  *** 
O , produdi  communes  fediones , V K , X N , quas  , vt  ibi  ,oftcn-  ' 
demus  elfeoppofitas  tangentes  ipfius  ,V  BO,  refpedu , B O,  fum- 
ptas , accipiatur  deinde  in , T H , vtcumq;  pundum , FI , a quo  vfq; 
ad  aliam  oppofitam  tangentem  > S P , ducatur  vtcumque  ,H  P,  & 
per  iplam , & pundum , A , extendatur  planum  , quod  fecet  tangen- 
tia plana  in  redis,  A H,  A P,&  planum  parallelarum,  VK,XN, 
in  reda  , K N , erunt  ergo  ipfa , K N , FI  P , parallela , extendatur 
planum  trianguli , A D F,  ita  vt  fccet  triangulum , A P H , in  reda, 

AG  ,&  planum  figurae  ,TD  F,  produdum,fi  opus  fit , in  reda,  D 
G • Eodem  modo  igitur , quo  vti  lumus  in  Propof.  ip.  quia  , K N, 

H P , lunt  parallela , offendemus  ipias  ,KN,HP,  clle  ab  ipfis , B 
M,  DG , ( qu$  lunt  communes  fediones  trianguli , A D F,  &$quw 
diffantium  planorum , V B O , T D F , & ide6  lunt  parallela  ) fimi-  . 
liter  diuiias , & ad  eandem  partem  in  pundis , M , G , vnde , vt  ibi 
offendemus  figuras , V B O , T D F , elie  fimiles , & carum , & tan- 
gentium oppofitarum  ,XN,VK;SP,TH,  incidentes  cfie  ipias, 

K.  N,  H P,  & tangentes  cfie  regulas  homologarum  earundem,  qua- 
rum dua  funt  ipfa  ,BRIO,DC£F>  comunda  ,fiue  ipfa  , B R, 
DC;IO,EF.  Eodem  modo, fi propolitus  conicus fuillct , cuius 
vertex , A , bafis  altera  figurarum  a bati , T D F , per  redam , D F, 
abfeiflarum , vt  ipfa , D T F , offenfum  cllct  ipias , B R , D C: ; I O, 

E F , communes  lediones  plani  conicum  tangentis  in  triangulis , A 
D C,  A EF , & planorum  aquidifiantium , B V Q,D  TF,  cfie  ea-  ^oc 
rundem  homologas , erunt  autem  in  hoccafu  latera  homologa , vo» 
lut  cum  funt  intra  figuras  lunt  linea  homologa  earumdem , quod  e-  I0iiar.  ex 

rat  offendendum . Prcp.  \g. 

deduci  po 

COROLLARIVM. 

Hinc  habetur,  fi  propofirum  fuiJJVt  fruflum  conici , RTF,  quod  eius 
omnia  latera  produ£la  coincidiffent  invno  pnntto,Ji,  vnde^s 
oflenjum  pariter  fuiffit  communes  fe  Iliones  pians  per  eius  latera  tran- 

feun- 
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feuntis , vt  i piius  ,BDF0  *quod  femper  efl  trapezium , & ipfarunti^ 
£0 ,T  DF , fine  eifdem  aquidiflantium  inter  eafdem  duSarum , cffc  ea* 
rundem  lineas  ,vel  l itera  homologa , ~pnde  pacet  communes  fctliones 
plani  per  Utera  frufli  conici  du3t , & ciufdem  baftunt  oppofitarum  ,fiuc 
eifdem  aqmdi flantium  inter  eas  produci  arum  figurarum  ,tfle  earundettt 
{ineas,  vel  latera  homologa  ; lineas , inquam , cum  funt  intra  figuras, 
nec  fumantur  in  plano  tangente  : latera,  cum  funt  mearum  circuitu a 
eum  nempe  funt  in  eodem  plano  tangente , in  eo  pracise , quod  efl  pia», 
num  contaElus  frufli  c onici  ( contaffus  fcihcet  cius  plani , quod  per  ver - 
ticem  ducitur)  quod  femper  erit  trapezium , vel  trapezia , vt  patere  po - 
tefl  in  trape^tfs , B D C f{,  I E F 0 , qua  t flent  planum  contaiius  frufli 
• v conici , fi tdemfruflum tangeretur  4 plano  trianguli , DF . 

' THEOREMA  XIX.  PR0P0S.  XXII. 

SI  dua:  figura  plane  fimiles,  non  cxiftenres  ia  eodem  pla2 
no  j fuerint  inaquales , & fimiliter  pofita ; erunt  cuiu-. 
fdam  frufti  conici  oppofic*  bales  * 

Vtamur  adhuc  figura  Propof.i  9.  & fintdua  figura  plana  quae- 
cumque  fimiles , inaquales  * & fimiliter  polit? , non  taincn  exiiten* 
. tes  in  eodem  plano  , ipfa , V B O , T D F . Dico  , quod  erunt  am- 
bas cuiufdam  frufti  conici  oppofic?  bafes . Quoniam  ergo  figur? . V 
D.Dcf.o.  BO.TDF,  funt  fimiliter  polita , Sc  non  in  eodem  plano , erunt  in 
huius,  planis  §quidiftantibus , & quia  funt  fimiles  fint  carum  incidentes,  & 
oppofitarum  tangentium,  qua  lunt  earundem  homologarum  regu- 
la , ipfa  ,KN,HP;KN,  ipfius  , V B O , & , H P,  iplius , T D F» 
& pradida  tangentes  figura , V B O , fint  ipla , V K , X N , & fi- 
gura, T D F , ipfa , T H , S P , erunt  ergo  ipla , K N , H P , aqui- 
diftantes,  & quia  ad  tangentes,  qua  funt  regula  homologarum,  illg 
jo.°Vnde  c^c’unt  ac*  eandem  partem  angulos  aquales , erit  angulus  ,KNX, 
cum  Ei/  aequalis  angulo , H P S , & quia , K N , cft  parallela  ipfi , H P , erit 
etiam , X N , parallela  ipfi,$  P.  Eodem  pado  oftendemus,  V K, 
efle  parallelam  ipfi , T H j ducantur  in  figuris,  VBO,TDF,du* 
earum  homologa  regulis  didis  tangentibus , qua  fint  ipla  , B R , I 
O , D C , E F , fint  autem  tota,  B O , D F,produda , fi  opus  fit,  vt 
fecent  ipfas , K N , H P»  quas  diuident  fimiliter  ad  eandem  partem, 
vtinpundis,M,G,&quia  figura  propofita  funt  inaquales, fit 
maior  ipfa , T D F,  igitur  etiam  maior  erit , D C , ipla , B R , vel , E 
p,  ipfa  , I O , fi  .n.  cfient  eifdem  aquales , etiam  reliqua  homologa 
his  parallela  ellcnt  equales,  cum  omnes  fint  proportionales  (funt.n. 

vt 
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vt  incidcntcs)vndc  etiam  figurae  eflent  aequales,  & fi  minores,  etiam 
ipfa  figura , T £)  F , diet  minor  figurh , B V O , contra  luppofitum, 
eft igitur  ,DC, maior  ipfa  ,BR,elt  autem,  vt,D  C , ad  ,B  R,  ita, 

PH  ,ad  ,N K,  namvt , DG  ,ad,  BM  ,itacft,  PH  ,ad  ,N  K , & A. Dtfirw 
etiam  ita  ,CG,ad,RM  ,ergo  reliqua , D C , ad  reliquam , B R,  ,0* 
erit  vt,PH,ad,NK,  Ik etiam die oftendemus,  EF,ad,10,  vt, 

P H , ad , N K , & quia > D C , eft  maior  ipfa,  B R , vel , E F , ipfa, 

I O , idcd , H P , erit  maior , K N , fi  igitur  junxerimus  punda  , P N, 

H K , ipfae , P N , FI  K , fi  producantur  ad  partes  ipfius , N K ,con« 
current,  vt  in,  A.  Dico,  A,  ellc  verticem  conici, cuius  eft  bafis  ipfa» 
TDF,&  cx  plano  ipfi, 

T D F , ^quidiftanter  du- 
£te>  eft  in  lple  concepta 
figura , V B O . Quia  er- 
go , N K,  eft  parallela 
ipfi , P H , erunt  triangu- 
la , A N K , A PH,  $qui- 
angula , & circa  aequiles  ' 
angulos  latera  propor- 
tionalia , igitur , H P*  ad, 

P A , erit  vt,  K N , ad,  N 
A,  &,  permutando,  H 
P,ad,N  K.  ,ericvt,  PA, 
ad,  A N , vt  autem , P H, 
ad,  N K , ita  cft,PG,ad,NM,nam  ipfa,HP,  KN.fimilitec 
funt  diuiire  in  pundis , G , M , ergo , P A , ad , A N , erit  vt , P G, 
ad , N M , & funt  parallela;  ipfa; , P G , N M , ergo  punda , G , M, 

A , erunt  m vna  reda  linea,  fit  illa , A G , igitur,  vt , P G , ad , N M,  Ex  IftJ- 
vel,PH,ad,NK,  ita  erit  ,G  A, ad,  A M,  eft  autem  ,P  H » ad,  matc 
NK,vt,  FG,ad  ,OM,  & vt  ,EG  , ad , 1 M,  & tandem  ,vt  ,D 
G , ad , B M , ergo , vt , G A , ad , A M , ita  erit  > F G,  ad , O M , E 
G,ad,  IMi  CG,ad,RM;  & ,DG,  ad,B  M,ergo,  cumfint 
parallela:,  erunt  tum  punda,  A O F,  tum,  A 1 E,  A R C,  tum  etiam, 

A B D,  in  vna  reda  linea , extendantur  ergo  didas  redae  lineae,  qu§  E*  lenji 
erunt  ,AF,AE,AD,AC.  Eodem  modo , fi  per  duas  quaslibet  ware  (eq, 
homologas  figurarum , V B O , T D F,  planum  extendamus , fiet  in 
caeceris  dcmonftratio;  igitur  fi  fumantur  in  ambitu  figurq.TDF, 
qujcumq;  punda , quq  iungantur  cum  pundo , A , femper  iungen- 
tes  tranfibunt  per  circuitum  figurae , V B O , ergo  figur?  UT  D F,&, 

V B O,  erunt  frufti  conici  oppofit;  bafes , quod  a conico4,  A T D F, 
«blcinditur  per  figuram , V B O , quod  erat  demonftrandum . 

F CO-  . 

■— ' - 
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OVoniam  oftendimus , tum  ,DC,Bf{y  tum  etiam  ,EF  ,1 0 , effert 
ipfas  incidentes  ,TH,7^K ,babctur  fimilium  figurarum  homo • 
togas  pariter  ejfe , vt  incidentes  earundetn , & oppofttarum  tangentium , 
qutfunt  earundem  regula , quod  in  diffinitione  affamitur  contingerem 
tantum  tjs  , qua  inter  circuitum  figurarum  , & ipfas  incidentes , eodem, 
ordine fumpta , continentur . 


COROLLARIVM  II. 

PMet  etiam  ex  hac  ,&  14.  huius,  omnes  fi  miles  figuras  planas  pojfe 
effe  alicuius  cylindrici,  vel  frufli  conici,  oppoficas  bafes;  vnde  qua 
pro  illis  in  Cor  oli.  2. 1 9.  huius  colliguntur  , pro  omnibus  fimtltbus  figu- 
ris planis  etiam  colligi  poffunt .. 

LEMMA  PRO  ANTECED.  PROP. 


filem» 


M:V 


SI  in  recta  linea  fignentur  tria  punda,  primum,  medium,  & po^ 
ftremum, a prima  autem,  & medio  ducantur  ad  eandem  par- 
tem du$  inuicem  parallelf  ita  fe  habentes,  vt  eduda  a primo  ad  edu- 
cam 4 fecundo , fit  vduti  reda  inter  primum  , & poftremum  pun- 
dum  pofita,  ad  ram,  qu$  inter  medium,  & idem  poftremum  fita  eft.- 
Extrema  punda  parallelarum , que  non  funt  in  propofita  linea , & 
illius  poftremum , erunt  in  reda  linea. 

Sit  propofita  reda.  AC , in  qua  lignatis  vt- 
cumque  tribus pundis , C , primo , B , medio, 

&,  A,  poftremo, a pundis, C , B,  educantur 
ad  eandem  partem  du$  inuicem  parallel?,  qu$ 
fmt , C E , B D , ita  fe  habentes , v t , C E . ad, 

BD,fit,  vt,C  A, ad,  AB.  Dico  punda, 

A , D , E , effe  in  reda  linea , fi  enim  ( iunda, 

ED,j  ipfa , E D,  produda  non  tranfit  per, 

A ,tranfibit  fupra , vel  infra , A , fecans,  C A, 

(nam  , B D , eft  minor  ipfa,  C E , vt  eft , A B, 
minor,  A C , ) tranfeat , vt  per , M , quia  igi- 
tur , E D M , eft  reda  erit , MCE,  triangu- 
lus , in  quo  lateri,  C E,  ducitur  parallela,  B 
D , ergotrianguli , E C M , D B M , erunt  x* 
qu'a<«gu!i,  & circa  aequales  angulos  latera  proportionalia, ergo,  peri 
mutando.  CE,  ad,  ijp.erit  vt,CM,  ad,  MB,  eft  autem  vt,C 

E, ad. 
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£,  ad  , B D,  ita , C A , ad , A t>,  ergo  v t,  C M , ad , M B,  ita  erit , C 
A , ad,AB,diuidcodo , Cii, ad , ii M , erit  vt,  C.  B,ad  , is  Amor- 
go, M tt  , erit  aqualis  ipfi , B A , totun  parti , quod  dt  abiutduin, 
fion igitur ,ED,  produaa tranht  lupra , A , eodem modo of tende- 
mus non  ttanJire  mfra , A , ergo  tranirbit  per , A , ergo  tria  puudta,  . 
A,  D,  E,  erunt  m redta  Jmca,  A E,  quod  erat  attendendum, 

THEOREMA  XX,  PROPOS.  XXIII. 


SI  duarum  quarumlibet  fimilium  figurarum  habeamus 
homologas  cum  duabus  quibuidr.ni  regulis  ,habtbi, 
mus  etiam  homologas  earundem  -cum  duabus  quibuluis  a- 
Jijs.curo  ptarjlt&isangulQS  «quales ad  eandem  parum  la- 
cientibus. 


Patet  h^c  propofitio , nam  quaecunq;  figurae  plan$  f miles,  fi  fint 
sequales , & limilitcr polita  , poliunt  euc  cuiuldam  cylindrici  oppo-  M.Huius. 
fit*  bales,  fi  fint  insequale» , oppofit*  bales  fruflti  conci , in  h .s  au  ilHuul 
tem  contingit , fi  habeamus  homologas  cum  duabus  quibuidam  re- 
gulis , noscaidcm  habere  cum  aiijs  duabus  quibutcumquecun»  pra.- 
dittis  angulos  aequales  ad  eandem  partem  conttituenobus,  ergo  hoc  lUS  ,*  ' 

in  quibuicumque  planis  fimilibus  liguris  vcrincatur , quod  clt  pro- 
politum . * 

COROLLARIVM. 


ET  quia  incidentes  ad  homologarum  (f  milium  figuratum  regulas  ais- 
gulos  ad  eandem  partem  efficiunt  quales  , ideo  & ipfx  incidentes 
erunt  homologarum  earundem  fimilium  figurarum  regula, & rice  -perfa 
in  quibufdam  regulis  homologarum  poterunt  fumi  earum  incidentes  • 


d.Defaei 


THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXIV. 


SI  induarum  fimilium  figurarum  oppofitas  tangente  s,quf 
earundem  homologarum  finr  regula? , incidant  do*  te- 
- lincar  ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte  eafdcn»  le- 
tantes, du&is  vcrdquibufdam  duabus , pi aditf  is  tangenti- 
bus parallelis,  indicis  figuris,  qu*  fetantes  diuidant l:mi. 
liter  ad  eandem  partem  , vel  afiuirptis  ipfisoppofitis  tungtn» 
tibus  ,rcperiamus  harum  portiones  intu incidentes , &cii 

t X.  CUI- 
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cultam  figurarum  eodem  ordine  fumptas , ita  fc  habere,  veS 
lut  illa’, qua:  didis  tangentibus  inciderunt, iftar, qua?  illis 
inciderunt,  erunt  tum  fimilium  propofitarum  figurarum,  tum 
dudarum  tangentium  , incidentes . 

Sint duf  qu^cumqjfimiles plan$ figur$ ,ACEI,MTVS, quar 
rum  fint  duda:  oppofitae  tangentes  homologarum  carundcm  regu» 
ia: , A B , E F , figurae , A E , & , M JSJ , V R , hgul^ , H V > incidant 
autetn  eitdem  ad  eundem  angulum  cx  eadem  parte  duae  ,BF,N  R, 
&dudae  fint  quaedam  duae  iplis  tangentibus  parallelae, C D ,TO, 
1'ecantes  ipfas  , B F , N R , ( & conlequenter  incidentes  , vt  facili 
patet)  limiiiter  ad  eandem,  partem  < reperiamus  ,CD,ad,TO,& 
pariter , I D * ad , S O , cfie  vt , B F , ad , N R . Dico  ipias , B F , N 

R , efle  incidentes  fimilium  figurarum , A E , M V , & dudarmn  op- 
politarum  tangentium  , V R , MM; 

. E F , A B . Ex  didis  igitur  ipl<£ , C 1 ,T 

S,  erunt  homologa  earundem  fimilium 
, figurarum , A E , M V ,&  quia  ,C  D, 

ad , T O , eft  vt , B F , ad  , N R ,&,  B 
F , ad , N R , vt , I D , ad , S O , erit,  C 
D,ad,TO  ,vt,J  D,ad,SO,igituv 

Sunda  , D , O , repcricntur  in  duabus 
idarum  fimilium  figurarum  ,&  op- 
pofitarum  tangentium^  incidentibus, 
iint  illae  iplte  , H G , P L , quj  cum  ip- 
fis , T O , C D , aequales  angulos  ad 
eandem  partem  continebunt.  Dico  ta- 
men etiam  ipias , N R , BF  , cllcca- 
rtmdem  figurarum , & tangentium,  in- 
cidentes : Sint  punda  contadus  tangentium  ,F  E ,RV,  proxima  ip- 
fis  ,N  R , B F , ipfia » V , E . Dico , EF  ,ad,  V R ,ef!c  vc,F  B,  ad, 
RN,nam,  EL,ad,  VG,cflvt,  L P,  ad,  GH,  quia  vero  angu- 
lus , G D F , aquatur  angulo , T 0 1 1 , & , C D B , ipfi , T O N , re- 
liquus  , P D B,  aquabitur  reliquo,  H G JS,  & fic  etiam,  F D L,ipfi, 
RO  G , cft  etiam  angulus  ,P  L E,  aqualis  angulo,  H G V,  ideo  re- 
liquus tn  triangulo  , D F L , iddl  angui us , D F L , eric  ^qualis  angu- 
lo , OR  G,  & fic  triangula , F D L,OR  G , erunt  aequiangula , \t 
etiam  probabimus  triangula , P P B , O Ji  N , etfe  ^quiangula,  ficut 
fune  ?quiangu{a  inter  te  triangula  ,FDL,PDB,&,ROG,HO 
rvl,  vndcvt,LD,ad,DF,fic  crit,FD,ad,D  B,  permutando, 
JL  D,  ad , D P,  erit  vt , F D , ad , D B , componendo , LP,  ad , P D, 
erit  vt , F B,  ad  , B D , permutando , L P;  ad , F B , erit  vt , P D,  ad, 

DB,  ' 


rv7 

"SZZ, 1 

M F Fm. N 
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D B , i3efl  vt , H O , ad , O N , ac  > vt  fupra , oftendemus  ,H  0 , ad, 

0 N , efle  vc , H G , ad , N R , ergo , P L , ad , B F , erit  vt , H G, 
ad,N  R , erat  autem,  E L,ad  VG,  vt,  PL,ad,HG  , ergo,  EL, 
ad,V G,eritvt,BF,ad  ,N  R,quia  vero,BF,ad,N  R ,eft  vt, 

D F,ad,OR , (nam  , B F ,N  R ,lunc fimiliter  diuilaeinpun&is, 

D , O , ) ideft  vt , F L , ad , R G , ergo , E L , ad , VG , erit  vt , F L, 
ad , R G , ergo  reliqua , E F , ad , V R , erit  vt  tota , EL , ad , V G, 
ideft  vt,BF  ,ad,  N R Idem  oftendemus  de  quibuslibet  du&is  ip- 
fis , E F,  VG , parallelis , qu?  diuidant , B F , N R , fimiliter  ad  ean- 
dem partem,  nemp&eas,  quaeinter  iplas,BF  ,NR,  & circuitum 
figurarum , A E , M V , eodem  ordine  1'umptas  continentur,  die  vt 

ipias , B F , N K , ergo , B F , N R , funt  incidentes  fimilium  figura-  . 
rura,  MV,  AE,&  duttarum  tangentium,  quod  oftenderc  opus  erat.  B*D”*J>* 

COROLLARIVM. 

■ • 

tefcitetffinc  confequenter  duarum  fimilium  figurarum  , & ea» 
no  dem  oppofttantm  tangentium  y qua  funt  regula  bomologaruvu, 
tum  madentes  fimiliter  dtuidt  ab  homologis  earuniem  figurarum , pro- 
dtitlrs  , (1  opus  fit  tum  quafcurnque  alias  , qua  cum  homologis  angulos 
continent  aquales  ,vt  exempli  gratia  ipfa , 7\(I{,  B F . Etvlterius  ipe-  . • 
fas  homologas  eff.  non  vt  qnafuts  incidentes  , tum  vt  eif 'd  ta  p iratlclas , 
ideflex.gr  C I %ad  , T nidum  erit  vt  ,T  L , ad  ,H  G ,fiuc  vt , B F ad » 

R,fi  d etiam  vt  ,BF  A ad  quamcimque  aliam  parallelam  tpfi , /^, 

duciani  inter  parallelas , M Kf  , V 1{ , nani  illa'  erit  aqualis  ip(i , 7\f  g* 

Tat  et  igitur  duarum  fimilium  figurarum  homologas  nedum  . ff  vt  ea-  \ 

rum , & opp . fu  arum  carundcm  tangentium,  qua  funt  regula  homo  Lo- 
garion , incidentes  ,fi  d etiam  vt  qn afuit  alus  inter  eofiem  tangentes 
duci  as  ipfis  incidentibus  aquidiflaiites  ,fiucai  homologas  fimtimm  figu- 
rarum aqualtter  inclinatas  % • • ' 

1 * 1 t -•  . •• 

THEOREMA  XXII.  PROPOS.  XXV. 

•-  ■ ■ t.:  "i  .cL 

SI  qutctmque  fimiles  figura?  plantareris  lineis deferi- 
baotur  ,qua?  fiut  carundcm  homologa? , & inter  fc  tqua- 
les ifuperponanturautem  adinuicem ipia?  figuia? ,ita  vt qa- 
fdem  defcriikntei  rediliAea:lfibH<jng|pa^i;,^ura?q,fint 
fimiliter  polita.’ , Hia?  quoque  erunt  ad  inuicetn  congruentes. 

l\  .(  y'  > l V f ■ f 

Sint  fimiles  figu.  as  planae , A B X C , E F P G ; tjuaeeuuq  i cfeferi- 
pt*  ab  carundcm  homologis , & asquahbus  redrs lineis, BC ,F G, 

X quae 


Digitized  by  Google 


45  CEOMEtRIJE 

D.Defir,  quxita  inulcera  fupcrponantur,  vt , B C,  F G , libi  congruant , & 
,0*  lpix  Gnt  funditer  polit*  . Dico  etiam  iplas  hguras  ad  muiccm  tore 
congruentes.  Siat  oppoiitae  tangentes  dudt*  proiigura  , A B XC, 
Coroli.  i.  ipix,  AD,  AQ_,  regula,  B C,  & pro  ligura  , E F F G , egula, F 
humi.  G,ipix,  E M , P N , quarum  ligurarum.ac  oppoiitaruni  tangea- 
B.Dcf.10.  tiura  line  quoque  incidentes ipfj  , DQ^,  M M, producis  vero , B C, 
FG, verius, DQ,»M id, illis  mcidant  in  pundtis,0,R,&  luper- 
ponacur  tigura  , A B X C,  ngurx , EFPG,uavt,bC,  congruat 
D.D;fin.  lpG,  FG,&fint  (irailiter  potit;:  Erunt  ergo  ipu  madentes  , DQ, 
,0*  M N , ad  eandem  partem  figurarum  iara  luperpolitarum,  & inuiccra 
parallelae , vel  congruentes,  led  in  noltro  catu  erunt  congruentes, 
cum  enim  vt,  B C,ad,  F G,  ita  lit,  DQ^ad , MN,  iplas  vcro,B 
A.DeF.iv.  c,  F G,  Gnt  squales , etiam,  DQ^M  N, squales  erum , ficut  etiam, 
CO,G  R , ( qux  mnt  inter  ie  vt , DQj  M N ,)  ergo  cum  pundtus, 
B , politus  lic  in,  F ,crit,  O , in  , R , &,  D Q^,  extenia  tuper,  M N, 
& cum  etiam  , DO,  M R,  lint  squales 
pundtus,  D,  erit  in,  M,  lic  autem  ollcn- 
demus  quoque  pundtum , cadrrein, 

N , & conlequenter,  X Q^cadcrc  luper, 

P N , & , A D , luper,  E M , li  ergo  figu- 
ra, A B X C,  cadens  luper,  E F P G,  non 
congruit  ilii , efloquod  ceciderit,  li  pol- 
libilecflvt,  FV  IG,ita  vt  ambitus  ex- 
tra ambitum  cadat , lumpto  autem  quo. 
cunque  pundto,  1 , qui  fit  in  ambitu  li- 
gurx,  V F'  P G i , icd  cadens  non  in  am- 
bitu  rigurx,  E F PG , per  iplum  duca- 
tur, f Z , parallela , E Al  ,1'ecans,  M N, 
in, Z, ambitum  figur*,  V P i . in  ,V,  !,& ambitum  figura:,  E P 
P G , in , T , S , erunc  autem  homologa  , V i , f b , & inter  ie  squa* 
c.  Defin.  ]cs  cu.n.fmt  s yt  incidentes , D Qj  M i>l , qu*  lunr  squales , necnoa 
A.  Dcfin.  «quales  rcliqux  vlq;  ad  madentes,  n-mpe  , s Z , I Z , quod  eit  ab- 
10.  furdu  n , pundtus  enun , 1 , non  u t in  > , non  ergo  cadet  ambitus  d» 
gurx: , A B X C , fupcrpolits  ipfi  , E F P G , vt  didtum  elt , extra  am- 
bitum eiuidem  rtgurj  ,EF  PG,:giturcalct  luper  iUius  amisit  um,  & 
iplS  bgurs  erunt  libi  inuicem  congruentes , quod  oflcndendum  erat* 

, • ‘ J , 

COROLLARiVM, 


EX  boc  infitper  c Hligitur  fi  'vr  is  ejuafc  * n];  plzH  is  fi  miles  ab  aqua- 
libus rteiis lineis fanqu  t n ib  bim  >l»°is  d f criptas  ri : erfc  squa- 
les Ljf, , cum  ita  ad  wuisem  fupsrpjnt pijfiat , v:fui  congruant  , >dut 

•**-  in 
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*»  Trop.  iemonfiratum  eft  * Et  "fice  ferfafi  figurd  fint  Jimiles,  & aquar 
les  , etiam  homologas  aquales  < fle  , fi  enim  uiaquales  r fle  ut , etiam  ipfa 
figura  tnaquales  e flent , quod  ejt  ab  furiam  . Vlterius  autem  patet,  fi 
fint  tnuicem  fuperpofita , ita  ftfimiliter  fint  confittuta , ac  dua  quauis 
homologa  inutcem  fuerint  congruentes , etiam  ipfas  figuras  fore  con- 
gruentes , ahoquin  fequerentur  abfurda  fupenus  demonJlrata,cum  que - 
uis  alta  homologa  nectjfirid  quoque  fint  aquales , qua  enim  congruerunt 
funt  aquales , & fubmde  etiam  incidentes , & quauis  aha  homologa  ;>;u 
ter  f e f unt  aquales . 

THEOREMA  XXIII.  PROPOS.  XXVI; 

SI  duobusparalldisquibufcumqucplanisinciderintduo 
plana  fe  fe  interfecantia  .primum  nempe,  & fecundumi 
fuerint  autem  alia  duo  parallela  quacumque  plana, quibus 
pariter  incidant  duo  alia  plana  fele  diuidentia , primum  fi- 
miiiter,&  fecundum:  Eorum  autem  cum  parallelis  planis 
communes  fe&iones  angulos  squales  comprehenderint, ncc- 
non  primorum , ac  fecundorum  planorum  mutuae  fc&ioncs 
ad  communes  fe&iones  primorum  planorum  cum  planis  pa- 
rallelis effe&as  angulos  «quales  conftituerint,  ipfa  vero  pri- 
ma plana  ad  plana  parallela  «que  fuerint  ad  eandem  partem 
inclinata : Efdem  communes  fe&iones  ad  communes  fe&io- 
nes  fecundorum  planorum  cuin  planis  parallelis  effc&as  an- 
gulos pariter  conftitucnt «quales, necnon fecunda  plana e- 
runtad  eadem  plana  parallela  «qualiter  ad  eandem  partem 
inclinata.. 

Sint  duo  parallela  quaecunquc  plana,  B D , H V , quibus  incidat 
duo  plana , H A , primum , A V , fecundum  ic  le  iccantra  in  reda, 

AG.  Sint  nunc  alia  dno  plana  qu^cunq;  parallela,  LQ,&  A,  qui- 
bus pariter  incidant  alia  duo  plana,  LY,  primum  ,&  ,K  A , iecun- 
dum , fe  fe  parrter  lecantia  in  reda , K Y , communes  vcrO  lediones, 

B A,  A I); L K ,K  Q , incidentium  planorum  cura  planis  paralle- 
lis contineant  angulos  squales  ,fn  nempe  ,BAD,  angulus  aequa- 
lisangulo , LK.  ( erit.r  .&  ,HGV,  aqualis  ipfi , & Y a , ) fimili*  io.Vnde. 

ter  ipl* , AG,-KY, cum  ipfis , G H , Y & , angulos  conHituant *- cimi E). 

2uales , & prima  plana , B G , L Y , ad  plana  parallela  , B D , H V; 

Q^&  a , fint  aequi  ad  eandem  partem  inclinata.  Dicoai.gulos, 

AG  V,KY  v , ^quales efle , nccnoniecunda plana , A V, K.  a ,ad 

ea- 
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Difin.  3.  eadem  parallela  plana  eife  «qualiter  ad  eandem  partem  inclinata? 
V^ceL  Si  igitur,  A G ■ K.  Y , e lient  diitis  planis  parallelis  perpendiculares, 
anu  fil. raanitcftum  eft » quod  anguli , A G V , K Y a , ellent  «quales , ideft 
reiti , & plana , A V , K a , cildem  planis  parallelis  ereita ; ted  non 
fint  perpendiculares , & i punitis , A , K. , demittantur  ipiij , A E , K 
T , qu«  cildem 

fint  perpedicu-  £ 

lares,  incidant 
autem  iubiecftis 
planis  in  pun- 
itis, E , T i de- 
inde a punito, 

A,ad,HG-,V  • 

G,  produitas, 
ducamur  per- 
pendiculares,A 
F , quidem  ipfi; 
v;de’di.HG,&,AP, 
fta  lA-r.jpfi^VG,  inci- 
dentes in  pun- 
itis, V,P,  nili 
forti,AG,  effiet 
alteri  earu  per- 
pendicularis,vt 
contingere  po- 
teft,&  i ungan- 
tur, BP,EG, 

EF;  fimiliter  in 
alia  figura  ca- 
dant a punito, 

K,  perpendicu- 
lariter  fuper  ip- 
fas , & Y , a Y, 
produitas,  fi  o- 
pus  fit,  ipice,  K 
Z,  KX,&  iun-  ■ 

Primi  gantur  fimiliter,  TX,TY,  & , T Z.  Quoniam  ergo  anguli , A F 
Eiwn.  q f & Z Y,  lunt  reiti , ideo  quadratum  , A G , erit  «quales  duobus 
quadratis , A F , F G , ficut  quadratum , K Y , «quale  duobus , K Z, 
Z Y , eft  autem  etiam  quadratum , A F , $quale  duobus  quadratis  , A 
E,  E F,  quia  angulus,  A E F , reitus  eft  ,&  quadratum,  K Z , pari- 
ter «quale  quadratis , K T , T Z , ergo  quadratum , A G , ideft  duo 

.qua- 
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quadrata , A E , E G , ( quia  etiam  , A E G , redtus  eft  } aequabuntur 
tribus  quadratis,  A E , EF,F  G ,vndc,  ablato  communi  quadrato,  . . 
A E , quadratum,  G E , equabicurduobusquadratis  ,GF,FK,pari 
ratione  autem  probabimus  quadratum , Y T , aequari  quadratis , Y vn<tec. 
Z , Z T,  vnde  anguli , G F E > Y ZT,  redii  erunt ; & eodem  modo  Elcm. 
probabimus  eflc  redlos , E P G , T X Y,  ergo  anguli , A F E , K Z T, 
erunt  anguli  inclinationis  primorum  planorum  , B G , L Y , cum  lu* 
biedlis  planis , H V,  & a,  & ideo  inter fe  aequales : Similiter  anguli, 

A P E , K X T,  erunt  inclinationes  fecundorum  planorum , A V , K 
A , cum  eildem  fubiedlis  planis . Quia  ergo  anguli , A F E , K Z T, 
funt  aequales,  &,AEF,KTZ,  redii,  erunt  trianpula  , A F E,K. 

ZT,  mterte  fimilia  ,vt etiam  triangula , A F G , KZY,  inter  le, 
nana  anguli , A G F,K  Y Z ,funt  quoque  a:quales , & , A F G , K.  Z 
Y , redii ; erit  ergo , vt , E F , ad , F A , fic , T Z , ad , Z K , & vt  > A 
F , ad , F G , fic  * K Z * ad , Z Y , ergo  ex  aequali , vt , E F , ad , F G, 
ita  erit , T Z , ad  ,'Z  Y * & funt  circa  redlos , nempi  aequales  angu- 
lo$ , G F E M Y Z T , ergo  triangula , G F E , Y Z T,  pariter  fimilia  E';eni# 
erunt, anguli  igitur,  EGF , T YZ,  adaquabuntur, totus  autem, 
PGF,toti,XY  Z.squatur.ergoreliquus,  E GP,  erit  aqualis  re- 
liquo , T Y X , & funt  redii , E P G , T X Y,  vt  probatum  cfl , ergo 
erunt , G F E , Y X T , fimilia  triangula , igitur , vt , P G , ad , G E, 
fic  erit , X Y,ad , Y T,  vt  ver6 , G E , ad , G F , fic  cft , Y T,  ad , Y Z, 

&vt,G  F.ady  G A, fic, YZ, ad,  YK,ergo  cx  tcquali , PG  ,ad, 

G A , erit  vt , XY,  ad , Y K,  habemus  ergo  duo  triangula , A P G, 

K X Y , habentia  duos  angulos , A PG , K X Y,  aquales , lunt  .n.  re* 
dti , circa  verri  duos , P G A , X Y K , latera  proportionalia , & rcli* 
quorum  vtrumqj  fimu!  ,P  A G,  XKY,  minorem  rc  dio,  ergo  erunt-  y.Sextf 
fimilia  ,•  & anguli , P G A , X Y K , ^quales  , vnde  reliqui , A G V,R  tlcm. 

Y A , pariter  aquales  erunt,  quod  dt  vnum  propofirorum  .. 

Rurfus , quia , P E , ad , E F , eft  vt , X T , ad , T Z ; E F , autem 
ad  , E A , vt  ,TZ  ,ad,TK  , ergo  ei  aquali , P R , ad  , E A ,crit  vt, 

X T,  ad , TK  , & funt  circa  equales  angulos , P E A , X TK , latera 
proportionalia  ,cfgo  triangula  , AP  E,K  XT  , fimi!. a erunt , nec- 
non  anguli , A P E , K X T , inclinationis  fecundorum  planorum , A Eicaj* 
V,Ka  ,cum  fubie-flis planis  inter fe aequales, & ad  eandem  partem 
quod  eram  dcmonflrarc  pronofirum  fuit . 

THEOREMA.  XXIV.  PROPOS.  XXVIT. 

PQfita definitione,  quam  affert  Eudi  eslfb  6.EI.defimi- 
Jibus  figuris  redilinciSjfcquitur  pro  if»fis  etiam  defini* 
tio  gcnencralis3 quamde  omnibus  fimiiibus  figuris  planis 
ipfe  attuli . ... 
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jo  G^E  0 M E T R I M 

Sint duas vteumque  iigur« re£tinne« , aODEH.MTRPN; 
. fimiles  luxta  dchi.uioncm  Euclid  s , idelt  lingulos  habentes  angulus 
aequales,  A,M;B,TsD>R,-P.,E;H.N,&  circa  «quales  angu- 
los latera  proportionalia . Dico  catdan  eiie  limiles  iuxta  meam  de- 
finitionem; Ducantur  du«  vicumque  oppofitx  earum  tangentes, 
qux  cum  duobus  ex  latcriDus  homologis  carumdem  angulos  «qua- 
les ab  eadem  parce  contineant,  fiat  autem  ex  vna  parte  tangentes 
iplae , A H,  iVl  INl , qu«cum  iplis  ,H  E,  NP,  lateribus  homologis 
angulos  continent  squales,  AhG,M  N O,  & lint  ex  alia  parte  tan- 
gentes ipl«  , D F,  R Q,qu«cum  ipiis,  H E,  N P,  produdtis  conr 
currant  in  punctis,  F,  ducantur  deinde  a 
pun#:s  angulorum  , qui  funt , B , E j T P , di- 
alis tangentibus  parallclx  ,BG,CE,TO,S. 

P. & iungantur ,BH,BE,T£J,TP«.  Quia 
ergo  anguli ,MNQj  A H F , lunt  «quales, 
etiam  anguli , N Q R , H F D , erunt  squales, 

& qu:a  anguli , N P R , H E D , lunt  quoque 
aequales , etiam  anguli , R 1 Q , D E F , erunt 
«quales , & reliqui  reliquis , vnde  trianguli , R 
P Q , D E F , erunt  «q  nanguli , & ideo  , QJ*, 
ad , P R , erit  vt , F E , ad , E D , elt  autem , R 
P,  ad,  P N,  vt,  D E , ad,  E H,  ergo,  ex  squali, 

Q_P  , ad  , P N , erit  vt , F E , ad , E H , igitur, 

N (\, HF,lunt  fimiliterad  eandem  partem 
diuiUe  in  punctis  , E , P,  quia  vero  angulus  , N P S , «quatur  angu* 
lo,  N Q_R  . . H F D ,i.  H E C,  & , N PR,ipli,  H E D , ideo  reli- 
quus , S P R , «quabitur  reliquo , C E D , elt  autem  angulus , T R 
P,  squalis  angulo , B D E , ergo  trianguli , P S R , E C D , erunt  «• 
quianguli , & ideo , C E , ad , E D , erit  vt , S P , ad , P R , & , E D, 
ad  , E F.erit  vt , R P,  ad,  P Q,-eigo  ex  «quali , & permutando,  C 
E,  ad,S  P,  erit  vt , EF,ad  , P cX.i.  vc,  HF,  ad,  N Similiter 
quia  anguli , B D E , '1  R P , lunt  «quales , & circa  cos  latera  lunt 
proportionalia  , ide6  trianguli , B D E , T R P , erunt  «quianguli, 
vnde  anguli , D B E,  R T p , & , B E D,  T P R , erunt  squales , lunt 
autem  squales  ipfi , C E D,  S P R , ergo  reliqui , B E C,T  P S , erunt 
«quales,  & ideo  trianguli , B C E,  T S P,  erunt  squianguli , & quia 
angulus,  B E F,e:t  squalis  ipfi  ,T  P Q^,  reliquus  ,B  E H , erit  squa- 
lis reliquo,  T P N , eft  autem,  B G E , equalis  ipfi,  TO  P , ergo  trian- 
guli , B G E,  T 0 P , erunt  squianguli , ergo  , B G , ad , TO , erit  vt, 
B E . ad , T P , ddt  vt , C E , ad , P , idelt  vt , H F , ad , N Q , per- 
mutando ,&conuertendo,  H F ,ad  ,G  B,  erit  vt , N Q,ad  ,OTj 
qua  vero  anguli , H A B , M M T , lunt  squales , & circa  coidcui  1«* 
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tcra  proportionalia , idcotriarg.  Fi  A B , Is  M T ,fuM«quianguii>  <s.sr«i 
& angu  Ji , A H B , M In  J ; A IU  ,Xi  3 Is , inter  je  squales  ,«go  tUm. 
cum  anguli  ,AhG,MNO,  fint  aquaies , reliqui , b Fi  C ,i  iN 

0 , erum  «quales , iunt  etiam  «qua*cs  anguli , Fi  G £ , Is  O J , ergo 
trianguli  ,Fi  £G,Is  1 0,iunt«quianguli , ergo,  BG  ,ad  ,G  tJ, 
ent  vt  ,1  0,ad  ,OJN  , erat  autem  ,F  Fi  ,ad  ,G  B,  vt  , ,ad,U 

1,  ergo  ex  $quaii , F Fi , ad.  Fi  G >erit  vt , Q.N  , ad, is  O , iunt  gi- 
tur  ip  »*  ,Fi  F , Is  Q ,fimifitcr  diud«,& ad  eandem  partem  in  pun- 
dis.,  G , O,  &.  iplae  diuidemes , BG , 'i  O , iunt  vt  tpi« , Fi  F,  i\  Q, 

Ducantur  nunc  inter  didas  opificas  tangentes  eudem  parallelae 
duas  vtcumque , V K , X Y , inter  circuitum  figurarum  iatn  propoli- 
tarum,  & rectas,  H F,N  Q^comprehenif , fimiLter  ad  eanueui par- 
tem diu  dentes  ipias  ,*Fi F ,Is  Q^,  114  undis  ,K,Y  , lccanteique  ip- 
fas,B£ , 1 P,inpundis,  3,4  * cit  eigo,F  K.,ad,Q\,pumutan« 
do , vt , H F , ad  , QJ\  » idclt  vt , B E ,ad  , Q_F , ugo,  F B , ad , Q 
Y , erit^vt , F E , ad , QJP-,  & reliqua , E Iv , an  reiiqu-m , t B , vt , F 
K , ad , QY , idell  vt , F Fi , ad , J Similiter oltcudunbs , vt , F 
H,ad,QN  ,liccfle,G  K,ad,OY,  ergo  ,G  Js  , ad,G  Y,erit  vt, 

RE , ad,  Y P,&,  permutando,  GK,  ad  ,XE/erit  vc,GY,aii,  Y 
P,  componendoque , G E ,ad , F K , erit  vt , O t , au , F Y,  elt  ver6^ 
vt , G E , ad , E X , ita , B G , ad , 3 K , & vt , O F , ad , B Y , ita , F 
0,ad,Y  4,ergo,BG,  ad^K.  ,crit  vt,l  0,acl,Y  4,& pcrlnu- 
tando^CGad  ,1  0,eritvt,5  K^ad^Y^lt vero  vt,BG  ,ad,T 
0,ita,H F ,ad,  N Q^ergo,^  K,  ad  ,4  Y ,eritvt,FiF,ad  ,N  Q, 
fimilitcr , quia  ipias , V X »X  Y,  diuidunt  iiuijfiter  aa  eandem  partem 
ipias , B C , T 6 , in  pundts , V , X ,-ae  diuiduncur  ipl? , G is  , O F,  in 
pundis  ,K,  Y,  ideo  eodem  modo  olUndeuius  ipias , V j , X4 , cllc 
vt  ipias , C E , 5 P , ideft  vt  ipias , H F , i\  Q^eram  autun  , 3 X • 4 
X,  vtipla,  FiF,N  Q,  ergo  totas,  VX,X  i ,ermu  vt  ipia,FiF, 

N Qj;  habemus  igitur  figuras , A D E , M R p , 111  quibus  dud$  iunt 
oppofit«  tangentes  ,AH,DF,MM,RQ^  quibus  mcideruntip- 
1* , H F , N ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte , inuentum  eft 
autem  eas,  qu«  inter  didas.  Fi  F,  Is  circuitum  ngurarumei* 

fdem  tangentibus  vtcumq;  ducuntur  §quidtllantes , & lecaut  dictas, 

HF,N  Q^lnnilitcr  ad  eandem  partem,  eodem  ordine  lumptas,  elie 
vt  ipias , JhF,NQ^  ergo  hgur« , A D £ , M R P , qu«  erant  fimi* 
les  tuxta  definitionem  Euclidis , erunt  etiam  iimiies  luxta  definitio- 
nem meam  , & erunt  did*  tangentes  regul*  homologarum  earum- 
" dem,  & ipiarum , ac  didarum  umiliutn  figurarum  incidentes ipi?>  Fi  huius! 
F,N  Qj  quod  eratoftendendum-, 
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QVia  vero  oppofite  tangentes  , *AH , DF , ducta  funt 

vtcumque , angulos  tamen  aquales  ad  eandem  partem  cum  homo - 
logis  lateribus  continentes , tdeo  quafcumq;  duxerimus  oppofitas- 
tangentes  in  figusts  reti  time  is  Cimihbus  tuxta  Euclidem  , dummodo  fa- 
ciant angulos  xq  sales  ad  eandem  pai  tem  cum  lateribus  homologis , ea* 
fdem  ffe  regulas  homologarum  fimilium  figurarum  poterit  probari . 

* r *<  14 

THEOREMA  XXV.  PROPOS.  XXVIII. 

POfita  infraferipta  definitione  fimilium  portionum  fc&io^ 
num  coni , ilii  adiuocli  ,quod  infra  dicetur  .fequitur 
pro  ipfis  etiam  mea  definitio  generalis  fimilium  planarum  fi-, 
gurarum.  Hoc  autem  dico  pro  fpatijsfub  ipfis  fc&ionibiis, 
& re&Ls  lineis  contentis, non  autem  pro  ipfis  tanquam  lineis, 
licet crediderim'Apolloniu  ipfarum  fimilium  fedtjonumrati- 
quam  linearum,  non  autem  figurarum,  quf  fiunt  ab  ipfis,  fi- 
militudinem  attendille  ,ego  vero  ipfam  recipio  tanquam  ip« 
firu  n figurarum  fimilitudini  congruam,dum  illi  adiungitur, 
quod  in  ipfa  Propof.  explicatur . 

D E F I N .I  T I O. 

. • •.»  . “ . ' . . 

STmiles  portiones  feitionum  coni  funt , in  quarum  fingulis  duitis 
lineis  bafi  parallelis  numero  «qualibus , i unt  ipl«  parallclx , <Sc 
bafes  ad  abfcillas  diametrorum  partes  fumptas  a verticibus , in  ijidem 
rationibus , tum  ablcilTx  ipfx  ad  abicifias : Apollonius  lib^S.  Coni- 
corum , vt  refert  Eutocius . 

Sintfimiles  portiones  leitionum  coni,  DA  P,Q.RK , in  bafibus, 
D F , QjK , quarum  diametri  fint  ipl« , A E , R G , decentur  autem 
fimiliter  ipfx  diametri  in  punitis , N , O j V , X j & fit , D F , ad  , E 
A > vt , QJ£  ,ad » G R , &,  C H , ad  , O A , vt , T L , ad , X R , &,  P 
AT , ad  , N A , vt , S P , ad  , V R j has  igitur  Apollonius  in  lupradiita 
definitione  funilcs  vocat , mihi  autem  hoc  opus  eft  illiadiungere.f» 
quod  anguli  bafibus , & diametris  , ad  eandem  partem  contenti  fine 
«quales,  vt  angulus,  A E D ,ipfi,  R G.  Q , fi  m..boc non, ponatur 
pollet  contingere  c(l'e  bafes , D F , QJC , «quales , & ipfas , A E , R 
G,in  quo  caiu  tot  figuras  iimiies  , & a: quales , ex.  gr.  ipfi , A D F, 

ie  ’ i pof- 
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poflfemus habere ,quot  iunt  variationes  inclinationum  diametrorum 
ad  bales , quam  tameu  variationem  per  definitionem  lupradiftam 
excludere  neccllarium  elieexiftimaui.  Suppofito  igitur, quod  tali 
definitioni  hoc  adiungatur,  dico  eam  cum  mea  concordare,  fi  pro 
ipfis  te&iombus  tanquam  figuris  in-  ■ » 

telligatur.  Duftis  enim  per  vertices, 

A , R , bafibus > D F , QK , paralle*- 
lis  , illa;  tangent  dt&as portiones,  6c 
inter  eafdein  du&as  habebimus  ip- 
fas/A  E, RG, illis  ad  eundem  an- 
guium -ncidentes  ex  eadem  parte, 
qu  bus  fimiliterad  eandem  partem 
diuifis , vc  in  punctis  , N , O ; V , X; 

& per  eadem  duitis  i alis  tangenti-  , 
bus  parallelis » B M ,C  H , S L, 
inuenimus  eas , qu?  inter  iplas,  A E,  \ 

RG,&  circuitum  figurarum , A D F , R QK. , ad  eandem  partem 
cont  nemur , & diuidunt  iplas  fi  militer  ad  eandem  partem , eodein 
ordine  lumptas , elfe  in  proportione  iplarum,  A E,  R G , nam  quia, 

D F , ad , fc  A , elt  vt , G K , ad , G R , permutando , D F,  ad , QK, 
erit  vt » E A , ad , G R , & quia  ipfac , A E , R G , fune  diametri , ad 
quas  ordinatim  applicantur  di&a.  parallcl^ , ideo  ab  eildein  bifariam 
diuiden:ur,crgo  , &,  D E ,ad,  QG  ,&  ,EF  ,ad,GK  ,crit  vc,  E 
A , ad  G R , eodem  modo  offendemus  tum  , C O , ad , T X , tum,  Ql  ' 

H , ad , X L ,ellc  vt , O A , ad , X R .i.  vt , E A , ad  , G R , & fie , B 
In  , ad,S  V,& , N M ,ad,  V P,clTe  vt  ,N  A,  ad , VR  .i.  vt , E A, 
ad  , G R ,!unc  igitur  figur^,  A D F,  R QK , fimiles  untia  meam  de- 
finitionem , earum  vero  , & tangentium  oppoficaruivK  quarum  dure  Defin.io* 
ex  vna  parte  fimt  ipiae , D F,  QK,)  incidentes  lunt  ipfee , A E , R-G. 


S C H O L I V M* 

• , t * 

AFfcrt  Commandimus  ali-m  d<  fitsttionem  firnilium  hyperbolarunu, 
ficilicet  fimiies  effit. quarum  coniunJadiamtin  interfieret  quet- 
rum  figura  latera  eandem  pr. portionem  habent , quam  Dautd  {{inaltns 
in  Com,tn  sArcb.  lib.  de  Conotdib « ej-  Spbaroidibus  ad  Difiti. 1 8.  offen- 
dit concordare  cum  fitpradifta  Jl p-ollon q , quam  videat , qui  voluerttt 
Hac  igitur  eodem  modo,  quo  illa . fi  polion  q , cummea  pariter  concorda- 
bit ( fiumpta  tam/en  hyptrboLa  tanquam  figura  ) vniv  hac  quoque  hypo • 
tefi  (i  opus  fuerit , pariter  v femur  ad  pajfiones  mde  dependentes  demon- 
firandas . 


LEM- 
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SI  fint duae firailes folidx figurae iuxta definit.p.  Vndec.  Elem. & 
in  earum  altera  duxafiumanturin  ambitu  quacumque  figurae 
coincidentes , illae  erunt  ad  muicem  aeque  ad  eandem  partem  meli- 
catae,  ac  aliae  dux,  qus  in  reliqua  loltda  figura  eiidetn  fimilcs  efle 
fupponuntur. 

Sint  fim  les  foldx  figurx , A N , K R , in  earum  autem  altera , A 
N , fumantur  -dux  quxcumq;  figurx  inuiccm coincidentes,  A V , 

H , quibus  in 
reliqua  fimilcs 
fint,  Ka  , qui- 
dem , A V,&t 
A&,ipfi,  H V: 

Dico  vtratque, 

AV,V  H,  ?qu& 
ad  inuicem , & 
ad  eandem  par- 
tem cfl'e  indi- 
catas, ac  lunt 
ipl?,  K a , a &. 

Vel  ergo  , AG, 

KY,funt  lubie- 
ftis  planis  per- 
pediculares , & 
tunc,  AV,K  a, 
erunt  ipfis , H 
V,  & a,  crcfta. 

Vel  no , & tunc 
demittantur  4 

frnn&is  , A , K, 
ubie&is  planis 
perped.  culares, 

AE,  KT,&  lu- 
ceri pias,  H Gj 
VG,  producas 
( fi  opus  fit , Sc 
nifi,AG,KY, 
fint  vel  ipfis,  H 
G , & Y,  vel  ip- 
fis, G V , Y a , perpendiculares,)  fimilicer  ad  angulos  rc&os  cadant^ 

APj 
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AP,  KX,  quidem  ipfis, V G,  a Y,  &,  AF,  K Z,  ipfis,  HG, 

& Y , perpcnd  culares , mnganturque  , P E , X T , P P , X Z , & , F 
E,ZT.  Quoniam  ergo,  APG,  eft angulus  re&us, erit  quadra-  _ . . 
tum,  AG,  *quale  quadratis , G P , P A , quadratum  ver6 , P A , Efc’nurina 
sequatur  duobus  quadratis , P £ , £ A , propter  angulum  re&um , A 
E P,  ergo  quadratum  r AG  ,hoc  eft  duo  quadrata , G £ , E A , $qua»  Defjn*3* 
bumur  tribus  quadratis,  G P,  P E,  £ A,  & ablato  communi  qua-  ^l^c' 
«irato,  a A , quadratum , G E,  aequabitur  quadratis  ,GP,  PE,  er-  m' 
go , E P , erit  perpcnd  culans  ipfi  , P V , cui  etiam  eft  perpendicula-  **•  Prinu 
ns , A P , ergo , A P £ , erit  inclinatio  planorum , A V , V H . Eo-  h em* 
-dcin  modoofkiid-mus,  K XT,  e/feincl. nationem  planorum , K a,  Dcfin.$. 
a & , & angu  os , E F G , I’ Z Y,  effe reftos . Quoniam  vero angu-  )fndec. 
Jus,  AG  V , aequatur  ipfi , K Ya,  ( mnt.n.  figurae  , A V,  K a , fimi-  em* 

Jt  s ex  hypotcli ) ctia.n  A G P,  aequabitur , K Y X , & , A P G K X 
Y » recti  tunt,ergo  triangula  , A PG, K XY,  fimila erunt.  Eodem 
modo  probabimus  et;am  tr.angula , A G F , K Y Z ,clie  fimi  lia , er-  •’ 
po , PG  ,.ad,  G A,  erit  vc . X Y,  ad  , Yk  , & , G A , ad , GF,  vt,  Y 
K,ad,Y  Z,  ergo  ex  aqual  , PG  ,.ad,G  F,  erit  vt,XY,ad,  Y Z, 

&i  Iunt  latera  proportionalia  circa -equulr;, angulos,  PG  F ,X  Y Z, 

( tunt.n.  xquales  i js , qui  iunt  ad  verticem  , nempe , H G V , & Y a, 
qui  adaquantur , cum  lint  funiliuin  figurarum , li  G V,  & Y a ,)er- ' c . 
go  triangula , PG  F,  X Y Z , erunt  fimilia  , & anguli , G P F,  Y X Z,  E*.  *xtl 
vt  & , G F P , Y Z X , inter  le  aequales , ergo  ipfi , F P E , Z X T j P 
F E , Z X T , 'nter  lc  quoque  erunt  xquales  , cum  finr  refidui  re&c* 
rum , G P E , G F E , Y X i , Y Z f ; ergo  triangula  , P E P , X T Z,5 
pariter  fimilia  erunt.  En  t ergo , A P , ad  , P G , vt , K X , ad , X Y;  4.  Sexti 
P G ,ad  , P F , vt , X Y , ad  , X Z ; & , P F,  ad  , F E , vt , X Z , ad , X fciem. 

T,  cfgo  ex  ?quali , A P,  ad  , F £ , ent  vt , K X , ad , X T,  & lunt  an- 
guli , A E P , K.  T X , recti , ergo  triangula  , A P F , K X T,  fimilia 
erunt , & anguli , A P £ , K X T,  yqual*  s , qui  iunt  inclinationes  pia-  b c'n’ 
noruui , A V,  k a * ad  plana , V ii , a & , ad  eandem  partem , quod 
olicudcuduiu  erat . 

LEMMA  II. 

IN  eadem  antecede.. us  figura  h tupponamus  picpofitas  efle  duas 

. fimiles  quaicuinque  rcftilincas  uguras , A V,  K a , inter  le , nec-  Ttix.def.i. 
non , H V , & a , conucmcntes  in  homologis  lateribus  vtruq;  com-  s,xt> E1* 
munibus  ,G  V , Y a , lint  autem  homologa:  inter  le,  A G , k Y ; H 
G . & Y ; & ipfae  ligune  *que  ad  eandem  partem  mu  ccm  inclinat*. 

D co  angulos , A G H , K Y & , ^quales  cHe , & circa  eotdem  latera 
pr:  portionalia  , quod  etiam  de  angulis  iDVW,  Qa  $ , pariter  ve- 
rum die  oilendcmus . 

Hoc 
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, Hoc  autem  ex  Propol.i  6.  huius  facilb  comprehendemus , funt.nj 
(ijtdcm  vtibi  conllrudtis ) duo  oppofita  piana  parallela  tangentia  fi- 
guras , A V , K a , ipia  ,BD,HV;LQ,&a,  quibus  incidunt  pla-q 
na  figurarum  fimilium , A V ,K  A,?quc  ad  candent  partem  indina-j 
ta  ,,qtu£  line  nobis  tanquam  prima , ljtdem  autem  incidunt  etiam  fe*. 
eunda  planaprima  diuidentia,  nempe  piana,  A G H,K  Y T,  anguli 
'autem,  H G V,  & Y a , funttequales  ,qui  nempe  continentur  com- 
munibus fcdlionibus  primorum , & tecundorum  planorum  cum  pla- 
nis , H V , & a * quae  funt  duo  parallelorum  planorum , fimihter  an- 
guli , AG  V,  K Y a , (contenti  communibus fedtionibus  primorum, 
&.  fecundorum  planorum,  & communibus  ledionib.  primorum  pla- 
norum , & jpiorum , H V , & a , ) funt  a:quales , funt  .n.  fimilium  fi- 
gurarum , A V , K a , ergo  etiam  anguli , A G H , K Y & , aquales 
erunt , vt  in  PropoUt*.  iam  oflcnfum  eft  . Cum  autem  figur$  , AV, 
K a , lint  funiles , & , A G , X Y , latera  homologa  , erit , A G , ad, 
G V,  vt,K  Y,  ad  , Y a , oftendemos  autem  eadem  ratione  ,VG,  ad, 
G1H,cile  vt , a Y,  ad,  Y & , ergaexequali,  AG,ad  , G H,crit  vt,. 
KY,ad,  Y&.  Eodem  modo  probabimus  angulos  ,DV  N 
fquales  efle  ( fiue  plana,  4H,DNjK&,Q$,  fint  parallela , fiuc 
non,  hoc.n-nihil  refert)  & circa  eos  latera  efle  proportionalia,  quod 
oltendere  opus  erat . 

LEMMA  III. 

SI  in fimilibus re&ilineis figuris , iuxta Euclidem , ducantur re&a: 
lincte  quacumque , earundem  latera  homologa  fimiliter  ad  ean- 
dem partem  diuidentes , ipfe  d uident  cafdem  in  fimiles  figuras,  fimi- 
les  autem  erunt , qu£  ad  eandem  partem  diuideatium  linearum  con- 
fiitueutur,  & ipf*  lccantes  earundem  erunt  homologa  latera  . 

Sint  fimiles  rcdilincaifigurte  iuxta  Euclidem, 

ACEDjGMN  H,  quibus  incidant  rediae,  B 
F, I O,  fccantes  latera  homologa  , A C ,G  M; 
necnon  , D E ,H  N , fimiliter  ad  eandem  pai- 
tem , vt , AC , G M , in  pundtis  , B , 1 , & , D E, 

H N , in  pundtis , F , O.  Dico  figuras  ab  eitdcrn 
conftitutas  ad  eandem  partem , nempe , B A D 
F.IGHO;  B CEF,IMNO,  inter  fc fimi- 
les efle . Ducantur  a pundlis , B , I , ad  angulos 
oppofitos  rectas  lineae  ,BD,BE,IH,lN,vt 
fi  figuras  fint  quadrilaterae , vel  multilatera’ , in 
triangula  d.lceparentur.  Quoniam  ergo,  AC, 

CM,  fiouliccr  djuidumurin , B,  I,  erit , BA , ad , I G , vt,  AC  ,ad, 
‘ GM, 
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GM,  ideft,  vt,  AD,  ad  ,GH,crgo  permutando  ,B  A,  ad , AD.  6.  «texti 
erit  vt , L G , ad  , G H , & anguli , B A D , I G H , iuntrequalcs , er-  dem. 
go  , B A D , I G H , erunt  triangula  fimilia  , ergo  anguli , A D B , G 
H I , «quales  erunt , 1'unt  autem  aquales  etiam , A D F , G H O , er- 
go reliqui,  B D F , I HO , erunt  aquales,  eft  vero , B D , ad  , D Af 
vt , I H , ad , H G , &,  A D , ad , D F,  vt , G H , ad , H O , e- go  es 
aequali , B D , ad , D F,  eft  vt , I H , ad , H O , ergo  triangula  , B D 
F,  1 H O , pariter  fimilia  erunt , & anguli , D F B , H 0 1 , inter  lc, 
necnon , DBF, HI  O,  inter  fc aquales , ergo  anguli , A B F,G  I O, 

A D F,G  H O,  erunt  etiam  squales  ,&  figur^  ,ABFD,GIOH, 
aequiangulg , & cum , B A , ad , D F , F B , bime  fint  in  eadem  ratio- 
ne cum  ,IG,GH,HO,OI,  patet , quod  etiam  circa  squales  an. 
gulos  funt latera  proportionalia  ,crgo  iplse  figura: , B A DF,  1 G 
H O , fimiles  erunt.  Eodem  autem  modo  oftendemus  flmiles  cflc  , B 
C E F , I M N O , patet  autem  ipfas , B F,  I O , cflc  carum  latera  ha? 
raologa , quod  erat  demonftrandum . - — 

LEMMA  IV. 

SI  in fimilibus  folidis planis  contentis iuxta def. p. vndec. Elem? 

quatuor  qualibet  punda  lumantur  in  vnoquoq,-  eorundem  (non 
tamen  in  eodem  plano  conftituta ) ad  qu?  anguli  lolidi  squales  ter- 
minantur, illaqjiungatur  redis  lineis  , fient  fimiles  pyramides  irian-  Dtfin.  j; 
gulats  comprehentae  lub  triangulis , ijidem  redis  lineis  iungentibuj  5 
contentis. 

Sint  fimilia folida,  A HC  D,FO  \ [ { A* 

G L , iuxta  def.9.  vndcc.  Elem.  & in 
ijs  accepta  quatuor  quycumq;  pun- 
da , nempe  , A , H , C , D , in  vno, 

& , F , O ,G , L , in  alio iolido , quae 
non  fint  in  eodem  plano , fed  ad  an- 
gulos squales  conrtituta,  iungantur- 
que  redis  lineis,  AH,  A C ,C  D,G 
H , H D ; FO.FG,  FL,OG  , G 
L,LO,liuchsciungentiafint  ipfo- 
ruin  fimilium  iolidorum latera.  Di- 
- co  pyramides  ,AHCD,FOGL, 
fimiles  efle . Vel  ergo  plana  has  py- 
ramides continentia  lunc  in  ambitu 

Iolidorum,  vt  ex.gr.  C H D,  G O L,  & tunc  erunt  fimilia,  ex  ipfa  de* 
finitione,  vel  non  luntin  ambitu , tunc  autem  probandum  dl  nihi- 
lominus efle  fimilia , vt  non  fint  in  ambitu  ipla  triangula , A C H,  F 

H Gq, 
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G O , fint  ver6  in  ambuu  triangula,  A B C , F i G ; A B H » F I O,  H 
B C , O I G ,crgo  tria  h$c  tribus  iam  didis  fimilia  erunt , ergo  & ba- 
les, A C H , F G O , fimiles  erunt  , nam  cum  fit , A C , ad , C B , vt, 
F G , ad,G  i ; B C , ad , C H,  vt , 1 G , ad , G O , erit  ex  aquali , AC, 
ad , C H , vt , F G , ad , G O , eadem  ratione  oftendemus , C H , ad, 
H A , elie  vt , G O , ad , O F , ex  quo  habebitur  ex  aquali , C A , ad, 
A H , effe  vt , G F,  ad , F O , ergo  triangula , A C H,  l-  G O , ftmika 
erunt.  Eodem  modo  probabimus  triangula , A H D,  F L O,  A C D, 
F G L,  elfe  fimilia,  ex  quo  concludemus  iplas  pyramides  li  miles  elic- 
Quod  fi  tria  triangula  ad  , B,  1 , terminantia  omnia  non  lint  in  am- 
bitu , oftendemus  tamen  illa  clle  fimilia  , erunt  ,n.  vel  bales  pyrami- 
dum , quarum  tria  triangula  verticalia  erunt  in  ambitu , vel  laltem 
aliarum  pyramidum, quarum  triangula  fimilia  ede  probabuntur, 
quia  erunt  bafes  pyramidum  tria  triangula  verticalia  in  ambitu  ha- 
bentium , ad  hxc  .n.  tandem  deuenirc  necellc  erit ; Igitur  oltcnlum 
eft  , quod  proponebatur «.  ... 

C O R O L L A R I Y M. 

QVia  'pero  in  pyramidibus  tr  ungulatis  ,BABC,IFGO,  exifieni 
ttbtis  ftmil ibus  illarum  triangulis  verticalibus , bafes  ,*ACH,F 
G O , neccffirio  fimiles  effe  oftenfx  fitnt , tdcb  ex  boc  colligimus  fi 
in  duabus  pyramidibus  triangulatts  tria  verticalia  triangula  tribus  ver- 
ticalibus triangulis  fimilia  fint,  etiam  bafes  fimiles  effe. 

LEMMA  V. 

SI  duo  fimilia  triangula  fuerint  fubie&is  planis  aeque  ad  eandem 
partem  inclinata,  ita  vt  communes  cum  illis  lediones  lintea- 
rum latera  homologa , qua  tanquambales  afiumantur ; ab  eorum 
autem  verticibus  reda  lineae  in  lublimi  fuerint  confticuta , angulos 
aequales  cum  eorum  lateribus  homologis  continentes  * ilia  erunt  lu- 
biectis  planis  aqualiter  inclinata , vel  eildem  ambo  parallela: ; fi  au- 
tem fuerint  inclinatae,  & vlqueadfubieda  plana  producantur , iun- 
ganturq;  pulta occuriuum  cum  extremis balium  didlorum  triangu- 
lorum, pariter  hinc  conftituta  pyramides  fimiles  erunt . 

Sint  fimilia  triangula  ,ABD,HPO,  lubicdis  planis  eque  incli- 
nata , in  bafibus  ,BD,PO,a  quorum  verticibus , A , H , reda  li- 
nea , A C , H N ,in  fublimi  conllituta  contineant  cum  homologis 
-«orum  lateribus  angulos  aquales , fint  nempe  anguli , C A B , JS1  H 
P , necnon , C A D , V H O , inter  le  aquales.  Dico  iplas , A C , H 
N , lubiedis  planis  elleequaliter  inclinatas , vel  eildem  ambo  paral- 
lelas. 


Digitized  by  Google 


L r B E R.  ::  I; 

Iclas,ac(fifituinclinatf,  incidantqucipfis  in  pungis, C,N,iun- 
ganturque  ,CB,CD,NP,NU,)  pyramides , A C'  I)  B , h N O 
P,  fnniles  clie  . Sumatur  ergo  in  , A D > etiam  quantumuispiotenla 
vbicumq;  pundum  , F,  & accipiatur  in , 11 0 , produda , /i  opus  iit, 

H L,  ^qualis,  A F,&  indeiimte  exteniis  lineis , A C , A B Is  ,H  ,.A 
P,  ducantur  in  planis,  F AC,FAG,LH£m  ,LH  P,apuudis  ,F,  j,b.7*  Ant 

L, ipfis,  AF,  HL,per-  not.  i>ro- 

pendiculares,  F E,  F G»  A h pof-j* 

£ I , L M , occurrentes  . ^^7l\  » ^Jk  " 

ipfis,A  E,  AG,H  l,H  / \ t>  /r\ 

M, Jnpundis,  E,G,I»  / \ \ 

M , St  i ungantur  , E G,  / 

IM.Quumam  ergo  duo  \ 

anguli,  A FG.HLM,  / \ 

redi , & , F A G , L H S\  "/«===5  pQ.  \ , 

M,  iunt  aquales,  Stla-  11  yv*  1 4: -tM 

tera.,  A F , H L , ?qua-  N.  / / 

lia  , erunt  etiam  , F G,  N.  / X / 

L M,  G A,  M H,  Squa-  ,F,  I.  lt™m! 

liajcodem  modo  olten-  £iem. 


26.  Primi 
Eicin» 


demus  aqualia  eile , F ~ - ■ * _ . . 

E,LI,  E A,IH,  vndecum  fint<jquales,E  A,IH,  AG,  HM,&  1 

anguli,  EAGjlH.Vl,  pariter  equales  , etiam  bales , EG,lM,a: 

quales  erunt , St  pyramides  ,AEFG,HILM,  fimiles , St  squales 

ad  inuicem  exillent . aiulpeudatur  nunc  pyramis,  A E F G,  & pona-  Defin.ro.: 

tur  pundum , F , in , L , demittaturque , F G , luper , L M , cui  con-  vndcc.El, 

gruet  , icd  St  triangulo,  E FG,  cadente  luper,I  LAI,  pundum,  F, 

erit  in  , i,  ac  latus,  A F,  in  ,H  L,  alio  quin  du?  eidem  plano  ,IL  M,  r.Pri.El. 

perpendiculares  elfcnt  edurae  ab  eodem  pundo , L , quod  ell  ablur- 

dum  fluat  autem , A F,  H L,  perpendiculares  planis , E I' G,  1 L M, 

hoc  e(l  lolo  plano  , l L M,  cum  luperponuntur,  ex  eo , quod  duabus,  ‘ [e*Vnd* 

I L , I M , lint  perpendiculares  in  pundo , L , ) ergo , F A , cadet  iu- 

per  , L H , St  pundum , A , in  , H , vnde  etiam , E A , cadet  in,  1 H,  ,,  Vad<Ejj 

&,AG, in, FfM, pundum, B.verdclto, quod  fitin,T,D, in, 

S,St  ,C,in,  V.erit  et  ara  , D B,  congruens  ipfi,  S T,C  D , V S, 

& ,CB,ipfi,V  T,& quia  angulus,  AB  D,  sequatur  ipli,HPO, 

ABD  , autem  eft  etiam  squalis , H T S,  ergo , H T S , H P O,  iunt 
axuiales , St , S T , parallela  ,0 P . Dico  etiam  triangulum,  V S T,  4.rrimi 
mquidillare  ipfi , N O P , fi  .n.  hoc  non  fit , quia , S T , efi  parallela  Ekm,  . 
ipfi  ,OP, poterit  per, $ I ,duci  planum  ipfi, N O P, parallelum, 
ducatur , St  producat  in  pyramide  triangulum , KS  f , ada  autem  a 
pundo  , H , ipfi , O P , perpendiculari , qu$  fit , Ii  Q,  lecante , S T, 

H x in, 
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in , X , ducatur  in  plano,  N O P,  reda,  Qjl , a pundo’,  Q , perpem 
dicularis  ipfi , O P , & iungatur  ,HR,  triangulumque , H R Q , fc- 
. v , cet  duo  triangula  , V S T , K.  S T , in  redis , Y X , Z X . Quia  ergo 
Elem?  * triangula,  VS  T,  N OP,  funt  parallela , erunt  etiam  ipf? , ZX  , R 
Q , parallela: , fed  & , S T , O P , funt  parallel? , ergo  anguli , Z X S, 
ae.Vnd.  R QO , erunt  a:quales , redus  ergo  cft  etiam  ipfe , Z X S ' fed  etiam, 
*kn>.  S X H , redus  cft  , ergo , S X , cft  duabus , ZX,  X H , perpendicula- 
ris, & fubinde  plano  per  iplas  tranfeunti,  & conlequenter , S X Y,  cft 
4.Vndec.  redus , vnde , H X Z , erit  inclinatio  planorum , H S T,  K S T,  &,  H 
felcta.  XY,  inclinatio  planorum , H ST,  S V T,  ha;c  autem  e ft  aequalis  in- 
clinationi planorum , H O P , N O P , ex  hypotefi , ideft  angulo , H 
Q_R  i ideft  angulo  , H 
XZ,ergo  angulus,  H 
X Y, qui  cft  totum,  eft 
^quafsangulo,  HXZ, 
eiutdetn  parti , quod  _ft 
abi  urdu , ergo  abi  urdum 
etiam  eft  dicere  trian- 
gulum , V 5 T , non  a:* 
quidiftare  ipfi.NOP, 
mquidiftat  erg o,&  ip- 
la.Vnd,  fae  , V S , V T , funt  e- 
fiiem.  tiam  parallela:  ipfis  , N 
O,  N P,  & triangula, 

V P!  S , ipfi , N H O,  V 
H T,  ipfi , N H P,  nec- 
non , VS  T ,ipfi , NOP  , funt  fimilia  ,ergo  pyramides , H V S T,' 
H N O P,  funt  fimiles  , eft  autem  pyramis  , H V S T , fiinilis  , immo 
& ^qualis  , ipfi , AC  D B , ergo  pyramides  ,ACDB,HNOP,  in- 
ter fe  fimiles  erunt , & anguli  ,ACB,HVT,  ACD,HVS,  inter 
(e  ajquaies , ergo , A C , H V , red^  line?  ftantes  in  fublimi , & cum 
ipfis  ,CD,CB,VS,VT,  angulos  tequales  continentes  ( a quibus 
3'j.Vnd.  etiam  contenti  anguli,  DC  B ,S  V T > iunt  squales)  erunt  ad  plana 
piem.  * triangulorum , C D B , N O P , aequaliter  inclinata  , & lunt  ipla:  py- 
ramides ,ACDB,  HNOP, fimiles , vt propofitum  fuit demon- 
ftrare . 

Si  vero  redae  linea:  angulos  £equ3lcs  cum  ipfis , D A , A B , O H, 
H P , continentes  eflent  ipfe , A 1' , H a , quarum , a H , elfct  paral- 
lela plano , V S T , probaremus  etiam , TA  ,efle  parallelam  plano, 
C D B . alioquin  fi  cum  i pfo  produda  concurreret , etiam , a H , cx 
fupra  ortenfis,  produda  concurreret  cum  plano  trianguli,V  S T.  Vel 
prieinteile&is  duabus  iam  datis , A C , H N > & luppofita  lupcriori 

con- 
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cbnftru&ioric , oftenderemus , vt  lupra , tria  latera , FA , a H ; A D, 
H O ; A B , H P ; effe  ad  inuicem  lu  perpolita , viide  fi , a H , squidi- 
ftat  plano , N O P,  etiam  neceile  elle  concluderetur , a H , leu , I\A, 
ineaconftitutam,aequidillare  plano,  N OP,  vel  ipfi,VST,leu, 
rA , ipfi  ,CDB,  quod  erat  oftendendura . 

COROLLARIVM. 

EX  hoc  Lemmate  colligitur  ftmilium  f 'olidorum , iuxta  Euclidis  dei 
finitionem  , latera  homologa  quacunque , vel  ( duabus  in  ambitu 
qnibufcumque  figuris  fimilibus  affumptis  ) iacere  in  plano  fimilium  di - 
tt arum  figurarum , aut  illis  xquidiflare , vel  aqu aliter  eifdem  inclinari; 
Vt  tn  figura  Lemmatis  4.  ex.gr.  C D,  GL  ,(  affumptis  fimiltbus figuris, 
HC  D , oc L , ) iacent  tn  earum  plano  ,B  A,l  F , autem  vel  ambo  illi 
etquidifiant , vel  eifdem  funt  aquali  ter  inclinata , nam  i undis  ,,AC  ,jt 
H , F G ,F  0 , ni  fi  hac  (tnt  l at  er  a did orum  [olidorum  , fiunt  anguli , BA 
HilFO  ,BAC,1FG,  aquales  , & triangula  ,ACH,FGO  ,fimilia, 
nam  pyramides , ,A  B C H,F  I G 0,  funt  tntirfc  fimiles , tpfa  vero  trian- 
gula ,\AC  H ,F  GO  , aque  ad  eandem  partem  inclinantur  ipfis  ,HC  D, 
q G L , cum  etiam  , AC  HD  ,F  G LO  , pyramides  fint  fimiles  ex  eodem 
Lemmati  4.  vnde  vel , A B,F  I , aquidifiant  bafibus  ,C  H D , GOL  ,vel 
funt  eifdem  aquahter  inclinata  , idem  de  catcris  homologis  quibufeum * 
que  lateribus  , quibuslibet  fimiltbus  figuris  in  ambitu  ajfumpt  is  compa- 
ratis , pariter  tnt tlhgcndum  erit . 

* * ‘ / 

L1  E M M A VI.' 

SI  in  fimilibus  folidis  iuxta  Euclidem  ducantur  plana  duabus  qui- 
bulcumque  fimilibus  riguris  111  coium  ambitu  affumptis  paralle- 
la , quae  vt  eorum  bafes  accipiantur ; diuidant  autem  dudla  plana  eo- 
rum altitudines  ,reipc£tu  dittarum  bafmm  captas , fimiiitcrad  ean- 
dem partem , quacumque  latera  homologa  ab  eiidcra  Iccabuntur,  ft* 
militer  ad  eandem  partem  diuidentur . 

Smt  in  fimilibus  iolidis  iuxta  Euclidis  dcfinition.p.  Vndec.  Elem. 
affumpt^  in  ambitu  duae  fimiles  iigure  tanquam  bales , cx.  gr.  trian- 
gula finnlia,  ADB,  MKN,  fint  vero  de  ambitu  etiam  deicripta 
triangula  fimilia , A H I , M S Q;  A EI  D , M S K j & , I H D , QJ 
K ; quibus  etiam  adiungantur  latera  bomologa , I F , QJP  ,ad  verti- 
ces , F , P , rclpettu  diditarum  bafiuin  captos , pertingentia , reliquis 
diiniflis  figuriseorum  ambitum  complentibus . ne  nimia  fieret  Sche- 
matis confufio  ,fintautem  a verticibus  , F,  P,demiffas  altitudines 
relpc&u  bafium , A D B , M R M , ipl? , F C , P O,  planis  bafium  in 

pun; 


Lemma*. 
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pun&is  ,P,0,  occurrentes,  ductis^uccm duooujjplanii quomodo» 
cumque  bafibus  parallelis,  & lecaqtjbu» altitudines,  F C , P O, fimi- 
liter  ad  eandem  partem  in  punitis , \ T,  eadem  1'ecent  latera  homo- 
loga ex.  gr.  I H , QS , in  pungis , n Dico  in  eildem  Iccari  fimi» 
liter  ad  eandem  partem . Producamur  ergo , H I , S Q , hinc  inde, 
ita  vt  (nifihocipfis  contingat  abique  eo,  quod  producantur) ad  pla- 
na bafium  , D AB»K  M jfv,  &eildcraT£equidiftantia  plana  per  ver- 
tices , F , P , dufta , terni  ncuiur , vt  in  punctis , L , T,  G , R , a pun- 
itis vero , G,  R , demittantur  ad  plana  diitarum  baliurn  perpendicu- 
lares , G E,  R X , illis  incidentes  in,  E,  X , & iungantur  ,L,EJX, 
Similiter  a verticibus , F , P , ad  punita  bafium , E , N , ducantur , F 
PN  , & iungantur , B C , N O . Quoniam  ergo  latera  homolo- 
ga , H 1 , S Q , continent  cum  homologis  lateribus  fimilium  trian- 
gulorum , A 1 D , M Q K , ad  eandem  partem  bafibus  ,D  AB,KM 
N , inclinatorum  ( quia , I A D B,  QJV1  N K , clfcnt  fimiles  pyrami- 
Ex  Lem.  dcs)angulos  ^quales , & produita  incidunt  in  plana  diitarum  bafium 
J-  in  , L , T , erunt  eddein  tequaliccr  inclinata , ergo  anguli , G L E , R 
TX,  erunt  ^quales,  b 

&,GEL,RXT, 
funt  reiti,  ergo  tria- 
gula , G L E,  R T 
X,  (imilia  erunt,  er- 
go  ,G  L , ad , R T, 
eritvt,G  E, ad, R 
X,idc(t  vt,  F C,  ad 
PO.  Viterius  fi  lun* 
geremus,  F A,  F D, 

P M , P K , fierent 
fimiles  pyrdmidcs, 

Exlem.  F DAB,PKMN,  vnde  pateret , F B , P N » effe  ad  plana  bafium^ 
*•  D A B , K M M , funditer  inclinata , & fubinde  angulos , F B C , P 
iN  O , elfe  fquales , & cum  fint  rciti , F C B , P N O , triangula  > F B 
C , P N O , clfe  tequiangula  ,&  vt  ,F  C , ad,  P O,  ita  die, F B ,ad, 
P N , etiam  inanifefturn  ellct,  led  vt  T l.PO,  ita  eft , G L,  ad, 
RT , & vt , F B , ad  , P N , ita  , P , N K , & ita  quodcunque 
latus  in  lolido  , FHB,  ad  ’ a in  foiido,PSN, 

*9.Quin.iddlita,lH,ad,0  ° , ita,H  I,ad,SQ, 


L I B E R : . I;  ) tjv 

L,ad,R  T,  vel  vt,  G n,ad , fl  Z,  luat  enim  & ipfae,GLi  R T, 
fimiliter  ad  eandem  parcem  ledt<j  in  punctu , n,  Z , nam  finnitter  fe- 
cantur ac , F C , P O , in  pundtis , a,  T, ergo  etiam  reliqua , i n , ad, 
QZ , erit  vt  tota , G H,  ad  totam , R z, , ideit  vt,F  C ,ad , P U . Eo- 
dem modo  oltendcmus , n H , ad , Z S , elTe  vt , p C , ad , P O , er- 
go , i n , ad , Q^Z , erit  vt , n il , ad , Z S , & permutando,  I n,  ad, 
n H , er:c  vt , QZ , ad,  Z $ , lunc  ergo  latera  homologa , I H , Qj», 
fimil.  ter  ad  eandem  partem  ledta  a prasfatis  planis,  quod  eodem  mo- 
do de iquibulcuinq;  homologis*  lateribus,  quas  contingat  dictis  planis 
fecari , pariter  odendemus , hoc  vero  demondrare  propofitum  fuiu 

C O R O L L A R I v M. 

1 \ ' . . < 

EX  hoc  autem  Lemmate  infnper  habetur  nedum  latera  homologa  fi- 
milium  f olidorum  ,Jld  etiam , fi  illa  producantur  vfq-,  ad  oppofita  ' 
tangentia  plana , eorum  reftdua , ~»d  ipfa  tota , efje  vt  eorum  ditias  al- 
titudines 

THEOREMA  XXVI.  PROPOS.  XXIX: 

SI  in  duobus  fimilibusfolidis  iuxta  defin.9.vndcc.EJem: 
accipiantur, ac  in  eorumdem  ambitu, dua:  quarcumq» 
fimiles  figur^planf  tanquam  bafes,  quibus  parallela  ducan- 
tur quarcuniq;  plana  eadem fecantia,necnon eorum  altitu- 
dines, refpe&u  di&arum  bafium  afTumptas , fimiliter  ad  ean- 
dem partem  diuidentia.  ProduvSx  ijfdem  infolidis  figura: 
fimiles  erunt  iuxta  definitionem  to.  huius,  & omnium  ho- 
mologa: duabus  quibufdam  regulis  arquidiftabunt . 

1 * . 

Sint  fimilia  folidaiuxta  defin.p.  vndec.Elera.ipfa , A E F S O G o, 

T 1 & p f 8 s ,in  eorum  autem  ambitu  capiantur  fimiies  quxeumque 
figur<j  plan^  ,OGFS,f8&p,  quibus  parallela  ducantur  duo  que- 
cumquc  plana  eadem  iecantia , necnon  & altitudines  relpe&u  dicta- 
rum bafium  aflumptas  fimiliter  ad  eandem  partem  diuidentia , ac  in 
ipfis  iolidis  figuras  ,L  Ii  M P,  Y VZd  , producentia.  Dico  hasdle 
fimiles  figuras  planas  iuxta  defin.io.  huius,  omniumquefic  produ- 
arum  in  didtis  iolidis  homologas  duabus  quibufdam  regulis,  vtex. 
r.  ipfis,  OS,  fp,a:quidifiare.  Igitur  figurarum  ambientium  difta 
dida  dute  alias  fimiles  quascumq;  capiantur  cum  bafibus  concurren- 
tes , vt  ex.  gr.  o O S , s f p , fimilia  triangula , ducantur  autem  profa- 
tis bafibus  oppofita  tangentia  plana , A C , T R , iecantia  produfla 
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plana  figurarum , o O S , s p f , in  redis , B C , Qjl  i quibus  occur- 
rant , O o , f s , produdse  vt  in  pundis , B , Q , & iungantur , S B , p 
Q , eito  autem , quod  plana  figurarum  ,L  H M P , Y V Z d , diuite- 
rint  plana  figurarum,  o O S , s f p,  produda  in  redis , K N , u g , qu£ 
ab  ipfis , B S , Q p O , Q.f , 1'ecentur  in  , I , X , K u , & iungantur» 

L K , P I , Y u , d X . Quoniam  ergo  plana  figurarum , H M F L , V" 
Z d Y,  pr^didas  altitudines  fi- 
militer  ad  eandem  partem  di* 
uidentia,  tccant  latera  homo- 
loga , a o , T s , fimiliter  ad 
eandem  partem  in  pundis,  L, 

Y , vt  etiam , AG  , T 8 , in,  H 
V , erunt  figur? , A L H , T Y 
V , ad  eandem  partem  iecan* 
tium , H L , V Y , couilituta: 
inter  tc  fimiles , & earum  late- 
ra homologa  ipif , H L,V  Y; 
eodem  modo  oftendemus  fi. 
miles  effc  ipias , E A L P , 1 T 
Yd , & carum  latera  homolo- 
ga ipfas,  L P,  Yd , lunt  autem 
figurae , A E P L,  A L H , in- 
uicem  ad  eandem  partem  ae- 
que inclinatae  , ac  ipiae , T 1 d 
Y , T Y V , cum  fint  in  planis 
fimilium figurarum, A ESo, 

Tlps,AGOo,T8fs,  qu9 
funt  inuiccm  ad  eandem  par- 
tem aeque  inclinat^ , ergo  an- 
guli , H L P,  V Y d,  homolo- 
gis lateribus  conten  t i erunt  9- 
quales,  & circa  eofdem  latera 
erunt  proportionalia.  Eodem 
modo  ofledemus  caeteros  ah* 
gulos , L P M,Y d Z , inter  fe, 
necnon , P M H , d Z V , ac, 

MHL,  Z VY, aequales ef- 
fc , & circa  aequales  angulos 
latera  exiftere  proportionalia, 

ergo  figurae  ,LHMP,\VZd,  fimiles  erunt  iuxta  Euclidem , er-; 
go  etiam  fimiles  erunt  iuxta  definit.  10.  huius  . 

Reliquum  eft,yt  demonftremus earum  homologas  duabus  afium- 
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ptls  regulis , O S , fp , omnes  equidiflare : Et  quidem  fi  plana  feccnt 
figuras , o O S , s f p , hoc  manifeftum  clt , etenim  produ&s  linee  ip- 
fis  bafibus , O S , s p , erunt  parallela , & latera  homologa  fimilium 
figurarum  ex  traicdlis  planis  in  lolidis  produdtaruin  . Sivero  plana 
parallela  1'cccnt  duas  figuras  ipfis , o O S , s f p , continuatas , vti  fa- 
ciunt plana  figurarum , H M P L , V Z d Y , qua:  etiam  lecantplana 
figurarum , o O S , s fp  , produ&a  inrc&is  , K N , u g , oftendemus 
iplas  ,K  N , u g , efle  regulas  homologarum  fimilium  figurarum , L 
HMP.VZdY,  iun&is , P K , d u . Quia  enim , O o , f s , funt  ip- 
forum  fimilium  lolidorum  latera  homologa,  produ£ta,ae  terminata 
ad  bafium  plana , & oppofitorura  tangentium , in  pundlis , O , B ; f,  EHdn® 
Q,  ideo , B O , Qf , funt  fimiliter  ad  eandem  partem  feZlae  in , o , s, 

‘ &nedum  ,Oo,fs,l'cdctiam,  oB,  sQ,funt  vt  eorum  altitudines 
ftmpta:  refpe&u  didtarum  bafium , led  fic  etiam  lunt  ipiae , o S , s p, 
latera  homologa , ergo , B o , ad , o S , crt  vt , Qs , ad , s p,  & angu- 
los aequales , B o S , Q s p,  compfcftuntur  latera  proportionalia,  er  6.Se*.EL‘ 
go  triangula , B o S,  Qs  p, funt  llmilia,  cum  vero  fint  in  plan is  trian- 
gulorum , o O S,s  fp,  tunt  etiam  fimilibus  figuris  ,L  P S 6 , Yd p s, 

^que  ad  eaudem  partem  inclinata , quibus  communia  lunt  homolo-  Ex  Leml 
ga  latera,  oS,s  p,  ergo  anguli  ,KoL,u  sY,  inter  fc,  necnon  , P S *• 

I , d p X , aequales  erunt ; cum  vcr6 , B S , Q p , fint  vt  didla:  altitudi-  CorollaeJ 
nes,  & fic  etiam  , I S , X p,  necnon , P S , d p , ( etenim , B S , Q p,  in,  cojmV* 
I , X , E S , 1 p,  fimiliter  fecantur , & ad  eandem  partem , in  pun-  huius, 
diis , P,  d , ) erit , I S , ad , S P , vt , X p , ad , p d , & circumflant  an-  «.Sex.Eh 
gulos  «quales  ,1  S P , X p d , ergo  triangula  , l S P,  X p d , funt  fimi- 
lia.  Eodem  modo  ollendemus fimilia cife triangula, LoK,Ysu. 
VIterius,quia cft,K  o,ad,oS,  vt,us,  ad,  sp,&,oS,ad,SJ, 
vt  > s p , ad , p X , & anguli , K o S , u s p,  necnon  , o S I , s p X , funt 
aequales , ide6 trapezia ,KoSI,uspX, erunt  fimilia , led etiam fi- 
gura;, LPS  o,Y  d ps,  funt  fimiles,  efl  autem, KL  ,ad  , Lo,  vt, 
u Y,  ad , Y s , & , o L , ad , L P , vt , s Y , ad , Y d , ergo , K L , ad , L 
P , erit  vt , u Y , ad , Y d , eodem  modo  autem  ollendemus , L P,  P I, 

I K , K L , binas  efle  in  eadem  proportione  cum  ipfis , Yd , d X , X u, 
u Y . Mani  fertum  eft  autem  ii  iungeremus,  AO,T  f,  A S,Tp,  quod 
fierent fimiles  pyramides triangulatatjplx, A OoS ,T fsp,fimili* 
bus  n.triangulis  comprehenderentur , vtmeditanti  compertum  fiet,  ExLe».' 
ideo  plana , A o O , T s f , ideft  triangula  fimiiia , L K o , Y u s , funt  £ 

«equi  ad  eandem  partem  ipfis  fimilibus  figuris , L P S o , Y d p s , in- 
clinata»  cum  quibus  coinciduntin  lateribus  homologis,  L o,  Ys,  t-xLcrn, 
ergo  anguli,  KL  P,uY  d,  erunt  «equales,  quibus  circumflant  latera  ». 
proportionalia , vt  probatum  cft  , ergo  triangula , K L P , u Y d , fi- 
znilia  erunt , & erit  ,KP,ad,PL,vt,ud,ad,dY,eft  ver6 , P L, 
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ad,PI,vtjdY,ad,dX,  ergo  ex  xquali » K P,  ad , P I , erit  vt , u 
d,ad,d  X,e(t  autem  , Pl,a  1 , l K,  ve  ,dX,  ad,  Xu,  ergo  trian-; 
gula  quoque , P K I , d u X , panter  fimiha  erunt , vnde  anguli , L P 
I,YdXiPIK,dXu,&,IKL,XuY,  aequales  erunt . Ducantur 
nunc  in  planis  figurarum  ,LHMP»YV'Zd,a  pundis , L , Y , pa- 
rallela; , K N , u g , ipta: , L 
Y 4 . Cum  igitur  anguli , L JK, 

I , Y u X , fine  aquales , etiam, 

Corol.27  K L j , u Y 4 , tequales  erunt, 

^uius , icd  & , K L P , u Y d , lunt  ae- 
quales, ergo  refidui  quoque, 3 
L P,  4 Yd , erunt  cquaies,  vn- 
de cum  ipfas,  L j , Y 4 , con- 
tineant cum  lateribus  homo- 
logis , L P , Y d , ad  eandem 
partem  angulos  tequales , e- 
runt  regule  homologarum  fi- 
milium  figurarum , L 11 M P, 

Y V Z d , vnde  etiam  ipfx,  K 
N , u g , vel  ipfx , O S , f p,  e- 
runt  regula;  homologarum 
earundem , funt.n,  O S , K N, 
parallela; , vt  etiam  , u g , f p, 

-vnde  omnes  homologa;  fimi- 
lium  figurarum  ,LHMP,Y 

V Z d , ipfis  regulis , O S , f p, 
xquidiflabunt,  quod  & de  ce- 
teris eodem  modo  ofiende- 
tur,dumfcdio  fiet  in  figuris, 

A E S o , T 1 p s . Quod  Ii  fi- 
guris, A E S O , T 1 p s , aliae 
figurae  planx  continuarentur 
citra  cotadum  planorum  ba- 
fibus  oppoficorum,  cum  his 
in  lateribus  homologis , A E, 

Tl,  conuenientcs,  quibus ef- 
fci.t  inclinat^,  parum  difiimili 
methodo,  producentes , O B, 
f Q , vlq;  ad  tangentia  plana , & occurfuum  punda  cum  ipfis , $ \ p; 
iungentes,  necnon  extrema  laterum  homoldgorum, qualia  fucrunr, 
L p,  \ d , cum  extremis  redarum  in  triangulis  ('qualia  fuerunt , B O 
S»  ^P» ) produdarum,  panter  iungentes,  vt  fecimus  cum  ipfis,  K I, 
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u X,  offenderemus  figuras  his  duitis  comprehenfas , quales  fuerunti 
L P I K j Y d X u , elle  limiles , ex  quo  propofitum  quoque  noflrum 
haberemus.  Similiter  fi  anguii  lohdt,  Q,f, pluribus , quam  tribus 
angulis  planis  contineantur,  currit  tamen  demonfirauo.cumtrian- 
gula , G O o , 8 fis , licet  non  liat  in  ambitu  (olidorum  fint tamen  fi-  .-.Vu* 
milia,  & ^que  ad  eandem  partem  inclinata  figuris , cum  quibus  con- 
currunt j,  etenim  ex.  gr.  pyramides , S G O o,  p 8 fi s , li  eorum  latera 
iungerentur  , limiles  edent , quapropter  iplius  dcmonltrationis  vis 
non  encrqatur . Similiter  fi , o O S , s f p , non  eiient  triangula  , fed 
alia;  quacumque  figura:  fi  miles  , pro , o S , s p , acceptis  lateribus  ip- 
fis , O o , f s , adiunda , o s , conterminantibus , & planis  ad  hac  la- 
tera pariter  terminantibus , eodem  modo  demonfiratio  abioiuere- 
tur : hac  omnia  autem  fingillatim  prolequi  nimis  longum , ac  ichc- 
mac(bus  rem  aperire , res  tricis  plena  effet , quapropter  Ledoris  in- 
duilrix  hoc  relinquo  , fi  enim  ea  rede  perceperit , que  fuperius  expli- 
cata iunt,  circa  huius  veritatem  minime  haiitaBit,  infinita  autem  fi- 
milium  (olidorum  planis  contentorum  var  ctas  efficit , vt  a-gre  ip- 
fius  deinonftrationis  vniuerfalicatem  oculis  iubijccrc  poifim  , quod 
Lcdor  aqui , bonique  faciat , hac  verri  oftendenda  proponebantur. 

THEOREMA  XXVII.  PROPOS.  XXX; 

POfitadefinit.9.vndec.Elem.  flmilium  folidarum  figura» 
rum , fequitur  3 & mea  definitio  generalis  fimiiium  fo- 
lidorum, 

Affumptis denuri  antec.  P.  opof.  figuris , fint  adhuc  fimilia  (olida 
iuxta  Euclidem  ipi  a , A G S , T 8 p . Dico  eadem  elie  etiam  fimilia 
iuxta  definit,  it.  huius,  quam  de  fimilibus  iolidis  generaliter  attuli. 

Sint  autem  duda  eadem  oppofita  tangentia  plana  , vt  ibi , ita  vt  dug 
limiles  figur^  ,GFSO,f8&p,  fint  plana  contaduum  ex  vna  par« 
te , ex  aha  verri  fint  plana  tangentia , A C , T R , captis  autem  ah js 
duabus fimihbusfiguns  cum  bafibus concurrentibus,  ipiisncmpi,  O 
S o , f p s , illarum  plana  extendantur , ita  vt  (ecent  oppofita  tangen- 
tia plana,  in  redis  nempe , ii  C , O D ; QJl , f fji ; exteniis  autem  vl- 
tcrius  planis , G O o,  8 f s , que  nunc  fint  in  ambitibus  lolidoruin  ipfa 
(cccnt  oppofita  tangentia  plana  in  redis , A B , T Q ; G 0 , 8 f , & 
plana  figurarum , O S O , f p s , produda  in  redis , B O , Q(,  lecen- 
tur  verAhec  (olida  duobus  planis  oppolicis  tangentibus  parallelis  vt- 
cuinque , & fi  nt  illa  eadem  , que  in  iolidis  produxerunt  figuras , L H 
M E , Y V Z d , ifite  ergo  fiimles  erunt , & earum  homologae , fi  pro 
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regulis  aflumamus iterum  ipfas, OS  ,fp,eifdcm quoque  xquidifta- 
fcitadef.  ergo  io  cildcm  figuris  habebimus  etiam  homologas  alias  equi— 
lo.hums.  djfontef regulis  quibufeumque  cum  ipfis , O S , fp , angulos  xqua- 

....  les  ad  eandem  partem  continentibus,  cum  ergo  ipix.GO,  8 f,an- 

gulos  squales  cum  ipfis  ,OS  ,fp,  ad  eandem  partem  contmcanr, 
?dco  omnium  homologas  pa- 
riter duabus , G 0 , 81,  tan- 


quam  nouis  regulis  equidifta 
bunt , iftis  autem  , quaetan 

funt  ex  vna  parte  figuras , G 
S 0 , 8 & p f , ducantur  ex 
alia  parte  oppofitx  tangen- 
tes, FD.&Ri,  i»a  vt  incidant 
du$,GO,F  D» plano, B D, 
in  punftis  , O , O , & dux , 8 
f ,&  Ri , plano , QR  , in  pun- 
gis ,f,R,  fint  autem  iundx, 

OD,  f R.  Similiter  figurarum, 

H M P L , V Z d Y,  fint  dud? 
oppofitx  tangentes  profatis 
icgulis,GO,  8 f > parailelx, 
planis,  B D,Q^R  .occurren* 
tes  inpundis,K,N;  ug,  iun- 
gantur  autem , K N , u g , Sc 
ita  exterarum  fic  producibi- 
lium  figurarum  intclligantur 
dudx  oppofitx  tangentes  ip- 
fis , G O , 8 f,  parallelae,  & 
produdx  vfquead  plana,  B 
D»QjVpundtaq;  occurluum 
iunda  redis  lineis, per  qua- 
rum omnium  extrema  tran- 
feant  linex , B O , C D , Qf, 

RR.  Cum  ergo  ,G  O,  8 f, 
fint  homologarum  rcgulx.ac 
oppofit^  tangentes  figurarum 
fimilium , OGFS,  f 8 & p, 
incidant  autem  illis  ad  eun- 
dem angulum  ex  eadem  parte,  O D , f R , & fit,  G O , ad , f 8 , vt,0 
g^Juiius»  D , ad,  fR , idcO,  O D , f R , erunt  incidentes  fimilium  figurarum, 
OGFS,f8&p,&  oppolitaruin  tangentium  , G O , F D , 8 f , & 
R . Similiter  in  figuris f ii  M P L ,V  Z d Y,  oflendemus  efle  ipfarum 
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incidentes  j ac  oppofitarum  tangentium , H K , M N,  V u , Z g , ip" 
fas , K N , u g , fi .n.  iungeremus ,MK,Zu, probaretur ,MH, ad, 

H K , eflc  vt , Z V , ad , V"  u , ( iunt .n- fimiles  figura:  iHMPL.V 
Z d Y , necnon , L P K , Y d u , circumilant  autem  latera  proportio- 
nalia angulos  aequales,  M H K , Z V u , & ide6  oflendcremus  trian- 
gula , M H K , Z Vu  ,cfl'e  fnnilia , vnde  pateret  angulos,  HK  M, 

V u Z , elfc  squales , fed  etiam  , H K N , v u g , iunt  aquales , ergo  6,Six.  Bl, 
pateret  angulos , M K N , Z u g,  ede  squales , Iunt  autem  etiam  ae- 
quales, M N K , Z g u , ergo  triangula , M K N , Z u g , Client  x- 
quiangula,vnde,  M N , ad  ,Zg,  ellet  vc,  K N , ad,u  g , incidunt 
autem , K N , u g , oppoiitis  tangentibus,  H K , M N , V u , Z g,  ad 
eundem  angulum  ex  eadem  parte , ergo  ip/arum  tangentium, ac  fi-  M.huiu*. 
gurarum  Iunt  incidentes , K N , u g , cum  vero , K N,  ad , u g , fit  vt, 

M K , ad  , Z u , idell  vt , M H , ad , Z V , vel  vt  quoduis  loiidorum 
latus  homologum  ad  quoduis  latus  homologum , idcil  vt  ,G  0,ad, 

8 f,  idcfl  vt,  O D,  ad , f $ ; O D,  autem  ad , f R,  fit  vt , B o , ad,  Q f, 
ideo , K N , ad , u g , erit  vt , B O , ad , Qf,  & diuidunt  fimiliter  ad 
eandem  partem  ipias,BO,Qf, in pundlis , K. u , quae  incidunt  ip- 
fis,BC,0  D,Qf,  R R , ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte, iunt 
.n. anguli , B O D ,QJ R ,squales,quod&  de csteris incidentibus 
probabitur , ergo  figur$ , B O D C,  Qf  R R , quf  capiunt  omnes  di-  De£n> 

Ztas  incidentes,  Iunt  fimiles, & arum  homologa  ipi^  incidentes,  qua-  huius’, 
rura  omnium  regulae  funt , O D,  f R,  & funt  ipfij  rigur? , 3 D , Qji, 
aequi  ad  eandem  partem  ipfis  bafibus  inclinate , cum  fine  in  planis  fi-  JLem.  t. 
gurarum , oOS  ,s  f p ,crgo  di&a  lolidaiunt  etiam  fimilia  mxtade- 
nn. ii. huius.  Quod  fi  plana  ,G  Oo,  8fs,noncifentinambicufi- 
milium  di&orum  loiidorum , facili  tamen  ofiendcrcmus  portiones  > 

(olidorum  vitra  eadem  plana  exiitentes  efic  fimiies , ac  i piarum 
oppofitorum  taugentium  planorum  iam  dittorum  incidentes  repe- 
riri  in  planis  figurarum , B D , Q_R , cum  eilUem  integrantes  figuras 
Incidentes  integrorum  fnnilium  loiidorum , ac  diitorum  oppolito- 
rum  tangentium , quod  fpecuianti  facili  innotclcet , hoc  autem  erae 
oftendendum . 


L E M M A. 

Circuli  omnes , necnon  femicirculi  funt  fimiles  iuxta  meam  defi- 
nitionem frmilium  phtnarum  figurarum,  & eorum,  & tangen- 
tium oppofitarum,  quae  ab extremitatibus  diametrorum  ducuntur, 
iucidcntcs  iunt  ipfi  diametri . 

Sint  circuli,  A B C D,  O N Q , quorum  diametri , A C , O Q , per 
quorum  extrema  ducamur  tangentes  , F A , G C,  H O,  L Q . Dico 

hos 
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hos  circulos  cficfimiles  tuxca  meam  denmtiouem  fimiliura  plana- 
rum figurarum,  & eorum,  & durarum  oppofitarum  tangentium  in- 
cidentes cllc  ipfas  diametros , A C , O Q,  quas  etiam  de  lemicirculis 
verificantur.  Diametri  ergo , AC , O Q,  diuidantur  fimiliter  ad  ean- 
dem partem  in  punftis,  E , M , a quibus  vique  ad  circumferentiam 
ducantur  ipfa:,  E B,  MN> parallela;  dictis  tangentibus,  quae  cum 
ad  angulos  re<ftos  diametros  diuidant,  etiam  ipl  j , B E‘,  N M , eruat 
illis  perpendiculares , igitur  quadratum, 

B E , erit  aquale  re-flangulo , A E C , fi- 
cuti  quadratum  , N M , aequale  rcftan- 
gulo,OMQ,  rc&anguluin  autem  , A 
E C , ad  quadratum , E C , elt  vt , A E, 
ad  1 E C,idclt  vt  ,OM , ad , J\I  Q,  idcit 
vt  reft angulum,  OMQ,  ad  quadratum, 

MQ,  ideft  vt  quadratum,  N M,  ad  qua- 
dratum , M Q , ergo  quadratum , B E, 
ad  quadratum , E C ,eft  vt  quadratum, 

NM,ad  quadratum , M Q , ( qua:  au- 
tem,hic  fupponuntur , vel  petantur  cx 
Eucl.lib.  Elem.  vel  extequenti  meolib. 
in  quo , qua:  hic  afiumuntur  indepen- 
denter  ab  hoc  Lemmate  demonftratur) 
ergo  , B E , ad  , E C , erit  vt  ,1\  M , ad, 

M Q , permutando,  B E , ad , N AI , c- 

rit  vt , E C , ad , M Q.,  vel  vt , A C , ad  , O Q,  igitur , qux  atquidi- 
ftant  ipfis  tangentibus , F A , II  O , & fimiliter  ad  eandem  partem 
vccuinque  diuidunt  ipfas , A C , O Q , & i.iccnt  inter  ipfas , & circu:- 
tus  lemicirculorum  , A B C , O N Q , ad  eandem  partetn  , codcin  or- 
dine fuinpta: , funt  vt  iplte , A C,  O Q , qua:  di&is  tangentibus  inci- 
dunt ad  eundem  anguium  cx  eadem  parte,  qu$  ideo  lunc  earum  inci- 
dentes , ergo  femicirculi , A B C , O N Q,  funt  figura:  plana:  fimilcs 
iuxta  meam  definitionem, quarum  Sc  oppofitarum  tangentium, qu$ 
ab  extremitate  diametrorum  ducuntur,  incidentes  limtipfi  diame- 
tri j fic  etiam  patebit  femicirculos,  ADC  , OZQ,nccnon  circu- 
los, AC,  OQ,dfe  fimilcs,  iuxta  eandem  definitionem ; quodoften- 
dendum  erat. 


THEOREMA  XXVIII.  PROPOS.  XXXI. 

POfitis  infraferiptis  definitionibus  fiiniJium  cylindro- 
ru conorum  ,fequitur  definitio  generalis, quam 
de  fimijjbus  folidis  ipfe  attuli . 

DE- 
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definitio: 

Similes  coni , & cylindri  lunt , quorum  & axes , & bafium  diamc^ 
tri  eandem  inter le proportionem  habent , Euclid.hb.n.Ekmj 
defit;*  24. 

V erum, quia  fupradida  definito  non 
cft  niii  cylindrorum  , &c  conorum  re- 
plorum,deo  aliam, que  afiertur  aCom* 
mandino  tum  de  rePtis , tum  etiam  de 
fcalenis  illi  iubiungo,  quam  lutficict  o- 
ftendere  cum  mea  lupi  ad  da  concor- 
dare,nam  h^cCommandmi  cam,quam 
Euclides  attulit,  inuoluit . • 

definitio: 

Similes  coni,  & cylindri,  fiue  redi,  fiuefcalenifunt,  quando  per 
axcsdudis  planis  ad  redos  angulos  bafibus , communes  1'edio* 
nes  eorum,  & bafium  cum  axibus  aquales  angulos  continentes, ean- 
dem inter  (c , quam  axes , proportionem  habent ; Comraandinus  lo- 
co definitionis  fupra  citatae . 

Sint  coni , B E C , G M N , & cylindri , A C , F N , fimiles  iuxta  Dffio  |j; 
proximam  definitionem.  Dico  eoldcm  efle  fimiles  iuxta  meam  l'u- 
pradidam.  Vt  autem  in  fimul  pro  conis,  & cylindris  fiat  demon- 
ftratio , lupponantur  coni , & cylindri  iam  didi  efle  in  eiidctn  bafi- 
bus,  & circa  eofdem  axes,-  ducantur  ergo  in  ipfis  plana  per  axes,  qui 
fine , E O ,M  R , quoniam  ergo  latera  cylindrorum  lunt  fuis  axibus 
parallela , ide6  dida  plana  tranfibunt  per  latera  cylindrorum , fiue  Ex.dcf.jl 
cylindricorum , A C , F N , & per  latera  conorum,  fiue  conicorum,  & ^.Cor,’ 
EBCjMGN,  quia  per  eorum  vertices  intra  ipfos  ducuntur,  fine 
autem  dida  plana  ea,  qu?  fint  ad  redos  angulos  bafibus , quorum  & 
bafium  communes  lediones,qutefint,BC»  GN,  cum  axibus  a> 
quales  angulos  continentes  eandem  interle,quam  axes  proportio- 
nem habeant,  vi  fert  definitio,  fient  igitur  in  cylindricis  parallelo- 
gramma,  vt , A C,  F N , & in  conicis  triangula,  vt , B E C,  G M N,  ExCor.y; 
& quia  anguli,  BO  E,  G R M,  lunt  ^quales,  idc6  etiam  ipfi,-BGD,  &exl$* 
GNH,fhnt  aequales,  &elt,BC, ad,  C’  D,  vt,GN,  ad,NB,  1 UIU** 
ideo  parallelogramma , A C , F N , & triangula , B E C , G M N,  e* 
runtlimilia  iuxta  definitionem  Euclidis,  & ideo  etiam  iuxta  meam, 

& quia  iplte  , A D , B C , F H , G N , tangunt  figuras , A C , F N , if.huius. 

qui- 


Digitized  by  Google 


17*  GEOMETRIA 

quibus  incidunt  «id  eundem  angulum  ex  eadem  parte,  EO,  M R , & 
qu^diuidunt  ipfas,  EOfMR , iipniiiterad  catldem  partem  exi  ften- 
tes parallela: ipfis,  B C,GN  ,funt  vtipfx,  EO,M  R,ad  eandem 
partem  eodem  ordine  inter  ipfas , & circuitum  didtarum  figurarum 
comprxhcnfae , quia  quat  iunt  ex  vna  parte  funt  ecquales  ipfis,  B Q, 
GR,& quae  ex  alia  ipfis , O C , R N , in  triangulis  autem  funt , vt 
, . ipfx  ,BO,GR,vel,OC,RN,  .i.vt , O E , R M , & idert,  earum 
n'  incidentes  ,&  oppofitarum  tangentium  dittartim  erunt  i pia:,  E O, 
MR,  quf  tangentes  funt  regula;  homologarum  fimilium  figurarum, 
AC,  FN,  vel , EBC.MGN.  Vltcrms, quia , B X C , G Y N, 
fimt  lemicirculi, erunt  figur^  plan?  fimiles  iuxta  meam  definitionem. 
Ex  Lem.  qoarum  & tangentium , qux  per  extrema , B C , G N , ducuntur  fi- 
ant. runt  incidentes  ipfi  diametri , B C , G N , vt  probatum  fuit , veluti 
idem  patet  de  fcmicirculis  ,B  C,  G ZN  , & de  quibufcumqjalijs, 
qux  diuident  ipfas , E O , M R , fimilitcr  ad  eandem  partem,  & con- 
iy.Vnde.  fcquenterdiuidunt  etiam  altitudines  eorudem  relpeflu  bafiuin  fum- 
cuni  EI.  ptasfimiliterad  candent  partem , & de  ijs,  qux  per  extrema , E,  M» 
ducuntur , habemus  igitur  cylindros , AC , V N , fiuc  conos , B E C, 
G M N , quorum  du&a  funt  plana  oppofita  tangentia  dicforutnfo- 
lidorum  homologis  figuris  parallela , qux  funt  plana , B IR  C X;  A 
D;GYNZ,FH , quibus  inciderunt  duo  plana  ad  equales  angulos 
• cx  eadem  parte , illa  nempe , in  quibus  iunt  ipfa  parallelogramina,- 
AC,  FN,  vel  triangula  , B E C , quia  funt  redtaad  bafes  .i.  ad  dida 
tangentia, ipfx autem  figurx.i.  parallelogramma,  vei  tr.anguld in« 
uenta  funt  elfe  fimilia , quarum  homologarum  rceulx  oppolite  tan- 
gentes, A D,BC;FH,GN,quarumiunt incidentes,  EO,M  R, 
carum  autem  linexhomologx , lumptx  regulis  di<Ttis  tangentibus, 
repertx  funtefle  incidentes  figurarum  planarum  fimilium , qux  di- 
uidunt  altitudines didorum  folidorum  iam  didas  liruiliter  ad  ean- 
dem partem , & oppofitarum  tangentium , qux  omnes  ijs , qux  du- 
cuntur per  extrema , B C , G N , tangentes  circulos , B C X , G Y 
N Z , funt  ^quidiflantes,  vt  facile  confidcranti  patebit , ergocylin- 
fcefin.ii.dri,  AC,FN,  vel  coni,B  EC,G  MN,funt  fimiles  iuxta  meam  defi- 
uitioneiB  generalem  fimilium  folidorum , quod  olkndere  opus  erat. 

THEOREMA  XXIX.  PROPOS.  XXXII. 

DEfmitio  mea  fimilium  conicorum  , & cylindricorutii 
concordat  cum  definitione  generali  fimilium  foiido- 
ium,  " V 

fc  ' • 

* • \ 

Sint 
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Sint  cylindrici  quicunquc,  A H , K Yj  feu  conici  in  ijfdem  bafibus, 

& altitudinibus  (vt  vna  vicc  vtrmiq;demcnftraticncmabiokan  i.s) 

N LH,VXY,fimiles  iuxta definit.  7. huius.  Dicoeoftiim  ct  am 
effefimiles  i uxta  definit,  u.  Quoniam  ergo  vtraque  praditfa  U.lida  Defn.y. 
funt /imilia  , erunt  bales , L H , X Y , fimiles,  ducantur  earum  oppo- 
fitf  tangentes  , qu$  fint  homologarum  regulf , ipi^-,  L D , H G , X fj  Coroll.i. 
Y 1 , quarum , & preedittarum  fimi» 
lium  figurarum  incidentes  fint  ipfae,  • g 

D G , f 1,  quae  etiam  pro  regulis  alia» 
rum  homologarum  lumi  poterunt, 
fint  ergo  due  quascunquc  homologg 
parallel?  incidentibus , D G , f l , ip- 
fae , L H , X Y,  fi  ergo  per  has , & la- 
tera cylindricorum  , vel  conicorum 
iam  diftorum  extendantur  plana,  ab 
ijs  producentur  in  cylindricis  (imilia 
parallelogramma , & in  conicis  fi  mi- 
lia triangula , qu^  etiam  erunt  ad  ba- 
fescequi  ad  eandem  partem  inclina- 
ta. Extendantur  ergo  per  oppofitas 
tangentes , L D,  H G ; X f , Y 1,  pla- 
na tangentia  tam  cylindricos,  quam 
conicos  iam  dittos,&  h^c  limul  cum 
planis  bafium  indefiniti  producan- 
tur ad  partes  incidentium , D G , f 1, 

& tandem  per , D G , f 1 , cum  fint 
parallela: , extendantur  plana  iplis, 

A H,KY,  parallela  lecantia  iam  pro- 
du&a  plana  in  rectis  ,DG,G£,E 

B,BD,DE,  fl,l&,&Z,Zf,f  Delia.,,. 

& , erunt  ergo  parallelcpipeda,  AG,  I\saI_ X?  I vndcc.El. 

K 1 , & prifmata , L N G D , X V 1 f,  X l/Hjl yv  14.  Vn& 

ergo  erit  parallelogrammum , B G,  — V r blcm. 

fimile  ipfi,  AH,  &,Z1,  fimile,K 
Y,  quas  cum  fintinter  fe  fimilia,  e* 
tiam  ,B  G ,Z1, erunt  fimilia,  fic  c- 
tiam  ollendcmus  triangula , E D G, 

& f 1 , efle  fimilia , fub  mtellige  iuxta 
definitionem  Euclidis,  ergo  erunt  e» 

tiam  fimilia  iuxta  defin.  10.  Ducantur  duo  plana  oppofitis  tangenti-  »*.huius, 
bus  intermedia,  ac  parallela, altitudines  dittorum  loiidorum  reipettu 
bafium , L H , X Y,  tumptas , fimiluer  ad  eandem  partem  diuidentia, 

JC  quas 
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quas  in  cylindricis  producant  figuras , I M , R T,  in  conicis  verS , O 
M,  S T,  fecent  vero  plana  tangentia  in  redis,  I C , M F , O d ; r 


T p , S o , iftae  ergo  erunt  ad  inuicem  parallelae , & tangent  figuras, 
1 M , R T,  O M , S T , eadem  vero  plana iecent  plana , B G , 6 1.»  in 


!*3 


ie.Vnd. 

Elem. 

Corolis  reais’ C F»  9 P*  Q-uod  ergo  figurae, 

0 ^ I M , R T,  vel , O M , S T,  fine  fimi- 
tz.  Et  19.  ies  bafibus , & ijfdem  fimilitcr  polit? 
illius . iam  ollenfum  fuit , ex  quo  fit , vt  & 
ipfarum , & quarumcunq;  fic  in  pro- 
fatis folidis  producibilium  fimilium 
figurarum  homologae  duabus  qui- 
buldam  rcgulis,vtex.gr.  ipfis , B G,. 

Yl  jlemperaequidiftcnt.  Reliquum 
cft  autem  , vt  probemus , C F , p». 

vel , d F , o p , efle  praedidarum  in- 
cidentes. Cum  ergo  due , I C,C  F, 
io.  VnJ.  duabus , L D , D G , ?quidiftent  an- 
Wcni.  guli , I C F , L D G , aequales  erunt, 
fic  etiam  probabimus  efic  aequales, 

R $ p , X f 1 , cum  vero  , 1 C , fit  c- 
tiam  aequalis , L D , & , R R , ipfi, 

X*f , necnon , C F,  ip'i,DG,  &, 
p,  ipfi  , f 1 , erit,  I C , ad , R R,  vt, 

C F , ad , $ p,  & incidunt  ipfis , I C, 

M F , R Rt  , T p , ad  eundem  angu- 
lum cx  eadem  parte,  ergo , C F , # 
p , erunt  incidentes  fimilium  figura- 
>4. huius,  tum,  l M,  RT,  & oppofitarum  tan- 
gentium , 1 C , M F ; R R« , T p , ea- 
dem ratione  demonfirabunus , d l7,. 
o p , cilc  incidentes  fimilium  figura-- 
rum,  O M,  S T,  & oppofitarum  tan- 
gentium , O d , M F ; So,Tp,e(l 
a-utem , d F , ad , o p , vt , d E , ad, 
o & , fcilicet,  vt , D E,  ad,  f &,  nam, . 

D£,f&,  lunt  fimilitcr  ad  eandem 
f 7.  Vnd.  partem diuilte  in  pundis , d o , ( cte- 

Wcm.  uun  altitudines  didorum  folidorum  per  plana , I F , R p , fimiliter  ad 

eandem  partem  diuiduntur)  crgo,d  F , o p ,aequidi(lantes  oppofitis 
tangentibus , B E , D G , Z & , f 1 , 1'unt homologa;  figurarum  fimi- 
lium , E D G , & fl , quarum  & oppofitarum  tangentium  incidentes 
erunt  ipla; , ED , & f..  Eodem  modo  .oltendemus , C f , 9 p , effe 

‘ ho- 


Digitized  by  Google 


LIBER  I.’  75- 

homologas  fimilium  figurarum , B G , 2 1 , quarum  & oppbfitarum 
tangentium , B E , D G,  Z & yfl  > incidentes  funt  ipfae,  B D , Z fj 
haec  autem  etiam  in  ceteris  traieftis  planis  ,-vtdiiftum  cft contingere 
oftendemus , ergo , B G , Z 1 , E D G ,&  fl , erunt  figur?  incidentes 
fimilium  cylindricorum  , leu  conicorum  iamdidtorum , Stoppofito- 
rum  tangentium  planorum,  A E ,L  G , K & , XL , ergo  in  his  folt- 
dis  adfuatomnesconditionesdefin.ii.vt  recolenti  caldcm  patefiet, 
igitur  erunt  iuxta  eandem  pariter  fimilia.  Aduerte  autem , quod  lup- 
pofui  planum , N G , tangere  tam  cylindricum  , quam  conicum , vt 
etiam , V 1 , ne  figura  nimis  confunderetur , & vt  fierent  latera , E 
G , & 1 , communia  parallelogrammis , B G , Z 1 , & triangulis , D 
E G , f & 1 , valebit  tamen  eadem  demonflratio  etiamfi  plana  du&a 
per,  H G,Y  1,  tangentia  cylindricos,  diuerfa  fint  a planis  per  ealdem, 
H G , Y 1 , tranleuntibus , ac  tangentibus  iplos  conicos , fient  enim 
femper  fimilia  triangula , E D G , & f I , etiamfi  non  adiaccant  late- 
ribus , E G,  & 1 , vt  confideranti  facile  patebit , haec  autem  nobis  o*. 
fiendenda  erant.. 

THEOREMA  XXX.  PROPOS.  XXXIII. 

S I folidum  rotundum  fccetur  plano  per  axem,  produ&a  itt' 
eo  figura  erit, qua;  per  rcuoiutionem  ipfum  genuit. 

Sit  lolidum  rotundum , cuius  axis , A M , bafisci  rculus,  H D E E, 
hoc  autem  plano  per  axem , AM,  du£lo  fecetur , quod  in  eoprodu- 
cat  figuram  , A C D F G.  Dico  hanc 
ellccam , qumper  rcuoiutionem  ip- 
fuin  folidum  genuit . InteUigaturre- 
uolui  circa,  A M , figura,  que  didtuin 
folidum  genuit,  donec  repedatur  po- 
lita in  plano  figurae , A C D F G,  igi- 
tur vel  harum  figurarum  perimetri 
congruunt , vel  non  , fi  fic  cx  illis  fa- 
€la  «ritvna  figura, ea  nemp6,qtfas 
per  rcuoiutionem  generat  didtum  fo- 
lidum , fi  vcr6  non  congruant , ali- 
quis punftus  alterius  ambituum  di* 

Tarutii  figurarum  non  reperictur  ia 
reliquas  ambitu,  fit  is  punttus,  B,  qui 

reperiatur  in  ambitu  figuras , quas  per  reuolutionem  di&um  folidum 
dclcriplit , quas  fit  ipla , A B D F G,  & non  m ambitu-figurf , A C D 
F G , cuius  ambitus  eft  communis  letfio  plani  ducti  per  axem  ,&  fit* 

K & per-  ' 


A 
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pcrficici  didum  folidum  ambienti», quia  g.tur,  B,non  eft  in  commu- 
ni fedione  iam  dida , & eft  in  plano  figura; , AC  D F G , igitur  erit 
intra,  vel  extra  iupcrficiem  ambientem  didum  folidum,  eft  autem  in 
ambitu  figura:, quae  tali  ambitu  didam  fupjrfidcm  deicribit , ergo 
erit  in  ipla  iuperricie  ambiente  , & non  erit , quod  eft  abfurdum , non 
igitur  aliquis  pundus  ambitus  ligurte,  que  didam  iolidum  per  reuo- 
lutionem  generat  eft  extra  ambitum  figurae , A C D F G , igitur  ifti 
ambitus , & conicquenter  ipi*  figurae  fibi  inuicem  congruunt,  & ric 
vna  nguru,  ea  idcet , quas  per  reuolutionem  didum  iolidum  rotun- 
dum generat,  quod  erat  denjouftrandum  . 

THEOREMA  XXXI.  PROPOS.  XXXIV. 

SI  folidum  rotudum  fecetur  plano  ad  axem  redo,  fiet  con- 
cepta in  ipfo  figura  circulus , cuius  centrum  erit  in  axe. 

Sit  folidum  rotundum , cuius  axis , A C , & figura , qua:  ipfum  per 
reuolut  onera  genuit  ip:a , A B C D , fecetur  autem  plano  ad  axem 
redo , ex  quo  in  ipio  producatur  figura  ,MBND.  Dico  hanc  ede 
circulum  , cuius  centrum  erit  in  axe , vt , E , fit  autem  communis  fe- 
dio  plani  redi  ad  axem , & figurae , A B C D , reda  ,BD,  quia  er- 
Defin.6.  go  figura , A B C D , eft  circa  axem  , ipla  autem , B D , que  red£ 
xim  fecat,  vnaeft  exordinatiin  adiplam 
ax:m  applicatis, ideo  ab  ea  bifariam  diui- 
ditur  ini  pundo,  E,  ducatur  nu  nc  aliud  pla- 
num per  axem,  quod  in  didofohdo  pro- 
pxantec.  ducat  figuram , A M C N , quae  fecct  figu- 
ram ,M8ND,  in  reda  ,MN,  erit  ergo 
. haec  figura  eadem  ei , que  per  reuolutio- 
nem  didu  n genuit  folidum,  & ideo  erit  fi- 
gura circa  axem, ad  quam  ordinatim  ap-  n 
pli:atur , Vt  N ,cum  ipia  rede  axem  , AC, 
dm  dat , ergo,  M N , bifariam  diuiditur  in, 

E , eodem  pado  quafcuraq;  alias  commu- 
nes fediones  figurarum  per  axem  , AC, 
trar.leuntium  ,&  figur$,  BNDM,  often* 
demus  bifaria  n d uidi  in , E . Vlterius , quia  figura: , A B C D , AM 
CNjfuu  celem  i II  i, que  per  reuolutionem  generat  folidum,  AB 
C D , & , B D , M N , tranfeunt  per  idem  pundum  axis  , A C , rede 
eOndem iecantes ,ideo  fi  ipla , A M C N , reuoluerctur,  donec  efict 
in  plano  figur;? , A B C D , i Ili  congrueret , & , M N , ipfi , B D , vn- 
, de , .vl  N , B i) , lunc  «quales , & ideo  carum  dimidif , N E , E B;  M 
. E»  E 
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E , E D , erunt  aquales , eodem  pado  oftcndcfnus  quafcumquc  du- 
das  a pundo , E , ad  lineam  ambientem  , M B N D , elle  aquales 
cuilibet  iplarum , B E,  E M , E D,  E M , ergo  figura  ,MBND, erit 
circulus,  cuius  ccncrum,E,in  axe  repcritur,  quod  erat  oftendcndum, 

' > • t * 

COROLLARIV  M.. 

Colligimus  autem  ipfas  ,B  D ,M  T^,  communes  fettiones  figura- 
rum  per  axem  d taurum  , & circulorum , qui  per  feti  tonem  didi 
foiidi  per  plani  ad  axem  reda  m eo  producentur , cjfe  eorum  diametros, 
tum  per  ce  fit  rum  tranfeant 

TH^gREMA  XXXII.  PROPOS.  XXXV. 

SI  qulcunq;  conus  fccetur  plano  bafi  zequidiftante conce- 
pta in  cono  figura  erit  circulus  centrum  in  axe  habens.. 

Si  conus  fitredus  patet  hoc  ex  antecedenti  Propof.  exterum  fi  fit 
fcalcnus , qualis  fit  conus , A C F D , qui  fecetur  plano  bafi , C F D, 
«equidiliante,  quod  in  eo  producat  figuram  , B R F.  Dico  ipiam  cfle 
circulum , centrum  in  axe  habentem . Sccctur  ergo  plano  per  axem, 
quod  in  eo  producat  triangulum  , A C D , cuius  & circuli , C F D, 
communis  ledio  fit,  C D , qu$  erit  diameter  didi  orculi ; eius  autem 
& figurae , B R E , communis  ledio , B E ; iunt  ig.tur  trianguli  i A B 
1 , A C N , fimiles , quia , B 1 , ?quidil>at  ipfi,  C 
N , ergo  yC  N , ad , N A , erit  vt , B I , ad , I A, 
eodem  modo  oftendemus , A N > ad  , N D,efie 
vt , B l , ad  , 1 E , ergo  , ex  aquo  , C N , ad , N 
D ,crit  vt , B I , ad , I E , fcd , C N , efl  $qualis, 

M D , ergo  & , 1 E . Ducatur  nunc 

aliud  planum  pcraxem,quod  producat  trian- 
gulum , A N F , quodq;  lccet  figuram  , B R E,, 
in , I R , fient  ergo  trianguli , A 1 B , A N F,  a- 
quianguli , ergo , F Iv  , N A , N C , erunt. lineae 
in  eadem  proportione  cum  ipfis , R 1 ,1 A , 1 B, 
ergo ,ex$quo,  FN  ,ad  ,N  C,er  t vt,RI,ad, 

I B , led , F N , eft  aqualis  ipli , N C , ergo , R 
I , erit  aqualis  ipfi , 1 B , eodem  modo  oftendet- 
musquaicunquedudasapundo,  I,  ad  lineam  ambientem  ,B  R E, 
effe  aquales  ipfi  , B I , ergo  figura , B R E , erit  circulus , cuius  cen- 
trum , 1 > quod  oilendere  oportebat . 


CO- 


1 6.huiu$, 
4,Scx.El.. 
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COROLLA  R IV  M.1 

Hinc  pJttct  ipfam  , BE , communem  fcfiionem  trianguli  per  axem 
dudi , & circuli  ,BI{E  ,cjjc  eiufdem  diametrum , cum  per  eius 
centrum  tranfctf:»  ' 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOS.  XXXVI. 

SI  folidum  rotundum, vel conirs  fcalenus  lecentur  plano  . 

per  axem , deinde  fccecurfolidum  rotundum  (nifi  bafira 
habeat, quf  circulus  erit)  plano  ad  axem  re^oeirculum  pro* 
ducente,  in  cuius  plano, & illius, qui  efi:  coni  bafis  perpen- 
dicularis du&afit  bafifigureper  axim  du<%;  deinderiumpto* 
pundo  in  ambitu  figura:  per  axem , per  illum  a-quidiftans di- 
perpendiculari  dufta  fucritrcda  linea,  harc  tanget di&a 
fdlida , at  fi  fumptus  pun&us  fit  extra  talem  ambitum , fcd  in 
fuperficie  ambiente di&a  folida,  qua: per  ipfum  duciturei. 
dem  aquidiftans  intra  di&a  folida  cadet produda  vfque 
ud  fuperficiem  ambientem  a figura  du&a  per  axem  bifariam 
Ridetur. 


Sit  folidum  rotundum  , A B T F , vel  conus  fcalenus , A P R , in 


bafi  circulo , P X R 
non  habeat  bafim,  fe- 
cetur  plano  redo  ad 
axcm,quod  in  co  pro- 
ducat circulum»  PXR 
Z,fecenturautem  ara- 
bo planis  per  axem, 
qua:  producant,  in  fo- 
lido  rotundo  figuram, 
AJP  T F , & in  cono 
triangulum  , A P R , 
deinde  in  plano  circu- 
li, P Z RX,  ducatur 
ipfi , P R,  communi 
fedioni  didi  circuli, & 


quorum  axis,  AT, 

A 


fi  folidum  rotundum 


figura:  per  axem , perpendicularis,  Z X,  & fumptopundo  in  ambitu 
-figurf  peraxem,  vc,  a,  periplum  ducatur  reda  Irnea  parallela  ipfi, 

ZX. 
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ZXi  t)icohanc  tangere  di«£ta  folida , fi  enim  non  taagit  fece* , ve- 
luti , D » N,  in  pundto,  N , igitur  pundtus  .n.  erit  extra  planum  figi*- 
rar  per  axem  , nam  ipla  ,D:N,eil  parallela  ipfi , Z X , qux  cft  ad 
redtos  angulos  figurae  per  axem  tranfeunti , & ideo  etiam  ,DiN, 
clt  illi  ad  reftos  angulos , occurrit  autem  illi  in  pundto  ,2  , ergo  non 
occurret  illi  in  alio  punito , ergo , N , eit  extra  planum  figurae  pera» 
xem , ducatur  per,  N,  planum  xquidiftans  plano,  PXRZ,  circuli, 
quod  producat  circulum  , B N F C , & fit , B F , communis  fedtio  ip- 
fius  circuli , & figurx  per  axem , quae  erit  ipfius  circuli  diameter,  &, 
N , non  erit  aliquis  punctorum , B F , ergo  fi  ab , N .duxerimus  ipfi, 
ZX,  parallelam , vt,N  C,  cum  etiam  ,BF,  fit  parallela  ipfi  ,P  R, 
continebunt  angulos  aequales , fed , Z X , fecat  perpendiculariter , P 
R , ergo , N C , iccabit  perpendiculariter , B F , dudtanon  ab  extro» 
mitate  diametri , ergo  intra  circulum , B C F N , erit , & bifariam  fe- 
cabitur  ab  ipfa , B F , ergo  non  tranfibit  per  circuitum  figurae  per  a» 
xem  dudtx , & per  ipium  tranfit , D 1 N , ergo  ,NC,NiD,  lunt 
dux  redtx  linex  eidem , Z X , parallelf , ergo  etiam  inter  fc  erunt  pa- 
rallelx,qtibd  eft  abfurdum  ,cum  tranleant  per  idem  pundtum,N, 
ergo  du&a  per  pundtum  ambitus  fjgurx  per  axem  parallela  ipfi,  Z X, 
tanget  dicta  folida : Sit  nobis  nunc  pundtus , N , pro  puncto  vccunq.; 
in  luperficie  ambiente  fumpto  extra  circuitum  iigurx  per  axem  , i 
quo  dudta  ipfi,  Z X,  parallela, occurrat  produdla  fupcrficiciambknti 
in  pundto  ,C  ,oflcndemus  ergo  eodem  modo  1'upra  adhibito  ( poft- 
quam  daxerimusper,  N , planum  circulo , PX  R Z , xquidiftans,' 
quod  in  lolido  producat  circulum,  B N F C ,)  ipfam,  N C , intra  cir» 
Culum,  B N.F  C,  cadere , & bifariam  diuidi  a redta,  B F,  fiue  a figu;  a 
per  axem  dudta  ( nam  eft , N C , perpendicularis  ipfi , B F, ) quod  o-- 
iienderc  opus  erat. 

THEOREMA  XXXIV.  PROPOS.  XXXVII:. 

SI  folidum  rotundum,  vel  conus  fcalenussfeccnturplano 
per  axem  3 & deinde  alio  plano  fecenrur, cuius , & vnius 
planorum  redic  axem  lecantium  communis redlio  fit  redi  a li» 
nea  perpendicularis  communi  fc&ioni  eiufdem  ,&  plani  per 
axem  j figura  a lecundo  fecante  plano  in  folido  produdla  erit 
circa  axem  3 in  cono  fcaleno  autem  erit  circa  axem,  vel  dia- 
metrum  axis,  vel  diameter  erit  communis  fediio  per  didi a- 

fecantia  plana  produdtarum  figurarum . 


Sit 


8.Vndec. 

Elem. 


J4.huiu£ 

Corol.j4 
huius . 


10.  VnJ* 
Elem. 
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Sit  folidura  rotundum,  A PC  Q,& conus. calenui , apeqm; 
vtraquc  autem  Iccentur  plano  per  axem , quod  producat  figuram,  A 
FCQ.,in  lolido,  & triangulum,  A PQ,  in  cono,  deinde  fccentuc 
altero  plano , cuius , & plani  redi  ad  axem  ( quo  produdus  fit  circu- 
lus, P M Q_E, ) communis  lectio  fit , E M,  perpendicularis  ipfi  , F Q, 
communi  fedioni  eiuidem , & plani  per  axem  dudi . Dico  ftguram, 
«s.  Defin.  BEDM  , in  folido  rotundo  cfle  circa  axem , & in  cono  circa  axem, 
vel  diametrum,  & axem , vel  diametrum  cire , B D , communem  le- 
dionem  produdarum  figurarum . Si  ergo  lecundd  produda  figura 
3j.huius.  per  axem  paritcrdudaclfet,maniteftum  cll  in  lolido  rotundo  fore 
ie.huius.  figuram  talem  circa  axem , & in  cono  fore  triangulum  , in  quo  axis, 
AC,ftfecarct  atquidillantes  bafi  talis  trianguli  ad  angulos  redos, 
cum  illas  bifariam  diuidat,  edet  talis  triangulus  figura  circa  axem , fi 
verbad  angulos  non  redos,  eifet  figura  circa  diametrum , nempe 
circa , A C . Sed  non  tranleat  h$c  fecunda  figura  per  axem , fint  au- 
tem punda,B,  D.cxtrona  communis  ledionis  primatj  & fecundg 
figura: , ideft  ip- 

fius , B D , ergo  A 

in  folido  rotun- 
do ( & in  cono , 
dum  triangulus, 

APQ,peraxetn 
dudus  tranfit  e- 


V 


gulus,  APQ.,eft 
crcdus  bafi , P E 

4.  Defia.  Q^> ) ipla , E M , communis  fedio  fecundi  plani  fecantis,  & , P Q, 
vndcc.El!  pl^i  redi  axim  fecantis,  cum  fit  perpendicularis,  P Q,  communi  fc- 
dioni  planorum , PEQM , APQ  , ad  inuicem  credcruni , erit  etiam 
perpendicularis  plano  per  axem,  & ideo  erit  perpendicularis  ad  om- 
nes percam  in  tali  plano  tranleuntes,  idcb,  BD,  rede  lccabit  ipfam, 
E M , & qua:  ducuntur  per  extrema , B D , a:quidillantes  ipfi , E M, 
tangent  iplafolida,  vnde , B , D , erunt  oppofiti  vertices  figurarum, 
i.Difin.  BEDM, refpedu  ipfius  ,EM,  fumptarum  , quare , B D , lccabit 
Corel.  1.  onancs  'Hi  «quidillantes  in  figura,  BEDM,  dudas,  & quia  lumpto 
-f.Huiu?*.  >n  figura,  BEDM,  pundo,  qui  non  fit  vertex  refpedu  ipfius,  EM, 
Coroil.i.  & ab  eo  duda  eidem , E M , parallela  intra  figuram  cadit , fit  is  pun- 
4.Huius.<2us,Oia  qua  ipfi,  E M , fit  duda  parallela  ipfa  ,OR,  igitur,  OB, 


tiam  perdudam 
a vertice,  A,  per- 
pedicularcm  ipfi 
bafi,P  E QM, 
idefl  cum  trian- 


ter- 
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terminans  In  ambientem  fuperhcietn  bifariam  diuidetur  ab  ipfa,  f.l  » Exantcc» 
vtin,N  ;$icoftendemus,BD  , di  uidere  exteras  omnes  ipfi  ,EM, 
aequidiftantcs  in  1'uperlicicm  ambientem  hinc  mde  terminatas, & 
quia  , B D , lecat  ,EM,  ad  angulos  rectos , exteras  omnes  ian.  di- 
dtas  bifariam,  & ad  angulos  rcdlosfecabit  .igitur  tunc  figura,  B t D 
M , erit  circa  axem,  B D , fiue  in  lolido  rotundo,  liuc  in  cono  : 51  au- 
tem triangulus  , A P Q,non  tranleat  pcrdudtam  ipfi  plai.o  perpi  n- 
dicularein  , tunc  eodem  modo , quo  fupra  oftendemus , B D , lccare 
omnes  §quidiftantes  ipfi,  E M , bifariam,  & quia  triangulus  ,APQ., 
non  tranlit  per  perpendicularem  bafi , neque  erit  erectus  ipfi  bafi  , P 
E QM , ergo  angulus , E D B , non  erit  re&us  , nam  fi  edet  regius, 
cum  fit  etiam  rectus,  E D P,  planum  circuli,  P E QM,  elice  ere&utn 
triangulo , A P Q , & ille  huic , quod  efl  contra  fuppofitum , igitur,  4.  Vndec. 
B D , lecabit , E M , & conicquenter  exteras  iam  d:£tas  illi  xquidi-  Elcra* 
flantes  bifariam,  & ad  angulos  non  reftos, igitur  figura,  E B M,  tunc 
erit  c.rca  diametrum , & erit  diameter  ipla , B D , liue  axis , in  iupra- 
difto  ca(u  tum  in  cono, tum  etiam  in  folido  rotundo, quod  erat  ofien- 
dendum . 


COROLLARIVM. 

Hinc  colligitur  in  cono  >fi  triangulus  per  axem  duBus  fit  ereftus 
bafi , fieri  dtClam  figuram  circa  axem ; fi  vero  non  fit  erettus  ,fei 
inclinatus  eidem , fieri  figuram  circa  diametrum ; in  fohdo  rotundo  au- 
tem fieri  femper  figuram  circa  axem . 

THEOREMA  XXXV.  PROPOS.  XXXVIII. 

SI  conus  fecetur  plano  per  axem.fccetur  deinde  altero  pla- 
no fecante  bafiokconi  fecundum  rediam  Jjncam,qi£  ad 
bafim  trianguli  per  axem  fit  perpendicularis,  cuius  & tiian- 
guli  per  axem  comunisfe&io  fit  parallela  vni  laterum  trian- 
guli per  axem  i quadrata  ordinatimapplicataium  ad  axim, 
vel  diametrum  figur?  in  cono  fecundo  plano  piodeftg,  arqui- 
diftantium  eiufdem,  & bafis  communi  fedtioni  etunt  inter  fe, 
vt  ablcifla?  perealdem  ordinatim  applicatas  vetius  verticem 
fumptx  ab  eifdem  axibus,  vel  diametris  iam  dictis . 


L Sit 
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Sit  conus,  cuius  vertex,  A , bafis  circulus  ,CEFD»  fecetur  autem 
:S»huius.  prius  plauo  per  axem , quod  in  eo  producat  triangulum , A C F , ic- 
r J cetur  deinde  altero  plano  bafun  fecante  fecundum  rofiara,  E D,  per- 
Exaatec.  pcndicularcm  ipfi , C F , cuius  tn  cono  concepta  fit  figura , B E D, 
erit  ergo  h*c  figura  circa  axem , vel  diametrum , B V , qu?  fit  paral- 
lela ipfi , A F,  cuius  vertex  refpc&u  ipfius,  E D ,crit , B;  ducatura 
puncto , \I , qui  non  fit  punitus  , B , led  vteumque  furnptus  in  linea, 
EB  D,  extra  bafun,  E D , ipfi , E D , rcfta  squidiftans , MO,  pro. 
dufta  vfq;  ad  ambientem  fuperficiem  »cui  occurrat  in  , O , igitur  h$c 
erit  vna  cx  ordinatim  applicatis  ad  axim,  vel  diametrum,  B V,£qui- 
diftans  ipfi,  E D ,qu$  bifariam  diuidetur  ab  ipfa , B V,  in  punito,  N, 
ducatur  per,  N , ipfi  , C F,  parallela  , H R , cfi  vero  etiam,  M O,  ipfi, 
M.Vni;.  E D,  parallela , ergo  planum  traniiens  per,  H R , MO,*quidiita- 
cini.  El.  bit  ba/i,  C E F D , & quaruor  punita,  H , M , R , O , erunt  in  circuli 
. . periphxria,  cuius  diameter, H R ,quun 
’’  u,us’  fecat , M O,  perpendicularitcr , nam  an- 
?4.9icun.  g^115 » H N M , atquatur  angulo , C V E, 

'qui  reitus  cfi , ergo  quadratum  , M N , *? 
quaturreitangulo , FI  N R,  & quadra- 
tum , E V , rectangulo  , C V F ,efi  autem 
reitangulum  ,C  VF,  al  reitangulum , II 
N R,  (quiaeorum  altitudines , V fi,  N R, 
funt  squales,  cum  fint  parallclogratnmi, 

N F , oppolita  latera  ) vt  bafis , C V , ad, 

H M , ex  prima  Sexti  Elein.  vel  ex  quinta 
libro  Icquentis  independenterab  hac  de- 
mon lirata,  & quia,  H N,  ell  parallela 
ipfi , C V , trianguli , B H N , B C V,  funt  tequianguli,idc6,vt,C 
V,  ad  , H N , ita  , V B , ad  , B N , ergo  reitangulu  m , C V F , ad  re- 
itangulum , H N R , idefi  quadratum , E V,  ad  quadratum  , M N, 

, erit  vt,  VB,  ad  , B N , cfi  autem  quadratum  , E D , quadruplum 
4. Sreun.  quadrati , E V,  nam  cfi  tequaic  quadratis , E V,  V D , & redanguiis 
- etn*  lub , E V D , bis , idefi  duobus  quadratis  , E V , qu*  cum  prtediilis 
conficiunt  quatuor  quadrata , E V,  & eadem  ratione  quadratum  , M 
O , efi  quadruplum  quadrati , M N , ergo  quadratum  , E D , ad  qua- 
dratum , MO,  erit  vt , V B ,ad  ,B  N ,qu*lunt  ablcilf*  ah  ipia  axi, 
vel  diametro , B V,  verius  verticem  , B , per  ipfas,  E D , M O , ordi- 
natira  ad  ipiam , B y,  applicatas,  quod  ortendere  opuscrat;hccau» 
t&rn  vocatur  ab  Apolonio  Parabola.. 


Elua. 


4.  Sexti 
Eleiu, 


THEO; 
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THEOREMA  XXXVI.  PROPOS.  XXXIX. 

Ilfdcm  po/itis  , prsterquamquod , B V , fit  parallela  ipfi , A 
F,  fed  polito,  quod  concurrat  cum  eodem  latere,  F A,  ver- 
ius verticem  produco,  vtin,Z.  Dico  quadratum,  E D, ad 
quadratum  , M O,  efic  vx  xe&angulnm , Z V B , ad reftangu- 
lum,ZNB . 


£ 


Quia  enim  quadratum , E V , eft  atquale  re&angulo , C V F , & 
quadratum  , M N , reciangulo.,  H N R , idcO  quadratum , E V , ad 
quadrat um,  M N , erit  vt  re&angulum , C V 
- F , H N R , rcftangulum  vero,  C V F , ad, 

H N R , habet  rationem  compofitam  ex  ea, 
quam  habet , C V,  ad  , H N , ( vt  infra  inde* 
pendenterab  hac  Propofit.  probatur)  .'.V  B, 
ad,  B N , quia  trianguli,  C V B,  H N B,  funt 
aquianguli , & ex  ea , quam  habet , V F , ad, 

N R,  ideft , V Z , ad , Z N , quia  trianguli,  V 
F Z , N R Z , iunt  aequianguli , du?  vero  ra« 
tiones , V B , ad  , B N , & , V Z,  ad , Z N, 
componunt  rationem  reiftanguli , Z VB , ad 
reftangulum , Z N B , ergo  rc&angulum , C 
VF,  ad  rc&angulum,  H N R,  .i.quadratum, 

E V,  ad  quadratum , M N , vel  quadratum  , £ D , ad  quadratum,  M 
0,crit  vt  rectangulum, Z V li ,ad redtangulum,Z N B,quod olten- 
derc  opus  erat;  haec  autem  ab  Apollonio  vocatur  Hypcrbcla. 


«♦•Secutu» 

£km«- 


Ex  Sexta 
hb.j.feq. 
vel  ex  2jt 
Sexti  £1. 


Ex  Sexta 
lib.i.feq. 
velex2j. 
Sexti  Bl. 


THEOREMA  XXXVII.  PROPOS.  XL. 


TAndem  eifdcm  politis,  preterquam  di$o  concurfu,po- 
fito , inquam,  B V,  concurrere  cum  vtroq,-  latere  trian- 
guli per  axem,  &produdlum,  etiam  cumbafi  trianguli  per 
axem  conuenirc,  vtin,  2 . Dico  quadratum,  RD,  ad  qua- 
dratum, MO,  cffevt  rc&angulum,  VSB,  ad  retiangulum, 
VNB. 

Sit  ergo  talis  hic  appofitum  fchcma , in  quo  planum  figura? , B 
V D , ( cuius  axis  , vel  diameter  iccat  vtraque  la.cra ; A C , A F,  &c 
frodudta  incidit  inbafim,C  F,  productam  m,i,)  externum  indefi» 

L a nite 
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Ekra. 

Ex  Sexta 
Jib.t.feq, 
vel  ex  2 j. 
Stxt.EI, 


Ex  Sexta 
lib.i.feq. 
vel  ex  tj. 
Sex»  Ei. 
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nite  fecatbafis  produdum  planum  in  reda,  x,Z,  perpendiculari 
triangulo  per  axem,  A C P,&  fint  adhuc  per  punda  ,N , S ,ipfi,C 
F , dudas  parallelae  ,TL,HR,  igitur  quadratum  > # S , erit  aquale 
redangulo , T S L,  & quadra- 
tum ,MN, aequale  redangulo,  A. 

H N R , at  redangulura,  '1  S L, 
ad,HNR,  habet  rationem  com- 
pofitam  ex  ea , quam  habet , T 
S,ad,  HN,  .i.bB  , ad,BN, 
quia  trianguli , B T i> , B Fi  N, 
iunt  aequianguli,  & ex  ea,  quam 
habet',  S L , ad , N R , .i.  S V, 
ad , V N , quia  pariter  trianguli, 

S V L , N V R , iunt  aequiangu- 
li , du£  autem  rationes , S B , ad, 

B N , & , S V , ad  , V N , componunt  rationem  redanguli , B S V, 
ad  redangulum , B N V,  ergo  redangulum , T S L , ad , H N R , .i. 
quadratum  , $ S , ad  quadratum  ,MN,  vel  quadratum  , D , ad 
quadratum  ,MO,  erit  vt  redangulum  , V S B , ad  redangulum  , V 
N B,quod  oftendere  opu,  erat ; haec  autem  ab  Apollonio  vocatur 
Ellipfis . 


S C H 0 L I V M. 


HJtcc  circa  feftiones  conicas  appofui , tum  vt  quod  menti  me£  f in- 
currit in  lucem  proferrem,  tum  vt  elucefcat , quam  facile  paffio- 
nes  t qux  ab  Apollonio  in  Elementis  conicis  circa  eorundem  diamt  trosi 
vel  axes  quofeumque  demonflrantur , circa  eos  ,qtti  axes  , vel  diametri 
prine toales  , fine  ex  generatione  vocantur  modo  fupradiffo  oflendantur. 
His  tamen  contenti  ex  ^Apollonio  recipiemus  pro  dittarum  fcclionum 
axibus , vel  diametris  quibufcumq ; quodtpfe  colligit  ad  finem  Trop.  ji. 
primi  Conicorum,  fcilicet . 

In  Parabola  vnamquamque  redarum  linearum , qu£  diametro  ex 
generatione  ducuntur  aequidi  flantes , diametrum  effe : In  hypcrbola 
ver6,  & ellipli , 6c  oppolitis  ledionibus  vnamquamque  carum,  qu$ 
percentruin  ducuntur  ,& in  parabola  quidem  applicatas  ad  vnam* 
quamq;  diametrum  , ^quidiflantes  contingentibus  ,poflcredangula 
ipfi  adiacentia  : In  hypcrbola,  & oppofitis  polle  redangula  adiacen- 
tia  ipfi , quj  excedunt  eadem  figura:  Ih  ellipli  autem,  qu$  eadem  de- 
ficiunt : Po  iremii  qugeumque  circa  lediones  adhibitis  principalibus 
diametris  demon deata iunt , & aiijs  diametris  allumptis  eadem  con- 
tingere • 

Tres 
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Tres  autem  proxima  Tropo  fit tones  etiam  in  meo  Speculo  V florio  de- 
/ cripta  fuerunt , cum  & ibi  ijfdem  indigerem,  b as  verbhic  repetere _» 
volui  ,vt  qui  meum  illud  Speculum  non  viderunt  y etiam  ijfdem  potiri 
foffint;  Aliqua  tamen  ex  infrafcriptis  nunc  ex  Archimede,  & eiufdem 
Commentatoribus  fumemus,  vt  tam  oflenfa , ne  has  demonjlrationes,  qua 
apud prafatos  Autlores  videri  poffunt,fruJlra  repetamus . 

THEOREMA  XXXVIII.  PROPOS.  XLI. 

SI  Iphf ra , vel fph?roldes , conoides parabolicum , vel hy- 
perbolicum  planisfccentur  ad  axem  redis,  communes 
fediones  erunt  circuli  diametros  in  eadem  figura  duda  per 
axem  ( qua?  eft  illa , qu^per reuolutionem  creat  didum  fo li* 
dum)  litas  habentes. 

Patet  haec  Propofitio,  nam  fupradi&a  funtfolida  rotunda , na-  Defio.*, 
fcuntur  .n.  ex  reuolutione  figurarum  circa  axem . J4.huius. 

THEOREMA  XXXIX.  PROPOS.  XLII. 

SI  conoides  parabolicum  plano  fccetur  non  quidem  per  a- 
xem, neque a?quidiftanter axi, neque  ad  redos angulos 
cum  axe , communis  fcdio  erit  clliplis , diameter  vei  6 ipfius 
maiorem  linea  concepta  inconoide  ab  interfedionc  fada 
planorum, eius  fcilicet  ,quod  lecat  figuram  ,&  eius, quod 
ducitur  redo  per  axem  ad  planum  fecans , minor  vero  diame- 
ter aequalis  eritdiftantia?  linearum  dudarum  xquidiltanter 
axi  ab  extremis  diametri  maioris . 

Haec  oftenditur  ab  Archimede  lib.  dc  Conoidibus , & Splmoidi; 
busp.ij. 

THEOREMA  XL.  PROPOS.  XLIII. 

SI  conoides  hyperbolicum  plano  fecetur  coincidente  in 
omnia  coni  latera  conoides  comprehendentis  non  redo 
ad  axem  i fedio  erit  ellipfis,  diameter  vero  maior  ipfius  erit 
concepta  in  conoide  a fedione  fada  planorum , alterius  qui- 
dem 
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dem  fecantis  figuram  ,&  alterius  adii  per  axem  rc&o  ad  pia- 
lium fecans . Architn.  ibid-  Propof. 1 4. 

THEOREMA  XLl.  PROPOS.  XLIV. 

SI  fphaeroides  plano  fecetur  non  re  dio  ad  axem , fediio  eric 
ellipfis,  diameter  vero  ipfius  maior  erit  concepta  in  fphp- 
roide  fe&io  duorum  planorum,  cius  fcilicet,  quod  fecat 
ram , & eius,  quod  ducitur  per  axem  recio  ad  planum  fecans. 
Arch.ibid.  Propof.  15 . 


Minor  vero  diameter  fic  habetur . Sit  Sphaeroides , vel  conoides 
hyperbolicum , B D Mi-’, axis , B M,  centrum.  A,  ellipfis  veroper 
axem  tranfiens  in 
fphaeroide , B D M 
F,  in  conoide  vero 
hyperbola , NCO. 

Seeetur  autem  fph^- 
roides , vel  conoides 
plano  non  redo  ad 
axem , icd  credo  ji- 
gura;,  B D M F , ex 
quo  liat  in  ipfis  fe- 
dio , D F , htec  erit 
ellipfis,  cuius  maior 
diameter,  DF,  In- 
ueniatur  nunc  ver- 
tex ellipfis , leu  hy-  * 
perbolae , B D M F, 

refpedu  ipfius , D F , qui  fit , C , & iungatur , C B , ac  per,  B , aga- 
tur, B G,  tangens  in , B , ipfam  ellipfim , fui  hvperboiam , tandem  a 
pundo,  D , parallela  ipfi , B G , & a puncto  , F , parallela ipfi  ,CB, 
produc  antur , D E , F E , quae  inuicein  concurrent  vt  in  , E . Dico 
igitur,  quod  erit,  E D,  minor  diameter  eHifdem  ellipfis,  D F . 

Hoc  autem  demonftrat  ibid.  Dauid  Riuakus  in  Commentariis  in 
Archinu  ad  PropoU  x 4,  & 1 


TUEO. 
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THEOREMA  XLII.  PROPOS.  XLV. 

SI  fphsroidcs , vel conoidcs parabolicum  ,feuhypeiboli- 
cum  fecenturquomodocumqj  planis  parallelis  ad  axem 
redis , fiue  inclinatis , communes  fediones  fimiles  erunt , Sc 
diametri  ciufdem  rationis  erunt  omnes  in  eadem  figura  per 
axem  tranfeunte*  rede  cafdem  fccante . 

Hacccoliiguntur  in  CorolL2.Prop.r5.  lih.-Arch.deConoidibas, 
& Sphsroidibus , & ibidem  etiam  a Federico  Commandino  in  >uis  in 
Arcii.  Cominenc.  dcmonftrantur . Hec  vero  circa  ipfas  fedionum  fi- 
guras vcrificari  pariter  manifeftura  elt , hoc  autem  dico,  vtorenim 
ijidem  ledionum  nominibus  tamquam  figuras  iub  ipfis  comprchen- 
1'asfignificantibus .. 

THEOREMA  XLIII.  PROPOS.  XLVI. 

EXpofitis  praedidis  coni  fcdionibus , circulo  nempe , EI* 
lipfi,  Parabola,  & Hyperbola,  fi,qu£  ad  earundem  axes 
ordinatim  applicantur , diametri  efTeintelligantur  circulo- 
rum ab  ipfis  dcfcriptorum,qui  fint  credi  planis  ipfarum  figu- 
rarum , pcriphxrie  deferiptorum  circulorum  in  fedionc  3 qitf 
eft  circulus , erunt  omnes  in  fupcrficie  fphere , in  Ellipfi  vero 
infupcrficic  fpha:roidis,in  Parab.  in  fupcrficie  conoidispa- 
rabolici,&  in  Hyperbola  in  fupcrficie  conoidis  Hyperbolici. 

Sintpraedide  fediones  figure 
fcilicet  ,ipix , A B C D , earum 
axes,  A C,  vna  ex  ordinatim  ad 
axim  applicatis,  B D , qua;  in- 
tclligatur  effe  diameter  ab  ea 
dclcripti circuli ,BNDE.  Di- 
co circumferentiam , B N D E, 
effeindida  fuperficic.  Intelh- 
gantur  did^  figurazrcuolui  circa 
luos  axes,vt  cx  circulo  fiat  iph$- 
ra , ex  ellipfi  fphxroidcs , ex  pa- 
rabola conoides  parabolicum, 

& ex  hyperbola  hyperbolicum, 
feccntur  autem  planis  ad  axem 
redis , eundem  axem  fecantibus  in  eodem pundo , in  quo  deferiptus 

Lcir- 
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circulus  cum  fecat , producetur  ergo  ab  hoc  fecante  plano  in  ipfis  fo- 
34.huius.Udis  circulus  centrum  in  axe  habens , cuius  diametcrcrit.BD,  ha- 
Corol.34  beinus  igitur  duos  circulos  in  eodem  plano,circa  eandem  diametrum, 
huius,  ergo  illi  erunt  congruentes,  periphsria  autem  circuli  dido  fecantc 
plano  in  dido  fohdo  produdi  eft  in  fupcrlicie  ambiente  didum  iolt- 
dum , ergo , & periphjria  circuli , B N D E , deferipti , vt  didum  eft, 
erit  in  tali  iupcrficie  .Icilicet  infupcrficie  fpha:rae  in  figura  circuli, 
fphaeroidis  in  figura  ellipfis  ,conoidis  parabolici  in  figura  parabola, 
&hyperbolici  in  figura  hyperbol^,  idem  oitendemusdealijs  quibuf- 
cumque  fic  deferipeis  circulis  ab  ordinatim  applicatis  ad  didos  axes 
tanquam  a diametris , qui  lint  eredi  eitdem  1'edionibus , igitur  quod 
proponebatur  demonftratum  fuit. 

THEOREMA  XUV.  PROPOS.  XLVIT.  ’ 

INFRASCRIPTIS  pofitis,  eadem  adhuc  fequi  often- 
demus . 

Ijfdcmenim  expolitis  figuris, praeter  circulum  , fupponamus  ip- 
fatn,  A C , non  effe  axem,  fed  diametrum,  & ad  ipfam  ordinatim  ap- 
plicari vtcumque,  B D , intelligatur  autem,  B D, diameter  cuiufdara 
ellipfis  ab  eadem  delcripcoe  , quae  litcrcda  plano  propofitae  figura:, 
fit  autem  , in  figura  ellipfis , delcriptte  ellipfis  fecunda  diameter  per- 
pendicularis ipfi  , B D , & aequalis  dudae  a pundo , B , parallele  tan- 
genti ellipfim,  ABC  D,  in  ex- 
tremitate eiufdcm  axis  ( quae 
tangat  in,S,)  interiedaein- 
’44diuius.  ter , B D , & eam,  qu?  ducitur 
a pundo  , D , parallela  iun- 
gentipunda,S,  A.  In  figura 
verd  hyperbolae  fit  fecunda 
diameter  perpendicularis, BD, 

& aequalis  ei,  quae  ducitur  k 
undo , D , parallela  tangenti 
yperbolam  in  extremitate  a- 
xis  ( vt  in , S , ) interiedte  in- 
ter, B D,  & eam  , qu$  ducitur 
a pundo, 3,  parallela  iungenci 
putida , 0 1 A , & tandem  in  parabola  fit  fecunda  diameter  perpendi* 
ii.huiut.  cularis  quoque  ipfi  > B D,  & aequalis  dillantiae  parallelarum  ciuidem 
axi,  quj  ducuntur  ab  extremitatibus  ipfiu,s,B,  D.  Inteliigantur  dem- 
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dc  conftituta  conoides , & fphxroides , in  quibus  planis  per  eorum 
axesdudis  , produdx  (intfigurx  iam  didx,feccntur  deinde  planis 
ad  axem  obliquis , led  credis  ad  didas  figuras , & fine  eadem  plana 
dclcriptarum  cllipfium  dida  lolida  lecantia,  erunt  ergo  ex  bis  lccan- 
tibus  planis  concepta:  iniplis  figurx  pariter  elliptes,  quarum  diamc- 
trierunt  ,BD,  quidem  prima « iecunda  autem  in  fpharoide  squalis 
dudx  a pundo  > B , parallelx  tangenti  ellipfim  in , S , interiedx  in» 
ter ipfam ,BD.& dudam  a pundo , D , parallelam iungenti  pun- 
dta , S , A , ( in  ceteris  autem  (olidis  eadem  luo  modo  veriheabuntur)  -H.huiuSi 
ergo  in  fpharoide  ipla , B D , cft  prima  diameter  didx  ellipfis , qux 
a d ido  fecantc  plano  producitur, & eft  etiam  prima  diameter  ellipfis, 
qu^dcicribitur  modo  fupradido,lunt  autem  lecundf  diametri  vtriuf- 
que  ellipfis  $quales,immo  communes,  quia  ad  redos  angulos  fecant 
ipfam,  B D,crgo  habemus  in  eodem  plano  duas  clliples  circa  ea- 
fdem  diametros  coniugatas , ergo  neoclfario  erunt  congruentes,  fed 
linea  ellipfis , qu$  eft  communis  ledio  didi  plani , & fupcrficici  lph|-  Elicietur 
roidis  cft  in  luperficie  fphxroidis , ergo  , & linea  ellipfis  vt  1’upra  dc-  cxCoro!. 
1'criptxerit  in  liiperficic  didifphxroidis.  Eodem  modo  idem  de  cx-  1*‘‘uuUS5 
teris  ellipfibus  fimiliter  deferiptis  demonllrabimus  tum  in  lphxroide, 
tum  etiam  in  conoidibus  paraboli  cis , & hypcrbolicis,  qu$  oftendere 
opus  erat . 

COROLLARIVM. 

HJne  patet  propofito  aliquo  ex  fupraditlis  folidis , eoeji  feclo  planis 
vtcumque  parallelis  ad  axem  redis  ,fiuc  obliquis  figuras , qua  ex 
fed  tone  planorum  in  ipfis  folidis  producuntur,  eafdem  cjfe  illis , qua  de « 
fer  ibunt  ur  lineis  redis  , tamquam  homologis  diametris , & primis,  ijs , 
inquam , qua  funt  communes  fediones  ditiarum  aquidifiautium  figura • 
rum  , & figura  , qua  produceretur  dudo  plano  per  axem  rede  eas  fecan- 
te  , qua  d fcribentt  s effent , qua  ordinant»  applicantur  ad  axes , vel  dia- 
metros dtdarum  figurarum  fecundis  autem  diametris  defriptartim  fi- 
gurarum exifientibus  , tjs  , qua  fupradilfa  funt , prout  pojlul at  varietas^ 
/olidorum , tuxta  Trop.+i.  43.  & 44.  huius  , 

S C H O L 1 V M. 

ADuerte  tamen  licet  fuprJ  vocentur  diametri , qua  didas  figuras  de • 
feribunt , debere  tamen  tntcllt\i  fempcr<  ff  axes  defert ptarun.  fi * 
urarum  , cum  ,n.  nomen  diametri  jtt  commune  diametro , 6'  axi  ,tli‘ 

Mando  vice  axisvtmmr  nomine  diametri , vt  in  circulo  apparet,  tuius 
v <tmcn  omnes  diametri  funt  axes  : Infuptrf ciendam  ejl  etiam,  qua  circa 
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hyp-rboltw  hic  bibentur  , circ  i fediones  oppjfitas , quarum  communes 
fiin:  diil  c paffiones  , quoq;  intclligi  pofie  . E-tdem  Pero  nedum  in  didis 
integris  fo'idis , fed etian  in  eorun  piri  tonibus  , finem  portionibus  fb- 
ffionum  coni  abfcifis  per  lineas  ad  earum  axim , vel  diametrum  ordina - 
tim  didas , pariter  per  i fi.  ari  mantfefium  efl . 

L E M M A.1, 

PT.opofitis  duabus  quibufcumq;  fimilibus  figuris , duas  quasuis  re- 
<ftae  lineae  earum  homolog§  poterunt  elTemc  dentes , vel  in  ipfis 
produffcis  reperientur  Ultein  carum  incidentes  , & oppoiitarum  tan- 
gentium , quibus  ipfas  incidunt  ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte, 
erunt  autem  di&  e homologae  femper  inuentaruin.  incidentium  par- 
tes proportionales . 

Sint  duae  quaecunq,-  fimiles  figurae  planae , 1 Q s P , 4 8 7 R , in  eif- 
que  duas  quaslibet  homolog? , 1 s , 4 7 Dico  has  ede  vel  incidentes, 
vel  ineifaein  produilis  reperiri  polie  incidentes  praediatarum  figura- 
rum, &oppo(itarun  tangentium  , quibus  occurrant  i pfas  homolo- 
ga: , produilae , ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte , quales  fint,  D 
L , d O ; p u , g Y.  Ducantur  autem  vlterius  oppofit?  tangentes,  que 
funt  regulae  homologarum, 

1 s ,4  7 , ipfas , A d , C o ; F 
Corol.19.  g , K Z , quarum , & di&a- 
&P**4'  rum  figurarum  incidentes 
aj.huus.  fint , AC,  FK,  parallelae 
Coroll.  ipfis,  D L , p u , hoc  .n.  fieri 
p.  poteft ; erunt  autem  etiam 
a*  ipfas,  dO,gY  , regulae ho. 
mologaruin  , cum  faciant 
angulos  aequales  cum  regu- 
lis , d A , g F , vt  1'uppono, 

& inueniri  poterunt  earum, 

& diitarum  figurarum  inci- 
dentes parallelae  eifdem , A 
d , F g , fint  ipij , L O , u Y, 
tales  incidentes:  Vel  ergo 
homologe  daes  , 1 s , 4 7, 
terminantur  ad  oppofitas 
tangentes,  DL,dO;pu, 
g Y , vel  non , & tunc  producamur  ,&  ipfis  incidant  in  punitis , E, 
f;  Iit,  Sc  , & vlterius  producis  vfque  ad , A C , F K , fecent  ipfasin 
punitis , B , G . Vlterius  vel , H o , X Z , tangunt  fe  totis,  vel  aliqua 

tan- 
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tantum  fu  patte , vel. in  vno  pun£lo  tantum , pr$di&as  figuras,  t?n- 
* gantin  pun&istantum  , P,R  ,& ab  ipfis  ducancurparalldj  reculis, 
d O , g Y , ipfae ,FN,RT, occurren tcs  incident il us , L O , u Y , i n 
k pundfis,N,T,dico,LN  ,u  Y, (imiliter  ad  eandem  partem  lecari 
in,  N , T,  fi  .n.  hoc  non  fit , diuidatur , L O , in , M , fimiliter  ad  ean- 
dem partem , ac  diqiditur , u Y , in , T,  & per , M , extendatur , M 1, 
parallela , d O , incidentes  ambitui  figura:  in , I , & rurius  iccctur , u 
Y , in , V,  fimiliter  ad  eandem  partem , vt  fccatur , LO , in , N , quia 
ergo , N , eft  intra  punita,  M ,0, etiam,  V, erit  inter  pw.£ta,T, 
Y';  ducatur  tandem.,  V S , parallela , g Y' , incidens  ambitui  figur^  in, 
S . Quia  igitur  ,MI , non  incidit  in  punitum  contaftus  recta,  JH  o, 
cuin  rigura , erit,  M I , maior,  N P,  eadem  ratione  ofiendemus,  b V, 
tore  maiorem  ipla , R T ,eft  enim , RT, -minima  earum , qua  ab  in- 
cidente , u Y,  ad  ambitum  figura:  duci  poliunt  a;quidifiantcr  ipfi  >g 
Y.  Cum  vero,  IM,RT,  fimiliter  diuidant  ,&  ad  eandem  partem 
ipfas  incidentes  ,LO , uY,erit , I M , ad,  R 'i  , vt , LO,  ad  ,u  Y, 
idefi  vt , P N , ad , S V , ergo , permutando , I M , ad , P N , erit  vt, 
R T , ad , S V,  eft  autem , L M , maior , P N , ergo  etiam  , R T,  erit 
maior , S V,  lcd  etiam  minor,  quod  eft  abfurdum , ergofalfum  efi  ip- 
fas, P N , R T , non  fecare  fimiliter  ad  eandem  partem  ipfas , L O, 
u Y , lic  igitur  caldem  diuidunt , eritque , P N , ad , R T , hoc  efi , H 
L, ad  ,Xu,  vc,LO, ad, u Y, idem  ofiendemus  etiam  fi  contaltus 
ellct  in  parte  linearum , H o,  X Z , feu  in  totis  cifdcm  lineis,  vt  confi- 
deranti  facile  innotelcct.  Eadem  autem  methodo  probabimus  etiam, 
D L , p u , eiie  vt  ipfas , L O , u Y , ergo  refiduaj,  D H , p X , hoc  efi, 
A C , t K , erunt  vt , L O , u Y , idefi  vt , E 4 » $ & » led , A C , F K, 
fimiliter  iunt  diuif$  ab  homologis , s 1 , 7 4 , produltis , in  punitis,  B, 
G , ergo , A B , ad , F G , idefi , D £ , ad , p $ , erit  vt , A C , ad , F 
K , idefi  vt,  E 4,  ad  , $ & . Extendantur,  N P,  TR , que  diuidunt, 
LO,  u Y,  fimiliter  ad  eandem  partem,  fecentque  iplos  ,£4,  $ &, 
in  pungis , i , j , incidat  autem , N Q , in , Q , punitum  contaltus 
linere , A d , cum  figura , ofiendemus,  vt  faltura  efi  circa  iplas , N P, 
T R , etiam  , T 8 , incidere  in  punitum  contaltus  rclt? , p g , cum  fi- 
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huius. 
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gura  , quod  fit  iplum , 8 , quoniam  ergo  probatum  efi , D E , ad , p 
# ,eflc  vt,E4,ad,  $&,erit  ctiaro,Qi,ad  ,85,  vt  ,E4  , ad. 
Similiter  probabimus ,ad , 3 R ,efie  vt , E 4, ad , g:  &, 

& diuidunt  ipfas , E 4 , # & , fimiliter  ad  eandem  partem , a quibus 
viciffim  fecantur  ad  eundem  angulum  cx  eadem  parte , cum , E 4 , $ 

& , fint  parallelae  ipfis , L O , u Y , ergo , E 4 , $ & , erunt  incidentes 
firailiutn  figurarum , P 1 Qs , R 4 8 7 , & oppofitarum  tangentium,  >4.hulur. 
DH,d  o,p  X,g  Z,  quod  etiam  verificaretur  de  iplis  homologis,  ls, 

4 7 , ii  fuifient  ad  oppofitas  tangentes  terminat^  in  punitis , E , 4 , ty, 

AI  a & . MjO- 
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&.  Modo  etiam  fi  ad  illa  punfta  non  terminentur  dico  tamen,  lit 
ad,E4,cflc  vt,47,  ad , fy  &, etenim , 1 s,  ad ,4  7,  eft  vt,AC, 
ad,FK,ideft  vt , LO,ad,u  Y,  vel  vt,  E 4 , ad,  R&,  ve  probatum 
eft,crgo  permutando,  1 s,ad,  E 4,  erit  vt  ,4  7,  ad,  6 e , quod  on 
ilendere  oportebat . 


ET  quoniam  probatum  cfl  ,1  s ,ad  ,4  7 ,eff  vt , E 4 , aci , tfl  & ,feu , 
vt , LO,ad  ,uT,  vt  autem , LO , ad,  u r , ita  diu  homologae  , X^JP, 
«</ , 8 ? , ideo  dux  homologa  >1  5,47 , funt  inter  fe , vt  dux  homologa, ; 
Q_IP,  8l^,&  cum  oppofitx  tangentes  ,DL,dO,pu,gr,  dubia  fint  vt- 
cumque , licet  ad  eundem  angulum  cx  eadem  parte  cum  ipfis , E 4 , &, 

ideo  dux  homologa  ,ls,  47,  erunt  vt  quxcumq;  alix  dux  homologa  qui - 1 
bufuis  regulis  ajf  imptx,  vel  vt  c.  rum  incidentes,  immo  & tpfx  inciden- 
tes , erunt  inter  fe  , vr  qitxms  alix  dux  incidentes , oftenfum  .n.  eft , jt 
T,  ad,  F K,  tffc  vt,  L 0,  ad,  n r « 

THEOREMA  XLV.  PROPOS.  XLVIII. 

r'r~ 4 /'  ' f-*  _ **  ■ • . * JgV,  ' 4 

SI  fint  dua:  fim iles  figura:  planae , quarum  fint  dudla:  oppo- 
fita:  tangentes , qua'  funt  homologarum  carundem  regu* 
Ia:,  per  quas  extendantur  duo  plana  vteumque  inuiccm  pa- 
rallela eque  ad  eandem  partem  ijfdcm  inclinata, deinde  fum* 
ptis  duabus  quibuslibet  homologis  illae  deferibere  intdli- 
gantur  figuras  planas  fimiles, duitis  pr:mo  planis  aequidi* 
flantes , ita  vt  fint  fimilitcr  deferipta: , & deferibentes  earum 
lineae , vel  latera  homologa , idem  aut  em  contingat  caeteris 
bomologis , etiam  fi  omnes  figurae  deferipta:  feorfim  in  vna- 
quaque  propofitarum  figurarum  non  eflcntfimiles  i Solida, 
qu?  ab  ijfdcm  tanguntur  oppofitis  planis,  in  quibus  ex  traie* 
Ilione  pIanorumpra:fatis  oppofitis  tangentibus  a;quidifhn-  - 
ti um  caedem  figura:  produci  pofTunt , erunt  fimilia  , & figurae 
deferipta?  eorundem  homologa’  figura' , & earum  regule  ipfa 
©ppofita  tangentia  phna, quorum  & dictorum  folidorum  fi- 
gura incidentes  erunt  primo  propofitae  figura:  • 


COROLLARIVM 


Haec 
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Haec  Propofitio  manifefta  eft,  inuoluit  .n.  requifita  omnia  defini- 
tionis fiinilium  1'olidorum ; nam  hic  habemus  duo  folida , ca  nempe, 
quae  fccantur  planis  didarum  figurarum , quorum  duo  extrema  liue 
primo  duda  aequidiftantia  plana  talia  lunt,vt  illis  incidant  duo  pla- 
na (in  quibus  nempe  reperiuntur  propofitas  figurae  fimiles , quarum 
homologarum  regul?  lunt  communes  fediones  carum , & didorum 
oppofitorum  planorum  tangentium)  ad  eundem  angulum  cx  eadem 
parte , funt  autem  figurae  plan^  deferiptas  lineis , vel  lateribus  homo- 
logis propofitarum  figurarum  inter  fe  fimiles , illae  .f.  quae  lecant  in- 
cidentes propofitarum  figurarum,&  lubindealtitudines  didorum  fc- 
lidorum  limiliter  ad  eandem  partem , & asquidiltant  didis  tangenti- 
bus planis, refpcdu  quorum  altitudines  didas  ailumptas  intclligoj 
& quia  fupponimus  omnium  delcriptarum  fimilium  figurarum  late- 
ra homologa  deteribentia  elle  lineas , vel  latera  homologa  fimilium 
figurarum  , quas  omnia  lunt  inter  fc  a:quidiftantia,de6  omnes  ea- 
rum linea:  homologa;  duabus  quibuldam  regulis  asquidillabunt  ,& 
ipfa  'ateta  dclcribcntia  erunt  etiam  I nete  incidentes , vel  in  eildem 
produdis  faltem  reperiri  poterunt  incidentes  deferiptarum  fimilium 
figurarum, &oppofitarum  tangentium  duabus  quibuldam  femper 
^quidiftantium,  icilicct  eis,  que  cum  didis  incidentibus  angulos  con- 
tinent equales  ( erunt  autem  dida  latera  homologa  incidentes , fi  di- 
das tangentes  tranfcantper  extrema  laterum  dderibentium , fi  au- 
tem non,  poterunt  tamen  in  ipfis  lateribus  produdis  affumi  earun- 
dem  incidentes , quas  erunt , vt  ipfa  latera  homologa ) & cum  iplae 
propofita: figura:  fint  fimiles , iubinde etiam  erunt  fimiles  illas,  qua: 
capient  omnes  didas  incidentes,  fi  forti  accidat  ipfa  latera  homolo- 
ga delcribentia  non  ede  incidentes , vt  didum  elt , igitur  adlunt  hic 
omnes  conditiones  definitionis  meas  fimilium  folidorum , ergo  foli- 
da , in  quJbus  dida:  fimiles  deicripta; figura:  ex  traiedionedidorum 

Jilanorum  producuntur , erunt  iimilia , & regulie  figurarum  homo» 
ogarum  erunt  dida  plana  tangentia,  & eorum , ac didorum  folido- 
rum fagurce  incidentes , propofita:  pruno  figurae,  vel  alias  in  eildem 
planis  inuent* , illae  fcilicct , in  quibes  'acent  omnium  fimilium  de» 
(criptarum  figurarum  lineae  incidar  es,  quod  oftendere  opus  erat « 

COROLLARIVM. 

Hinc  apparet  fi  dcfcriptst  ftgurx  omnes  fint  inter  fc  fimiles , efi&a^ 
folid.t  pariter  efjc  (imilia . Vndcft  intcl ligamus  fimiles  cont  fe- 
li tonum  portiones  tfiuccafdem  integras  , circa  axes , Del  diametros  ZT 
ab  ordinarim  applicatis  ad  axim » vel  diametrum , earundem  defer  ibi  fi- 
vi  ile  s f guras  planas  eifdcm  feftionu  m portionibus  ereffas , tanquam  i 

lineis , 
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/mmV,  vel  lateribus  b omologis  def criptari  m figurarum ; fetida , in  qui- 
bus dcfcriptx  figurx  ex  traieths  planis  producentur  ( qux  in  feqiientt  li- 
bro dicuntur, fohda  ad  muicem  fmtlaria genita  ex  ditiis  feti  tonum  por- 
C-Def.j.  tiontbus  ) erunt  fimilta,  & figurarum  homologarum  eorundem  regulet 
^,x*  oppofita  tangentia  plana  ditiis  tam  deferiptis  figuris  xquidiflantia , quo- 
rum & ditiorum  f olidorum  figurx  incidentes  erunt  ditfx  f ethonum  por « 
tiones , vel  in  earum  planis  tacebunt . V nde  colligimus  omnes  fpbxras 
ejfe  fimiles,  nam  fi  fecentur  planis  per  axem , concepta  figurx  fiunt  fi mi- 
Lcma  ji.  les>  ,(tefl  circuli,  quod  fi  fecentur  adhuc  planis  ad  horum  circulorum  pia- 
huius  pr.  na  creti  ts , produttx  figurx  fiunt  pariter  circuli  deferiptt  tanquam  dia - 
j j.li  nus.  mttris  eifdem  rectis  lineis  , in  quibus  coincidunt  circulis  per  axem  du- 
34.  u ius.  fljs , qux  ^l  tmetrIp ,in(  etjam  incidentes  eorundem  deferiptorum  circu • 
Lema  j 1.  i°rHm  > & oppofi tarum  tangentium  per  eorum  extrema  dutlarum , quz 
huius . tangentes  omnes  in  ter  fe  xquidifiant , rt  facile  patet , & funt  ijlx  inci- 
dentes, fi  ue  diametri  deferiptorum  circulorum  . qux  axem  diuiduut  fi- 
militer  ad  eandem  partem , rt  ipfi  axes , igitur  fpb  xrx  omnes  funt  fimi - 
lema  3 1.  les,  & duttis  duobus  planis  oppofitis  tangentibus  rtcumq • & per  axem, 
huius.  1 j Hi  i ungit  puntla  contatluum  dulhs  planis , hinc  effctli  circuli  erunt 
figurx  incidentes  ditiorum  tangentium  , & fpbxrarum , & ditia  plana 
tangentia  erunt  regulx  homologarum  figurarum  earundent , rude  tan- 
dem patet  quof uis  circulos  in  fpbxris per  centrum  tranfeuntes poffe  efie 
figuras  incidentes  eorundem  fpbxrarum , & planorum  oppofi  torum  tan- 
gentium fphxras  in  extremis  puntlis  diametrorum  quorumuis  ditiorum 
circulorum  per  centrum  tranfeuntium . 


THEOREMA  XLVI.  PROPOS.  XLIX. 

POfita  definitione  particulari  fimilium  fphxroidum^fc» 
quitur&gcneralis  fimilium  folidorum . 

Sint  fimiles  fphxroidcs  A 

iuxea  definitionem  particu- 
larem  de  i pfis  allatam,  A B / \ 

CD.FEHG.  Dicohas  / 0 \ r\\ 

cfle  fimiles  iuxea  definitio*  r(^-| 

nem  generalem  fimilium  i ^ 

folidorum; durtis  enim  pia-  \ / \ I J 

nis  per  axes  , A C , F H,  y « 

f>roducantur  in  cildem  el-  c 

iptes,  AB  C D,F  EH  G, 

quae  erunt  eaedem  illis,  ex  quarum  reuolutione  circa  axes,'  A C,  F H, 

oriun* 


3 3. huius. 
.»«•  huius , 
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oriunturdiit*  fphaeroides,  & proinde irunt  fimiles  tum  luxta  defi- 
nit. Apolloni; , tum  iuxta  defimt.io.  huius . Et  quoniam  fi  lccentur 
planis  ad  axemreifcis  in  diihs  fpha:roidibus  gignuntur  circuli  ,vt  ex. 

Sf.  B N D O,  E X G V, ( qui  feccnt  axes, A C , F H,  fimiliterad  ean-  34'huius. 

em  partem  m punitis,  M,  1,.)  quorum  diametri  lunt  communes  fe-  _ 

itiones  cum  figuris  per  axem  tranleuntibus , vt  ipfij , B D , B G,  ideb 
iftae  erunt  incidentes  iplorum  circulorum,  BNDO,EXGV,&  Icmajr.- 
oppofitarum  tangentium  in  punitis,B  ,D ; E,G;quod  etiamde  huius" 
caeleris  intelligemus.  Ergo  fi  per  axium  , AC , FH , extrema  duita 
fint  duo  oppolita  tangentia  plana , quar  erunt  circulis  ,BMDO,E 
XGV,  parallela , habebimus  plana  ellipfium  ,ABCD,FEHG, 
illis  incidentia  ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte;  nam  ad  illa  lunt 
creita,  in  quibus  reperientur  fi  miles  figurae , clliplcs  nempe  iamdi- 
itae , & homolog^rum.carundcm  regulae  erunt  communes  fcitiones 
earundem  produdtorum  planorum  cum  oppofitis  tangentibus  pla- 
nis, quae  homolog?  erunt  incidentes  homologarum  figuranum  (qua- 
rum regulae  lunt  diita  tangentia  plana ) & oppofitarum  tangentiunr 
per  earundem  extrema  duitarum , quae  lemper  duabus  quibuldam  re- 
gulis aequidillabunt..  Ergodiitx  lphaeroides  fimiles  erunt  iuxta  de- 
fin.  io.  huius,  & earum,  ac  diitorura  oppofitorum  tangentium  pla- 
norum figurae  incidentes  erunt  eaedem  ellipfes  ,ABCD,FEHG,. 
per  axes  tranfeuntes  ,.quod  &c. 

THEOREMA  XLVII.  PROPOS.  Lr. 


POfita  definitione  fimilium  portionum  fpha?rarum  , vel 
fphajroidura,  aut  conoidum,fiue  earundem  portionum,. 
Equitur  etiam  definitio  generalis  fimilium  folidorum 


Sint  folida , F M H , B A C , fimiles 
portiones  fphf  rarum  ,.vel  fphaeroidum,, 
vel  li miles  conoides,feu  conoidum  por- 
tiones iuxta  particularem  definitionem 
de  illis  allatam  . Dico  eadem  efle  fimi- 
lia  iuxta  definitionem  generalem  fimi- 
lium folidorum  . Bales  ergo  erunt  vel 
circuli , vel  fimiles  ellipfes , nemp£,  F 
G H N,BDC  E .duftis  autem  planis 
per  axes  ad  reitos  angulos  bafibus  fiant 
inipfis  figurae,  F M H,  B AC,  qua:  e- 
runt.  fimiles  fedtionura  coni  portiones , 


& earum  bafes,F 

erunt 


Dif.9.- 
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erunt  axes  bafium  eorundem  folidorura , iplarum  nempe  figurarum» 
FGHN.BDCE,  lunt  .n.  foiida  rotunda , & plana  ,FMH,BA 
C.perqxes  tranfcuntiafunt  bafibus  eretta . Sint  autem  folidorum 
iam  diflorufii  axes , necnon  axes , leu  diametri  figurarum  ,FMH, 
B A C , iplx  ,OM,XA»  Quia  ergo  figura:  ,FMH,BAC,  lunt 
fimiles  portionum  coni  fefliones,  quarum  bales,  fiuead  earum  axes, 
vel  diametros  ,MO,A  X ,ordmatim  applicate  lunt , F H , B C ,c- 
runt  homologarum  earundem  regula , ac  tangentes  iplas  figuras  ex 
vna  parte  , ex  alia  ver6,  quo  per  vertices , M,  A ,eildem  ducentur  x* 
quidtfiantcs , earundem  vero  oppofitarum  tangentium,  ac  iplarum 
figurarum  incidentes, M O , A X,eritquc,F H ,ad,  B C,  vt , MO, 
ad , A X . Si  ergo  bales  ,FGHN,BDCE,  fuit  circuli  erunt  figurj 
fimiles , quarum  & oppofitarum  tangentium  per  extrema  ,FH,  du- 
itarum incidentes  fient  diametri , F H,  B C.  Siyerofint  fimilesel* 
lipfes , quoniam  ,F  H,  B C,func  axes, 
facile  probabimus , ficut  pro  circulo  fa- 
ftumefl  dd  Lemma  Propoi.ji.  huius, 
auxilio  Propol'. 40.  huius,  iplas , F H, 

BC,  elfe  incidentes  fimilium  figurarum, 

F G H N,  BDCE,& oppofitarum 
tangentium  ,qu;  per  punfta  , F,  H;  B, 

C , ducuntur  (quf  ipfis,  P H,  B C,exi- 
flent  perpendiculares,  cum  fint  axes  ea- 
rundem  figurarum.)  Et  eadem  modo 
fi  di<fla  lblida  fecentur  alijs  planis  prx- 
fatis  bafibus  parallelis  (ita  tamen  vc  illa 
diuidant  fimiliter  ad  eandem  partem  ip- 

fas  ,MO,  A X , & lubinde  etiam  altitudines  fpforum  folidorum  fc* 
fpe&u  dictarum  bafium  alfumptas ) ofiendemus  & producas  in  lo- 
lidis  figuras  efie  fimiles , & earum  , ac  oppofitarum  tangentium  ( x* 
quidilbatium  tanquam  regulis  duabus  oppoiitis  tangentibus  ba- 
fium , F H , B C , per  extrema , F , H ; B , C , iam  duftarum  ) inci- 
dentes efle  communes  iplarum  fe&iones  cum  figuris,  F M H,B  A C, 
quae  omnes  erunt  linex  homologas  fimilium  figurarum , F M H , B 
A C , quarum  regui?  , F H , B C . Ergo , ductis  per , M , A , duobus 
planis  bafibus  parallelis , qux  i pia  lblida  contingent , incidunt  hilce 
oppofitis  tangentibus  planis  ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte 
plana  figurarum  , F M H,  B A C , leftis  autem  lolidis  planis  paralle- 
lis, vc  didum  clt , fiunt  in  ipfis  fimiles  figuras  planx , & earum  inci- 
dentes capiuntur  omnes  in  fimilibus  figuris,  F M H,  B A C,  quarum 
lunt  homologx  , earumque rcgulx  iplx,  F H , B C , & linex  homo- 
logx  figuraram  homologarum  duabus  quibuldaui  regulis, vtpote 

oppo* 
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oppofitis  tangentibus  bafium  ,FGHN,BDCE,  !atr.  dictis , om- 
nes aequididant  ,crgo  folida , F M H , B A C , funt  fimilia  iuKta  de* 
tin.i  i.  huius,  & carum , ac  oppoiitorum  tangentium  planorum  iam 
ditiorum , figur*  incidentes  lurit  ipiae^  FMH,BAC,  quod  «rat  o- 
itendendum . 


COROLLA  RIVM  I. 

Hinc  etiam  non  difficile  intelligi  potefl , propofitis  duabus  coni  fi « 
whbits  f 'e&ionibus  ,F  M H ,B  AC , quarum  axes  , rei  diametri 
ftnt,  MO,A  X ,ac  potito  tpfas  ,F  H,  B C , tanquam  axes  deferibere  cir- 
culos ,feti  fimiles  ellipfes  eretias  olanis  figurarum  , F M H , B A C , & 
ceteras  omnes  ordmatim  applicatas  ad  tpfas  ,7 VIO  , A X , vel  circulos , 
vel  femper  fimiles  ellipfes  defcnbere  , vt  diftumeft , folida  in  cuius fu- 
perfiae  capiuntur  omnes  pcriphxrtx  circulorum , vel  fimtlium  elhpfi- 
um , ejfe  fimiles  portiones  fphxrarum,  vel  fimiles  fpharoidts , velconoi - 
des  ,earumue  portiones  , fimiles  inquam  nedum  mxta  defin.  1 1 . huius, 
hoc  .n,  habetur  ex 48.  huius  , fed  etiam  iuxta  dtfin.p.  habentur  .n.  hic 
omnes  ifiius  conditiones , v:  examinanti  facile  apparebit , quod  efl  con- 
iierfum  eius  , quod  m prafenti  Theor.  propofitum  fuit . Hoc  autem  con- 
ner fum  etiam  tn  reliquisThcorematibus , in  quibus  definitiones  particu- 
lares fimilium  planarum , velfolidarum  figurarum  cum  generalibus  0- 
fiendimus  concordare,  poterat  demonfirari,fed  cum  m fequentibus  libris 
tpel  nullam , vel  faltcrn  non  neceff  inam  occafionem  viderem  me  huius 
habiturum  effe  , & cum  etiam  facnehoc fludiofus,  qui  reti  e priores  pro • 
pofuiones  intellexit , dedecere  poffit , propterea  ne  longior  fierem  rcon • 
fulto  hoc  prxtermift  quodnamm  rerum  cff-tnimme  dubito  , &propte - 
rea  hoc  etiam  pro  vero  [ uppofito  lnfrafcriptum  Coroll.fubiungere  volui, 

COROLLARIVM  II. 

V Lt eritis  ergo  cum  bucufque  fatis  manifefium  fit,  definitiones  par- 
ticulares fimilium  planarum  , vel  folidarum  figurarum , cum  de- 
finitionibus generalibus  10.  nempe,  & 11,  huius  concordare , ideo  in  ftr 
ajucntibus  vtriufq ; definitionis, tam  particularis  fcilicet  quam  gener  ali is 
prout  libuerit , hypotefi  nos  vti  poffe  ex  hoc  colligemus . f 
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NE  miretur  autem  Lector  fi  in  hac  quafdam  propoftt  tones  affum- 
pferim  tamquam  ver as  ,qux  in  fequentt  Libro  demonflrantur, 
quales  prxcipue  e(]e  potuerunt  Tropof.  J.  6.  7.  & 8.  hb.fequentis , has 
.»  accepi  tamquam  in  Elementis  umdemonflratas,  licet  potmfjent  etiam 
iefumi  exfeq.  Lib.i,  cum  ipfx  non  penderent  ex  hic  demonflrandis , ne 
fieret  petitio  prine  tpij , t>t / uis  locis  admonui  in  prxfenti  Libro ; placuit 
tamen  eafdem  Trop  fi.  nouamea  methodo  indiuifibiltum  etiam  demon- 
ftrare,  vtex  ea , tamquam  ex  herculeo  cornu, quanta  fit  manans  demon* 
prat tonum  affluentia paffi  n digito  dem .nflranm . 


Finis  Plinii  Libri, 
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CAVALERII 

LIBER.  SECVNDVS. 

In  quo  de  T r i angulo  pracipue , Cfm  Parallelogram - 
mo^ac  Solidis  ab  et f dem  genitis  plura  de- 
monfirantur  , necnon  alia  quadam 
Propofitiones  lemmaticapro  fe- 
quent ibus  Libris  ojlen- 
duntur  , 

DIFINITIONES; 


I. 


I per  oppofit.is  tangentes  cuiufcunq,  da- 
tae plana’  figurae  ducantur  duo  plana  in- 
uiccm  parallela , reda , fiue  inclinata  ad 
planum  datae  figurae,  hinc  inde  indefini- 
re  produda  > quorum  alterum  moueatur 
verfus  reliquum  eidem  femper  aequidi- 
ftans  donec  illi  congruerit:  linguis  re- 
dae lineae , quae  in  toto  motu  fiunt  com- 
munes fedfonesplani  moti,  & datae  figurae,  fimul  colledae 
vocentur:  Omnesiineae  talis  figurae, fumprae regula  vna  ca- 
rundemj  & hoc  cum  plana  funt  reda  ad  datam  figuram:Cum 
vero  ad  illam  funt  inclinata  vocentur . Omnes  line?  eiufdem 
obliqui  tranfitus  datae  figurae»  regula  pariter  earundemvna, 
libeat  tamen, cum  expediet, etiam .praedidas  vocare, redi 
tranfitus, ficuti  has  ,obliquitanfitus,eius  nempe  .quifitin 
tali  ?quidiftatium  planoium  ad  datam  figuram  inclinatione. 

N z . CO- 


Poft  Se- 
cundjib. 


E.Dcfin. 

Scc.litw. 


Digilized  by  Google 


•r  *» 


;0o  GEOMETRI^ 

caROLUR.iv  m;. 


Coro!,  i.  Tt  Inc  patet , quoniam  oppofita  tangentes  regula  quacunque  in  datat 
Jri  figura  duci  pojfunt , etiam  omnes  lineas  data  figura  regula  qua • 
cttnq-,  refta  linea  propofita  haberi pojfe , tumrefti , tum,  etiam  eiuf  dem. 
obliqui  tranfitqs» 


, I i:. 

• * 

SI*,propofifoquocunq;folido,ciufdem  oppofita  plana-tan-* 
geatia  regula  quacunquedu&a  fuerint,  hinc  inde  inde- 
finite produ^a,  quorum  alterum  verfusreliquum  moueatur 
Poft  Se-  femper  eidem  ^quidiftans,  donec  illi  congruerit  ;fingula  pla- 
cuod.Ur.  n3  s qU^  jn  toto  fQQtu  concipiuntur  in  propofito  folido , fimul 
E.  Dafin.  colle&a,  vocentur : Omnia  plana  ptopofiti  folidi,  fumpta,re* 
Sec.iib.1.  gUja  eorUndem  vno . 

COROLL  ARTV  M. 

Hinc  etiam  difcimus , ve  luti  propofiti  folidi  oppofita  tangentia  pla- 
na quacunque  regula  duci  pojfunt , ita  ciufdem  omnia  plana  re- 
gula quocunq ; plano  haberi  pojfe . . 

I I I.- 


Coroki.  C1  oppofitistangentibus  planis  occurrant  interius  dua?rew 
JUiM.  * ij  1%  line?,  vnaperpendiculariter,  reliqua  oblique  ;pun~ 
&a,qu?fuhtcomm  unes  fc&iones  propofita?  linea?  perpcndi- 
culariter  incidentis ,& Ungulorum  planorum,  qua?  collc&a. 
dicuntur, omnia  planafita  tamen  produfta,  vt  eafdem  fecare 
polfint)  fiuepun&a , que  funt communes  fe&iones-ciufdcm» 
&moti  plani , fiuntq;  in  toto  motu , fimul  colle&a  vocentur:. 
Omnia  pun#are&itranfitus  propofita;  linea?  perpendicula- 
riter  incidentis  ;qug  in  oblique  incidente  vocentur,  eiufdem. 
obliqui  tranfitus . 

» 
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COROLLARIVM. 

EX  hoc  habetur  fingula  punRa  reRi  tranfitus,  t>el  obliqui,  inciden- 
tis lme/e , nedum  cfic  communes  feR  tones  illius , & ftngulorum , 
qux  collecta  dicuntur , omnia  plana  propofitt.f olidi , fed  ettam , fi  per 
'talem  incidentem  extendatur  planum , ejf  communes  feR  ion  es  illius, 
& fingularum,  qua  colleRx  dicuntur : Omnes  linea  plana  figura , cuius 
oppoffrte- tangentes  funt  communes  ftRiones  plani  eiufdem  figurae  , & 
oppofitarim  tangentium  diRi  f olidi  : nam  motum  planum  d<fignat  itu 
plano  fecante  reRam  lineam  ,&  mfimul  punRumm  incidente , quod 
repentur  in  illa  reRa  linea , & ideo  idem  punRum  efl  communis  feRio 
tum  moti  plani . & rettx  incidentis,  tum  unius  earum,  qu£  dicuntur  om- 
nes linea  datxfigurx  planx  ( ita  tamen  produRa,  vt  hanc  incidentem  fer 
care  pojfint ) & eiufdem  incidentis, 

rv.. 

* . 1 • * 

Sr  inter  alterum  extremorum  pundorum  propofita?  redii 
linea?, &. lingula  punda,  quae  fimul  collcda  dicuntur 
omnia  punda  redi,  vel  eiufdem  obliqui  tranfitus  eiufdem, 
fumamus  interiacentes  lineas,  dicantur  ifta?  fimul  collega*; 
Omnes  ab fciflae propofita?  linea?,  quas  (etiam fi  non  expri- 
matur,) vocari  fupponemus  redi  tranfitus , fi  punda  fint  redi 
tranfitus, vel  eiufdem  obliqui  tranfitus,  fi  punda  fint  eiu*y 
fdem obliqui  tranfitus.. 

V. 

REda?  linea?  verd  in  antecedentis  definitionispropofita- 
linea  inter  eadem  punda,  & reliquum  extremorum  in- 
teriacentes, dicentur:  Refidua?  omnium  abfeifiarumprope- 
fira?  linea?  redi  tranfitus,  fi  punda  fint  redi  tranfitus,  vel  ciu- 
idem  obliqui  tranfitus,  fifumpta  punda  fintciufdem  obliqui  i 
tranfitus.- 
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corollarivm: 

Hirte  liquet  cuilibet  abfcijjx  in  proximis  dt  finitionibus  propofit*  li- 
ne & refpondere  ymam ex  refiduis , ita  vttot  fuit  illx , qua  dicun- 
tur reftd  t.t  omnium  abfcijf irum  propofita  linea , quot  ilia  , qua  dicun « 
tur  eiufdem  omnes  abfciflafiue  reti  i,  fine  elufdem  obliqui  tranfitus,nam 
nftdts  omnium  abfcijfxrum  propofitalinca  intermeent  inter  reliquum 
extremum  eiufdem  punUum  , & eadem  illa  punda , inter  qu * , & ex- 
tremum pumb  ditium , intermeent  omnes  abfcijfa . 

V I. 

SI  pro  qualibet  earum , qua*  dicuntur  omnes  abfciffe  pro- 
pofit*  re&ae  lineae , ipfa  propofita  linea , fiue  eidem  ae- 
qualis, femel  aflumpta  inrelligatur,iftaefimul  collegae  di- 
centur: Maximae  omnium  abfciiTarum  propofitae  lineae,  vei 
iubinteliigentur  femper  effe  omnium , etiam  fi  dicerentur  fo» 
lummodo.-  Maximae  abfeiflarum, 

COROLLARIVM. 

ET  quia  omnes  abfujja  tot  funt,  quot  omnes  refiine  > maxime  "Perl 
omnium  abfeiffirum  tot  fun' , quot  omnes  abji  tjft , nam  cuilibet 
abfcijfe  rejpondct  vna  maximarum  , td  o maxima  omnium  abfcijfarunt 
propofira  hnex  tot  erunt,  quot  etiam  reftdux  omnium  ahfi  tjj 'irum,  quot- 
cumque fint  omnes abfeiffa  ,yel refid  ia  ; tdeftpro  qualibet  refidua  ha- 
bebimus quoque  y nam  maximarum ; ijs  femper  redi , rei  eiufdem  obli- 
qui tranfittus  ajfumptts , 

VII. 

SI  cuilibet  omnium  abfciiTarum  propofitae  re&ae  lineae  ad- 
iun&a  intelligatur  alia  rc&a  linea  cuidam  aqualis, com- 
pofitae  ex  omnibus  abfciifis , & adiundiis , fi. nui  coJlc&ae  di- 
centur : Omnes  abfeiflae  propofitae  lineae  adiunda  tali , nem- 
pe adiun&a  illa , cui , qu?  adiunguntur  ,funt  equales . Si  ve- 
ro fieret  h?c  adiun&io  refiduis , vel  maximis  omnium  abfcif- 
farum , pariter  dicerentur : Refidua*,vcl  Maximae  omnium 
abfciiTarum  adiun&a  eadem  j re&i  femper,  vei  eiufdem  ob» 
liqui  tranficus . 

Pro» 
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A.  VIII.  A. 

' " «• 

PRopofita  quacunque  plana  figura , & ia  ea  duda  vrcuir» 
que  reda  linea  vfque  ad  ambitum  hinc  inde  terminata, 
fiipfa  reda  linea  defcribere  quamcumque  figuram  planam 
intclligatur  ,non  exiftentem  in  plano  propofite  figure,  ac  de- 
inde reliqua:  earum  ,qu&’  dicuntur  omnes  linere propofira?  fi- 
gura, fumprp regula  iatu  duda  linea  (&  redi  tranfitus  Ii  dc- 
icripra  figura  fit  creda  plano  propofite,  vclciufdem  obliqui 
tranfitus , fi  j11  i fit  inclinata, eius  nempe  tranfitus,  qui  fit  in 
tali  inclinatione)  defcribere  intclligamurfiguras  planas  fi- 
miles , ac  fimiliter  pofitas , & a?quidillantes  primo  deferiptf, 
ita  vt  omnes  deferibentes  fint  deferiptarum  figurarum  linef, 
vel  latera  homologa  j omnes  deferipta:  figurrelimul  fumpta: 
dic'entur . Omnes  figurre  piante  fimiies  talis  propofita?  figure, 
fumpta?  regula  earum  vna,  vel  regula  etiam  ipfa  linea,  vel 
latere  deferibente  > vt  fi  deferipta?  figura?  dTcnr  quadrara.  ha: 
dicerentur.  Omnia  quadrata  talis  propofita?  figurp , vtl  fief- 
fent  triangula  gquilatera  dicerentur . Omnia  triangula  £qui» 
latera  eiuidem, 

B.  B. 

Solidum.cuius  omnes  deferipta:  figurat  fimiies  funr  om- 
nia plana,  dicetur  t Solidum  limilare  genitum  cx  propofita  fi. 
guraiuxta  eandem  regulam  ,iuxta  quam  fumpta?  emnes  di- 
cite figura?  fimiies  fuerunt,  qua?  igitur  ex  figuris  prope  fi:is, 
vtfic  generantur,  dicentur  abfque  alio  addito.-  Sohdalimi- 
laria  genita  ex  propofitis  figuris  iuxta  regulas  omnium  fimi- 
1 um  figurarum  ,q  ure  ipforum  euadunt omnia  plana, piopo- 
lita:  autem  figura?,  eorundem  genitrices  figura?  vocabuntur. 

C.  C 

Cum  vero  duarum  genitricium  vtcunq;  figurarum  omnes 
deferipta?  figura?  nedum  fimiies  erunt  .qu?  rc periemur  in  ea- 
rum vnaquaque  ,fed  etiam  quat  funt  vnius,  ir.ucnicntur  fimi- 
ies omnibus  figuris  fimilibus  alterius  propofita-  figura?, fue- 
ript  autem  in  vrroquefolido  figura?  atque  ckuata?  fuper  pla- 
na genitricium  figurarum,  tunc  ltlida  genita  exprepefitisfi- 
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garis  iuxta  regulas  eas , qug  funt  regule  omnium  fimilium  fi- 
gurarum earundem  propofitarum  genitricium  figurarum,  di  • 
centur  folida  inter  fe , vei  ad  inuicem  llmilaria , genita  ex  di- 
dis figuris  iuxta  didas  regulas , vel  intelligentur femper  cfTc 
mter  fe,  feu  ad  inuicem  funilariajicct  hoc  non  exprimatur, 
quotiefcunq,-  contrarium  aliquid  nonadijeiatur. 

r.  • d. 

Cum  autem  duas  figuras  in  eodem  plano  habuerimus  in 
cadem  altitudine  exiftentes  , redanguia  fub  fingulis  earum, 
qu£  dicuntur  omnes  linea:  vnius  propofitarum  figurarum,  & 
illis  in  diredumrcfpondentibus  in  alia  figura  fimul  fumpta 
fic  vocabimus , nempe  Redanguia  fub  eifdem  figuris , regu- 
la eadem,  qua:  eft  omni  um  fumptarum  linearum  regula . 

E.  £. 

Cum  vero  propofitarum  figurarum  altera  fuerit  parallelo 
grammum,  cuius  bafis,  iuxta  quam  altitudo  fumitur,  fit  fum- 
pta pro  regula,  dida  redanguia  vocabuntur  etiam  : Omnia 
icdangula  reliqua:  figura:  arque  alta  ac  eorum  vnum  • 

APPENDIX. 

Pro  antecedentium  Definitionum  explicatione 

Sit  figura  plana  quacunque ,ABC,  dux  etufdem  oppoftx  tan- 
gent et  vtcunque  duci  a ,EO  }BC , intilltgantur  autem  per  , E 
££  'u  OyBC , indefinite  extenfa  dux  plana  tnuicem  parallela , quorum 
quod  tranfit  per  3E  0 , cx.gr.  moucatur  ver  fu  s planum  per , BC , 
. femper  tlli  xqutdifans , donec  illi  congruat , igitur  communes  fe - 
(Itone  s talis  moti3fiue  fluentis  plani , & figura , A BC , qux  tn  toto 
^ motu  fiunt , fimul  colledx  d me  vocantur : Omnes  Unex  figurx  3AB 

hniiK . * C , quarum  aliqua  fint  ipfx  , L H , P F ,2?  C , fumpta  regula  earum 
vna  3vt,BC  , redi  tranfitus , cum  plana  parallela  redi  fecant  fu 
guram,  ABC , etufdem  obliqui  tranfitus , cum  illam  oblique  fecant, 
- eius  fciltcet  tranfitus , qui  in  tali  inclmationefit . 

1 ntelligamus  nunc , A B C ,cffe  folidum , cuius  duo  oppofta pia - 
na  tangentia  (int , qux  tranfeunt  per  ,EO  3BC , moneatur  autem 
adhuc  planum  ,per,E  o3  extenfum , verfus  planum  per , B C3fem. 

per 
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fer  M uquidifiaiis  figitur  huius  piant  moti , fiuefiuentis  conctpu 
in /olido , ABC  , figura , quo  in  toto  motu  fieri  tutelhguutur , voa: 

Omnia  plana fiohdt  ,ABC  ,/umpta  regula  eorum  vno,  quarum  ait-  D.  fin.*. 
qua reprafentare pojfunt plana  ,LH F SBC . 

yiterius  dua  rtiia  Ime  a , O N , E M , occurrant  planis  per,  E 0, 

SC  y tr  an  fiunt  thus  iam  didis  infundis  ,0,N  it  M , quarum  , O 
N yperpendicularitcr , E M ,ver e oblique  illis  incidat , punit  a igl*  „ 

tur , qua  funt  communes  fediones  omnium  planorum  f Udi  tA  B C, 
produdorum ,//  opus  fit , & reda  ,0N,  vocantur  tpjius  omntapun- 
ita  redi  tranfitus  , quarum  aliqua  fiunt  punda  tH  ,/  ,N , qua  in- 
ter tpfa  , & extremum  pundum  , 0,  continentur , vt  ipfit  ,0  H,0 1 , nefin,}. 
O N , dicuntur  abficiffit  a qua  inter  eadem  punda  , & aliud  extre * U1  u*  * 
mum  j quod  efi,N,  continentur  ,vt  ipfia  ,N  I ,N  H ,N  O , refidu * ^ 
omnium  abfaffarum ; tot  aquales  ipfi ,0  N , quot  funt  omnes  ab * Der.  5*. 
ficiffa  ,fiue  rrfidua  omnium  abfictjfiarum  , O N } dicuntur  maxima  l^ius. 
abfci/farum  yfiue  omnium  abfictjj arum  ,0  N , quibus  fi  adiungatttr  Otfin.^ 
aliqua  reda  Une  a , dicuntur  abfctjfia , rtfdua , flue  maxima  adiun . huius* 
ita  taU  linea,  omnes  quidem  redi  tranfitus  tn  reda  ,0N  ,in  }E  M,  Defin.  7«’ 
vero  dicuntur  ein/dtm  obliqui  tranfitus , eius  nempe , qui  in  tali  in*  UIU*  * 


elinattone  fit , 

Dicitur  autem  tnCoroll.  Dtfin.  eadem  punda  redi  tranfitus, 
(tue  obliqui , peri  tum  ab  omnibus  planis propofiti  foUdi  ,vt , A BC, 
tum  ab  omnibus  lineis  ^ A O 

plani  per  cafdem  incidcn-  — — 

tei  extenfty  vt  ex.gr. pia- 

ni , quod tranfit  per , E 0t  A 

B C , quod  quidem  etiam  — V — ■ ..  * , 

tranfeat  per  ipfias , O N , f \ | 

E M , idem  enim  planum  ^ 

quod  in  foUdum  , A B C,  C "* 

producit  figuram,  L H , in 

figura  plana  ,ABC  , producit  redam  ,LH  3&  in  reda , 0 N , pun- 
dum vero  pundum  , T , quod  tranfit , H L , produ - 

da , & ideo  dico  punda  ,ff,T  ,po(fie  dici  etiam  effed a i reda , r, 
//,  <$r fic  omnia  punda  redi  tranfitus  quf  nempe  fiunt  in  ,0  N , ne* 
dum  fieri  a didis  planis  parallelis , fed  etiam  k lineis  parallelis  fi. 
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gura,  A BC,pr edud is fi  opus  fit,  idem  in  (ellige  in  reda,  E M,  cusus 
omnia  puntta  dictentur  eittfdem  obhquttranjitus  tehts nempe , qui 
in  tali  inclinatione  fit . . 


Pro  intelhgentia  Defin . 8 •/apponatur  in  figura  plana  propofitd , 
ABC , utcunque  reda,  g C , qua  deficribat  figuram  planam  ,BC} 
'eleuatamfup/eri  ABC,  fa  ' » ■ ':IV’A  < > S 

gula  auum  [,„u  * qtu  dim  E A ^ r% 

*Zz:ur  omnes  linea  figura*  X ff  . *\ 

ABC ifumpta  regula , B S.  / ~ <V\~'  • f 

C , repli  tr  and  tus  ,fi  fig  v*  1 

ra,BC ,(it cretta  figura,  l Y~  . \ 'm  < 

...  1 ABC  , vel  eiufdem  obliqui  r-_  l^\  , - *<1  <■ 

tranfitus(qui  nempe  in  in-  ' 

clinat  tone  de /cripta  figura  > "5  ' r'  : » 

ad planum  ,ABC  ,fit , fi  figura  ,BC  ,fit  inclinata  ad  figuram , A B 
C ,)  de/cribere intelligantur  figuras  planas fimiles finriUter pofitas, 
• (fi  aquidifiantes  ip fi  figura  ,BC , ita  vt  deferibentes fint  de  (cripta - 
°* 1 mU  rum  figurarum  linea , vel  latera  homologa  , quarum  figurarum  ali- 
ti. qua  fint  ip/a  ,BC  ,P  F,LH,  ifia  igitur  omnes fimulfamptavocan . 

huius . fur,  omnes  figura  fimiles  ipfius  figura , ABC  ,fumpta  regula  figura, 
BC,  vel  linea , aut  fatere  ,EC . ■ ' 5 ‘ \ 

Bolidum , cuius  omnes  dici  a figura  fimiles  ipfius , A BC  ,/unt 


\ ’ ■ 

j\  'H} » ■ 


omnia  plana , dicitur  /olidum fimilare  genitum  ex  figura  plana , A 

B.  D;f.8.  BC  , iuxta  regulam  ipfam figuram , vel  lineam  ,BC  ,&  *pfi*figu- 
hurns . ra,  A BC  , appellatur  genitrix  eiufdem  (olidi , quod tjfe  tntelliga - 

tur  ipftim  ,A  BC -»  ' *' 

37  vero  ad  fit  alia  figura  plana  , cuius  omnes  linea , quadam  re- 
gula fumpta  , defer  ibant fimiles  figuras  planas  , (fi  fimiUter  pofitas, 

C.  D«f.s.  omnes  'vni  cuidam  aquidifiantes  , (fi  fimiles  figura  ,BC  ,&  aque 
huius » ele natas  fttptr plana  genitricium figurarum, (olida fimilaria genita 

ex  iflis  figuris  , iuxta  dttfas  rcgulasvocabuntur  vlterius  interfice, 
vel  ad  inuicem  fimilaria  , licet  cum  dicemus  /olida  fimilaria  geni- 
ta ex  talibus  , efi  talibus  /guris  , (fi  hoc  ittam  (me  al io  addit » , an- 
1 telligemus  fernper  ea  cjfe  inter  fi , Vel  adinuictm  fimilarid^&iam 
fi  non  exprimatur , hoc  autem  nifi  aliter  explicetur . ' ■ , •' 

pro  dedar  audis  D.  efi£ -Defin,  8.  exponantur  dttafigurainro- 

dem 
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dem  plano , & in  eadem  altitudine , ejtta  ftnt  3BC  DA  ,A  DE  ,fit 
autem  altitudo  figuia , A S C.2>  Jumptd  refifie[faip(Hts  rrtt*  , C D , 
(fr  altitudo  figura 3 A DE , refpcftu  ip(ins 3 D E,  qua  intelligantur 
abfcindere  ex  eadem  parte  d communi  altitudine  partes  aquales, 
qua  fibiin  dtreEium  erunt , finivero  amba  communis  regula  om . 

-Rfl  _/«  - ■ ? ••  •»rv4.  • r ■infm.J ul.  /1-  J n , * , 


niurn  linearum  dkidrkndfigffrdrum^xfr  fitAutl  a AltAVtcumfi-oi? 
dem  3C  E , paraUelafiM  N3‘  j-j  ? / •.  r : -.v;  \ j'-'  ,fi 

Huius  portio  mdnens  in  figit*  o f.p  , . i / . u J?*  c‘" ' * 


tuius  portio  mdnens  in  figit* 
ra,  B D,  'fih3MO  >&ma* 
nens  in  figura  3 A DC 3 fit, 
O N ; reffangula  igitur , C 


pEayQ.F.,&rtJyuare. 
‘fi ungula  ,qua fub  qualibet  ' 


, E Definit,». 

.*  15»  1 * ' ' - e3l-n  huius. 

earum , quadicdntur  omnes  'linea  figura  3 B D 3( regula  E 3vely  ' 

C D fi)  & illi  tn  dtretfftm pofiia  tnfiguta , A D'E , tintinentur  (erit 
autem  fiimperaltquq  eidem  in  dire  [tum  frater  quam  forte  illt3  qua 
tangit  figuram , vt , B'  A, pote  si  .n.  in  figura  ,AD  E 3tlli  vice  linea 
\>numpunttum  tqutum  refiponderf3  vt , A , hoc  tamen  refiaugulum 


funt  tn  eadem  altitudine  jumpta  affectu  e dr Undem  linearum  ,fub 
quibus  re  [langula  tontineutur)  fimulfumpta  votamus  Reclangu- 
la  fub  figuris  3BC  D A ,A'DE.  » 

.Si  ve  r?  contingeret  alteram  e at  undem  figufarum  effit  parallelo* 
gr animum  3cr  regulam  omnium  eiu fidem  tinearum  effit  vnumeiu* 
fidem  la!crum3  vt  3C  D 3r  e fpcUu  ‘curas  fu  ruitur, altitudo  3 1 une  quia 
illa  3 qua  aquidijlant  ipft  3C  D , in  par  alie logramrn  o 3B  D ,funtei* 
dem  ,C  D 3 aquales  , & funt  latera  dici  orum  ac  61  angulorum , ideo 
dico3nos  ca  vocare  pofifie  nedum  r e fl  aurula  fub  bis  figurtj3fied  ettqm 
fic  appellare , nempe  . Omnia  re  [langula  figura  A DE3(  qua  ncrua 
efil  necefifiario  par  allelogrammum)  seque  alta , ac  vnum  eorum  .i.  ac 
re[l  angulum  , C DE  . altitudinis  fictlicet  aqualis  ipfi  3 C D3 prosit 
libuerit  autem  nominentur . 

T<'  :/dU^||5 ;• 
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Congruentium  planarum  figurarum  omnes Iineaf»fum- 
ptat  vna  earundem  vt  regula  communi  ,lunt  congrucn- 
~ ‘ tes » Et  congruentium  folidorum  omnia  plana,  iumptaeoruia 
yno , vt  regula  communi  , fune  pariter  congruentia . . 

II-  c 

Omnes  figura;  fimiles  alicuius  figura;  planat  funt  omnia 
A.bef.s,  pjana  folidi  ,quod  terminat  ur,fupcrficie , in  quaiacentpcrx* 
^ttiU5#  metri  omnium  dicarum  fimilium  figurarum. 

THEOREMA  t.  PROPOS.  I.  „ 

Varumlibet  planarum  figurarum  omnes  lineae  rer^i 
yj  tranfitusi  & quarumlibet  folidarum  omnia  plana, lunt 
, magnitudines  ‘nter  k ral‘oncm  habcntes  • 

' Sint du*  pfanaivt  cumque  figura ,£  A^,GOQ,quawmrc- 
culs , E G > G Q , Vtcuraq;  fit  autem  figurae , EA  G » altitudo  tu 

. j*a  rrfpedu  , E G * ipfa , A R , & figura: , G O Q , 

Jefpcau  , G Q , ipfa , O F . Dico  ergo  omnes  lineas  redi  trani: itu  i* 
guix , E A G,  fumptas  cum  regula , E G,  ad  omnes  lmeas  redi  tran- 

fitus figura: , G OQ,fum-  ' ^ ' ...  ^ 

ptas  cum  regula , G U ^ra- 
tionem habere.  Gonftitu- 
untur  regulae , E G , G Q, 
iibi  in  diredum , & fmt  to- 
te figurae  fupra  i pias  regu- 
las in  eodem  plano,  vel  igi- 
tur altitudines,  A $,OP,. 
funt  aequales,  vel  non , fupponamus  prnn6  lplaseffe  ^quales,  abicin- 
dantur  nunc  ab  altitudinibus,  A O P,  ex  hypotefi  qualibus,  por- 

tiones , I # , R P , aequales  verfus  regulas , E G , G Q , fi  ergo  per 
pundum , I , duxerimus  regulre , E G , parallelam , L M > h*c  pro- 
duda  tranfibic  per  pundum , ^ fiet  ergo , L M , qu$  clauditur  peri- 
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inctro  figurae , E A G , vna  cx  ijs , quae  dicuntur  omnes  lineae  figur?, 

E AG  ,&  ,N  S , claula  perimetro  figura,  G OS,  vna  ex  omnibus 
lineis  figurc,  GOQ  ,lumptis  omnibus  lineis  iam  duftis,  regula  corn- 
muni , E Q,&  rebi  tranfitus  , vti  lemper  intelligemus,  nifi  aliter  ex»> 
pl  icetur  , etiam  fi  id  non  exprimatur . Quoniam  igitur  fi  rcba  ,N  SM 
fit  minor  reba  ,LM,  poteft  indefiniti  produba  aliquando  fieri  ma< 
ior,fihoc  intelligamus  fieri  de  cateris  lineis,  quae  ab  altitudinibus 
portiones  abicindunt  squales  verius  regulas,  E G,  G Q > patet,  quod 
fingui? , qu?  erum  in  figura , G O Q , produb?  fient  maiores  i js,  qu$ 
erunt  in  figura , E A G , fit  autem  ita  faba  produbio  cuiufuis  om? 
nium  linearum  figurae , G O Q , regula , E Q,  vt  qua:  illi  in  direbum 
conftituitur  in  figura,  E A G ,fit  portio  eiufdem  producte  »vt  ex.gr. 
ita  fit  produba , S N , verius  , M L , vt  i piam  pertranfeat  perucniens 
verbi  gratia  vlquead,T,itavt,LM,fit  portio ipfius , TS, patet 
ergo , quod  omnes  linea  figura,  E AG»  erunt  pars  omnium  linea»  . 
rum  figurae , G O Q , fit  produbarum , & iftj  erunt  totum  ,,nam  ille 
illis  claudentur,  fiuein  his  totae  Aperientur,  & aliquid  amplius  X 
quod  de  omnibus  lineis  figura , G OQ , fic  produbis  manet  extra  fi- 

furam , E A G ,totum  autem  efl  maius  fiia  parte , eego  omnes  linef 
gura , G OQ,  fic  produbf  fuerunt, vt  maiores  cffedf  fuerint  om- 
nibus lineis  figura:  ,EAG;  eadem  methodo  omnes  lineas  figur; , E 
A G , fic  producemus , vt  complebantur  omnes  lineas  figura , G O 
Q,  iam  produbas  ,vt  dibumeft  ,&  ideo  maiores  eildem  fiant , ma- 
gnitudines autem  rationem  habere  inter  £e  dicuntur,  qua  multipli-  Diffin.^ 
cata  feinuicem  fuperare  poliunt,  ergo  patet  omnes  lineas  figura- 1 -s.Eleniv 
rum , E AG,G  O Q,  cum  altitudines , A $ ,0  P,  fuerint  aquales» 
inter  le  rationem  habere . 


Non  (int  autem  aquales  ,fed  altitudo , A $ , fit  maior  altitudine» 
.O  P,  & ab , A # , fit  abfeiffa  verfus , E G , ipia , C $ , aqualis  ipfi,  Ot 
P,&  per,C,duba  ,.B  D, parallela,  E G,intelligatur  per,  B D,fi 
figura  ,E  A G , ablcifla  figura  ,B  A D , & ea  condi  tuta , vt , H F B> 
ita  vt  fit  in  eodem  plano  ad  eandem-partem  cum  figuris^,  E B D G, 
(qua  remanfit ) & , G Q Q ,.exiftente , H E , in  direbum  ipfi , E Q> 
quod  fi  adhuc  altitudo  , F X ,.fit  maior  altitudine  ,,0  P , abicindatur 
ilh  aqualis,  & fic  femper  fiat , & diiponantur  figura  refidua,  vt  ea- 
rum bales  fint  in  direbum  ipfi  ,EQ,&  figura  conllituta  ih  eodem 
plano , &ad  eandem  partem  cum  figuris  , E A G , G.O  Q,in  altitu- 
dinibus vel  aqualibus,  vel  noamaioribusaltitudine,OP.  lntdJiga- 
tur  nunc  duba  vtcumque  in  figura  , G G Q,  reba, N S, parallela» 
GQ,  quaerit  vna  ex  omnibus  lineisfigura,  GOQ, regula  ,G  Q, 
producaturqj  ita  ,vt  pertranlieat  omnes  fic  difpofitas  figuras  , vt  vfqi 
in , Z , complebctur  ergo  ,S  Z , iplas  fic  quaeuis  om- 

nium. 
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hiam  linearum  figur^G  OQ,  h ad  ege  prodKidta,  cotnpleftetur  eas» 
qu®  deip.a  manent  in  figurrs  iam  dilpofitis , ergo  omnes  lineae  figu- 
r®  , G O Q , fic  produdl®  complerentur  omnes  lineas  figurarum  fiC 
dilpofitarum,  ergo  erunt  ad  illas  ftmul  fumptas,  vt  totum  ad  partem, 
ftam  illae  ip  hisrepeHtntury&ahquid  amplius,  ergo  erunt  iliis  naa-r 
lorcsjomnesline^auttm  figurarum  fic  dilpofitarum  Umt  non  mino- 
res omnibus  lineis  fignra: , £ AG>exqua  defumpt®  lunt,crgoouH 
nes  line^  figilr$ G OQ,  fic  produdl®  lunt,vt effeti* fuerint  maio- 
res  omnibus  lineis  figure , E A G ; eodem  padlo  offendemus  nos  pof- 
fc  vice  verfa  illas  illis  effi  ccrc  maiores , ergo  omnes  line®  figurarum, 
E A G , GOQ,  fumpt*  cum  regulis  vteumque  luppofitis , cuiuiuis 
Iint  altitudinis  fiimptf  iux- 
ta  eafdem  regulas  , iunt 
magnitudines  inter  le  ti- 
tionem habentes,  qiiodfi 
fubter  rcdlint ',  H Q, 'id- 
huc  edent  portiones  cbti-' 
fiderat  arum  a nobis  figu- 
rarum, E A G,  G O Q , eo- 
dem modo  ollenderemus  omnes  lineas  earundem  furaptas  , Cum  ijf» 
dem  regulis  elle  magnitudines  rationem  inter  ie  habentes,  vndeinte* 

f rarum  figurarum  omnes  line?  eilent  magnitudines  inter  lc  rationem 
abentes , quod  in  fig,  planis  oilcndefe  opus  erat . 

In  figuiis  autem  lolidis  confinvlitcr  procedemus ; nam  fi  in  lupe» 
riori  figura  intellexerimus , E A G , GOQ , elfe  figuras  lolidas  , & 
pro  redlis  lineis  ®quidiffantrbus  intellexerimus  plana  ®quidiftantia, 
vt  pro  redlis , E G,  G Q.,  plana  , E G , G Q , quibus  plana , L M , N 
S , fint  xquidiffanter  dudla  ,fumptis  pro  regulis  planis , E G ,G  Q, 
ijfquc  in  dircdlum  fibi  conftitutis  ita  vt  iaceant  regul*  in  eodem 
plano,  oileudemus  nos  polle  ita  producere  omnia  plana  folid®  figu- 
r® , G O Q.,  vt  eadem  complectantur  omnia  plana  figur® , E A G, 
( fi  fint  eiufdem  altitudinis  didi®  figur® ) integr®  exilfentis  , vel  (fi 
non  fint ) diuif®  in  figuras  (olidas , ex.  gr.  E B D G , B A D , fic  di- 
fpofitas,  vt  bafes , fiue  rcgulj  iaceant  in  eodem  plano,  & ita  , vt  om- 
nia plapa  didlarum  figurarum  folidarum,  vel  fint  intra  oppoiita  pla- 
na didtas  figuras  tangentia , vel  nihil  eorum  extra  , vnde  omnia  pla- 
na figur®  tolid®,  G O Q,  ficprodudla  fient  totum  ,&c  portiones  ab 
cifdein  cape®  in  figura  lolida , E A G , integra , vel  diuiia , vt  didlum 
cfi  .i.  omnia  plana  figur® , E A G , fient  pars  omnium  planorum  fi- 
gur® , G O Q , fic  produdlorum , nam  h®c  in  illis  tota  reperientur, 
& aliquid  amplius , vnde  omnia  plana  figiir® , G O Q , fic  produdla 
erunt , vt  effedla  fint  maiora  omnibus  planis  figur® , E A G;  eodem 

modo 
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•5do  oftendemus  nos  poffe  fic  producere  omnia  plana-, figurae , E A 
G , vt  fiant  maiora  opmibus  planis  figurae , G O Q,  ita  produ&is , & . 
fic deinceps ; ergo  omnia  plana  1'oiidarum  figurarum ,EAG,GO  7*  ** 

Q.funt  magnitudines  inter  k rationem  habentes , quod  oftendere  ’ ’ 'n* 
«pus  erat,  ,*  M . 


S C H O L I V M* 

T)  Offet  forte  quis  circa  hanc  demonfi rationem  dubitare,  nonre&e  per- 
JL  cipicns  quomodo  indfinitk  numero  linea  , vel  plana , quales  ejfe 
exiflimari  poffant  ,qux  d me  vocantur  , omnes  linea , vel  omnia  plana 
talium , vel  talium  figurarunt  poffint  ad  inuicem  comparari : Tropte> 
quod  tnnuenduni  mihi  videtur , d/ini  confidero  omnes  lineas , vel  omnia, 
plana  alicuius  figura , me  non  numerum  ipfarum  comparare,  quem  igno- 
ramus ,fed  tantum  magnitudinem , qux  adaquatur  [patio,  ab  etfdem  li- 
neis oceupato , cum  illi  congruat  ,&  quoniam  illudfpatium  i terminis 
comprehenditur , ideo  & earum  magnitudo  ejl  terminis  eifdetn  compre- 
benfa , quapropter  illi  potefl  fieri  additio , vel  fubtraffio,  licet  numerum 
earundem  ignoremus  ) quod fufficere  dico , vt  illafint  ad  inuiccm  compa- 
rabilia , alioqutn  neque  ipfa  fpat ia  figurarum  cjfentad  inuicem  compa- 
rabilia: Vel  enim  continuum  nihil  ali  ud  cfl  preter  ipfa  ifidiuijibilia,vcl 
aliquid  aliud , fi  nihil  cfl  prxter  indiuifibilia , profctfo  (i eorum  conge- 
ries nequit  comparari , neque  fpattum,  fine  continuum , erit  comparabi- 
le , cum  illud  nihil  aliud  ejfe  ponatur , quam  ipfa  tndiuiftbiha ; Si  Vetb 
continuum  cfl  aliquid  aliud  prxter  ipfa  indiuifibiltafateri  <equim  efl  hoc 
aliquid  aliud  intcriacerc  ipfa  indtuifibilia , habemus  ergo  continuum.» 
diffeparabile  in  quadam , qux  continuum  componunt,  numero  adhuc  in- 
di finita  , inter  qualibet  enim  duo  indiutfibilia  xquum  efl  intertacere  ali- 
quid illius,  quod diflum  cjl  ejfe  ahquid  aliud  in  ipfo  continuo  prxter  in- 
dtuifibilia , qua  enim  ratione  tolleretur  d medio  duarum , d mcdtjs  quo- 
que exterarum  tolleretur-,  hoc  cum  ita  fit  comparare  nequibimus  ipfit j 
. continua , fi ue  fpatiaadinuiccm , cum  ea , qux  colliguntur  ,&fimnl  col- 
Ictia  comparantur,  fcilicet , qux  continuum  componunt, fint  numero  in  • 
definita , abfurdum , autem  ejl  dicere  continua  terminis  comprebatfa  non 
- effc  ad  inuicem  comparabilia  ,c>go  abfurdum  efl  dicere  congeriem  om- 
nium linearum  fiue  planorum  , duarum  quarumlibet  figurarum  non  effc 
ad  inuiccm  comparabilem , non  obfiante , quod  qux  colliguntur  , & ii - 

• lam  congeriem  componunt  fint  numero prtdefiu na , velati  hoc  non  obfiat 

• in  continuo , fi ite  ergo  continuum  ex  indruifibihbus  componatur  ,fiue_j 

• niu , indiuifibilutm  congeries funt  adintneem  comparabiles , & propor - 
-"itionem  habent.  ... 
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7^0«  inutile  autem  mihi  videtur  iffj  anmaduertere  pro  huius  Cotifiw 
rnatione  , hoc  pro  vero  fuppofito,quayn  plUrtmx , qua  ab  Euclide , Ar- 
chimede , & ai ijs  ojienja  funt , i me  pariter  fuiffe  demonftrata , meafj; 
conclufioncs  ad  vngucm  cum  tllorurn  concluponibus  concordare , quod 
euidens  pgnutn  effe  poteft,  mein  pnncipjjs  vera  ajjumpp/fr,  Ucet  fciamf 
& ex  falps  prinapijs  fophiflicc  vera  aliquando  diduci  p JJl , quod  ta- 
men in  tot,&  tot  conclupontbus,  methodo  geometrica  dcmonftratts  mihi 
accidiffe  ab furdum  putarem : Hoc  tamen  addo  , non  tanquam  prxfata  ve- 
ritatis legitimum  fundamentum,  fed  vt  non  negligendum , immb  fumme 
txpendendumtllius  argumentum , quod  fequentia percurrenti  continui 
magis , ac  nuigis  ciucefcct. 


THEOREMA  II.  PROPOS.  If. 


lia,  regula  quauis  affumpta. 


Sint  du$  aequales  plan$  figurae,  ADC,AEB,in  figura , A D C, 
iit  regula , A C , vtcunquc , & in  figura , A E B , regula  vtcunquc  fit, 
AB.  Dico  omnes  lineas  figurae,  A DC,  regula  , AC,  squales  clFe 
-omnibus  lineis  figur$,  A E B , regula , A B ; incclligatur  figuram , A 
E B,  ita  fuperponi  figurae , A D C , vc  regulae  fint  ai  inuicem  iuper- 
pofitf,  veluteft,  A B,  in , AC , vel  faltcm  equid;ilent  ,vcl  ergo  tota 
i figura  congruit  toti , vd  pars  parti , congruat  pars  parti , ergo  con- 
gruentium harum  partium  omnes  linea;  erunt 
pariter  congruentes,  fcilicct  omnes  linee,  A D 
B,  partis  figurf,  A E B,  erunt  congruentes  om< 
jiibus  lineis , A D B , partis  figura: , A D C,  fu* 
perponantur  adhuc  refidux  harum  figurarum 
partes , hac  lege  tamen,  vt  omnes  earundem  li- 
neae regulis , A B , A C , fiue  regulj  communi, 

A B , vel,  A C , femper  fituentur  xquidifhnces, 

& hoc  femper  fiat,  donec  omnes  rctidu?  partes  ad  inuicem  fuperpo- 
£tx  fuerint , quia  ergo  integrx  figuras  iunc  aequales  erunt  didae  par- 
tes fuperpofitae  inuicem  congruentes , ergo  & earum  omnes  lineae 
erunt  pariter  congruentes , magnitudines  autem  congraentes  funt 
ad  inuicem  aequales , ergo  omnes  lineae  partium  figura: , A E B , fi- 
mul  fumptaru  n.f.  omnes  linex  figurx,  A EB,  lurnpcx  regula  ,A 
B , erunt  aquales  omnibus  lineis  partium  figur$ , A D C,  quibus  prf- 
didx parce»  congruerunt , firaul  tfumptarum . . omnibus  lineis  figu- 
. ne. 
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rae , A D C , fumptis , regula , A C , quod  in  figuris  planis  cfter.den» 
dum  erat. 

Ita  fuperpofitis  xqualibus  figuris  folidis  , ita  vt  duae  in  ipfisafTum- 
ptx  vtcunq;  regula:  fuu  ad  mutcem  iupcrpofitx , vel  aquidif  antes, 
& refiduorum  facta  letuper  lu perpoli  none  ita  , vt  cmnia  ccrum  pia* 
na  regulis  iam  mperpoliu s $qurdiftent , tandem  , quia  figurf  Ium  ae- 
quales , dvdbe  partes  erum  ad  inuiccm  congruentes  coiutquen- 
ter  mtegrj  quoq;  figurae  erunt  congruentes , ergo  carum  tmnia  pla- 
na lumpta  cum  dittisregulis  erunt  ad  inuicem  congruentia , ergo  & 
aequalia , quod  in  liguris  lol  idis  oiteiidere  quoque  opus  erat . 

COROLLARIVM.  l 


Hinc  patet  in  eadem  figura  plana  > otrmes  lineas  fumptas  cum  qua- 
dam  regula  aquari  omnibus  lineis  fumptis  cum  alta  quams  regu- 
la { & in  fi  'urts  folidis  omnia  plana~Pinus  fumpta  cum  quadam  regula 
. aquari  omnibus  planis  eiufdem , regula  quauis  ajfumpta  ; vndeex-gr. 
fello  planis  cylindro  aquidiliantcr  axi , qua  feti  tone  in  ijfo  creantur  pa • 
ralldognmma  ,&  jeffo  eodem  planis  aqutdi  itant  er  bafi  duitis  , qua  /e- 'Coroll.6, 
flf  tone  creantur  tn  eodem  circuli  ,patet  exhoc,  omnia  paralie  logramm  a 
difft  cylindri , recula  eorundem  vno , ejfe  aqualia  omnibus  arculis  etu - J1* 

[dem , regula  b>fi . V 

THEOREMA  Iit.  PROPOS.  III. 


Figurae  plana:  habent  inter  fe  eandem  rationem  } qoani 
eorum  omnes  lineae  iuxtaquamuis  regulam  aflumptari 
Et  figura-  lolida,quam  eorum  omnia  plana  iuxta  quamnis 
regulam  aiiumpea. 

Sint  figurae  planae  vtcunque.  A,  D.  Dico, 

A , figui  aai  ad  figuraro,  D , elle  vt  omnes  line? 
figutae,  A , unca  quauiuis  regulam  ailumptre 
ad  omnes  Irneas  figura  , I),  iuxta  quamuisce- 
gulam  affumptas  . Intellgantur  ergo  o.nnes 
lineae  figurae,  A, D,ailumptae  iuxta  qua- 
fdam  regulas , deinde  capiantur  quotcunqueh 
gurae , ii  C , lingula:  xquales  figurae , A,  & fi 
gurx , D , quutcuuque  $quales  figurf , vt , E ; nunc , fi  confinuutn 
componitur  ex  ndiutlibilibus .patet  abiqueaha  demonfirationeti* 
guram , A . ad  figuratu  , D , elie  vt  omnes  linea.  figurc , h > ad  cm« 

P * nes 
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j.cs  lineas  figurj.D,  tunc  enim  comparare  continuum  ad  continuum 
non  effet  nili  ipla  indiuifibilia  comparare ,-  led  elto  , quod  hoc  fit  fal- 
fum,  vel  quod,etiamfi  verum  fit,  tamen  legitima  ratione  ad  hoc  pro- 
bandum nondum  peruenerimus ; nihilominus  adhuc  dico  ipla  indi- 
uifibilia.i.  omnes  lineas  figur? , A , ad  omnes  lineas  figurs , D , eife 
vt  figuram . A , ad  figuram  , D . Quon  am  ergo  aflumpfimus  figu- 
ras , B,C , lingulas  squales  figurae , A,  & , E, squalem  figurs  , D, 
Per  ance-  omnes  lines  lingularum  figurarum  , A , B , C , eruut  squales  omni- 
ced.  bus  lineis  figurs , A , lumptis  iuxta  didam  regulam  ('quacunque  re- 
gula didx  omnes  lineae  fint  alTumpts  ) & ideo  quotuplex  erit  com- 
politum  ex  figuris , A B C , figurs , A , totuplex  erit  compolitum  cx 
omnibus  lineis  figurarum  , A B C , omnium  linearum  figurs , A , & 
ideo  habebimus  squ&  multiplicia  prinis , & tertis  vtcunq;  lumpta,- 
fimihter  oltendcmus  compolitum  ex  figuris , E » D , sque  multiplex 
elTe  figurs , D , ac  compolitum  cx  omnibus  li- 
neis figurarum»  E,  D,  multiplex  eli omnium 
^ linearum  figurs, D,qus  funt  squi multipli- 
cia fecunds , & quartg  vtcuaque  lumpta,  quia 
‘ ergo  li  multiplex  prim;  .f.  compofitum  cx  figu- 
ris, A B C , lupcraucrit  multiplex  fecundf,  Ici- 
licet  compolitum  ex  figuris , D E , etiam  mul- 
tiplex tertis  .f.  compolitum  ex  omnibus  lineis 
figurarum , A B C,  luperabit  multiplex  quarts 
Elicitur  .{.compofitum  ex  omnibus  lineis  figurarum,  D E,  & fi  multiplex  pri- 
cx  autec. raa2 fucrit  squale  multiplici  fecunds,etiam  multiplex  terti^erits- 
quale  multiplici  quarte , fcilicct  fi  compofitum  cx  figuris,  A BC, 
fuerit  squale  compofito  ex  figuris,  D E,  etiam  eorundem  compo- 
Drfin.  j.  fitorum  omnes  lines  erant  squales  , & fi  minus,  minus , ideo  prima 
Qui.fil.  ad  fecundam  erit , vt  tertia  ad  quartam  » fcilicet  figura,  A,  ad  figu- 
ram , D , erit  vt  omnes  lines  figurs , A , ad  omnes  lineas  figurs , D, 
CorolLi.  fumptas  iuxta  datas  regulas  .f,  iuxta  qualcunqj  regulas,  quod  in  fig. 
huius.  p]aniscrat  o (tendendum  . 

Verum  fi  intellexerimus , A , D ,elfc  figuras  folidas , affumentes, 
C,B,  Ungulas  squales  ipfi,  A,&,  E,ipfi,  D,oftendemus  com- 
pofitum ex  figuris , A li  C , tam  multiplex  efle  figur$ , A , ac  compo- 
fitum cx  omnibus  planis  figurarum,  A , B,  C , multiplex  elt  omnium 
planorum  figurj  , A , & lic  compofitum  ex  figuris , D,  E , tam  mul- 
tiplex elfe  figurs , ,D , ac  compolitum  ex  omnibus  planis  figurarum, 
D E,  multiplex  eft  omnium  planorum  figurs  , D,  & tandem  per 
antecedentem  Propofitionem  oltcndcmus,  fi  multiplex  primslupe- 
‘ raucrit  multiplex  Iccunde  , etiam  multiplex  tertis  luperaturum  mul- 

tiplex quarts , & li  minus , minus , vel  fi  squale  »&  aquale  fore,  er- 
go 
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go  prima  ad  fecundam  erit,  vtterra ad  quartam, fciiicct  figura  to- 
iida  , A , ad  figuram  iolidam , D , erit  vt  omnia  plana , A , ad  om- 
nia plana  , D ,cum  quibuluis regulis  aflumpta,quod&  in  figuris  io»; 
lidis  offendere  opus  erat . 

COROLLARIVM. 

Liquet  ex  hoc , quod , t>t  inueniamus , quam  rationem  habeant  inter 
fe  dux  figurxplatix  , vel  foltdx  ,fujficut  nobts  repenre , quam , in 
figuris  planis , inter  ferat  tonem  habeant  earundim  omnes  lwc<e  ,& ,trt 
figuris / olidis , earundem  omnia  plana  tuxta  quan.uis  regulam  ajfumpta , 
quod  noux  huius  me  a Geometri  a v eluti  maximum  tacto  fundamentum.*. 

THEOREMA  I\^.  PROPOS.  IV. 

SI  dua:  figura?  plana?  > vel  folid®,  in  eadem  altitudine  fue- 
rint conftituta? , dudis  autem  in  planis  redis  lineis  ,& 
in  figuris  folidisdudis  planis  vtcumque  inter  fe  parallelis, 
quorum  refpedu  praedida  fumpta  fit  altitudo , repertum  fue- 
rit dudarum  linearum  portiones  figuris  planis  interceptas, 
feu  dudorum  planorum  portiones  figuris  foiidis  interceptas, 
efle  magnitudines  proportionales , homologis  in  eadem  figu- 
ra femper  exiftentibus , did®  figurae  erunt  inter  fe , vt  vnum 
quodlibet  eorum  antecedentium , ad  luum  con/equensina- 
lia  figura  eidem  correfpondens . 

Sint  primo  duae  figurg  planae  in  eadem  altitudineconflitutae , C A 
M , C M E , in  quibus  ou®  vtcunquercd®  lineae  inuiccnr  parallelae 
dudaeintell  gantur,  A E,B  D , rclpc&u  quarum  communis  altitu- 
do aliumpta  intclbgatu^fint  au- 
tem portiones  figuris  intercepi® 
iplur , A M , B R,  in  fig.C  A M, 

& , ME,  R D , in  fig.  C M E, 
reperiatur  autem  , vt , A M , ad, 

M E , ita  eflc , B R , ad , R 1). 

Dico  figu  ara , C A M , ad  figu- 
ram, C ME,  efle  vt,  A M ,ad, 

M E,  vel  ,B  R ,ad, R D, quoniam  enim , B D,  A E ,vtcumq;du- 
Ctx  lunt  inter  l'e  ®quidiftantes,  patet , quod  qualibet  earum  , que  <tt- 
«untur  omnes  line®  hgur® , C A M , iurnpt®  regula  altera  ipiatum, 

P x AM| 
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A M , B R , ad  eam ,'qu.e  illi  indircflum  iacet  in  figura , C M E , erit 
vt,BR,ad,  R D , vel  ve , A M , ad,M  E , vt  igitur , A M , ad , M 
E , vnum  .f.  antecedentium  ad  vnum  contequentiuin  , ita  erunt  om- 
nia antecedentia , nempe  omnes  line;  tigur;,  CAM,  regula,  A M 
ad  omnia  confequentia , icilicet 
ad  omnes  lineas  figurae, CM  E, 
regula  ,ME;  indefinitus  .n.  nu- 
merus omnium  antecedentium, 

$£  conlequentium,  qui  pro  vtril- 
que  hic  idem  ell, quicunque  fit 
(&hoc  nam  figura:  funtrn  ea- 
dem altitudine , &i  cuilibet  ante- 
cedenti in  figura , C A M , affumpto  rcfpondet  fuum  confequens  illi 
in  direflum  in.alia figura  conftitutum ) non  obftat  quin  omnes  line; 
i.  hui  us . figur;,  CAM,  fint  comparabiles  omnibus  lineis  figur;,  C M E,  cura 
ad  illas  rationem  habeant , vt  probat  umell  ,& ideo  omnes  lineae  fi- . 
gura: , C A M • regula , A M , ad  omnes  lineas  figur; , C M E , regu- 
la , M E , erunt  vt , A M ,ad  ,M  E , verum , vt  omnes  linea:  figura^ 
g.hoius . . C A M , ad  omnes  lineas  figur; , C M E , ita  fig.  C A M , eft  ad  figupti 
ram  , C MJE  ,ergo  figura , C A M , ad  figuram , C M E , erit  vt , B', 


M , C M E , intercepta  inuicem  parallela  , & ita  confiituta,  vt  planajSt 
A M,  M E,  iaceantia  eodem  plano,  veluti  fe  habeant  etiam plana£k 
B R , R D , rcfpeflu  quorum  praefaca  altitudo  affuinpta  quoq,  intek; 
ligatur , eadem  methodo  procedentes  oitendemus  omnia  plana  figufc 
rx,  C A M,  ad  omnia  plana  figurae,  CM  E,  ideft  figuram  lolidamp 
j.hulus.  C A M,  adfigurara  fofidam  ,CME,eflevt  planum,  B R , ad  piae 
num , R D,  vel  vt  planum,  A M , ad  planum  > M E , quod  & in  loli- 
dis  ofienderc  opus  erat . 

COROLLARIVM. 

Colligitur  ex  hoc  in  figuris  planis , vel  folidis  , fi  magnitudines  com- 
paratx fint  linex  re£tx  , vel  plana  ,fint  autem  tllx , qux  dicuntur 
omnes  line x , vel  ommaplana  dtft arum  figurarum , de  illis  quoq;  vcrifi- 
cari , vt  vnum  antecedentium  ad  vnum  confequentium , ita  ejfe  omnia_, 
antecedentia  ad  omnia  confequentia  ;&  in  fupradiths  figuris  planis 
omnes  lineas  vnius  ad  omnes  lineas  alterius , vel  in  folidis  omnia  plana 
vnius  ad  omnia  piatu  alterius » ejje  vt  vnum  antecedentium  ad  vnunu 
. ' ton- 


K , ad , K u , vel , A , ad , M b , quoa  ra  figuris  planis  oftend 
opus  erat,  fttitegu  jj  “ 

Si  verd  fupponamus , C A M , C M E,  e(Te  figuras  fotfefas, _ 
ire<3arunr  ,AM,BR,ME,  RD,  plana  intellieamus  fieuris , C A; 
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ionfequcntittm , iuxta  qux , tanquim  regulas , di3d  omnes  linea , vel 
omnia  plana  intelliguntur  ajjumpta . 

THEOREMA  V.  PRQPOS.  V.- 

PArallelogramma  in  eadem  altitudine  exiftentia  inter  fe 
funt j vt  bafes ; & que  in  eadem  bafi,  vt  altitudines,  vel, 
vt  latera  aequaliter  bafibus  inclinata . 

Sint  parallelogramma  quaecunque , A M , M C , in  eadem  altitu- 
dine conllitata , lumpta  altitudine  iuxta  bafes» Dico 
parallelogrammum,  A M , ad  parallelogrammum , M C , die  vt , G 
M , ad , M H . Ducaturqu^cunq;  intra  parallelogramma , AM , M 
C,  parallela  ipfis,  G M , M H,  cu- 
ius portiones  parallelogrammis, 

A M , M C,  intercept$  fint , D E, 

EI.  Quoniam  ergo,  D M ,eft 
minum , ficut  & , E 
E aqualis  ipfi  »,G 
, M H , erit  igitur,  G. 

I,vt,DE,ad,EI,&,DE,EI,  duit*  funt  vtcunq; 
parallela:  ipfis , G M , M H , ergo  parallelogramma , A M,  M C ,e- 
runt  ex  genere  figurarum  Theorematis  anteccd.  ergo , A M ,ad , M 
G , erit  vt , D E , ad  , E I , vel  vr , G M , ad , M H , quae  funt  eorun- 
dem bales  . Haec  autem  verificabuntur  etiam  fi  altitudines  aequales 
fuerint , vt  facili  patet. 

Sint  nunc  parallelogramma , Q P , E P,  in  eadem  bafi , N P,  con» 
flituta.  Dico  eidem efle,vt altitudines  fumptae iuxta  bafim,NP, 
demittantur  ergo,OR,T  S,  altitudines  in  ,N  P,  produitam,  in 
punitis , R Suilli  occurrentes  ( ni  fi  fortb  ,T P »0  P ,clTent  ipfae  alti- 
tudines , vel  intra  parallelogramma  inciderent  bafi , N P, ) & a pun- 
itis , Q , L , illis  parallelae , QJi. , L V , in  punitis  , V , X , bafi  , N P,. 
incidentes , iunt  igitur  parallelogramma , QS , L R , in  squalibus  al- 
titudinibus , QT, L O , luraptis  iuxta  bafes , T S ,-0  R , ergo  paral-  Ex  . 
lelogramma , QS , L R , erunt  inter  le  ,.vt  bafes , T S , O R , eft  au-  plr[e  hu_ 
tem  parallelogrammum , QS  , a:quale  parallelogrammo , QP , &,  ius  Prop». 
L R , ipfi , L P,ergo  parallelogramma , Q P,  L P,.erunt  inter  fe , vt, 

TS  ,OR , qua:  pro  ipfisiunt  altitudines fumpta:  iuxta  bafiin  ,N  P. 

Si  autem  latus  ,OP, extenderetur  fuper latus  ,PT,idefi latera, O 
P , P T ,effcnt  §qualiter  inclinata  communi  bafi , N P,  tunc  fumptis 
pro  bafibus  ipfis , T P , O P , haberemus  parallelogramma , Q P , L 

P,in 


parallclogra 
H,  erit , DI 

& , E I , ipfi 
M , ad , M ~ 


< L T 


Dic 
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tx  prinu  P,  in  eadem  altitu Jine  fumpta iuxta  bafes , ' 1 P > O P » & cfj"en/» 
Lfhu.us  vc  jpfx  bafes , T P , O P , ideft  vt  latera , T P , O P,  «qualiter  baff, 
propor.  p inclinata,  hsc  autem  pariter  vertficabuntur  etiamli  balis , N r» 
non  Ct  communis , fint  tamen  dus  bafes  squales , qua:  oilenderc  o: 

pus  erat  • 

* 

THEOREMA  VI.  PRO  POS.  VI.  ^ 


PArallelogramma  habent  rationem  compofitam  ex  ra* 
tionebafium,&  altitudinum  iuxta  cafdem  bafes  fum- 
ptarum.fiuc  laterum  arqualiter  balibus  inclinatorum, cum 
• fcilicet  illa  funt  squiangula . 


Sint  parallelogramma  vteunque  ,AD,FM.  Dico  eadem  habe- 
re inter  le  rationem  compofitam  ex  rationibus  bafium , qus  fint,C 
Defin.u.  j-j  ^ * & altitudinum  , qu$  fint , B V,0  N ,lumpts  iuxta  bales, 
C D , G M , illifque  producis , fi  opus  fit , in  punftis,  V,  N .occur- 
rentes , fiue  ex  ratione  laterum , B D , O M > fi  fint  squiangula : Ab; 
fcindatur  a , B V , verfus , V , ipla, 

X V,  squalis  ipfi  , O N , & per,  X, 
ducatur , X P , parallela , C D , le- 
cans , B D , in  , R , vt  fiat  paralle- 
lograramum,  P D,  in  eadem  altitu- 
dine cum  parallelogrammo  , F M, 

&in  eade  baficum  parallelogram- 
mo, AD.  Parallclogrammum  er- 
go, A D , ad  parallelogrammum. 

F M , fumpto  medio  de  foris  parallelogrammo , P D , habet  ratio* 
liW.o*,l"nein  compofitam  ex  ratione  parallelogrammi , A D ,ad  parallelo- 
grammum , P D , ideft  ex  ratione,  quam  habet , B V,  ad , V X , vel, 
O N , fiue , B D , ad  , D R , quoniam , A D , P D , iunt  squiangu- 
E xfecun.  Ia , ideft  ex  ratione , B D , ad , O M , & hoc  quotielcunque , P D , F 
par.ant.  ^ ) fint  pariter  squ:angula , & infuper  cft  compofita  ex  ea , quam 
habet  parallclogrammum , P D , ad  parallelogrammum , F M , ideft 
Ex  prima  ex  ea , quam  habet,  C D,  ad  , G M,  ergo  parallelogrammum , A D» 
part-.- ao- ad  parallelogrammum  , F M,  habet  rationem  compofitam  ex  ea, 
teccd.  quam  habet,  BV,  ad,  ON  ,qus  iunt  altitudines,  vel  etiam  exea, 
quam  babet , B D , ad , O M , fi , A D , F M , fint  squiangula  ; & ex 
oa , quam  habet , G D , ad , G M , quod  oftendere  opus  erat . 


THEO- 
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THEOREMA  VII.  PROPOS.  VII. 


V9 


PAralletogramma , quorum  bafes  altitudinibus,  vel  Jatd* 
ribus  «qualiter  bafibus  inclinatis , reciprocantur } funt 
«qualia,  & qua;  funt  «qualia , bales  habent  altitudinibus, 
vel  lateribus  «qualiter  bafibus  inclinatis , reciprocas . 


Sint  parailelograimna , H X , A D , quorum  bafes , V X , B D,  re- 
ciprocentur eorum  altitudinibus  ,C  O , R Z , vel  lateribus , C D,  R 
X , quotiefcunq;  fint  «qualiter  baiibus  inclinata.  Dico  lnxc  paral- 
lelogranama  ellc  aequalia ; etenim  parallclogrammum , H X , ad  pa- 
rallelogramtnum , A D , habet  rationem  compofitam  cx  ea , quam 
habet , V X , ad , B D , R Z , ad , C O , flue , R X , ad , C D,  cum 

illa  funt  «quiangula , cfl  autem , vc, 

V X , ad , b D , ita , C O , ad , R Z, 
vel,C  D,  ad , R X , cum  illa  funt 
aequiangula  , ergo  parallclogram- 
mum,  H X,  ad  parallclogrammum, 

A D , habet  rationem  compofitam 
ex  ea , quam  habet , C O , ad , R Z, 

&c  > R Z,  ad , C O,  fiue  ex  ea,  quam 
habet  ,C  D ,ad , RX  R X , ad,  CD,qu«  eft  eadem  ei,  quam  d: 
habet , C D , ad  « C D , vt  illa  cft  eadem  ei  ,quam  habet , C O , ad,  lib.i. 
CO,funtque  proportiones  «qualitatis,  ergo  parallclogrammum, 

H X , erit  «quale  parallelogrammo , A D . 

Sint  nunc  parallelogrammum,  H X,  «quale parallelogrammo,  A 
D . Dico,  vt , V X , ad , B D,  ita elfe , C 0,ad , R Z , v,el , C D ,.ad„. 

R X,  cum  funt  «quiangula  . Quoniam  ergq  parallclogrammum,  H 
X,  e d «quale  parallelogrammo , A D,  erit  ad  illud,  vt,c6,ad, 

C O , vel  vt , C D ,ad  ,C  D,idell  (de  foris  fumpto , R Z , vel  pro 
lccunda  ratione , R X , ) in  ratione  compofita  ex  ea , quam  habet,  C '»* 
O , ad,  R Z , Se  ex  ea , quam  habet,  R Z , ad , C O , vel  cx  ca,  qua m 1 *" 
habet,  C D,ad,RX,&,RX,ad,C  D,  verum,  HX,  ad , A D,  Exaotec% 
habet  etiam  rationem  compofitam  ex  ea , quam  habet , V X , ad  , B 
D,&  , RZ,ad,CO,  vel  ,RX ,ad,C D,cum  lunt  «quiangula, 
ergodu«  rationes,  CO,  ad , R Z,&c , R Z,ad,CO,  vel  ,C  D,  ad, 

R X , & , R X , ad  , C D , componunt  eandem  rationem , quam  iftf 
dux.l.  V X,  ad,B  D,Se  ;RZ,ad,  CO,  vel,  R X,ad,CD,  eit 
autem  communis  ratio , quam  habet,  R Z ,ad  ,CO , vel,  R X,  ad, 

C D , ergo  reliqua  ratio  .1.  quam  habet , V X , ad , B D , erit  eadem 
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ci , quam  habet,  C O , ad,  R Z , vel,  C D , ad,  R X , cum  funttequi- 
angula , ergo  aequalia  parallelogramuia  bales  habent  altitudinibus* 
ve'  lateribus  aequaliter  bafibus  inclinatis  reciprocas , quod  oltenderc 
opus  erat  . 

THEOREMA  VIII.  PROPOS.  VIII. 

Similia  parallelogramoaa  funt  ia  dupla  ratione  laterum 
homologorum . 

• ,♦  * 

Sintfimilia  parallelogramraa  , AC,  EG.  Dico  eadem  efle  in  du- 
lux  d'(r.-.  nlarat  one  laterum  homologorum : Quoniam  enim  lunt  fimilia  illa 
S«.  ei.  iequiangula,  fint  anguli  ,BCD,  FGH,  aequales,  & latera  ho- 
mologa , B C,  F G i C D , G H , fi  ergo  pro 
4 . • bafibus  fump>erimus  iplas , B C , F G , erit, 

* AC,ad,EG,inrationecompofitaexca, 
quam  habec,  B C , ad , F G.  & ex  ea , quam 
habet,  D C,ad,  H G,  quae  ell  eadem  ci, 
quam  habet,  BC,ad,  FG,vel,FG,ad 
tertiam  proportionalem  duaru,  pritnj  nem- 
pe »B  C,  & fecundae,  F G,  ergo  , A t , ad?  EG,er  c vt , B C.adten- 
tiam  proportionalem  duarum  pnnif  ? nempe,  B C , & lecund^,  F G, 
D'!in.io.  cr*1  ‘n  dupla  ratione  eius,  quam  habec  ad  ,F  G , vel  ,CD, 

f .Ekm.  ad , G H , quod  oftendere  opus  erat. 

COROLLARUM. 

Hinc  patet  , d.:  parallelo^rammis  >n  fupcrioribms  Tropnfinoni» 

bus  oflcnfa  funt,  eadem  de  eorundem  omnibus  Unas  eum  qmbuf  ■ 
3 .huius.  un  reg„its  affumptti  pariter  velificantium  tlla  funt  ,i>t  ipfa  paralie* 
logramuuu . 

THEOREMA  IX.  PROPOS.  IX. 

PArallelogramnorum  in  eadem  altitudine  exiftentium 
omnia  quadrata,  regula  tali , iuxta  quam  altitudo  fu;n- 
huius . ptacft,  Tunc  inter  te , vt  quadrata  b alium  • 
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Sint  igitur  parallelogranuna,  A M,  M C,  in  cadar»  altitudine.  Di- 
co omnia  quadrata  paraliclogrammi , A M , ad  on.nia  quadrata  pa* 
rallelogrammi , M C,  regula, G H,eile  vt quadratum  , G M,ad 
quadratum , M H.  Sit  imra  parallelugramma  ,AM,  M C >ducla 
vtcunquc , D i , parallela  ipli , G H , cuius  portio  )Dt,  maneat  in, 
AM,fit,EI,m,BH,  quoniam  ergo , D 
E,  cft  aqualis  ipli , G M , ligur^  autem  pia 
naelirailcs  deicripta  a lateribus , vel  lineis 
hmnolog.s  aqualibus  lunt  arquales  ,fit  ideo 
quadratum  ,Dt,  erit  aquale  quadrato,  G 

, fit  quadratum  , F.  l , quadrato , M H,  G M 
ergo,  vt  quadratum  ,G  M , ad  quadratum, 

M 14,  'ta  e»u  quadra. um,  D E , ad  quadraiun , E I,  fitquia  ,D  I,  vt- 
cunq;  dudta  eft  paraliela  ipli  ,G  H,  idc6 , vt  vnum  ad  vnum , ita  ora- 
n.aad  omnia  .deit  vt  quadratum , G M , ad  quadratum , M H , ita 
ciui u omuu  quadrata  paraliclogrammi , A M , ad  omnia  quadrata 
parunciograuuni , M C , regula , G H , quod  erat  offendendum. 


A B 


y 


H 


COROLLARIVM. 

Hinc  patet  ,fi  vice  quadratorum  f iimamus  alias  qnafcutique  figuris 
(imites  , quod  eodem  patio  oflendemus  omnes  figuras  Jimiles  pa- 
ralie logrammt , Ia  M , ad  omnes  finales  figuras  paraliclogrammi , M C, 
Vt  ex,  gr.  omnes  circulos  parallelogiammi,  M,  ad  omnes  circulos  pa - 
rallelogrammi , 7H  C ,tjjcvt  fimites  figuras  ab  tpfts  b. /ibus , G 7tf , M H, 
d finptaSftiam  fi  ura plana  fimiles  quxcunq;vt  diftumefl,  defcnpta  d 
lateribus , v<  l tincis  homologis  aqualibus  Junt  aquales  ; omnibus  puri- 
ter afjumptts  figuris  fi  milibus  , regula  eadem  , G H . 

THEOREMA  X.  PROPOS.  X. 

PArallclogrammorum  in  eadem  baficxiftcntium  omnia 
quadrata,  regula  ipfa  bafi,funt  vt  altitudines,  vel  vt  la- 
tera, qup a-qualiter  bafi funt  inclinata, fi  illa  fint  f quiangula. 

Smtparallelogramma,  A D,BD,  in  eadem  b.fi  ,C  D,cxiften- 
tia , quorum  fint  altitudines  iuxta  baliiu  ,CLii  lumpta  ,AO,CN. 
Dico  omnia  quadrata  paralleiogrammi , A D,  ad  omnia  quadrata 
paraliclogrammi , B D , regula , C D , elle  vt , A O , ad , C Xs  , vd 
etiam  vt , AC, ad ,C  B , fi  paralleiogramma , B D , D A , fuerim  te- 
qu.angu.a , producantur  autem , C A , C h , mdennite  ad  partes  op- 

. po- 


A.Vil.s. 
huius . 


sj.lib.  i. 


Corol!,4, 
huiut . 
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poficas  » cx  quibus  fumantur  quotcunquc  partes  aequales , A I , I H , 
nempe  squales  ipfi , C A > & , B P , squalis  ipfi , B C' , & complean- 
tur parallelogramma,  A M,  I K > B Q ; funt  igitur  paralldogramnia, 
C F,  A M , I K , in  squalibus  altitudinibus , ac  baiibus , & ideo  fin- 
H :us  gulorum  omnia  quadrata  regulis  eildem  bafibus  > erunt  squal ia , &c 

u‘  pari  ratione  omnia  quadrata  parailelogrammorum , B Q , C Q,  c- 

runt  equalia,  regula,  C Dj  altitudines  autem  parailelogrammorum* 
C F,  A M,  I K , lunt  squales  ipfi.  A O,  & altitudines  parallelogram- 
morum , C E , B Q , funt  squales,  nemp*  ipfi  ,CN,  habemus  ergo 
squ&multipliccs  prime,  & tertis  .f.  compofitum  ex  altitudinibus  pa- 
rallelograinmorum , C F , A M , I K , quod  tam  multiplex  eft  alutu  • 
dinis,  A O,  quam  compofitum  ex  omnibus  qua- 
dratis , C F , A M , I K , multiplex _eft  omnium  w 

quadratorum  parallelogrammi,  C F,  & fic  com-  '/■ 7V7 

politum  ex  altitudinibus  parailelogrammorum,  cA 

CE,BQ,  tam  multiplex  eft  altitudinis , C N,  .fi/L- — 

ac  compofitum  cx  omnibus  quadratis  parallelo*  P/ J Q. 
grammorum , B Q,  C E , multiplex  eft  omnium 
quadratorum  , C E;  ideft  quam  multiplicia  lunt 
omnia  quadrata  parallelogrammi , H D,  omnium  quadratorum  pa- 
rallelogrammi , A D , tam  altitudo  parallelogrammi , H D , multi- 
plex eft  altitudinis  parallelogrammi,  AD,  fiue  tam  ipla,  C H,  mul- 
tiplex eft  ipfius , C A , dum  funt  squiangula , & quam  omnia  qua~ 
drata  parallelogrammi, PD,  multiplicia  funt  omnium  quadratorum 
parallelogrammi , B D , tam  altitudo  parallelogrammi , P D , mul- 
tiplex eft  altitudinis , C N , vel  tam  ,P  C , multiplex  eft  ipfius , C B: 
Si  autem  multiplex  prims  fuerit  squale  multiplici  fecundas , etiam 
multiplex  tertis  erit  squale  multiplici  quarts , fi  maius  maius , & fi 
minus  minus , nam  fi  altitudo  parallelogrammi  ,HD,  fuerit  squa- 
lis altitudini  parallelogrammi,  D P , omnia  quadrata , H D , erunt 
squalia  omnibus  quadratis , D P , nam  parallelogramma , H D,  D 
Ix  antcc.P  > funt  in  eadem  bafi , C D , fi  illa  maior  ,&  hasc  maiora , & fi  mi* 
s.Ouinti nor  minora, ergo  prima  ad  fecundam  erit,  vt tertia  ad  quartam, 
BIcok  nempe  vt  altitudo  parallelogrammi  • A D , ad  altitudinem  paralle- 
logrammi, DB  ,.f.  AO,ad,  CN,vel,  AC,ad,CB,  dum  lunt 
squiangula,  ita  erunt  omnia  quadrata , A D,  ad  omnia  quadrata, 
D B , funt  ergo,  vt  altitudines  ipforum  parailelogrammorum  > vel 
vt  latera  ^qualiter  bafi  indinata,cum  nempe  parallelogramma  funt 
squiangula  : hsc  autem  etiam  verificarentur  fi  paralidograinma 
eflent  in  squalibus  bafibus,  quod  oftendere  opus  erat . 
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EAdem  ratione  ,fi  vice  quadratorum  fumamus  alias  figuras  fimiles, 
oflendcmus  omnes  figuras fimiles  paraltelogrammorumin  eadenu,  A 
bafi  extflentium  effe , vt  altitudines , t>el  vt  latera  baft  xqualiter  incli * hiius . 
nata,  dum  illa funt  xquiangula . 

* THEOREMA  XI.  PROPOS.  XI.' 

QVorumlibet  parallelogrammorurn  omnia  quadrata  re- 
gulis duobus  quibufuis  in  eifdem  alTumpris  lateribus, 
habent  inter  fe  rationem  compofitam  ex  ratione 
quadratorum  di&orum  Iaterum,&  altitudinum,  vel  laterum, 
quf  cum  pr^dit^is  equaliter  inclinatur, fi  illa  fint  % quiangula. 

Sint  parallclogramma  vtcunq;  A D , F M , in  quibus  regulas  ex- 
tern latera  vtcunquc , C D , G M , altitudines  autem  iuxta  di&as  re- 
gulas lumptas , B V , O N . Dico  omnia  quadrata , A D , ad  omnia 
quadrata , F M , habere  rationem  compofitam  ex  ea , quam  habet 
quadra  tum,CD,  ad  quadratum  ,G  M , & cx  ea,  quam  habet,B 
V, altitudo  ad  altitudinem  ,ON,  vel  etiam , B D , ad , O M , fi  illa 
fint  £equiangula,latcraq;BD,OM,tequaliter  fint  inclinata  cuna 
lateribus , C D,  G M ; ablcindatur 
i,BV, .verius , V , ipla , X V , as- 
qualis,ON  ,&  per, X, ducatur, X 
P,  parallela  ipfi,  C D,  fecans,  B D, 
in  , R , erit  autem,  D R , asqualis 
ipfi,  OM,(i  fint  aequiangula,  quod 
facile  probari  potefi,  erit  etiam  pa- 
rallclogrammum  , P D , in  eadem 
bafi  cum  parallelogrammo , A D, 
fed  in  eadem  altitudine  cum  parallelogrammo , F M , omnia  ergo 
quadrata  parallelogrammi , A D,  ad  omnia  quadrata , F M,  habent  ’** 
rationem  compofitam  ex  ea , quam  habent  omnia  quadrata , A D, 
ad  omnia  quadrata , D P,  .i.  ex  ca,  quam  habet , B V,  ad , V X,  fiue,  e*  antcc. 
ON,vel  ex  ea,  quam  habet  ,B  D,ad,  D R ,liuc,0  M , fi  fintx- 
quiangula  paralleloeramma,  A D,  D P;  & componitur  ex  ca,  quam 
habent  omnia  quadrata , P D , ad  omnia  quadrata , F M , . . ex  ca,  j.huius.1 
quam  habet  quadratum , C D , ad  quadratum  ,G  M , ergo  omnia 
quadrata , AD,ad  omnia  quadrata , F M , habent  rationem  coni- 

Q_  a pofi- 
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pofitam  ex  ea  , quam  habet,  B V,  ad , O N,  vd , B D,  ad > O M,  cum 
font  «equiangula , & ex  ea , quem  habet  quadratum , C D , ad  qua- 
dratum* G M , quod  oftendendumerat. 


COROLLARIVM. 

Hinc  patet , fi  vice  quadratorum  fumamus  alias  figuras  planas  fimi- 
les,  quod  eodem  patio  ollendemus  omnes  figuras  fimtles , AD,? 
M , habere  inter  fe  rationem compofitam  ex  ratione  quadratorum , C D, 
G M,  & aritudinum  , B r , O ^ laterum  ,BD,07H,  nqualttcr 
bafibus  inclinatorum , cum parallctogramma  funt  aquiangula  „ 

THEOREMA  XII.  PROPOS.  XII. 


PArallelogrammomm,  quorum  bafium  quadrata  altitu- 
dinibus iuxta  cafdem  bafes  fumptis  reciprocantur , vel 
lateribus  «qual  ter  di&is  bafibus  inclinatis ; omnia  quadra- 
ta, regulis  eifdem  bafibus , funt  aequalia : Et  quorum  paral- 
lelogrammorum , regulis  bafibus, omnia  quadrata  funt  ae- 
qualia , bafium  quadrat3  altitudinibus  > vel  lateribus  «qua- 
liter di&is  bafibus  inclinatis, reciprocantur . 


Sint  parallelogramma , H X , A D , quorum  bafium , V X , B D, 
quadrata  altitudinibus  iuxta  ipfas  bales  lumptis , vel  lateribus , R a, 
CD.fi  haec  bafibus , V X , B D , aequaliter  fint  indurata , recipe 
centur.  Dico  omnia  quadrata  pa- 
rallelogrammorum  ,H  X,  A D,  clle  h Jl 
litante-  inter  fe  aequalia  . Nam  omnia  qua- 
f?d.  drata.HX,  ad  omnia  quadrata,  A 
D»  habent  rationem  compofitamex 
ea,  quam  habet  quadratum,  V X,  ad 
quadratum , B D , -i.  ex  ea , quam  V XZ  fi  DO 

habet,  C O ,ad,  R Z , vel,  C D,  ad, 

R X , cum  funt  «quiangula , & ex  ea , quam  habet , R Z , ad , C O, 
vd , R X ,ad , C D , quae  duae  rationes  componunt  rationem , C O, 
ad , C O,  vel , C D,  ad , C D , quae  eft  ratio  aequalitatis , & ideo  om- 
nia quadrata, HX, erunt  «qualia  omnibus  quadratis , A D. 

Sint  nunc  omnia  quadrata  ,H  X , aequalia  omnibus  quadratis  ,A 
D , regulis  eifdem , V X , B D . Dico  quadratum , V X , ad  quadra- 
tum , BD,  cfle  vt,  CO, ad, R Z,vd , C D, ad, RX, cum  lunis- 
• " quian- 
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quiangula , etenim  ,C  0,ad , C O , habet  rationem  compofitam cx  n c 
ca , quam  habet , C O , ad , R Z , & R Z , ad , C O , & fic,  C D,  ad,  ib.i"  '*' 
C D , ex  ca , quam  habet ,CD, ad , R X , & , R X , ad , C D ,quia 
vero  omnia  quadrata , H X,  lunt  asqual  ia  omnibus  quadratis,  A D» 
idc6  iunt  ad  illa , vt , C O , ad , C O , vel  vt , C D , ad  , C D , .i.  in  ra- 
tione compofita  ex  ratione  tCOAad,RZ,&,RZ,ad>CO,  vel, 

C D,  ad , R X , & , R X,ad , C D , lunt  autem  omnia  quadrata , H 
X , ad  omnia  quadrata , A D,  in  ratione  compofita  ex  ea , quam  ha-  Exanccci 
bet  quadratum,  V X , ad  quadratum  ,BD.,&jRZ  ,.ad , C O,  fiue, 

RX  ,ad  ,C  D,  cum  funt  asquianguia,  ideo  duae  rationes,  CO,  ad, 

R Z , & ,R  Z,  ad , C Q , fiue  ali*  du?  rationes  , C D , ad , R X , &, 

R X , ad , C D , componunt  eandem  rationem , quam  ift$  du?  .Irra- 
tio quadrati , V X, aa  quadratum jBDj&jRZjad^CO,  vel,R 
X,  ad,  C D,  eft  autem  communis  ratio,  RZ,  ad,  CO,  vel,  RX, 
ad  , C D , ergo  reliqua  ratio,  quam  habet  quadratum,  V X,ad  qua- 
dratum , B D , erit  eadem  relique , quam  nemp&  habet , C O , ad, 

RZ,  vel,  CD,ad,  RX, cum  iunt  asquiangula , quod  erat  oftea- 
dtudum  . 


c o r a l l a r i v m: 


I Dem  eodem  modo  de  omnibus  figuris  (imiiibus  quibufuis  parallelo^ 
grummoru  n yH  X ,<A  D , regulis  ijfdcm , V X , B D yoJiaidi pojje ex 
fupcriort  methodo  colligitur  + 

THEOREMA  XIII.  PROPOS.  XIIII 

Similium  paraltelogrammorum  omnia  quadrata, regufii 
homologis  lateribus,  funt  in  tripla  ratione  laterum  ho-  - 
mologorum  - 


Sint  fimilia  parallelogramma , A C , E G , quorum  latera  homo-  iux.diBTi; 
Ioga , B C , P G ,fint  furapta  pro  regula . Dico  omnia  quadrata , A Sex.  bl 
C , ad  omnia  quadr.  E G , elle  in  tripla  ra- 
tione eius,  quam  habet,  B C,  ad,F  G.  Quo- 
niam enim  parallelogramma,  AC,  EG, 
funt  fimilia,  ideo  lunt  aequiangula , & circa 
aequales  angulos  latera  habent  proportio- 
nalia B C , C D ; F G , G H , lunt  late- 
raad  inuicem  aequaliter  inclinata,  quorum, 

R C , F G , lunt  rcgul* , ideo  omnia  quadrata , AC,  regula , B C , ad 

on> 


na 

JB  C 


Ex  def.xj 
Sex.  EI. 


Digitized  by  Googl 


126  GEOMETRI. £ 

omnia  quadrata , E G , regula , F G , funt  in  ratione  compofifa  e* 
i i»hu:us.  ratione  quadrati , B C,  ad  quadratum , F G,  & ex  ratione , D C , ad, 
HG , fiuc , B C , ad , F G , in  ratione  compofica  ex  tribus  rationi- 
Dtfin.  1 1-  bus , B C , ad , F G , ideft  habent  eandem  rationem , quam , B C , ad 
Quin.  £1.  quartam  proportionalem  duarum , quarum  prima,  B C , fecunda  eft, 
Defin.i  i.  f G, funt  in  tripla  racionc  eius  > quam  habet , B C , ad , F G,  quod 
Quin.  EI.  oftendendum . 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet , quod  eodem  modo  idem  ofiendemus  de  omnibus  quibuf- 
uis  alijs  figuris  fimtlibus parallelogrammorum  C ,E  G . vice 

quadratorum  fumptss  treguhs  eifdemtexJuperioribus  Corollarijs  id  de- 
ducentes . 

THEOREMA  XIV.  PROPOS.  XIV. 

SI  duoparallelogramma  fuerint  in  eadem  altitudine  coni 
ftituta,  omnes  figura:  fimiles  vmusad  omnes  figuras  fi* 
hiiiu*  . * miles  alterius  ,etiamfi  fint  diflimiles  primo  di<2is, regulis  ba- 
fibus,  iuxta  quas  altitudo  fumitur , erunt , vt  figura  delcnpca 
abafi  parallelogrammi  primo  ditti  ad  figuram  deferiprama 
bafi  parallelogrammi  fecundo  di<2i . 

Sint  parallclogramma  in  eadem  altitudine conflituta , A E , E C. 
A.Def.g.  Dico  omnes  figuras  fimiles  parallelogrammi , A E , ad  omnes  figu- 
huius.  ras  fimiles  parallelogrammi , E C , euamfi  fint  diilimiles  praediatis, 
elfe  vt  figura  delcnpta  a , D E , ad  figuram  deferipeam  ab , E F , qux 
funt  bales,  iuxta  quas  iumitur  ditiorum  paral- 
lelogrammorum  altitudo  .f,  ex.  g.  omnia  qua- 
drata. A E,  ad  omnes  circulos , E C , elfe  vt 
quadratum , D E , ad  circulum  deferiptum  ab, 

. EF.  Dudta  enim  ipl'a,HN>vtcunque  paral* 

Iela,DF,  reperiemus,  vt  figura,  D£,adfi* 
guram , E F , ita  elfe  figu  ram  , H M , ad  figu- 
ram , M N > quia  qua:  deferibumur  lateribus, 
ss.lib.i.  H M,  D E.equalibus  funt  aquales,  vduti  de 

feriptj  a lateribus,  M N,  E F,  pariter  iunc  xquales , & idciS,  vt  vnum 
Coroll.4.  ad  vnum,  fic  omnia  ad  omnia  .f.  vt  figura  delcripta  a , D E , ad  figu- 
h«iin . raa|  deiicriptamab,  EF , fic  erunt  omnes  figurx  fimiles  parallelo- 

gram- 
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grammi , A E , fimiles , inquam , figur®  dcfcnpt*  a , D E,  ad  omnes 
figuras  fimiles  paralklograrami , £ C , fimiles , inquam , figur*  de; 
fcript®  ab , E F , quod  oltendere  opus  erat . 

COROLLARIVM.  • 

Hinc  in  figura  Tropofi.  1 1 . colligemus  omnes  figuras  fimiles  parat* 
lelogrammi  , D , ad  omnes  figuras  fimiles  parallelogrammi , F 

M , etiam  tamen  diljimiles  prxdttlis,  babere  rationem  compofitam  ex  ra- 
tione figurarum , qua  d bafibus  ,CD,GM,  deferibuntur  ,&  alci  cudi • 
num,  vel  laterum  xqualiter  bafibus  inclinatorum  ; quia  omnes  figura  fi- 
miles , D,ad  omnes  figuras  fimiles  ,FM,  dtffimilcs  prxdtftts , ha- 
bent rationem  compofitam  ex  ea , quam  habent  omnes  figura  fimiles  Defin,  u» 

D , ad  o mnes  figuras  fi  mil  cs,F  ?rt  , tdefl  compofitam  ex  ratione  figur*  de- 
ficnpta  d ,CD , adfibi  fimilem  figuram  deferiptam  d , G M ,&ex  ra-  CoroLtb 
tione , B V , ai , 0 7^  , vel , B D , ad , 0 M , cum  fiunt  parallelogramm a huiu s. 
tequiangula , &•  efi  compofita  ex  ratione  omnium  figurarum  fimilium , F 
M , ad  omnes  figuras  fimiles  ipfius , F 7>/ , dtjjimiles  tamen  proxime  di- 
tiis , qux  efi  eadem  ei,  quam  habet  figura  ,GM , fimiles  figur*  ,C  D ad  Ex  fuper. 
figuram  ,GM,  -ultimo  deficnptam , dux  -vero  rationes  figur a C D,  ad  fi-  Prop. 
guram , G M , [ibi  fimilem , & huius  ad  figuram  ,G  M ,fibidiffimilenu  Dtfin.u. 
componunt  rationem  figur x ,C  D , ad  figuram  ,GM , [ibi  dtffivniltm , & hb.  i. 
ideo  habebimus  omnes  figuras  fimiles  ,*A  D,  ad  omnes  figuras  fimiles  ip- 
fius ,F  M , dijfimiles  tamen prxdtlf  is  habere  rationem  compofitam  ex 
ea , quam  habet  figura  ipfius , C D t ad  figuram  ,GM  ,fibidiffimtlem,  & 
ex  ea  , quam  habet , B V ,ad ,07^,  t>el , B D ,ad  ,0  M ,cum parallelo- 
gra  mma  funt  xquiangula . Confimtli  metb  odo  in  figura  Tropofi.  r x.  col- 
ligemus omnes  parallelogrammi , H X , figuras  fimtles,  omnibus  figuris 
finalibus  parallelogrammi  ,-AD,  etiamfi  prxdicfis  fiat  dijfimiles , < ffie 
tamen  aquales  • Et  fi  (int  aquales , figuras  deficriptas  ab  ,V  X , B D , li- 
cet dijfimiles  , altitudinibus  ,C  0 > J{Z , vel  lateribus  ,C  D , P^X  , bafi- 
bus xqualiter  inclinatis,  reciproce  refipondere. 

THEOREMA  XV.  PROPOS.  XV. 

OMNES  figura  planafimiles  funt  inter  fein  dupla 
ratione  linearum  , fiue  laterum  homologorum , ea» 
rundem . 


a.d: 
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A.  DEMONSTRATIONIS  SECTIO  i: 

Sint  due  quxcunquc  figura:  planx  firailes , A B D , * S A . Dico' 
ealdem  eife  in  dupla  ratione  linearum,  veUateruiu  nuuiologo» 
Ub!u  I I' rum  * earun^cn  • Ducirrur  1 piarum  oppofite  tangentes,  A K,  f M, 
figar*  ,AB  D,S£,*H  a A , rigui*  , * S A , qux  homologis  -ea- 
rum lineis  xquidilteat,  deinde  rint  intra  d.cUs  oppofitas  tangentes 
Coroll.*.  duet.e , K M , n a , caliter , vc  illae  fint  incidentes  dittaruin  funilium 
g. lib. I.  figura ru  n ,&  cangeutiu  n,  hoc  fa&J,  diuidantur  ipi*  incidentes,  K 
M , n a , limiliter , & -ad  eandem 
partem  vtcunq,-  in  pun&is , L , T, 
per  qu*  pundti  rint  dudtx  ipix  , B 
li  ,S  f , quarum  portiones  figuris 
intere  .-ptj  fint , B E , I D , in  ngu- 
ta , A B D , & , s z , ? a , n figu- 
ra, • x A , fu  matur  autem  ex,  B L, 
redi  a xq  illis  vtrifque  fini  il  , B E» 

1 D , terminans  in  , K M , q jx  ic, 

Q L, & pariter ipfius,  s »,3  A.fit 
fumpta  xqualis,  1 r,  t-r.nmans 
in  , n A , & in  pun  ito  3 r,  icq;  fiat 
de  cxcens , qu  e iplis  tan  ;en:ibus 
aquidiftanc,  & manent  in:ra  figu- 
rarum ambitu  n,  qu  bus  lempiia 
eadem  redi. culme  iumau  ir  refte 
squales  m ipfis,  K M,  n a tenni- 
natx,  erunt  igitur  om.uum  muca- 
taru  n linearum  reliqua  termini  in 
alia  quidam  linea,  qu  e inc  piet  in 
pundko , K , & lelinet  in , vl , pro 

figura , A B D,  & qux  incipiet  in  n , & definet  in  , A , pro  figura, 
J, huius, ♦ 2 a , fint ift^linej , K Q,  M . n A , patet  ig:tur  figuram  ,RQM, 
ellexqualemipfi  , A J D,  & n fA  , ipli , * 2 A.  nam  omnes  earum 
lintx  lumptx  regulis , F M , m a , ,unt  xqut  -s , quod  ex  ipla  con- 
fini cdionc  pacet ; dicantur  autem  iflx  c^nBrudliones,  translatione 
Omniu.n  linearum  n gurarum , A B D , ♦ 2 A , in  figuras,  K Q_M,n 
T A , ipfi  , K .VI , n A , a liacente-; , < df  etq  regulis  didlis  tangentibus. 
Pacet  viter  us  figuris  , K X vl , n 1 A , elfeli indes , nam  homologj 
Corollu.  fi®urani  n , A B D,  ♦ 2 A.  , ( quia  1II5  lu  ic  fi  niles ) uint-  vt  incidentes, 
si.  1 la  K M,  n A , exdni  autem  in  figuris  ,K QM  ,n  1 A , mododifto, 
transue*  iunt  ( fimul  in  vnam  re  clam  coniuattis , qux  d.uiix  erant, 

vdu- 
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vcluti,BE,lD,  »un£*  funtin  linea,  QL,& ,S  i,$  a , in  Jirea,  * ' 

T r , ) ergo qu$ tangentibus  diftisicquidiAam  in  figur  s,R  Q M , H 
7 A,&  diuidunt  incidentes,  K M,  n ti,  Amilitcr  ad  eandem  par- 
tem , & iaccnt  inter  ipias  incidentes,  & circuitum  figurarum  ad  ean- 
dem partem  eodem  ordine  iumpts , fiunt  vt  ipias  incidentes , ergo  fi- 
gur$ , K Q M , n T ft , lunt  fimiles , & earundem  homologarum  re->  Defin.»; 
gula:  eadem  tangentes , & earum  incidentes  ipias  ,KM,na.  liba. 

B.  SECTIO  SECVNDA.  ' 

t 

PRoducantur  nunc  ipf$ , K M,  n n , indefiniti  verfus  punfta,  M, 
n , & ab  ipfis  pi  oduftis  lumantur  partes  aequales , M P , ipfi , K* 

M A&  , ipfi»  n A,&  pcrgunfta,  P,&,  ducamur didtis tangen- 
tibus paralia^ , Z P , & , quon  am  ergo , K M , n a , iunt  inciden- 

tes (unilium  figurarum  , K Q M , n T n,  idto  habebimus  etiam  ho-  Corollari 
inoiogas  earundem  regulis  ipfis  incidentibus , K M , II  it,  duitis  er- 15-1  ,u 
go  ex  oppoUto  tangentibus  caldem  figuras  ,K  QM , n 1 n , paral- 
lelis iplis  , K.  P,  n & , qua  lini.  X Z , j3  , poterimus  transierrt  om- 
nes lineas  figura  um,  KQM,nln,  m figuras  pfis , Z P,  ad- 
iacentes,  translatione  fafta  regnas , X 1 ,n&  , fiant  ergo  didlftran»  Iux_  je«. 
flationes,  vnde  rtiultent  figu.a.M  Z p , qua  erunt  aqua-  a. huius* 

les  ipfis , RQ  h , n T n , & lubinde  ipfis,  A bb,t  S A , probab  - Propof. 
nius  autem  etiam  caulem  efie  fimiles  ( veluti  in  figuris , K Q M , n 3.b“|U*s 
'i  fil , faftum  ell)  & , Z P , & ,efic  didtarum  figuratum  incidentes, 

& homologarum  regmas  ij:  ias , h,  P > n & , patet  autem  ex  confiru- 
fiione  integras  efie  m figuris , M Z 1 TI  K &:  ,tun.  qua  aquidifiant 
ipfis , Z P , $ & , tum  ipfis  ,MP,fl|,  nam  ex  prima  translatione 
integras  habuimus,  qu$  in  figuns  , i*.  Q.h'l>  nlft.  ipfis , p M , An, 
erant  aquidifiantcs , & lubinde  etiam  integras , qua  in  figuris , M Z 
&, ipfis, ZP,  fy.  &, aquidifiant, cx  lecunda  translati*  neve- 
ro integras  liabam  us  eas . quf  ipfis,  A P,  a & , aquidifiant  b^c 
per  coulhuctioncm , qua  omnia  teruarc  opus  efi . 

C.  S E C T I O I I I. 

NVnc  in  figuris , M Z P,n  $&,a  maiori  homologarum , M P, 
a & , qua  fit , M P , ate  udatur , O p , aqualis  ipfi  , m & , &c 
vt , M P , ad , P O , ita  fit  qualibet  in  figura , M Z P , parailela  ipfi, 

M P , ad  eius  portionem  ,&  portionum  termini  fint  ervna  parte  in 
refla,  Z P , ex  alia  ver6  in  Irnea , Z O,  erit  ergo , vt  vna  ad  vnam  .i» 
vt , M P , ad , P O , ita  omnia  ad  omnia , .f.  ita  omnes  lines  figura, 

R MZ 
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M Z F,  ad  omnes  lineas  figur* , O Z P,  regula , M P , & ide6  rt , M 
P , ad , P O , vel  ad  , a ita  figura,  M Z P , ad  figuram , OZP, 
quod  etiam  ferua  < 


D.  SECTIO  IV. 

VLterius  ab  ipfis  ,0  P , a & , abfeindantur  partes  aequales , O 
R,n  Y,  &per  punfta,R,Y,  ducantur  ipfis,  Z P , &,ae- 

quidiftantes , S R , V Y,  & per , S , vbi , R S,  lecat  lineam , Z O,  du- 
catur , H C , aequidiflans  ipfi , M 
P,&  per  ,C,vbi,H  C,  lecat  li- 
neam ,ZMi  ducatur , C N , pa- 
rallela ipfi , Z P , fecans , M P,  in, 

N;  eft  igitur  vt , M P , ad  , P O, 
ita , C H , ad , H S , per  conftru- 
#ionem  .i.  ita , N P , ad , P R , & 
permutando , vt , M P.ad.PN, 
ita,OP,ad,PR  ,diuidcndo,  vt, 

MN,ad,NP,  ita,QR,ad,R 
P,.i.ita,ft  Y,ad,Y&,  igitur ip- 
(x , CN , Y Y,  aequidiftant  regu- 
lis homologarum , qu?  funt , Z P, 

# & , & diuidunt  ad  eandem  par- 
tem fimiliter  ipfas  incidentes , M 
P,fl&,(fi.n.ZPi  $&,ftatue- 
ris  regulas  homologarum  ipf$ , M 
P , n & , funt  incidentes , fi  vero 
hasfiatueris  regulas, illae  erunt  in- 
cidentes , ambtj*  ,n.  terminant  in 
oppofitas  tangentes,  quae  funt  re- 
gulae homologarum  carundem  ) ergo , C N , ad , V Y , erit  vt , M P, 
ad , n & , .i.  vt , Z P , ad , ty  & , & funt  ,CN,SR,  aequales , & , S 
R , Y Y , vtcunque  duftae  ipfis , Z P , # & , aequidiftantes , ergo  vt, 
ZP,ad,ijs  & ,ita,  SR,ad,  V Y ,ergo  vt , Z P,ad,  & , ita  erit 
figura , O Z P , ad  figuram , n 151  & , quod  pariter  ferua . . 

E.  SECTIO  V.  ET  VLTIMA. 

QVoniam  veto  figura , M Z P,  ad  figuram,  a R:  &,  habet  ratio- 
nem compeditam  ex  ratione  figurae , M Z P , ad  figuram , O 
Z P , ii.  ex  ratione , M P,  ad , ii  & , & ex  ratione  figurae , O Z 
P,  ad  figuram  ,a$&,  ,i.  ex  ratione  lpfius , Z P,  ad  & , .i.  ex  ra- 

• - . • tione 

• « 
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tione  ipfius  ,MP,3d,fl5£,  ideO  figura  , M Z JP , ad  figuram , a r 
habebit  rationem  cotnpaficain  cx  duabus  rajticaifcusipGuk  ,M  P,  qu£'lu'/ 
ad , n & , .i.  duplam  cius  ,quam  habet  ,MP  ,-ad,  fl<5i,iiue,KM, 
ad , n n,  quae  illis  funt  aquales , lcJ  & figur* , A b D , * 2 A , fune 
aequales  liguris , M Z P , xt  IV  & , ergo  figura , A B D > ad  figuram , • 
s a , duplam  rationem  habebit  eius , tpiam  habet , K.  M , ad , n «, 
quia  vero  ,K.M  ,& , n n ,funt  incidentes  fimilium  figurarum , AB  B.Def.i*. 
D , * 2 A , ided , vt , K M , ad , n a , ita  erit , B E 1 D,  limul  ad , 2 i,  lib.w 
3 a,  fimul , vel  ita , B E ad , 2 z ,'  liue,  I D , ad , $ a , ergo  figura, 

A B D , ad  figuram , $ z A , duplam  lationem  habebit  eius , quam  Cor°fi- 
habet, B E ,ad , 2 1,  vel , ID,  ad , g A , erunt  ifia;  fimiles figura  *• 
in  dupld  ratione  linearum,  vel  laterum  homologorum,  B E , 2 2,  vel, 

1 D , ) A , vel  aliarum  quarutneuraque  homologarum  pra:fatis  regu- 
hs  aequidiftantium , quod  oltc.idcre  opus  erat . 

COROLLARIVM  I.  * 

* 

ET  quia  difta  figura  plana  fimiles  oflenfafunt  effe  in  dupla  ratione 
linearum , vel  laterum  homologorum  , qua  aquidijlant  regulis  vt - 
cunque  fumptis  , patet  eafdem  effe  tn  dupla  ratione  qnarumuis  homolo- 
garum,& duas  quafdam  homologas  fumptas  cum  quibufdam  regulis, effe 
inter  fe  , vt  alias  quaslibet  duas  homologas  , cum  altjs  quibuf  uis  regulis 
affumptas  , quod  etiam  m Corollario  Lemmatis  48,  Ltb.i,  aliunde  iedu-  * 
fimi  ejt . 

COROLLARIVM  II. 

VT^iucrsi  infuper  mani feflumefi , fi  tres  refla  linea  deinceps  pro* 
'portionales  fuerint , vt  prima  ad  tertiam,  ita  effe  figuram  planam 
deferiptam  d prrma  ad  eam , qua  d fecunda  deferibitur;  & huius  conuer - 
fum,  dummodo  deferibentes  fint  fimilium  deferiptarum  figurarum  linea, 
fiue  latera  homologa . 

THEOREMA  XVI.  PROPOS.  XVI. 

* o 

SI  quatuor redhe  line»  proportionales  fuerint, prima  au- 
tem, & fecunda  fimiles  figuras  planas  defcripferinr  ,& 
tertia , & quarta  alias  figuras  planas  fimiles , licet  etiam  pra>- 
di&is  diflimiies  Client,  ita  vt  deferibentes  fint  earum  lineae, 
yei  latera  homologa , figura  prima:  ad  figuram  iecundae  erit, 

• ^ R 2 vtn- 
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vr  figura  terti*  ad  figuram  quartae.  Et  fi  fuerint  quatuor  fi- 
gurae planae  proportionales , ita  vt  quae  funt  termini  eiufdem 
proportionis  fint  figurae  fimiles,  dcfcriptaeab  eorundem  li- 
neis,  vel  lateribus  homologis;  line*,  vei  latera  homologa 
defcribentia  erunt  proportionalia . 

Sint  quatuor  reflae  line*  proportionales,  A B , C D,  F G , H M, 
prima  ver6,  & fecunda  deferebant  fig.  planas  fimiies,  A X B , C y ID, 
&,FG,  H »\1  ,fi.mlcs  figuras  pla- 
nas ,FOG,HNM,  licet  pr$di£tis 
diiH  niles  edent,  & fipt  deicribentes 
figurarum  defcriptarum  line*,  vd 
latera  homologa.  Dico,  A X B,  ad, 

<.  C V D,  efle  vt,  F O G,  ad,  H N M. 

Sit,  R,  tertia  proporti  'nalis  ipfa- 
rum , A B , C D , & , I .tertia  pro- 
portionalis ipfarum,  F G,  H M ;eft 
igitur , A X B,  ad , C V D,  vt  , A B, 

Corolla,  ad , R , in  ratione  dupla  eius,  quam  habet , A B,  ad , C D , d.  eius, 
aarcc,  quam  habet , F G,  ad , H M ,.i.  vt , F G,  ad , l , qu$  e!l , vt , F O G, 
ad,  H N M,ergo  vt,  AXB,ad,C  VD,ita  erit,FOG,ad  ,H 
NM. 

Sit  nunc  figura,  A X B ,ad,  CV  D,fib?  fimtlcm,  vt,  F OG,  ad, 
H N M , fibi  fimilem  , licet  ili*  edent  praedicis  diflimiles  , & eas  dc- 
’ fcribentes  fint  earum  line* , vel  latera  homologa . Dico , A B , ad, 
C D , ede  vt , F G,  ad  , H M , fit  adhuc , R , tertia  proportionalis  ip* 
Coro».:.  farum  , A B , C D ,&,I , tertia  proportionalis  iplarum  ,F  G,  H Yf, 
ancec»  * ettergo  ,vt  figura , AX  B , ad,C  V D , ita , A B.,ad,  R.vtverofi» 
gura,  FOG,ad,HNM,ita,FG,ad,I,elt  ver6,vt,  A X B,ad, 
CV D,ita,FOG, ad,HN  M , ergovt,  A B,ad,  R,fic ,F  G,  ad, 
l,eft autem  , AB, ad, R, dupla  rationis  iplius , AB,ad,C  D,  &, 

* F G , ad , I , dupla  rationis  ipfius , F G , ad , H M ,ergo  vt , A B , ad, 

CD  ,ita, FG,  ad,H  M , qu*oftendereopus  erat. ' 

S C H O L I V M* 

PPppofcionis  proxime  fubfequentis  nimia  fortajjc  prolixitas  faflt- 
dium  potius  Leti  ori,  quam  dclettattonem  pariet,  veruntamen , qui 
hoc  veretur,  ac  tantum  otvj  , aut  tolerantia  habere  nequit,  vt  illius  fa- 
tis longam  texturam  percurrere  Valeat , ipfxm  fupponat , ac  pratereat, 
ijs  cnm  pracipui  d m : dirigitur,  quibus  nec  otium  deeft , nec  ingenium 9 
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ic  voluntas  , pulchras  dcmonflrationes  etfi  difficiles , ac  longas  infraQo 
quodam  animi  vigore  fuperandi , potius  quam  ab  tpfis  fuperari  velint. 
“Poterat  quidem  m plures  Tropofhnnes  commodius  diflnhut  ,fcd  curru, 
ilU  omnes  in  hanc  (tmphajfimam  effent  confpiratura,  eas  omnes  fui?  * 
hacvna  Tropoftt.  colligam , quam  tamen  tn  beti  tones  ceu  intot  mem- 
bra difhnguere placuit,  ne  Le£loris  mens  nimium  defatigaretur . Torro 
quanti  hac  Trop  f itio  (it  momenti, ficut  & procedens  Tropof.i 5.  atten- 
ta practpuc  e arum  vmuerf 'alitate  , neminem , qui  cafdcm  intellexerit, 
fore  puto , qui  itidem  non  agnofcat ; quid  enim  fuit , quo  ad  figuras  pla- 
nas , Euclidem  hb.  6.  Elementorum  tn  Tropof.i 9.  demonflraffe  fimiha _» 
triangula,  & tn  Tropof.  20.  fimiha  Tolygona  effe  tn  dupla  ratione  la- 
te’ um  homologorum , necnon  hb.  1 2 . Tropof .2.  Circulos  effe , vt  diame- 
trorum quadrata,  hoc  efl  m dupla  ratione  diametrorum  f Similiter  in  eo, 
quod  fpeblat  ad  fohda , quid  fuit  ipfum  nobis  in  lib.i  2.  Tropof.i.  ofien- 
diffc  fimiles  Tyramidcs  eff  tn  tripla  ratione  laterum  homologorum , dr 
in  Trop . 12  .fimiles  conos  , & cylindros  effe  in  tripla  ratione  diametro- 
rum • qn<e  funt  in  b -fibus  , & m Tropof.  1 8.  Spharas  itidem  cfje  in  tri- 
pla proportione  diametrorum  i Quid  tandem  fuit  alios  quoq ; dcmonflraf- 
fe , quadam  alia  fimiha  foltda  ,vt portiones  Sphsrarum , necnon  Sphe- 
roidearum , & Conoidearum  figurarum , effe  m tripla  ratione  Irnearum, 
vel  laterum  homologorum  i Tra  huius  comparatione,  quod  in  his  duabus, 
tantum  Tropoftt  Ionibus  edocemur  ; omnes  .n.  fimiles  figuras  planas  iti» 
“Prop.  15.  & omnes  folidas  tn  fubfequenti  Tropof.  17. comprehendimus, 
quod  mchctclc  confiderationc  dignum  videtur . 


THEOREMA  XVII.  PROPOS.  XVII: 


OMnia  fimilia  folida  funt  in  tripla  ratione  linearum,  vel 
laterum  homologorum , que  funt  in  eorundem  homo* 
logis  figuris. 

A.  DEMONSTRATIONIS  SECTIO  U 

Sint  duo  vtcunq;  fimilia  folida , V & , A P . Dico  ha;c  effe  in  trl* 
pia  ratione  linearum , fiue  laterum  homologorum , qua;  funt  in 
eorundem  homologis  figuris.  Quia  ergo  dufla  folida  funt  fimilia,  po- 
terunt duci  duo  plana  oppofita  tangentia  in  vnoquoque  propofuo- 
rum  lolidorum  ( quae  in  folido , A P,  repntlentcntur  per  iplas , A H,  Coron.ii  • 
P £?,&  in  lolido,  V&,per  ipias,  V 2 , & 2 ,)  homologis  eorundem  lib.i. 
figuris  «quidiflantia,  inter  qua:  etiam  ducibilia  erunt  alia  duo  plana  £>efin,  (I% 
«qualiter  ad  ipia,&  ad  eandem  parteminclinata,  in  quibus  iaccbunt  Ub,i, 

figu- 


1*4  ’ • -CEO  M jET  R I M 

• figura: , qux  erunt  dittorum  fimilium  (olidorum , & tangentium  6p • 
politorum , figurx  incidentes , fint  igitur  talia  duo  p'ana , quorum, 
• &oppolitorura  planorum  tangentium  in  folido,A  P,  communes  lc- 
Begll»  £tiones  ,HL,00,G, &folidi , V&,S  a 8 ,inhis  autem  pla- 
hb'i.  * * n‘s  fint  eorum  incidentes  figura: , H i°,  2 i,ifta:  igitur  erunt  figurae 
’ fimilcs,&  ungentur  a dictis  communibus  fie&ionibus,  quae  erunt  li» 

ccarum  homologarum  carundem  etiam  regulae , fint  earum  inciden» 


, »es  vtcunque  inter  eafdem  duftae , L G , j 8 , & extendaritur  inter  di» 
Aaoppofita  tangentia  vtcunque  plana  eifdem  squidiftantia , altitu» 
dines  propofitorum  (olidorum  refpe&u  dirorum  tangentium  fum- 
ptas  fiiniliter  ad  eandem  partem  diuidentia,  fit  igitur  vniusdu&orum 
planorum  concepta  in  (olido , A P > figura , B C , eiufdem  autem , & 
figurx , H ?? , communis  fe&io  , O X , quod  etiam  fecet  incidentem 
figurae , H?? , qux  eft , L G , in  , E ; pariter  alterius  plani  concepta 
ip  (olido,  Vic , figura  fit,  II  idem  vero  planum  fecet  figuram,  2 a, 

inrc- 

Jr 
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iarefta , * A , & incidentem  ciufdem  figurae , nempe  ipfam , $ 8 , in 
pundo , 4 , igitur  figurae,  B C,  n n , erunt  duae  figurarum  homolo-  Defin.  it. 

farum  folidorum , AP,  V &, & ,(5X,*  A , earum  incidentes  bwus. 

, G , 2 8 , erunt  fimiliter  diuifae  in  pundis , E , 4 , nara  etiam  altitu- 
dines propofitorum  fimilium  (olidorum  iunc  fimiliter  diuila:  (adean- 
dem  partem  fubintcllige)  fi  igitur  a pundis  ,0,  *,  duxerimus  tan-  *** 
gentes  figuras , BC , n n , erunt  iihe  regulis  homologarum  earun- 
dem figurarum  parallela: , vel  pro  regulis  aliarum  etiam  alfumi  pote- 
runt, & qu?  a punitis , X , A , ducentur  pr^didis  parallel?  occurrent 
eildem  figuris,  & illas  ex  oppofitopr^didarurixontingcntjita  vt  ha- 
beamus ( fi  & ilia:  duitae  intelligantur , quae  fint  ,XC,Afl,J  oppe- 
fitas  tangentes  figura , B C , qua:  erunt , B O , C X , & figura: , n ii, 
qu*  erunt , n * ,ii  a , necnon  pro  regulis  homologarum  carundcm 
haberi  poterunt ; vel  igitur  figura: , B C , n n , adiacent  fuis  inciden- 
tibus ,0  X , * a , totfad  eandem  partem , & interius  integr?  exiften- 
tes,  vel  non»  fi  fiefadum  erit,  quod  volumus,  fi  non  transferantur 
omnes  linea:  figurarum , B C , n n , regulis  eildem  tangentibus , in  Vide  A, 
figuras  ipfis  ,OX,*  \ , adiacentes , pro  vt  in  Prop.ty.effedumefl,  I*,h“’us 
hinc  autem  refultautes  figurf  fint , O Z X . * Ta  , qu$  per  talem  cor.-  pro^c  IT" 
flrufUonem  ad  eandem  partem  iocidentium  »&  interius  integrf  ne- 
bis prdueniunt  . Similiter  fi  intelligamus  duita  alia  duo  plana  predi- 
itir-^quidiflantia,  qug  folida  ptopofita  ita  lecent,  vt  fiant  in  ipfis  non 
vnica  in  lingulis  figura , fed  plurcs , ex.  gr.  in  lolido , A P , figur§ , R, 

I , & in  , V & , figura,  m , N , eadem  autem  fecent  figuras  inciden- 
tes in  redis , S Y , B A , & redas , L G , 5 8 , in  pundis  > K , 1° , dum» 
mod6hsc  plana  pariter  lecent  altitudines  didas  propofitorum  foli- 
dorum fimiliter  ad  eandem  partem, erunt  figur$,  R,F,bin^  fimiles,&  e.Def.le. 
fimiliter  pofite,  aefigur^,  fc,N,.l.  1 ,.  fimilis  ipfi, N,  &,  R>  ipfi, 
linearum  homologarum  earundem  regulx  ipfis , C X , a a , jequidi- 
ltabunt , iplijautcm  rcdf,S,Y;iS,A,erunt  earundem  incidentes, 
vt , S , $ , iptarum , R , ijt , & , Y,  a , iplarum , I , N , fi  igitur  figunj, 

R , 1 , $ , N > non  adiacent  luis  incidentibus,,  transferantur  fingula- 
rum  omnes  lineg,  regula  femper,  pro  liguris,  R I,ipla,CX,&pro  vidc?d 
figuris , m , N , ipfa,  n a , in  figuras  adiacentes  lineis-horaologis  figu-  fig-  a. 
rarum,  2,  vt  fint  nobis  inuentae  figura: , S , Y , £ a,  quat^l?P-  'ix 

adiaccant  homologis  lineis  figurarum  incidentium , Ii , S?  > s i : Si q u 
igitur  eandem  methodum  feruemus  in  caeceris  figuris , quaex  ledio,- 
ne  planorum  tangentibus  mquidiflantium  in  didis  tolidis  producun- 
tur , transferentes  nempe  omnes  carum  lineas  homologas, regulis 
fcmper  ipfis , C X , a.  a , in  figuras  adiacentes  lineis  homologis  figu- 
rarum incidentium  ,H,“,  s i.qu^repcrientur  tot$ ad  eandem  par- 
tem , & interius  integre , tandem  nobis  erum  comparata  duo  lolida», 

qu*. 

* 
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qua:  praedicis  fi  milibus  foiidis  aequabuntur  canefflp^  , qnorum  om- 
nes praedi&x  adiacentes  figurx  erunt  omnia  plana  , nam  has  omnes 
•diacentes  erunt  xquales  omnibus  homologis  figuris  diftorum  fimi- 
s.huias.  Jiurn  tolidorum,  quarum  omnes  hne$  in  ipfas  figuras  adiacences  mo- 
do di&o  translat^  Time , fint  h$c  folida , H Z , 2? ; s r i , igitur , A P, 
Defin.n.  erit  xquale  ipfi , H Z 2?  , & , V & , ipfi  , s 2 . Sed  & hsc  folida , H 
“***  Z ??,  S r i , erunt inter fe figadia , namrigurj plan^  ineifdemcaptj. 


ae^utdTqantesdi£t's tangentibus  planis, & altitudines refpeAu di&o^ 
rum  tangentium  fuinptas  (iiniliter,  5t  ad  eande  n partem  di  uidentes, 
funtinter  fe  fi  miles,  &"m  iplis  linearum  homol>garutn  regulx  om- 
nes vni  cuidam  xquidiflant , i Ui  nempe , qua  regula  translationes  fa* 
ttx  funt , St  earundem  figurarum  i milium , inc  d mtes  funt  I ne$  ho* 
mologx  duarum  planarum  fimiliun»  figurarum , nemp6 , Hi° , 2 1, 
aequaliter  ad  figuras  adiacentes,  & ad  eandem  partem  inclinatarumt 
quarum  regulae  lunt  communes fc&iones  oppofitorura  tangentium 
* v pi*: 
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planorum  , nccnon  planorum  earundem  figurarum  incidentium, 
ncmpC , H L , 3 x , quod  fcrua . 

B.  SECTIO  II. 

NVnc  quia  figurx  iam  didas  adiacentes  homologis  lineis  figura* 
rum  ,plurificari  poliunt , qu$  tum  in  eodem  plano, 

vti  apparet  in  figuris , S , Y , $ , A,  quf  cum  fine  in  eodem  plano  lunt 
tamen  dux  figura , idcd  vt  cx  duobus  fiat  vna  tantum , adhuc  om- 
nium linearum  harum  adiacentium  figurarum  aliam  translationem 
regulis  ,HL,2  j,  faciemus  i ducantur  ergo  per  ipfas , L G,  3 8,  duo 
plana,  quorum  & oppofitorum  planorum  tangentium  communes  > 
lediones  fint  iplx,  3 i?,  8 2*,LQ,G  T,cum  ipfis,  j2,8i,LH, 

G , angulos xquales  continentes , & agantur  duj  cx  oppofito  tan- 
gentes figuras , O Z X , * r a , parallel?  ipfis*,  O X , * a , quf  fint  ip- 
fx , Z F , r 7 , producta  cum  reliquis  tangentibus  oppofitis , O X , * 

A , donec  occurrant  planis , LT,  3 i? , vt  in  pundis , E , F ; 4 , 7,  iun- 
dis  redis  lineis,  E F,4  7.  Quia  ergo,D  E,  equidiflat  ipfi,!?G,&,  j*.  Vnds 
E F,  ipli , G T,  angulus , D E F,  xquatur  angulo , 2?  G T,  & eadem  filem, 
ratione  angulus  ,<547,  probabitur  xqualis  i pii , x 8 lj , vnde , quia, 

G T , aquatur  ipli , 1 8 ii  , angulus , F E D , erit  aqualis  angulo, 

746,  & cum  fit,  vt,OX,ad,*  A,  vel  vt,OE,ad  , *4,quia,L 
0,38,  lunt  linea  incidentes  fimiliuro  planarum  figurarum , H 2?,  Corolla^ 
2 i,  vel  vt,  XE,ad,  a 4,  ita , EF,  ad  ,4  7,  fint  autem  ,X  E , a 4, 
comprehenlx  iniercaidera  extremitates  redarum  *E  F,  4 7 , & peri- 
metrum  figurarum , O Z X , * r A , ealdem  tangentes , ergo , E F , 4 
7 , erunt  incidentes  fimilium  figurarum , O Z X , * r A , & oppofita- 
rum  tangentiuqa  ,OE,ZF;*4;r7.  Similiter  fi  lic  producantur  14.  lib*f» 
oppolitx  tangentes  figurarum  ,S  ,Y ; /3  a,  quarum  dua  incidant  ip- 
fis » L G , 3 8 , vt  in  , K , 1° , reliqua  vcr6  in  pundis , if  i4 , planis,  L 
T,^  U .occurrant, iundis,  X LSL*”  «offendemus  pariter iplas , K 
i4 , - i1 , elle  incidentes  fimilium  figurarum,,  Y , A , vel  fimilium , S, 
l,  & oppofitarum  tangentium  extremarum,  qua  ad  punda.K  14, 

terminantur.  Si  igitur  transferamus  omnes  lineas  tum  fi-  v!<le  ^ 
gurarum , S , Y , tura , $ , a , regalis  eildero  tangentibus , vel  lemper  hu2 

regulis  ipfis,  O E,  ♦ 4,  prius  compofitis  illis,  qu^fibt  indiredum  e-  ' 

runt , tum  in  figuris , S , Y,  tum , k a , vt  ex  illis  fiat  vnica  compofita 
reda  linea,  prfd.dis  in  diredum  polita  in  figura  adiacente,  qualis  fit, 

9 Lc , xqualis  .f.  compofita  ex  his , quibus  adiaccnt  figura , fl  a , &, 

MK,  aqualis  compofita  ex  his , quibus  adiaccnt  figura , S , Y ; tan- 
dem habebimus  figuras  adiacentes  ipfis  incidentibus  -f.  W K I? , 9 5?  . : : 

i.1 , in  quibus  plures  figura , S , Y , in  vnana , M Ki4 , & fi , a , in  v- 

S ‘ nato. 
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praefatis  oppofitis  tangentibus  planis  ( qua:  funt  etiam  oppofita  tan« 
gentia plana folidorum  , L D G F,  368?,)  incidant  quoq;  duo pia- 
a4.1ib.j.  na , L T,  $ , 1} , ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte  ( funt  .n.  prima 
plana  ,HG,s8,  oppofitis  tangentibus  planis  zque , & ad  eandem 
partem , inclinata , & anguli , T G 2? , 'J  8 t , asquales  inter  fc  * neo* 
non  anguli , L G 2? , j 8 2 , vnde  etiam  fecunda  plana  ad  eadem  tan- 
»6.1iUi.  gentia  plana  funt  ad  eundem  angulum  ex  eadem  parte  . Sint  vero 
figurat  ex  planis  inclinata  oppofitis  tangentibus  parallelis , altitudi- 
..  ' ■-  nel- 


1 j8  GEOMETRI^ 

nam , 9 I?  i* , colleil?  erunt . Si  igitur  hoc  fiat  in  ceteris  figuris , quf 
in  folidis,  HZ“,sr:,  ipfis  tangentibus  planis  atquidiftant,  tandem 
habebimus  duo folida , qua: fint ,LDFG,jd87, tequalia duobus 
folidis  1 FI  Z 2?, 2 r 2 , fcu.4uqbuf  , A P,V& , I*D G F,nemp£  ipfi, 
j, huius.  A P,&,  1 <87,  ipfi  ,V &,nam  omnia  eorum  plana,  regulis  oppo* 
/itis  ungentibus  planis , funt  inter  fe  atqualia  ex  conflru&ione . Sed 
& hate  loiida , L D G F , j 6 8 7 , dico  eife  inter  le  fimilia  ; Cum  ,0. 
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Liber  fi.  ,,, 

Hcfque  ipforum  folidorunv,  LDG  F » 3<$8  7 , finfiKcer  ad  eandem 
partem  diuidentibus , concepf$  ( vt  probatam  cd ) inter  le  ve 

ipfae , £)  E F , 6 4 7 , necnon , M K L+ , p ™ i* , & onwwutn  earundetn 
linearum  homologarum  regula:  duabus  quibufdam , nempe  ipfis  ,Q 
E , ♦ 4 , arquidiftantes , & earum  incidentes  ipl*-,-  E F»4  7 > necnon, 

K i?,  i°  ”,  qu$  omnes  incidentes  iacent  in  plano  fimiliuiis  figurarum, 

L F G , 3 7 8 , & fune  earum  homologa:,  xquididantcs  ipdis  ,LQ, 

3 ”,  communibus  legionibus  planorum  incidentium  figurarum , L 
FG,j  7 8,6&dpjiofitwHmiangt*ntium,  quarum  quidem  figurarum  t6.IH>.u 
plana  iunt  ad  plana  tangentia , vt  di<ftuin  dl , aque  ad’  eandem  par- 
tem inclinata  , & cum  iplae,  inquam  . figurae,  LFG,  3 7 8,fint  G- 
milcs inter fe, nam ex;gr.eft  ,-EF , ad  ,4 7, vt ,0  E, ad, *4, idert  A.Def.io. 
vt , LG , ad , 3 8*,  quae  diuidunt  fiuiiliter  ad  eandem  partem  iplas,  L »• 
G.pS.Cq  u id  etiam  de  cactcris  probabitur)  & cum  anguli , LG  T, 

581?,  fint  etiam  Aquales  lupcriusdiftis  conlequenter , & ijs , quae  >6’  f' 
lib.r.  Prop.id.  oflenia  funt , ideo , inquam , & iplae  figura , L F G,  ^efia.  u. 
3 7 S ,&  ipla iolida , L D G F,$  6 8 7, pariter  fimilia erum.  lib*u 
Nunc  folidum, 3 <5  7 8 , planis,  oppofitis  tangentibus  parallelis, 
in  talia  frufta  diuilum  intelligpctK,  vtqua:  in  ipfis ducCmturre&*li-, 
ne$  ipfi,  3 8,a:quidiGantes , in  eifdemfruftis  fingulf  iniegrf  habean- 
tur ,i.  ita  vt  dudtarum  fic  linearum , quae  ad  frullorum  ambientem  fu- 
perficiem  terminantur , pars  quidem  non  fit  intra  frulla  ,pars  verO 
exti  a , fed  totae  intra , vel  faltrm  nihil  carum  extra  repenatur , hanc 
etenim  fc&ionem  fuppOncrc  fieri  polfc  nullam  inuoluit  repugnan- 
tiam.cum  hoc  totum  folidum  cx  duabus  hriearum  translationibus  re- 
fultansfit  interius  integrum  , enim  vero  f/praetatum  folidum  in  fru- 
ita  quaicunquc  per  di£ta  plana  parallda  1'cindcretur,  nec  in  ipfis  con* 
tingeret , quod  attentamus, denuo-ffola  frufta  planis  praedidisp** 
rallelis  continuo  refecaretiros , Vt  tandem  omnis  linearum  ,ipfi,  3 84 
aequidiflnnter  iri  d !<d is  frudis  ducibilium,  fractura  tolleretur:  Edo  igi- 
tur , quod  hoc  obtinuerimus  per  duo  plana  , 9 2*  ” , 47 > oppofitis, 
planis  tangentibus  parallda,  quibus  lolidum  , 36  j,8 , in  tria  fruda, 

3 <5  4 7 , ”,  & 3 9 - i*  8 » febuin  habeatur  eius  ratioms , qualem  di- 
ximus , inhis  ergo  fingulis  fruftis  dudfae  quacunque  ipfi  ,38,  aqui- 
dillanres  , & ad  eorum  fupcrficicm  terminata: , integrae  habebuntur. 

Sit  vlterius  in  alio  folido , L D F G,  dmila  , LG,  funditer  ac , 3 8 ,in 
punflis , E , K , per  qua:  tranlcant  plana  i D E F » M K It,  oppo  licis 
planis  tangentibus  parallela , quibus  lolidum , L D F G , in  trii  iru* 
fla  fcindatur , L D E F , D ” > M'K  ” G , erunt  ergo  eram  hfc  frulla 
cius  rationis,  qualem  cupimus  .i.  omnes  dud^  ipfi , L G,  asquididan- 
tes , in  ipfis  frudis  conceptae , integrae  crupt ; quod  ex  eorum  fimil:- 
tudinc  facile  ollendi  poteft,fi  enim  aliqua  ex.gr.  in  frufto,  L D E F, 

S 1 duba- 
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dudarum  fic  linearum  frada  per  fuperficiem  ambientem  inueniri 
poflet,  etiam  illi  homologa  in  frufto,  3647  , frada  effe  deberet,  quod 
eft  abfurdum, nullam  .n.  ducibilium  ipfi,  j 8.  ia  folido,  36  78,  ^qui- 
didanter linearum  fradam  effe  lam  ex  conltrudione  manifeftum  cff, 
frufla  autem  ,$d47,JLDHF,  effe  inter  fe  limilia , ficut  etiam  , 6 
i* , D h , necnon , 9 i?  “ 8 , M K.  i?  G , ex  diffinitione  limilium  foli- 
doruoa  liqui  d6  apparet . 

D.  S E C T I O I V. 

EX  his  fruft  is  autem  duo  accipiamus  , qu;  fimul  cum  homologis 
partibus ipfarum , L G , 3 8 , detruncantur , vt ipla ,LDEF, 
5647,  & ponamus  eadem  fcorfira , deinde  ex  maiori  lptarum,  L E, 
3 4 , vt  ex,  L E , abicindatur  aequali  minori  .f.  O E,  aequalis  ipfi,  3 4, 
hoc  fado  intelligamus  fiugulas , quae  tum  in  figura , L D £ , tum  in 
figura , L F E , ipii , L E , aequidiftant , & funt  ex  iam  didis  totae  ia- 
terius  integrae  fi- 
militer,  & ad  ean- 
dem partem  diui- 
di,acfecatur,LE, 
in , O , & per  di- 
das feftiones  ex- 
tenfas  lineas,OD, 

OF,  vlteriusfedo 
folido , L D E F, 
plano  vtcunq.-ip- 
fi,LF  E,a:quidi- 
ftante,  quod  in  eo 
producat  figuram, 

QMY,&in  figu- 
ra,LDE, redam, QY, in  figura  ver6,DEF,  re#am,YM,& 
in  fuperficie , L D F , lineam , Q A M , intelltgantur  finguls  in  figu- 
ra , QY  M , parallelae  ipfi , Q Y , fimiliter , & ad  eandem  partem  di- 
uidi , ac  fecatur , QY , in , T , & per  ipfas  fediones  concipiatur  ex- 
tenfa  linea , T I M ; fic  autem  liat  in  caeceris  figuris , qu$  in  folido,  L 
D E F , ipfi , L E F ,aequidifianc , inuentis  lineis , qualis  eft  ipfa  ,T I 
M , quorum  termini  erunt  in  lineis , D T O , D M F,  per  eafdem  au- 
tem lineas  fic  fe  habentes  intelligamus  extenfam  fuperficiem , cuius 
termini  erunt  lineae,  DO,OF,F  D , vt  habeamus  folidum,0  D E 
F,  figuris  ,ODE,OEF,  DEF,&  fuperficie , D O F>  comprehen- 
. fum.  Quoniam  ergo  linea,  O F,diuidit  omnes  ipfi,  L E,  in  figura, 

L E F , aequidi  flantes  fimiliter  ad  eandem  partem  > ac  diuiditur , L E, 

in*0, 
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in , O , idc6 , vt  vna  ad  vnam , fic  omnes  ad  omnes. i.  vt , L E , ad,  E c , 

O , fic  omnes  lineae  figur*  ,LEF,  erunt  ad  omnes  lineas  figurae , O ^Hinj  *4> 
E F,  regula,  L E, .i.  vt,L  E ,ad,EO,ita  figura , L E F , ad  figu- 
ra  m . O E F ; eodem  modo  oftendemus  , vt , QY , ad , Y T , fic  effe  4‘ hu,us  * 
figuram , QY  M , ad  figuram , T Y M , cft  autem  vt , Q Y , ad  , Y T, 
ita,  E E,  ad,  EO,  ergo  figura, LEP,ad,OEF,ent  vt.QJfM, 
ad , T Y M , & fic  erit  quaelibet  alia  figura  in  lolido  ,L  E D F , ipfi, 

L E F,  «quidiftans,  ad  eius  portionem  in  (olido  ,OEDF,manen«  4-huuu» 
tem  , ergo  vt  vna  ad  vnam  , fic  omnes  ad  omnes  .i.  vt  figura , L E F, 
ad  figuram , O E F , fic  omnia  plana  folidi  „L  E D F , ad  omnia  pia-  , . . 
na  folidryO  E D F , regula  plano  , L E F , & ita  (olidum , L E D F,  3 ’ ■um*  * 
ad  folidum , O E D F , cft  autem  figura , L E F , ad  figuram , O E F, 
vt , L E , ad , E O,  vel  ad , 34,  ergo  (olidum , L E D F , ad  (olidum,  . 

O E D F *cm  vt , L E , ad , 3 4 , quod  pariter  (erua . 

E.  SECTIO  V- 

DVcatur  nunc  intra  folidum , O E D F > planum  ipfi , D E F 

quidiftans  , quod  in  eo  producat  figuram  , C N X , quae  fece* 
figuram,  O D E , in  reda , C N , &,  OF  E ,in  reda,  N X ,&  (iipcr- 
ficiem , O D F.  in  linea , C X , (ecet  autem  & lineas , D O , in , C , O 
E,in,N,&,OF,in,X, fimiliter in  folido ,34^7, ducatur  pla- 
num ipfi , 6 4 7,  «quidiftans,  quod  ab  ipfa , 34,  abicindat,  3 j,«qua- 
lemipfi  , O N ,& producat  ineo  figuram , R SP;  vltcrius  perpun- 
da , C,  X , ducantur , B H , G a , parallel?  ipfi , L E , & occurrentes 
lineis, i)  L , LF,  in  ,B  »G  ,& redis,  D E,EF  , in , H , o » deinde 
a pando,  fi , ducacflr  , B V , parallela  ipfi , D E , fiue , C N , ( nara, 
DE,CN ,funt communes icdiones  planorum «quidiftantium , C 
N X,DEF,&plani,OD  E,eadcmfecantis,vnde,CN, D E,iuut 
parallela: , veluti  patebit  etiam , N X , «quidiftare  ipfi , E F , ) & iun- 
gatur , V G , quia  ergo , N X , eii  parallela  ipfi , E xi  , & , X n , ipfi, 

N £,  erit,  X«,  «qualis  ipfi,  N E,&  quia,LE,ad,EO,eft  vt,  B 
H,ad,  HC,.i.  vt,VE,ad,EN»eftautem,Gxa,ad,xiX,  vt, 

LE , ad,  EO*quiaeft  illi  parallela, &(ecatur  a linea ,OF,  in, X, 
ergo , G n , ad,  xi  X , erit  vt , V E,  ad , E N , funt  autem , si  X , E N, 
inter  (e  squales , ergo  &,  G si , V E , erunt  squales , & funt  paralie- 
Is , ergo  etiam  eas  rangentesjVG,  En,  erunt  «quales,  & paralie- 
1«.  Sumatur  nunc  intra  lineam,  CX,vtcunq,*pundum,  I,  per  quod 
ipfi , L E , parallela  ducatur , A K. , qu«  fuperficiei , L D F , occurrat  , > 

in , A , & plano , D E F , in , K , quia  ergo , A K. , «quidiftat  ipfi , L E*  *»•  «• 

E , poterit  per , A K. , planum  duci  «quidiftans  plano , L E F , fit  du-  Elera  T 
dum  idem , quod  prius , quod  adEuc  kcct  figura , L D E , in  reda. 
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QY , D E F,  in  re£a , Y M , lupcrficicm , L D F , in  linea , QM,  Fu* 
perficiern>0  D F,  in  linea  ,TM,&  figuram,  CNX,  ire  redia  ,Z  f, 
fecet  autem  , Q Y,  ipfam , B V,  in  pundto,  y. , & iungatur , A V , erit 
ergo,  Z I , ip(i , Y K,  «quidiftans,  eft  auccni  etiam,  A K , aquidiftans 
. „ ipfi , Q Y , ergo , Y I , erit  parallelogrammum  , & ideo , I K , ertt  ac- 
gSi"  qualis  ipfi , Z Y,  & quia , A K . ad , K 1 ,eft  vt , QY , ad , Y T, vr, 

' jdH,ad,HC,.i.vt,^Y,ad,YZ,erit,  AK,ad,Kl,  vc.^Y, ad, 
Y Z,  lunt  verd , 1 K , Z Y,  «quales , ergo  &,  A K , 3t  Y,  erunt  aqua- 
]es  , & lunt  parallela: , quia  ambo  lunt  parallela  eidem , L E , ergo 
ea4  fungentes , quae  furet  ,kA,YK,  erunt  «quales , & parallel? , eft 
autem , Y K , pa- 
rallela ipfi , E A, 

&,  E A,  ipfi,  VG, 
ergo,^t  AjCntpa- 
rallela  ipfi , V G. 

Simiiiterautc  pro- 
cedemus in  reli- 
quis, qu^  per  pun- 
ita Une^,CX,  ipfi,  © 

/L  E,  ducuntur a> 
quidiftantes , do- 
nec occurrant  fu- 
perficiei , L D F, 


& plano , D E F, 

harum  autem  patet  nihil  extra  fuperficicm , L D F , manere , ex  iam 
didtis,  fint  ergo  omnium  earum  termini  ex  vna  parte  in  linea , B AG, 
ex  alia  in  linea , H K a , veluti  ergo  ofienfum  eft , A ijt , eflie  paralle- 
lam ipfi , G V , fic  oftendemus  reliquas , que  iunguntpundta,  quibus 
iam  du&a  occurrunt  linear , BG , cum  pundtis , in  quibus  plana  per 
didtas  lineas  dudla,  ipfi,  L E F,  aquidiftantia,  lecam  ipfam,  B V,  cife 
ipfi  ,VG,  parallelas  ergo  omnes  erunt  in  eodem  plano , in  eo  Icili- 
0«  quod  tranfit  per , B V,  V G , omnes  .n.  di&ae  parallela:  tranlcunt 
per^pundta  redta  linea , B V , lunt  igitur  didia  occurluum  pundta,  & 
in  iuperficie , L D F,  & in  plano , B V G,  erunt  ergo  in  eorum  com- 
muni ledtione , linea  ergo,  B AG  , eft  communis ledlio  plani  per  ,B 
V , V G,  tranfeuntis , & fupcrficiei  ,LDF;  habemusergo  folidunt, 
B a , in  cuius  ambiente  fuperficie  fuut  dua  figura  plana  inuiccm  pa- 
rallela , B V G , H E A , in  quarum  circuitu  fumptis  vccunque  duo- 
bus pundtis , V , E , & iundta , V E , catera  iungentes  qualioct  alia 
hndrir  c*uo  Pun<^a  earundem  circuitus  eidem  femper , V E , parallcl?  reper- 
confor-  taE  funt  «quales , ergo ,Bfl,  ertt cylihdricus , cuius  oppofita  bales 
nuter . ipla , B V G , H E A , hoc  autem  fecatur  plano  eiidem  oppofitis  ba« 

fibus 


Google 


I I BY  B R II.  >43 

fibus  «quidiftaore , eo  nempe , quo<i  producit  figuram , C N X , er»  c . 

go , C N X ,crit  «qualis  ipfi , B V G , quod  cum  alijs  adhuc  icrua . y,.™  'I:* 

F.  ,S  E C T 1 O VU, 

QVia  verd,  LE,  ad,  EO,  eft  vt,  BH,ad,HC,.f.  vt,VE, 
ad,  EN  , permutando,  &diuidendo,LV,  ad, V E , erit  vt, 

ON,ad,N  E,.i.vt,2j,ad,54,ergo,LE,34,funtfimK 

liter  ad  eandem  partem  diuifie  a figuris , B V G , R S P,  ergo  liint  ip* 

(a  figura  inter  fe  firailes , quarum  latera  homologa  ipjae , V G , S P, 
line*  homolog?  figurarum  fimilium , LF  E , 3 7 4,  quarum  inciden-  jyy. 
tes  funt  ipfij , L E , j 4 , vnde  eft , E F , ad , 4 7 , y t , L E , ad  , 54 , .f. 
vt,  V G ,ad  ,S  P jfunt  vero  figurae , D E F,  <547,  quia  fimiles,  in 
dupla  ratione  ipfarum , E F , 4 7 , & ipfae  ,BVG,RSP,in  dupla  ex  antec. 
ratione  ipfarum , V G , S P , ergo  vt  figura , D E F , ad  figuram , 6 4 
7 , ita  erit  figura , B V G , vel , C N X , eidem  aequalis  ad  tigurara , R 
S P , Quoniam  verb  folida  ,LEDF,3<S47,  lunt  fimilia « vt  facile 
oftendi  poteft,&  eorum  figuras  incidentes  , & oppofitorum  plano- 
rum tangentium  (quorum  cx  vna  parte  duo  funt  ipfa , 6 47,  D E F,) 
funt  figurae , L E P,  4 7 , quarum  linea:  incidentes , L E i $ 4 , ideo 
plana  ipfis,DEF,<5  4 7,asquidiflantia,qu*  fimiliterad  eandem 
partem  diuidunt  incidentes , L E , j 4 , diuidunt  etiam  altitudinesdi- 
florum  (olidorum  refpe&u  di&orum  tangentium  fumptas  fimiliter  17.  Vnd. 
ad  eandem  partem  (hoc  dico  quotiefeunque , non  contingat,  L E,  Ele®- 
34,  effe  perpendiculares  ipfis , D E F,  6 4 7,  tunc  enim  fiunt  eaedem 
meidentes  altitudines  diSorum  (olidorum)  cum  igitur,  vt , L E,  ad, 

5 4 » .i.  ad , E O , ita  fit  altitudo  (olidi , L E D F,  tum  ad  ablcilfam  al- 
titudinem per  planum  tangens  in , O , ipfi , D E F , aquidiftans -i.  ad 
altitudinem  (olidi , O E D P,  tum  ad  altitudinem  (olidi , 3 4 6 7,  ideo 
folida , O E D F , 3 4 7 , erunt  in  eadem  altitudine  fiimpta  refpedlu 
bafium  , D E F , 6 4 7 , & plana  ipfis  bafibus  aquidiflamia  partes  as- 
quales  ab  ipfis , O E , 3 4 , abfeindentia  ,et  am  ab  eorum  altitudini-’ 
bus  abfeindent  partes  aquales, oftendimus  autem  figuras,  quf  ab  ip- 
fis, O E , 3 4 , abfeindunt  partes  aquales , efle  proportionales , ergo 
in  (olidis  ,0  E D F,  3 46  7,  in  eadem  altitudine  extentibus  ftimpta 
refpeftu  bafium , D E F , 6 4 7 , figura,  qu^  abeifdein  altitudinibus 
vteunque  abfeindunt  partes  aquales , funt  leinper , vt  ipla  bafcs , er- 
go vt  vna  ad  vnam , fic  omnes  ad  omnes  irc  luhda  ad  (olida  .1.  vt 
hafist-D  EF,  adbafim*^?,  ita  erit  (olidum,  O £ DF,adiol:dura, 
j 4 6 7 , eft  autem , D Ei3 , ad , 6 4 7 , in  ratione  dupla  eius , quam  x Jntcc* 
habet  ,EF,ad  ,47,.!.  in  ratione  compofitaex  duabus  rationibus  D;fip>|J> 
ipfius , E F,  ad , 4 7 , vel  ipfius , L E , ad  * j 4 , ergo  (olidum , O D E i,y , . ' ’ 

F,  ad 
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F,  ad  folidum  , $ 4 6 7,  habebit  rationem  compoiitam  ex  duabus  ra* 
. cionibus  ipftus » L E , ad , 3 4 , quod  euam  ferua . 

G.  S E C T I O V I I.  -'i 

. , O I igitur  inter  folida  ,L  E D F,  $ 4<S 7 , medium  fumamus  foli- 
^fin.  it.  ^ jutn  ^ o E D F,  habebit  folidum , L E D F,  ad  lolidum  »5467, 
rationem  compofitam  ex  ratione  folidi  * L E D F , ad  folidum  ,0  E 
D F , .i.  ex  ratione  ipfius , L E , ad  , 3 4 , & ex  ratione  lolidi  ,OED 
F , ad  folidum , 3 4 6 7 > .i.  compofitam  ex  duabus  rationibus  ipftus, 
L E , ad , 1 4 , igitur  lolidum , L E D F , ad  lolidum , j 4 6 7 , habe- 
bit rationem  compoiitam  ex  tribus  rationibus  ipfius  ,L  E , ad,  54, 
tkf.Vnd.  triplam  rationem  habebit  eius , quam  habet , L E , ad , } 4 , quia 
*.El«in.  * ver6,  L E,  j 4 , funt  homologa;  partes  integrarum  incidentium  ,L 
GjjS)  qure  funt  in  prima  huius  Pro  pol.  figura  , idebhis  frudis  ibi- 
dem conlpc&is  iam  oftcnfum  erit  fruftum , L E D F.ad  fruftum  ,74 
6 7,  triplam  rationem  habere  eius , quam  habet,  L E , ad , $ 4 , ideft, 
LG 1 ad ,38. 

H.  SECTIO  VIII.  ET  VLTIMAi 

EOdem  modo  fumptis  alijs  duobus  fruftis,  D i?,  6 L*,  offendemus 
eadem  habere  triplam  rationem  duarum  ,LG,  3-8,  & fimiliter 
**.  Quin,  reliqua  frufta  pariter  triplam  rationem  habere  duarum,  LG,  $ 8 ,& 
Blem,  vt  vnum  ad  vnura  ,fic  omnia  ad  omnia  .i.  vc  fruftum , L E D F , ad 
fruftum , 1 4 6 7 , ita  efte  omnia  frufta  folidi , L G , ad  omnia  frufla 
folidi , $ 8 , fcd  fruftum , L E D F,  ad  fruftum  ,74  6 7,  triplam  ratio- 
nem habere  oftenfuin  eft  eius , quam  habet , L G , ad , 3 8 , ergo  fo- 
lidum, LG,  ad  folidum,  3 8 , triplam  rationem  habebit  eius,  quam 
B.  Htuus  ^bet , L G , ad , 3 8 , eft  autem  folidum , LG , «quale  lolido , A P, 
* ropo  ’ & , l 8 , ipfi , V & , ergo  folidum , A P , ad , V & , triplam  rationem 
habebit  eius , quam , L G , ad , 3 8 , quia  verd  ,LG,j8,  funt  inci- 
dentes fimilium  planarum  figurarum , H 2? , S i,  &oppofitarum 
tangentium , H L G,  s j , 2 8 , ided  , vt , L G,  ad , 3 8 , ita  er<  nt 
linea:  homologa:  figurarum , H °° , s 2 , fumptas regulas , HL,s  j, 
Et  diffin.  ex.  gr. ita  ,0  X , ad , • A , iltx  vero  lunc  incidentes  fimilium  figura- 
linetruin  , B C , n xi , & oppofiurum  tangentium  ,BO,CX,n*,nA, 

incidenr.  ? vt  jpiae  jO  X , * A , ita  erunt  quaslibet  homologae  figuraram, 

Vc  pacet  B C,  II XI , fumptf  regulis  ipfis,  C X , xi  a , at  folidum , A P,  ad , V &, 
io  A. ha-  triplam  rationem  habet  eius , quam , L G,  ad , $ 8 , ergo  etiam  tri- 
plam rationem  habebit  cius , quam , O X , ad , « A , & confequenter 
etiam  triplam  rationem  cius » quam  habebit  quaslibet  in  figura,  B C, 

ipfi. 


Digitized  by  Google 


L I B-  E R I U t4j 

ipfi  , C X , aequidiftans  ad  fibi  homologam  in  figura , n Ut , ipfi,  a a, 
aequidiftantem  , vel  quaelibet  in  quacunque  figurarutn  ipfi , B C , in 
folido , A P , xquidiftantium , ad  fibi  homologam  in  folido , V &. 
Igitur  fimilia  (olida  luntin  tripla  ratione  linearum , vel  laterum  ho- 
mologorum , quje  lunt  in  eorundem  homologis» figuris,  quod  nobis» 
oftendendum  erat . 

COROLLARIVM  I. 

4 

ET  quia  tam  difia  fimtliafoliia  oflenfa  funt  ejfe  in  tripla  ratione  U ■ 
n tarum  homologarum , qua  funt  in  homologis  figuris , aquidiflan - 
tibus  oppojitis  planis  tangentibus  "Utcunque  fumptts , ideo  clarum  ejl  ea - 
deni  fimtha  folida  effe  in  tripla  ratione  quarumuis  homologarum  tn  ipfis 
fohdis  dejtriptibtliftm,  & duas  quafui r homologas  fumptas  iuxta  quxa 
damoppofita  tangentia  plana  ,effe  vt  duas  quajuis  homologas  ftrnp  t oq 
iuxta  al ia  oppofita  tangentia  plana . 

'r*  - • 

COROLLARIVM  II; 

i* 

VTqiuerse  infiper  habetur,  ft  fuerint  quatuor  reSa  linea  deinceps 
pr  portionales,  vt  prima  ad  quartam,  ita  ejfe  folidum  defcriptum 
a prima  ad  folidum  illi  fimile  defa  iptum  a fecunda , & buiusconuer- 
fim ; dummodo  deferibentes  ftnt  ln.  ea , vel  latera  homologa  [milium  fi» 
gurarum,  quam  ipfis  homologa  vocantur  • 

THEOREMA  XVIII.  PROPOS.  XVIIJ: 

SI  quatuor  re(9?  line?  proportionales  fuerint , folidum  de- 
icriptum  a prma  ad  lolidum  libi  fimile  delcriptum  a le* 
eunda  ,er it , vt  folidum  deferiptuma  tertia  ad  fibi  fimile  dc- 
feriptum  a quarta.  Er  fi  fuerint  quatuor  folida  propoitioni. 
lia,  quorum  qua;  lunt  eiufdcm  proportionis  termini  fint  fimi* 
lia  , eadem  dvlcribcntia  erunt  proportionalia;  dummodo  t£* 
mfin  Icmpcrdefcribentia  fint  vel  lineae»  vel  latera  homologa 
figurarum , quae,  in  ipfis  homologae  vocantur . 

Sint  ergo-quatuor  reftj  linef  proportionales , A B , C D » F G > H 
M , & fint  ab  n fis , A B , C D , deicripta  fimilia  loisda , A X B , C V 
D , & ab , F G,H  M,  fimilia  lolida,  Ufi  PG,N  11 QM,  ita  vt 
duae , A B , C D , fint  homologa  figurarum , A £ B Y,  D K C $ , & j 
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FG,HM, homologa:  figurarum , F <3  P , H M Q , qug  figurf  vo- 
cantur in  ipfisfolidis  homologa: . Dico ha:c  (olida  eife  proportiona- 
lia ; fit  duarum , A B*  C D , tertia  proportionalis , R , quarta , S , & 
duarum  , F G,  H M , tertia,  I , quarta , T,  cft  igitur  folidum  , A X B, 
„ „ , ad,C  V D,vt , A B , ad,S  ,.i.  vt , F G,ad,T,(  quia  vt , A B,  ad, 

!*Cn?™  ’ C D , ita  eft , F G,  ad , H M , ) .i.  vt  folidum , F O G P.  ad , H Fs  M 
Q.quod  elt  propofitum. 

Sit  nunc  (olidum , A X B , ad  fibifimile,  C V D , vt , F O G P,ad 
fibi  fimile,  H N M Q,  & lintea- 
dem  defcribentes , A B , C D , li- 
neae , vel  latera  homologa  figura-  v 

rum  homologarum , A F B Y , C 
KD  I^,  &,FG,  H M , duo  po 
ftrema  defcribentes  fint  lineas , vel 
latera  homologa  figurarum  ho- 
mologarum , F G P , H M Q«  Di- 
co has  efie  proportionales ; fint 
adhuc  duarum , A B , C D , tertia 
proportionalis , R , quarta , S , & 
duarum , F G,  H M , tertia, I, 
quarta , T , quia  ergo  folida , A X 

. r . B,CVD,funtfimiliacrit«AXR,ad,CVD,vt , AB,ad,S,&,' 
“aucte.  F O G p , ad , H N M P , vt , F G , ad  , T , funt  autem  htec  quatuor 
folida  proportionalia , ergo  & , A B , ad , S , erit  vt , F G , ad , T,  er- 
go , A B , ad , C D,  erit  vt , F G,  ad , H M,  quod  oftendendum  erat. 


THEOREMA  XIX.  PROPQS.  XIX. 


SI  inparallelogramma  diameter  du&a  fuerit, parallelo. 

grammum  duplum  cftcuiufuis  triangulorum  pcripfam 
diametrum  conftitutorum . 


Sic  parallclogrammum  vtcunque , A D , in 
quo  dufta  diameter , F C,ipfum  diuidat  in  tri- 
angula ,F  AC,CDFi  Dxo parallclogram- 
mum,.  AD,  duplum  cfle  cuiufuis  triangulo- 
rum , F A C,  C D F ; ablcindantur  ab , F D,  C 
A , verfus  pun&a , F , C , partes  aequales , F E, 
C B , & per  punita , B , E , parallelae  ipfi  bafi , 
C D , ducantur,  E H , EM , incidentes  diame- 


tro, F C , in  punOis  » H , M , quopiam  ergo  intriangulis , F H E,  C 

BM, 
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B M,  angulus , H F E,  aequalis  cft  angulo  illi  coaltemo , B C M , 

H E F,  ipfi  > F D C , qui  eft  aequalis  angulo  illioppofito , F A C,  qui 
tandem  aequatur  angulo, MBO;  interior  exteriori , ided angulus, 

F E H,  aequatur  angulo , M B C,  lunt  igitur  in  triangulis , F EH,  M 
BC,duo  anguli  duobus  angulis  aquales  ,& latera  illis  adiacentia 
funt  aequalia  ,nemp£  » F E , ipfi  , B C , ergo  reliqua  latera  erunt  ae- »«.  Prinu 
qualia , X H E , ipli , B M , eodem  modo  oltendemus  de caeteris pa-  *lem. 
rallelis  ipfi , C D ,cas  nempe , quae  verius  punfta , F,  C , abtcindunc 
a lateribus  ,FD,CA,  partes  aequales , clic  pariter  inter  fe  «quales, 

▼eluti  lunt  extremae , A F , C D , «quales , ergo  omnes  lineae  trian- 
guli , C A F , aequabuntur  omnibus  lineis  trianguli , F D C , lumptis  . 
in  vtrifq,-  omnibus  lineis  regula,  C D ,ergo  triangulus  , A CF  ,erit*'“uius* 
aequalis  triangulo , F D C , ergo  duo  trianguli , A C F , F D C , Icili- 
cct  paralleiogrammum , A D,  erit  duplum  cuiufuis  triangulorum,  A 
C F , F C D , quod  ofiendere  opus  erat  • 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet , quacunq;  de  parallclogrammis  in  Trop.  5.  6. 7.  & g. 

huius  Libri  oflenfafunt , eadem  de  triangulis  vt  vera  recipi  pojfe, 
fi  in  triangulis  conditiones  ibi  oppofttx  rcpcrtJt  fuerint  > nam  in  vnoquo • 
que  expolitorum  triangulorum Jr.mptis  duobus  quibafuis  lateribus, fieri 
pote  fi  fub  iliis  m eodem  angulo  paralleiogrammum,  cuius  triangulum _» 
erit  dimidium  . Triangula  ergo . qua  in  eadem  funt  altitudine  inter  fc-j 
funt , vt  bafes : Et  qua  m eadem  bafi  inter  fe  funt , vt  altitudines , vel  vt 
latera  aqualiter  bafibus  inclinata ,■  Item  habent  rationem  compofitam  ex 
ratione  bafium , & altitudinum  , jtuc  lateru m aqualiter  bafibus  inclina- 
torum , tum  funt  aqie  langula ; item  triangula , quorum  bafes  altitudi- 
nibus , vel  lateribus  aqualiter  bafibus  inclinatis  , reciprocantur  funt  a- 
qualia  ; & qua  funt  aqualia  bafes  habent  altitudinibus  , vel  lateribus 
aquali  ter  bafibus  inclinatis,  reciprocas:  Et  tandem  habetur  fimilia  trian - Iu*.  di(f. 
gula  cjje  m dupla  ratione  laterum  homologorum,  qua  omnia  ex  prafentt  i’. Scxt' 
Tropof.  pendent . • - • ■ 

COROLLARIVM  II.  r 

» » . • . 1 , . . , 

Colligitur  in  fuper , fi  fipponamur  ,CD,  cjfc  aqualem  ipfi , 'D  f, 
quamlibet  dubiam  in  trianguli,  FCD, parallelam  ipfi,  CD,  aqua- 
lem effe  ei , quam  ipfa abfeindit ab,F D,  verfus , F , nempe  ipfi abfciffa, * 

FE,&  produbia  ,EH , verfus , AC , cui  incidat  in  , ipfam  , H 7^, 
aquari  refidua  abfcijfx,  F E , .f.  ipfi , £ D , & ,7^  E , integram  aquari  • 

- i T i ipfi t 
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ipfi , F D,  qua  efl  vnc.  maximarum  abfctff.irum  ipfius , F D , Vnde  hic  >ia 
colligemus  omnes  lineas  trianguli , F C 0,  regula , C D,  dum  latus  , F Dt 
Dcfia.4.  aquatur  ipfi  ,DC,  effe  aquales  omnibus  abfciffis  ipfius  ,F  D , & omnes 
Defi*  ’ Niteas  trianguli  ,AF  C , effe  aquales  refiduis  omnium  ahfi  ffarutn  , F Dx 
huius  /*  & omnei  Itneas  parallelogrammi  ,AO,  aquari  maximis  abf i iffarumx 
SSeih.6.  F D , quA  dicuntur  eiufdem  obliqui  tranfitus  , Ii  angu.  us  » C QF  ,non  fit 
huius . retlus  , & recti  tranfitus , fi  fit  reftus ; vnde  flenti  ollendimus , paralie • 
logramnum , A D » duplum  effe  trianguli  ,F  C D , vel  ,ACF,  &fubm- 
deetian omies  line  tt  ,A  D , regula  C D,  duplas  effe  omnium  linearum 
3.  huius,  trianguli  ,F  C D , vel , A C F ,fic  etiam  vt  dcmonjiratum  recipi  poteft 
propofit*  linea  recta  , vt  ipfiis  ,F£s,  vt  cunque  , maximas  abfciffarunu» 
duplas  effe  omnium  afeijf irumeiufd  m , vel  re fidaarum  omnium  abfcif  '• 
farum , vnde  & omnes  abf . iffas  patebit  xqu  iri  refiduis  ommtvn  abfctf- 
/irum  eiufdem linejt,  ijs  vel  re%i , vel eiufdem obliqui  tranfitus  fumptis , 
qu£  ad  fcquentiunt  mtelligentiam  dtisgenter  funt  adnotanda  • 


• LEMMA. 

Sit  magnitudo*  A, ad  quotcunque  magnitudines, E, Q,fingil- 
latim  ad  vnaniquamque , vt  magnitudo , V , ad  tot  alias  > P , S, 
dingillatim  ad  vnamquamq;  nempe  fit , A , ad , E, 
vt,V,ad,  Pj  A,ad,0,  vt,V,ad,.$.  Dico,  A, 
ad , E , O , fimul  elfc , vt , V , ad , P , S , fimul  iun- 
€hs.  Etenim  conucrtcndo  erit  prima,  E,ad  fecun- 
dam, A , vttertia,P,  ad  quartam , V,  fed  etiam 
V+.Quin.  conuertendo  quinta  ,0 , efl  ad  fecundam , A , vt 
iiem.  fexta,  S,  ad  quartam , V,  ergo  cornpofitaex  prima, 

E , & quinta , O , erit  ad  fecundam  , A , vt  compo- 
fita  ex  tertia , P , & fexta , S , ai  quartam  , V , ergo 
Defin.ij. conuertendo,  A, ad, EO,  fimul  erit,  vt  ,V,ad, P, 
huius.  3 ^ fimul  jun£as  t qtlj  arguenJ,  modus  dicituri  me, 
colligere , feu  colligendo . 


A E 


V P 


1 

0 


! 


THEOREMA  XX.  PROPOS.  XX. 


ASfumpta  Propof.  antecedentis  figura,  dimifla,  B M, re- 
tineatur, NE  ,pro  vna  exdu&is  vtcunque  parallela 
ipli  ,C  D,  produdta  autem  >C  D , vtcunque  in , M ,comple- 
toque  parallelogrammo  ,0  D.  Dicoparalldogrammum,  A 
M, ad  trapezium,  FCMO»  c0c  vt»CM,  ad,MD,  fimul 
cum  i »CD« 

Erit  ' 
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? Ent enim , A M, parallelogramrnum , vnde, MA,ad,AD, erit 
?t,  C M,  ad , C D,  A D,  vero  ad  trian  ■ 
guluin,FCD;  cft  vt,CD,ad,J,C 
D , ergo , A M,  ad  triangulum , F C D» 
erit  vt,MC,  ad  elt autem, 

A M,  ad,FM,  vt,C  M>ad,  MD, 
ergo, colligendo, A M, ad  ,FM, cum  / / 

triangulo  , F C D , idell  ad  trapezium, 

O F C M,  erit  vt,  C M,  ad , M D,  cum, 

},DC,  quod  ollcndendum  erat «. 


corollarivm: 

, % V » , # „ 

M.Anife(lum  efl  autem  ,fi,CD,fit  aquatis  ipji,  D F,  omnes  lineat  ExCor^ 
parallelogrammi , A IX , regula  ,CD,  e]Je  aquales  maximis  ab - ancec. 
fcijforum  ,F  D ,&  omnes  lineas  trianguli,  FC  D,  regula  eadem  aquari 
omnibus  abfcijjis  ,F  £>.  l^unc  fi  iatelligamus  cuilibet  earum,  qua  dicun- 
tur maxima  abfctffarum  ,vel  abfeiffa  , adiungireftam , I>  M , vocantur 
tunc  maxima  abfaffarum , vehabfctjjk  adi un lia , D M , bac  autem  funt  Defin.Tw 
eadem  illis , qua  habentur  in  parallelogrammo  trapegio , F C huius  H 

7rl  0 , ndm fi  produxeris , 7\(  £ , vfq; ad , 0 , in,  X ,fiet , E X >aditin- 

Qa  tum  ipfi , 7y  E , vni  ex  maximis  abfcifl.trum  ,FD,  tum  tpfi  ,H  E, 

%nt  ex  omnibus  abfciljis  ,F  D , & , E X , adiunlta  efl  aqualis  ipCi , F>  M*. 
vnde  omnes  linea , yA  D , adi  unii  a,  D M ,funt  omnes  linea  paralldo- 
grammi  funt  aquales  maximis  abfctffarum  ipfius  ,F  D , ai- 

iunffd  ,DM,&  omnes  Imea  trianguli,  F C D,  adiuntla  ,DM,  funt  om- 
nes linea  trapegij  ,FCMOt& funt  aquales  omnibus  abf :iffis  ipfius , F 
Jp. , udiunfla  ,DlM.  QAa  ergo,  jl  M , ad  trapegium  ,F  C M 0 ,eflvt.,C 
Ttl , ad,  M D , cum  , \ >D  C , ideb  omnes  linea  ,yA7iJ,  ad  omnes^l ineas 
trapegij  ,FCMO,(  regula  n hic  f :mper  intelhge  ipfa^n  ,C  7tf  ,)  ma- 

xima abfa florum,  F D , adi  uncia,  D 7il , ad  omnes  abfeiff as , F D , adiu  n- 
fta,  D M , erunt  vt , C 7W,  compofita  nempe  ex  propofita  linea  j C D , fiue 
ex  propofita  ,F  D ,tlli  aquali , & adiunSa,  D M , ad  compofitam  ex  ad* 
istncla  ,MD,  &. , * , propofita  Linea ,C  D , vel ,D.F  . 


THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXI. 

IN  expofira  fuperibm  Propof.  figura,  fi  producatur  yC  D> 
adpartes  ,C,  vtcunque , vein  ,R , & compleatur  parallc- 
logtainmuni^G  C *oltcademu$  u^pezium » F G R C , ad  trar 

pe. 
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pezium , F C M O , eflc  vt  compofita  ex , R C , & , \ >C  D,  ad 

compotitam  exjMD,&,i»CD* 

Nam  trapezium  » CR  G F ,ad , G D , eft  vt  compofita  ex , R C, 
& , J *C  D , ad , R D/,  Jcfuper»G  D,  ad , A M , eft  vt „ R D ,ad,  G 
M , & tandem  > A M , a<krapezium,  F C M O,  eft  vt , C M , ad , M 
D , $um , J , C D»ergo  & aequali  trapezium , F G R C , ad  trape- 
zium ,F  C M Q,erit  vt O > cum » , > C D,  ad , M D > cum » J->  O 
C , quod  eratdcmonftranflum . 

COROLLARIVM. 

» / * r • c ..  , * 

Hinc  patet  omnes  limas  trape^ij,  F C f{C , regula , ]{7tf , ad  omnis 
lineas  trape^tj  ,FCMO , regula  eadem cfe,vt,i{C, cum , }t 
C D ,ad,M  D , cum  , J,£)C,  v eluti  autem  in  antecedenti  offendimus, 
fi,C  D Ifit  aqualis  tpfi,DF  , omnes  lineas  trape^jj  ,FGMO,  regula , 
C m , aquari  omnibus  abfcijffs  ipftus  >F  D , adiuntl  a ,DM,  ita  in  pra- 
fenti offendemus  omnes  lineas  trape^ij  ,FGl{C,  regula  ,]{D,  aquari  re* 
fiditis  omnium  abfcijjarum  ipftns  ,<AC ,vel  ,F  D , adiuncla , ; ynde 

patebit  refiduas  abfet/farum  propofita  linea , vt » F D , admntta 
omnes  abfeiffas  eiufdem  , adi  unci  a alu  hnea , vt , D M , efle  vt  Compoff- 
tnm  ex  prima  adiuntla  ,&  , \ , propofita , C D rpue , F D , illi  aqaalrs, 
ad  compofftum  ex  fecunda  adtunSa  , & , } » propofita  linea , ideff  vt , f{ 
C,cum  ,1,C  D ,vel  ,DF ,ad,M  D ,cum  ,C D,vet,DF . 

THEOREMA  XXII.  PROPOS.  XXII. 

EXpotitis  duobus  vtcunq;  parallelogrammis,  incifdcm- 
que  du<5Us  diametris , & duobus  vtcunqj  lateribus  pro 
regula  fumptis,  nempe  in  vnoquoqi  eorum  vrio : Omnia  qua- 
drata  cuiufuis  dirorum  parallelogramorum  ad  omnia  qua- 
drata cuiufuis  triangulorum  per  diametrum  in  ipfoconftitu- 
torum , erunt  vt  omnia  quadrata  reliqui  parallelogrammi  ad 
omnia  quadrata  cuiufuis  triangulorum  per  diametrum  in 
itio  du&am pariter  conftituto rum . 

Sint  expofita  vtcunque  parallelogramma , A S , T 4 , in  ijfque du- 
itae diametri , E O , Z & , regulis  fumptis , E S , 2 g . Dico  omnia 
quadrata , A S , ad  omnia  quadrata  trianguli , O E S » efle  vt  omnia 
quadrata , T 4 > ad  omnia  quadrata , & Z £ . Si  «nira , vt  omnia  qua. 

dra- 
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irata , T 4 , ad  omnia  quadrata  trianguli , & Z 4 , ita  non  funt  pm» 
nia  quadrata , A S , ad  omnia  quadrata  trianguli , O E S * erunt  igi. 
cur  ita  omnia  quadrata , A S , ad  maius  , vel  ad  minus  omnibus  qua» 
dratis  trianguli , O E S , fint  cxcelfus , vel  defe&us , omnia  quadrata 
figurx  planae  ,A,  diuidatur  autem  latus , O S , bifariam , in , Q , &, 
OQ»QS,  bifariam  in»  P,R , & fic  deinceps  fiat , ita  vt  du&is  per 
punda  diuifionum  parallelis  ipfi , E S , D R , C Q.,  11 P , tandem  de» 
uentum  fit  ad  paraliclogrammum , D S , cuius  omnia  quadrata , re» Itix.srmC 
gula  «ES,  fint  minora  omnibus  quadratis  figur? , n , per  punfta  au-io-filcn» 
tem , in  quibus  dida;  parallelf  iplain , O E , lecant , ducantur  vlque 
ad  proximas  parallelas  aequidifiintes  lateribus , A E,  O S,  ipff , L N, 
GK,EM,  erit  igitur  triangulo , OE  S , circumlcripta  figura  qua:» 
dam  copofitaex 


L O 


d «) 

/ 

F I 

/N 

• 

?/ 

r 

K-  ~ 

i 

u r 

B M 

el  I >i\ 

£ 

‘t  * 

parallclogramo, 

LP  , GQ,  FR, 

D S , & alia  in- 
lcripta  compofi- 
ta  ex  parallelo, 
grammis, 9 Q,  I 
R,  HS,  ita  vt 
omnia  quadrata 
figura:  circiifcri- 
Pt? , regula,  E'S, 
excedant  omnia' 
quadrata  inferi- 
ptae  , regula  ea- 
de,  minori  quan- 
titate, quam  fint 

omnia quadrata,figurae,n  j nam  in  paraJ!/:logr3trmo,DS,rcda4, 
HM  , diuidit  onmia.qtialirataj-lJS',  in  omni*;  quadrata , D Mvin 
omnia  quadrata , H.  S , & ip  rcdangula  bis  fub , D M , M R , v.eluti 
punftum«H  «diuidit  quadrhtum , D Rj  in  quadrat.  D H , quad  ar.. 
H R , & redtangulum  bis  fub  >DH  R ^fipe  cx  23.  feq.  ab  hac  inde- 
pendente , & ideo  omnia  quadrat.  D S,  excedunt  omnia  quadrata, 
HS  , omnibus  quadratis , DM,&reftangulisbis  fub,P  M , M R, 
eodem  pa&o  oftendemus  omnia  quadrata  , F R , excedere  omnia 
quadrata , I R,  omnibus  quadratis , F K,  & redtangulis  bis  lub , F K, 
KQ,&  fic  omnia  quadrata,  GQ,  excedere  omnia  quadrata,  9 Q, 
omnibus  quadratis , G N , cum  re&angulis  bis  fub , G N , N P,  & in 
tigura  circumlcripta  iuperlunt  adhuc  omnia  quadrata , L P , porro  fi 
hos  excellus  funul  colligamus  fient  omnia  quadrata , D S , nam  fi- 
oainia  quadrata  , L P , vel , p Q junxeris  omnibus  quadratis  ,G  N> 

&re- 
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& reitangulis  bis  fiib , G N , N P , fient  omnia  quadrata  ,GQ,  h§6 
fi  iunxeris  omnibus  quadratis , F K,  cum  redtangulis  bis  fub , F K , K 
Q,  fient  omnia  quadrata,  F R,  quf  tandem  fi  iunxeris  omnibus  qua- 
dratis, D M,  cum  redtangulis  bis  lub,  DM,MR,  fient  omnia  qua» 
drara,  D S,  qu?  cum  fine  minora  omnibus  quadratis  figurj , A , hinc 
jfrgurascircumicripts  omnia  quadrata  excedunt  omnia  quadraca  in- 
feri pt$  minori  quantitate,  quam  fint  omnia  quadrata,  n , & ideo  ex- 
cedunt omnia  quadrata  trianguli , O £ S , multo  minori  quantitate: 
Quia  ergo  omnia  quadrata , A S,  ad  omnia  quadrata  trianguli , O £ 
S,  cum  omnibus  quadratis.  A,  erant  vt  omnia  quadrata,  1 fi,  ad  om- 
nia quadrata  trianguli , & ^ g , hinc  omnia  quadrata  , A , ad  om- 
nia quadrata  figur$ circumlcript^  triangulo,  Q £$,  habebunt  maio- 
rem rationem  , quam  omnia  quadrata , 1 fi , ad  omnia  quadrata  tri- 
anguli, &Z]S.  v , 

Nuncdiuidatur  fimiliter,  & fl,in  punitis,'#  ,A,  S,  ac, OS,  in 
punitis , P , Q,  R , & per  punita , # A 2 , parallela;  lpfi , Z fi  , du- 
camur , # V,  aX  , s Y,  fccantes,&  Z , in  punitis, T,  i , 6,  j cr  qu$ 
■Yfquead  proximas  parallelas  ipfis  ,&  fi  ,TZ  ,asquidiitantesducan- 
tur , r r , A j , 4 6 , vuriangulo  , & Z fi Jit  circumicripta  figura  ex 
parallelogram  s,  
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quadrata , A $ ,ad  omnia  quadrata , F R , erunt  vt  omnia  qua- 
ita  , 1.  fi , ad  omnia  quadrata, 4 2 : Fodem  pario oltcndcmusom- 
1 quadrata , A S,  ad  omnia  quadrata  ,G  Q , elle  vt  omnia  quadra- 
, 'i  fi , ad  omnia  quadrata , a a , & tandem  omnia  quadrata , A S, 
omina  quadrata,LP,  clievt  omnia  quadrata,!  fi , ad  omnia 
1 ad  rata  , * , vnde  ,coJligcndo,  omnia  quadrata , A S , ad  omnia 

ladrata  paralklogrammcrum , D8,FR,GQ,LP,  idefi  figurj 
cumtcnpta: , erunt  vt  omnia  quadrata , T fi , ad  omnia  quadrata 
ualklogrammorum  ,*iu,aa,42,Y£,  ideltad  omnia  quadrata , 
gurae  .ctrcumlcripue  triangulo , & Z fi , l?d  omnia  quadrata , A S, 
i omnia  quadrata  figurae  circumicripta:  triangulo  ,0  E S , oftenla 
mt  habere  maiorem  rationem,  quam  omnia  quadrata,!  fi,  ad  ora» 
ia  quadrata  trianguh,&Zf,  ergo  omnia  quadrata,  T fi  . ad  ora- 
iia  quadrata  figura;  circumicripta:  triangulo , & Z fi , habebunt  ina- 
urem rationem , quam  ad  omnia  quadrata  trianguli  , & 2 fi, ergo 
noma  quadrata  figurae  circumicripta:  triangulo,  & Z fi , muiofa  » 
unt  omnibus  quadratis, trianguli  ,&iZfi,  quod eft  abiurdum , noti 
ergo  omnia  quadrata,  A S,  ad  maius,  quam  fine  omnia  quadrata 
trianguli  ,0  ES,  habent  eandem  rationem,  quam  omnia  quadrata, 
1 fi , ad  omnia  quadrata  trianguli , & Z fi . 

Dico  autem  neque  ad  minus  ciuldem  habere  eandem  Tarionemj 
fint  enim  deferius  adhuc  omnia  quadraia  figure,  n,  & fit  circumfcri- 
pta  triangulo , O E S , figura  cx  parallelogrpmmis , L P,  G Q,  F R, 
D S , & al  a imeripta  ex  paraiklogramrai* , MlQ , 1 R , H S , com- 
pofita , ita  vt  omnia  quadrata  circumicriptae  iuperent  omn  a qua- 
drata’infeript?  minori  quantitaie,quamTim  omnia  quadrata  er- 
go omnia  quadrata  trianguli, O E S,  luperabunt  1 mnia  quadrata  in- 
icriptas  figura:  multo  minori  quam  tate , fune  autem  omnia  quadra- 
ta, A S,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  O £ S,  durari  is  omnibus  qua- 
drnr  s , n , vt  omnia  quadrata  /i  fi  , ad  omnia  quadrata  trianguli,  & 
2 fi , ergo  omnia  quadrata , A i» , ad  omnia  quadrata  Inicr.pta:  1 gu- 
rae habebunt  minerem  rationem  ,quam  omnia  quadrata,!  fi,  ad 
■omuia  quadrata  trianguli , & Z fi.  Diuidator  nunc  pariter  latus,  &. 
fi,  «punriis,  R , A,  2 , iinnliterac,  OS  , diul.tur  in , P,  Q,  R , 
ca:;era,  vt  fupra,  fiint,  vt  habeamus  Lguraiu  imcriptam  ex  paralle- 
logrammis,rA,3  2,(5/Si,comp,oiit^m,ollendeniUS  igitur, vt  fu- 
pra , on.nia  quadi ata,  A S , ad  odhnia  quadrata  figur$  inicript^  trian- 
gulo , O E !> , elle  vt  omnia  quadrata,  i fi , ad  omnia  quadrata  figu» 
rxinlcrip^ae  triangulo,  & Z fi  , lunt  autem  omnia  quadrata,  A S ,ad 
omnia  quadrata -figurae  inicriptittriangulo  .O  E S,  in  minori  ratio- 
ne,quam  line  omfiia  quadrata , T fi  . ad  omnia  quadrata  trianguli, 
& i.  fi , ergo  omnia  quadrata  ,2  fi,  ad  omnia.quadiraudigur;  inten- 
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. ptaE  triangulo , & Z £ , erum  in  minori  ratione » quam  omnw  qua- 
drata ,T£ , ad  omnia  quadrata  trianguli , & Z /3 , ergofigur?  inicri- 
pt<£  triangulo , & Z £ . omnia  quadrata  maiora  erunt  omnibus  qua- 
dratis trianguli , & Z £ , quod  eft  abfurdum , igitur  omnia  quadrata, 
A S,  non  ad  minus,  quam  fint  omnia  quadrata  trianguli, O E $,  erunt 
vt  omnia  quadrata , T£ , ad  omnia  quadrata  trianguli , & Z £ , led 
neque  ad  maius,  vtoftenfiim  eft  ergo  ad  i pfa  erunt,  vt  omnia  qua- 
drata, T £ , ad  omnia  quadrata,  & Z £ . Si  autem  comparentur  om- 
nia quadra :a , A S , T £ , ad  omnia  quadrata  triangulorum , A E O, 
T Z & , eodem  modo  fiet  detnonftratio , igitur  oftcnfum  eft , quod 
erat  demonfirandum . 


A.  COROLLARII  SECTIO  I- 

Hinc  patet  quacunque  de  omnibus  quadratis  par allelogranrm  orum 
tales , vel  tales  conditiones  habentium  in  Tropof.  p.  ro.  it.  tz% 
l g. 14-  huius  Libri  ojlen/a  funt,  eadem  de  omnibus  quadratis  triangulo- 
rum , tanquam  de  eorundem  partibus  proportionalibus  verificari , regu- 
la vno  latere  furnpta , dum  triangula  circa  altitudines , & bafes  ,fi ne  i 
bafibus  defcfiptas  figuras , & latera aqualitcr  bafibus  inclinata  ,eafdcm 
obttnumnt  conditiones  ibi  notatas . 

k».-  • * - * - t 

B.  SECTIO  II. 

"»  « i . 

IGitur  triangulorum  in  eadem  altitudine  exiftentium  omnia  quadra- 
ta , Trel  omnes  figuret  fimi l es  (fi ue  fint  fimtles  ad  inuicem , qua  funt 
Vtriufque  trianguli  ,fiuedijfimiles  ) erunt  >t  figura  d bafibus  de f cripta. 


C.  SECTIO  III. 


• Khnini  'C  T (I  triangula  fuerint  in  eadem , vel  aqualibus  bafibus  yjomnes  figu- 
' ■ * JL It  ra  fimiles , Ytriufque  ad  inuicem , erunt  vt  altitudines , vel  vt  la- 

tera bafibus  aqualiter  inclinata . 


D.  SECTIO  IV. 

jj*  hulu*.  T Tem  triangulorum  omnia  quadrata, fiue  omnes  figura  fimiles, et  iamfi 
- X fint  diffimiles , qua  funt  vtriufq ; trianguli , habebunt  rationem  com- 
, fofttam  ex  ratione  figurarum  a bafibus  defer iptarum t & altitudinum , 
• fjfce  laterum  bafibus  aqualiter  inclinatorum  * 
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~ E.  SECTIO  V. 

ET  triangulorum , quorumbjfium  figura  altitudinibus , vel  lateri- 

hus  aqualttcr  bafibus  inclinatis  reciprocantur  , cmnes  figura , fi-  u.huiui. 
miles  bafium  figuris  ,funt  aquales  : Et  ft  omnes  fignrx,  fimilts  bafium  fi- 
gar is  ,fint  aquales  , figuras  baCium  altitudinibus  , vel  lateribus  aquali» 
ter  bafibus  inclinatis  reciproce  rcfpondentes  habebunt . 

F.  SECTIO  VI. 

ET  tandem  fimilium  triangulorum  omnia  quadrata  erunt  in  triplas  juxr# 

ratione  laterum  homologorum  ,ftue  vt  eorum  cubi ; regulas  verb  fin.j.Sex- 
in  fupradtttis  fuppono  femper  duo  illorum  triangulorum  latera , qua  ba • u Elem. 
fes  voco ; hic  vero  inttllige  illorum  triangulorum  latera  homologa.  His 
autem  fcquentem  Tropcfittoncm  fubiungam , tum  huius  gratia,  tumeo-  U,^UIUI* 
tum , qua  fequentur . 

THEOREMA  XXIII.  PROPOS.  XXIII. 

« 

SI,  expolita  quacunque  figura  plana,  in  ea  ducatur  vrcun- 
que  reda  linea , qua?  fit  fumpta  pro  regula , eadem  verd 
in  pundo  , vei  pungis  biuila , prout  lib.  2.  Elem.fupponitur 
fecari , perpunda  diuifionum  lineas  duxerimus  redas,  fiuc 
curuas,  figuram  diuidenres,  & lemel  tantum  fccantes  quam, 
ilis  aliam  regula?  parallelam , fi  regula  in  vno  pundo  tantum 
druifa  fit,  vei  toties, quot  funt  punda  diuifionum  regule  ( ex- 
ceptis tamen  extremis,  in  quibus  linearum  feda?  partes  in 
‘punda  aliquando  degenerare  poflunt.)  Qurccunq;  ifi  did,  a. 
iib.dcmonftrantur  hac  diuifione  fuppofita  circa  vel  quadra, 
ta,  vel  redangula  eidem  reda?  linea?  applicata , eadem  de 
omnibus  quadratis dida?  figura?,  vel  eiufdem  partium, vel  D.Diff.*. 
de rcdangulis fub ipfis  pariter verificabuntur/  ' hums* 

Sit  expofita  vtcunq;  figura  plana , A B C D , in  qua  dufla , B O, 
refla  lmea  vtcunq;  fit  iila  tumpta  pro  regula , & ea  druifa  in  vno , vel 
pluribus  punctis,  prout  poflulant  Propof.z.  lib.  Elem.  perplinfla  Ji« 
U'fionum  ducantur  linea:  fiue  refl? , fiue  euru? , A E C , A E I , toties 
quamuis  aliam  ipfi.BD,  parallelam  in  figura ,B  AJD  C,  fccantes 
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quoties  ,BD,  fedta  ede  iupponicur,  exceptis  tamen  extremis , vt  ex. 
gr.ipfa  4C  I >ia  qua  parte,  C I , qux  m rcdfa,C  I,fcparari  debuil- 
lent  per  lineas , A E C , A F l , in  puncta  , C , I , partibus,  BE,FD, 
rcfpondentia  degenerauerunc . Dico  quaecunque  demon lirantur  n 
linea,  B D,  circa  quadrata,  vel  rc&angula,  illi,  vel  illius  partibus  ap- 
plicata , vcrificari  de  omnibus  quadrans  totius  figure,  B A D Q»  ftue 
partium eiufdem  figurae  per  didtas  lineas  confhtutarum»fiuedere* 
dtangulis  fub  eiufdem  partibus . Vt  cx.  gr.  quia  m Propof.  lib.  i. 
Dcfin'  8 ^ein*  olenditur  rcftaugulum  iub,  B D , D F , aequari  reftangulo 
huius*  fiab , B F D,  cum  quadrato , F D , fic  dico  verum  elle  redtangula  lub 
figura , A B C D , & figura , A D 1 , squati  re- 
ttangulis  fub  figuris,  A B I F,  A D I F,  cuin  om- 
nibus quadratis  figura: , A D I F , fi  enim  aliam 
vtcunque  duxerimus  regulae , B D , parallelam, 
vt , H O , fecantem  lineas , A C , in , M , & , A 
I,  in,  N,  verum  eftecomperiemus  rc&angulum, 

H ON , aequari  redfangulo , H N O,  cum  qua- 
drato ,NO,& idem  m ceteris  regul? , B D,  pa> 
nUlelis  in  figura,  A BC  D , ductis  repenemus* 
ergo  verum  erit  rcckangula  illa  fimul  collega,  ideff  re&angula  fub  fi- 
Coroil-4. gura  y ABI  D,& figura , A D I, aequari  redfangulis fub  figuris , A B 
i , A D i , cum  omnibus  quadratis , A D I ,quod  j.  Propofit.  u lib- 
Elcm.  refpondct , 

Similiter  fi  lupponamus  ,B  F,  bifariam  fccari  in , E , cui  adiunga- 
cur , F D , fuppoluerimus  etiam  lineam , A C,  bifariam  fecare  quam- 
libet omnium  linearum  figura; , AB  1 , regula , B D , lupi  adi df  arum, 
quarum  fingulj8aditur,quf  in  direttum  manet  m figura , A D f,  ve- 
luti  Propof.  <5.  offenditur  rediangulura  ,B  DF,  cum  quadrato, F E, 
aquari  quadrato , E D , ita  hic  ad  modum  fuperioris  offendemus  «• 
dlangula  fub  figura  ,ABID,&,ADI,  cum  omnibus  quadratis  fi- 
gurae , AC  I , aequari  omnibus  quadratis  figur*  ,ACD,  quod  re- 
. ipondet  Prop.6.  eiufdem  lib-  Confimilicer  reliqua  demonfirabimus, 
j vnde  iuxta  r . Propof. Secundi  Elem. colligemus. 


A.  COROLLARII  SECTIO  I. 

REftangula  fub  figura  tndiutfa  Bl  £>,  gr  fub  diutfa  ,sAC  D,ptr 

lineam  ,Ul , aquari  re&anguhs  fub  mdutift  B ID  ,&fub 

fartibus  tkutfx  tquxfuntt%4C  ltAlD* 
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IVxta  fecundam  habebimus  omnia  quadrata  figura  ,AB  ID,  aquari 
reffang.fub  ,A  BID,  &fiuguhs  partibus  ,ABl>AlD,  ^ 

C.  S E C T I o III. 

I tert’m  'am  ^HTn  ,n  '?roP0fitio*c  $ui<i  colligamus  . 


D,  SECTIO  IV. 

IVxta  quartam  habemus  omnia  quadrata  figura,  ABI  D, per  unicam 
lineam  ,AFI , diuifa , aquari  omnibus  quadratis  figurarum , A B 
I,  AI  D,&  te  ft angulis btsfub diftis fig.ABl,AlD , 

L SECTIO  V. 

IVxta  quintam  ,fi  fupponamus  lineam , A I,  bifariam  diuiiere  omnes 
lineas  figura  ,ABI  D,  regula  ,BD,  fumptas , & eafdem  lineam, 
AC.  non  bifariam  diuidere,  colligemus  reftangula  fubmaquahbus par . 
tibus,  ABC,  AC  D,  cum  omnibus  quadratis  figura,  AC  I,  aquari  om j 
tubus  quadratis  figura  , A Bl  • 

F.  SECTIO  VI. 

J Vxta  fextam  quid  colligatur  iam  diftutn  efl  in  Tropofu  ionc  i 

0.  SECTIO  VII. 

l 

IV xta\eptimam  colligemus, fuppofito,  quod  figura,  A BID  fetetur 
d fala  Irnea  ,A  I , "utcunque , dummodo  eadem  fecet  omnes  aquidi* 
fiantestpfi  regula , B D , in  figura,  A Bl  D ,duSas  ,& in  uno  tantum 
(unclo  ».  co.hgemus  inquam  omnia  quadrata  figura  ,ABID,&  omnia 
quadrata  figura  ,ADl , aquari  re&angults  bis fub  figuris  ,ABID 
B l , una  cum  omnibus  quadratis  ,AB  /. 
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.Hi  S.ECXIO  V 11  I. 

ottauam  ,fi  fupponamus  figuram-,  ABC  D , -utcunque  failanu 
per  lineam  ,AC*,{  qua  tamen  fecet  omnes  ipfi  ,BD,  aquidijlantes 
in  figura,  A BC  D,  dullas , & in  rno  tantum  puntlo  vti  ditium  efl)  col- 
ligemus re£langu(a  quater  f ub  figuris  ,ABCD,ABC,  cum  omnibus 
quadratis  ,A  C D, aquari  omnibus  quadratis  figura  compofita  exfigu- 
ra,ABCD,«Or,ABC,itart  omnium  linearum  figura,  ABC  D.fin - 
gulis  'tntelligatur  adiefta , quanunc  in  figura , A BC , efl  cum  illa  in  ea- 
dem retfitudine . 

I.  SECTIO  ix; 

IVx ta  nonam  , fi  fupponamus  lineam  , A l,fccare  omnes  aqu  id  i flan- 
tes ipfi,  BD,tn  figura,  AB  ID,  duitas  bifariam , & lineam , AC, 
eafdem  bifariam  non  fccare  , colligemus  omnia  quadrata  figura  ,ACD, 
cum  omnibus  quadratis  figura , A BC  ,dupla  efje  omnium  quadratorum 
figura  ,A  I D , cum  omnibus  quadratis  figura  ,AC  l , intermedia  . 

K,  SECTIO  X. 

IVxta  decimam , fi  fupponamus  ,AC , lineam  bifariam  fecare  omnes 
aqutdiflantcs  ipfi  ,BD  > in  figura  , ABI,  duffas , & illis  addi,  qua 
in  diretlum  illis  iacent  tn  figura  ,AID ; colligemus  omnia  quadrata  fi- 
gura ,ABC  D , cum  omnibus  quadratis  figura  , A D / ,d’  pia  effe  om- 
nium quadratorum  figura,  A B C,  tum  omnibus  quadratis  figura , ACD. 

L/SECTIO  XI. 

IVxta-pndecimam  ,fi  fupponamus  ,BD  ,in->E  ,it*fe£famejfe,  s>tre- 
dangulum  ,DBE,fit  aquale  quadrato  , E D qualibet  autem  aqui- 
difla  ntium  ipfi  ,BD,in  figura  ,ABCD,tali  modo , & ad  eandem  par- 
tem  diuiditur  per  lineam , A EC , patet  ,quod  etiam  r e il  ansula  fub  fi- 
guris ,ABCD,ABC , aquabuntur  omnibus  quadratis  figura  ,ACD, 
regula  ,BD,  igitur  linea  ,AC,  diuidet  fuperficicm  pl  ana, n,  ABC  D, 
(fic  dicere  liceat)  fecundum  extremam , ac  mediam  rationem , hac  au- 
temprofequentlbus  accurate  memoria  commendetur . 


THEO- 
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THEOREMA  XXIV.  PROPOS.  XXIV. 

EXpofito  parallelogrammo  quocunq,-  in  eoque  du&a  dia- 
metroiomniaquadrataparaUelogrammi  ad  omnia  qua* 
draca  cuiufuis  triangulorum  per  di3ara  diametrum  conftitu- 
torum  erunt  in  ratione  tripla  3 vno  laterum  parallelogrammi 
communi  regula  exiftente  • 

Sit  paralldogrammum , AG  ,in  eodu&a  diameter,  C E .regula 
Vtcunquc  latus , E G . Dico  omnia  quadrata , A G , efle  tripla  om- 
nium quadratorum  trianguli  cuiufuis,  A EC,fiue,  CE  G.  Diui- 
dantur  bifariam  latera , A C , C G , in  punftis  , B , H , & per , B , ip- 
fi , O G , perque , H , ipfi , C A , parallel?  ducantur , B F , D H,  qu$ 
fecum  reda,  CE,  communiter  bifariam  iecabuntin  pun£to,M.’ 

Quia  igitur  in  figura , fiue  parallelogrammo , A G , ducitur  linea , B 
F,  qu$  omnes  asquidiftantes  ipfi , EG,  bifariam  fccat,& , CE,  quae 
cafdcm  in  panes  inaequales  diuidit,  prftcr- 

guara,DH,  omnia  quadrata  trianguli,  A . & C rerl.Ca- 

EC,  cum  omnibus  quadratis  trianguli , C 
E G , & cum  omnibus  quadratis  duorum  p 
triangulorum,  CBM,EMF,  dupla  erunt 
omnium  quadratorum  ,A  F,  licet  enim,  D D 
H , per  lineam,  C E , fit  non  bifariam  diui-  **, 
fa,  nihil  umen  hoc  obftat  noftro  propoli-  j 

to  , nam  & ipfi,  D H , contingit,  veluti  ijs,  J 

quae  inaequaliter  fecantur , quadratum  fe-  i 
tfarum  partium , fcilicet  quadrata , D M* 

M H , dupla  efle  quadratorum  dimidiae , nempe  quadrat» , D M , & 

Cius,  quae  interfedliones  interijeitur » qu®  hic  nulla  eft , cum  du$  fe* 
cantes , B F , C E , vniantur  in  pun&o , M : Sunt  autem  omnia  q aa- 
drata  trianguli , A E C , zqualia  omnibus  quadratis  trianguli , C E 
G,  quia  lunt  triangula  in  xqualibusbafibus,  EG,  A C,&eademal-E*  B rei 
titudinc  licet  euerse  polita , & ideO  omnia  quadrata  trianguli , C E c.Corol. 
G ,funt  zqualia  omnibus  quadratis,  AF,  cum  omnibus  quadratis  hums*** 
triangulorum  , C B M , M E F.  Quoniam  vcr6  omnia  quadrata  tri- 
anguli, BMC,  funt  aequalia  omnibus  quadratis  trianguli,  C MH, 
omnia  verd  quadrata  trianguli  ,CE  G,  ad  omnia  quadrata  triangu- 
li , C M H , funt  in  tripla  ratione  eius , quam  habet , G C , ad , C H, 
qua:  eft  dupla  .i.  in  ratione  oltupla,  & hoc*quia  triangula,  C E G, 

C M H i lunt  firmlia  >ide6  opuua  quadrata  ,CEG  , erunt  o&upl* 

om' 
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omnium  quadratorum,  C M H , & quadrupla  omnium  quadrato! 
rura,  C M H,  veI,CB  M,& , M E F , funt  autem  omnia  quadrata 
trianguli , C EG , aequalia  omnibus  quadratis , A F , eum  omnibus 
quadratis  triangulorum  ,CB  M,  M EF,  ergo  h*c  erunt  quadrupla 
omnium  quadratorum  triangulorum  ,CBM,MEF,&  diuidendo 
jjiuiu?.  omnia  quadrata,  A F,  erunt  illorum  tripla, 
funt  autem  omnia  quadrata,  A G , ad  om- 
nia quadrata,  A F,  vt  quadratum , G E,  ad 
quadratum , E F,  idell  quadrupla  vt  x i~ 
ad  omnia  quadrata, AF,  lunt  omnium 
quadratorum  triangulorum , B M C , M fi 
F , tripla , ergo  omnia  quadrata , A G , e« 
runt  duodecupla  omnium  quadratorum 
triangulorum ,BMC,  M E F , & uint ad 
omnia  quadrata,  A F,  vt  1 2.ad  j.crgo  om- 
nia  quadrata,  AG,ad  omnia  quadrata,  A 
F , cum  omnibus  quadratis  triangulorum , C B M , M E F , erant  vt 
It.  ad  4.  funt  autem  omnia  quadrata,  AF,  cum  omnibus  quadra* 
tis  triangulorum , C fi  M , M £ F , aequaliaoranibus  quadratis  trian- 
guli , C E G , vel , A E C , vt  oftenlura  eft , ergo  omnia  quadrata  , A 
■G , ad  omnia  quadrata  trianguli , C E G , vel , A E C , luat « iu 
ad  4,  .u funt  eorum  tripla # quod  oftendendum  erae, 

; - ~ COR  OLLARIV  M. 

\ 

Hinc  patet  ,fi  ducamus  intra  paralMogranmunt,  \AG  }KquidiJtan • 
ten  ipfi  ,EG,  vtcunqttc  ,1{V,  fetantem  , C £ , i»  , T,dr  , B F, 
in  , S,  quod  veluti  odendtnus,  \P,  aquar*  vni  maximarum  abfuffarum, 
CG,  dum  ,EG,efi aquatis  ipfi  . G C ,ita  «#>«■  offendemus  quadratum , 
aquari  quadrato  -unius  maximarum  abfciffxrum  XG , & quadra • 
tum,  TV,  aquari  quadrato  vnius  omnium  abfcif[<rum  >-C G ,ideft  qua* 
dratoty  Cj  quadratum  vero,  f{T , oqitari  quadrato  unius  refiduaruuL» 
omnium  abfciffxrum  , C G , ide fi  quadrato , V G , vnde-cancl udemus  om- 
nia quadrata  , X G, regula , E G,  aquari  quadratas  maximarum  abfcif • 
furum  ,CG  ,&  omnis  quadrata  trianguli  ,C  EG , aquari  quadratu  om- 
nium abfciffxrum ,C  G,&  omnia  quadrata  trianguli  ,^AEC aquari 
quadratis  refiduarum  omnium  abfctffarum  ,CG,&  retiangula  fub tri- 
angulis yjlEC , CE  G,  aquari  reti  angulis  fub  omnibus  abfctffis  , & re- 
fida  is  omnium  abfciffxrum  ,C G ,ita  fumptic , vtquodms  reti  angulum 
intelhgatur  fub  vna  abfciffxrum , & eius  refidua  : Vnde  vel  uti  offendi- 
pius  omnia  quadrata  ,JLG»  tripla  effe.  omnium  quadratorum  trianguli, 

CEG, 
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CEG  %rel  trianguli,  C A E,  ex  quo  patet  tripla  etiam  effie  reti  angulo • 
rum  bis  fub  triangulis,  >A  EC, CE  G, (fiunt  enim  cmma  quadrata , G, 
aequalia  omnibus  quadratis  triangulorum  E C,C  EG  ,&  reti  angulis  D.Corc\ 
bis  fiub  eifidem  triangulis  ) ita  apparebit  quadrata  maximarum  abficifla*  *J*huics-. 
arum  ,C  G , tripla  tjfe  quadratorum  omnium  abfitifjarum , vel  quadrat** 
rum-refiduarum  omnium  dbficijfiarum  ,CG  ,&  tripla  etiam  effie  reti  an- 
gulorum fiub  didis  omnibuf  abfcijjis , re/iduifique  bis  fiumptis  ,fiexcupla 
verb  eorundem  rctlangulorum  jamel  fiumptorum  .fiunt  autem  maxtmtt 
abfictjjarum  , abfafik , & refiduaretlt  tranfitus  ft  angulus  ,EG€,fitre-  _ , 

Sus  , rei  etufidetn  obliqui  tranfiitus , fi  ille  non  fit  angulus  reSus . 

- 5 . 

THEOREMA  XXV.  PROPOS.  XXV.  » 


SI  in  duobus  parallelogrammis  fumptisduobus  lateribus 
pro  bafibus,  & regulis*  ipfa  parallelogramma  fuerint  ia 
eadem  altitudine  fumpta  refpedudi&arum  bafiumj  mei- 
fdem  autem  bafibus , & altitudine  fuerint  alis  duae  planae  & 
gurae  ita  fc  habentes , vt  fi  ducatur  vtcunque  parallela  di&is 
bafibus  ( quae  in  diredum  fint  confiitutac  ) retia  linea  ,eiu- 
fdem portiones  didis  parallelogrammis,«St figuris  interce- 
ptae , vel  ab  cifdcm  deferipte plana:  figurae , fint  proportiona- 
les , homologis  exiftentibus , quae  funt  in  parallelogrammis, 
& pariterqu?  funt  in  figuris,  in  ijfdem  bafibus,  & altitudine 
cum  illis  conftitutis,didorum  parallclogrammomm,  ac  fi- 
gurarum omnes  lineae , fi  1 ineae , vel  omnes  figurj  plaoq  fimi- 
les  , fi  ifiae  comparentur  ( fimiles  in  quam  exiftentibus  «quae 
funt  in  vnaquaque  figura  ) erunt  proportionales  • 

• jqiatoii.?  >i  -i . „ 

Sint  parallelogramma  , A E, 

E D , in  bafibus , C E , E P , in 
dire&um  iacencibus,&  m eadem 
altitudine  reipcetu  d.&arum  ba- 
fium  conftiujta,  A E , E D , fit 
autem  regula,  C E,  vel  i E F,  & 
in  eiuidem  tanquam  m bafibus, 

& eadem  altitudine  cum  paral* 
lelogrammis , A E , E D,  fint  fi- 
gura: , B C £ , B E F , etulmodi , vt  fi  duxerimus  vteunque  ipfi  ,CF» 
parallelam , vt,  M Q.,  cuius  portiones  intcrccpt;  parari  elogramrnis,- 


A B 


’ *» 
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periimus , .vf.  O , ad , O l.,  etlc  vt,QO,ad,OP.  Dico  omne»  li- 
neas , A E , ad  oinncs  lineas  figur?  , £ C E , efie  vt  omnes  lines , B.E 
ad  omnes  lineas  tiguras , BE  E , fi  vW>  vice  linearum  comparcutuc 
ab  eildcm  defcnpts  figure , fimi- 
Ldus  exiftentibus,  qus  ab  omni- 
bus lineis  vniufcuiulque  propo- 
fitarum  figurarum  deictibuntur, 
cuius  delcribentes  fine  earum  li- 
ne^ , vel  latera  homologa . Dir: 

'co  omnes  figuras  fimiles  ipfius, 

A E,  ad  omnes  figuras  fimiles 
figunj , B C E , cfle  vc  omnes-fi* 
guras  fimiles  ipfius  , B E,  ad  omnes  figuras  fimiles  figurae , B E F, 
quia  enim , M Q,  vccunque  duda  eft  parallela  ipfi , C E , 8&eft,  M? 
0,ad,OI , vt  ,Q0,ad,OP  ,permutandpeFit , vt,MO,  ad,  6. 
Q , fic , I O , ad , O P , ,i.  vt , C E , ad , E F , fic , 1 O , ad , O P , Sc,  fic 
oftendemus , vt , C E , ad , E F , ita  eYTe  quafiibetaiias  dua$, in  figu- 
ris , B C E,  B E F,  exiftentes  ipfi , C F,  parallelas , & vt  vna  ad  vnam 
CoroiU.  otnn^a  a<*  oraQ'a  -i.  vt , C E , ad , E F , ita  omnes  line*  tigurf , B 
huius . ' C E, ad  omnes  lineas  tigurj , B E F,  vt  autem , C E,  ad,  E F,  ita  lunt 
omnes  lineae , A E , ad  omnes  lineas  , E D , ergo  omnes  line$ , A E, 
ad  omnes  lineas , E D , erunt  vt  omnes  line?  figurs , B C £ > ad  om- 
nes lineas  figura-  , B E E.  - _ i c. -i 

Si  ver6  vice  linearum  fumamus  defcriptas,vt  di&um  eft, ab  cifdcm 
figuras  , ex.  gr.  fi  , vt  quadratum,  M O,  ad  triangulum  aequilaterum, 
cuius  latus , 1 0 , ita  reperiamus  efle  circulum,  cuius  diameter , O Q, 
ad  polygonum  , cuius  latus,  OQ.,  omnium  autem  linearum,  A E, 
fingulae  deferibant  quadrata,  & omnium  linearum  figurae, BC  E, 
fingul?  deferibant , triangula  aequilatera,  & omnium  linearum , B F, 
fingulae  deferibant  circulos , & figurae , B E F,  fingulc  deferibant  po- 
lygona praedi&o  fimilia , ita  vt  quae  in  eadem  figura  funt  lineae , vel 
latera  dcicribentia  fint  homologa,  erit  vt  quadratum  ,MO,  permu* 

. tando, ad  circulum  ,0  Q , ita  triangulum  aequilaterum,  IO  ,ad  po- 
lygonum , O P,  quia  vero , M O , aequatur  ipfi , C E , & , O Q , ipfi, 
E E , ideo  quadratum  , M O , aequatur  quadrato , C E , & circulus, 
>j.lib.n  O Q.,  circulo , E E , & ideo , vt  quadratum , G E , ad  circulum , E F, 
ita  erit  triangulum  xquilaterum , I O,  ad  polygonum,  OP,vnde, 
quia , M Q , vtcunq;  dufta  eft  parallela  ipfi  ,C  F i concludemus  om- 
nia quadrata , A E , ad  omnes  circulos , B E , efie , vt  omnia  triangu- 
**4.huMa  aequilatera  figurae , B G E , ad  omnia  polygona  vni  fimilia  figurae, 
£ £ F»  & permutando  omnia  quadrata , A E , ad  omnia  triangula «.• 
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ijuilatera  figura , B C E /cfic , vt  omnes  circuli*  BP,  ad  omnia  pe- 
lygona  vni  limilia  figura: , B E F . " - 

Eodem  modo  fiet  demonftracio  ,fi  vice  ifiarum  aliae  afliiroantur 
ngura  plana , quarum  poffunt  etiam  f qure  funt  duarum  figurarum 
efle  fimiles , vt  fi  comparentur  omnia  quadrata  paralldograrorao* 
rum  , A E , E D , & omnia  triangula  aequilatera  figurarum , B C E, 
B E F , vel  fi  comparentur  omnia  quadrata , A E , & figurae , B C E, 
& omnia  triangula  aequilatera , B F,  & figurae,  B E F ; poteil  etiam 
rife  omnium  quatuor  figurarum  omnes  figuras  clie  tiro  lcs,vt  fi  com- 
parentur  omnia  quadrata  eorundem,  vel  omnes  circuli , &c.  patet 
autem  hic  demonftrationcm  currere  quoticlcunquc  ca.,  qua  compa- 
rantur funt  eiuidem  generis  .1.  vel  line* , vel  tupcrficics  , fi  vero  con- 
tingat magnitudines  diuerfi  generis  comparari , vt  fi  compararentur 
omnes  line*,  A E,  & figur* , BC  E,  &:  omnia  quadrata,  B F,&  fi- 
gur;,  B E F,  tunc  quiaa  permutata  ratione  non  poltumus  argumen- 
tari, cum  lineam  luperficici  comparare  fit  abiurduu,  ideo  demon- 
ftratio  pro  his  non  currit , quapropter  aliud  Theorema  pro  hoc  lub- 
iungemus.  * u 

THEOREMA  XXVI.  PROPOS.  XXVI. 

IN  eadem  antecedentis  Propof  figura  fi  comparemur  ma- 
gnitudines  diuerfi  generis  , adhuc  comparat*  magnitu- 
dines erunt  proportionales . 5 

Comparentur  ex.  gr. 
omne»  nnc* , A E , re- 
gula ,C  E,  ad  omnes  li- 
neas fi  ur* , B C E , & 
omnia  quadrata , ii  F, 
regula , E F , ad  omnia 
quadrata  figur^,  B E F, 
ita  vt  ducta  vtcunq.ipfi, 

C F , parallela » M Q , 
reperiamus , M O,  ad, 

O I,eflc  vt  quadratum, 

Q O , ad  quadratum,  O 
P.  Dico  adhuc  omnes 
lineas , A E , ad  omnes 
lmeasfigur$ , B C E,iei- 
fe  vt  omnia  quadrata, B 

JF,  ad  omnia  quadrata  figur$,  B E F;  ponatur  fcorfim  parallelogram» 

X z mum. 
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„ D , rauin , A E , fimul  cum  figura,  B C E , fed  , ne  hat  confufio , fint  fub 
lib.s.  4'  ampli°ri  forma  ,&  in  iplistanquam  in  balibusconllituti  intelligan* 
tur  duo  cylindrici  re&i , F E,  nempe  in  bafi , A E,  & , D G E»  in  bafi 
figura , B C E,  & in  eadem  altitudine , quorum  quod  inliititipfi , A 
E , eft  parallelepipeJum  , vi  facile  oltendecur , iuccliigaiur  nunc  pa- 
rallelepipedum,  F E,  lecari  vtcunque  plano  ipfj  ,G£  ,a:quidiflaate, 
Coroll.6.  producetur  ergo  ex  hac  leftionc  in  lpio  paralleiograminum  redan- 
hh,i.  gulum  , quod  fit , K O , eodem  autem  plano  hac  in  cylindrico , D G 
E , reflangulum,  L O , fiet  autem  6c  in  hoc  cylindrico  redungu  lum, 
quia  diiitum  planum  ducitur  per  latera  bafi , B C E,  rede  iniiflen- 
tia  , cum  ducatur  aequi- 
diftanter  ipfi,GE,  quod 
'ducitur  per  latera,  G C, 

S E,  erit  ergo  rettangu- 
lum.KO,  vnumex  ijs, 

# qu$  dicutur  omnia  pia* 
na  parallelepipedi,  F E, 

Kgula , G E » & rettan- 
gulum , L O,  erit  vuum 
ex  ijs,qu?  dicuntur  om- 
nia plana  cylindrici  ,G 
DE,regula,GE,qu$ 
reQaogula  erunt  aequi 
alta , ac  reftangulum, 

G E , omnia  igitur  pia* 
na  parallelepipedi,  FE,  __  . 

(regula,  G E ,)  funt  omnia  reftangula  aequi  alta,  ac,  G E,  lpfius  pa-; . 
B.Def.  i.  rallelogrammi , A E , ( regula , C E ,)& omnia  plana  cylindrici,  G 
Buius.  D E , funt  omnia  re&angula  figurae , B C E , aequiangula , & aequi 
alta , ac  ipfum  ,G  E, regula  eadem,  C E : Secentur  nunc  di&i  cylin- 
drici planis  bafibus  aequidiftantibus , fient  ergo  communes  eorum  fe- 
Corol  j X.  ajones  fimilcs , & aequales  bafibus,  fit  in  parallelepipedo,  F E , pro- 
dufta , N P , & in  cylindrico , G D E , produ&a  figura  ,HQP,  erit 
ergo  vt , A E ,ad  figuram , B C E,  ita , N P,  ad  figuram , H Q P,  & 
ita  etiam  quaelibet  ali^  figur^  in  ipfis  per  plana  aequidiftanter  bafibus 
ExCorol.  cofdem  fecantia  produft* , «St  vt  vna  ad  vnam , fic  omnes  ad  omnes 
4. huius.  ,;.vc,AE,adfiguram,CBE,itaomnia  plana  parallelepipedi , F 
E,  regula,  A E,  ad  omnia  plana  cylindrici  ,G  D E,  regula  eadem 
BxCorol.  baf,  ,1'unt  autem  omnia  plana  parallelepipedi  ,F  E,  regula  ,AE,2* 
a*  u.us . eiufdem  planis  , regula , G E , qua:  funt  omnia  re- 

i.Dcf.8.  togula  ipfiustA  E,  regula,  G E,<equ£  alta,  a^ ipfum, GF  , & 
omnia  plana  cylindrici,  G C E, regula  bafi,  C B E,  lunt  a; qualia  om- 
nibus 
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nibus  eiufdem  planis, regula  ,G  E , qua:  & ipia  funt  omnia  rc£Van-  ExCor^i 
gula  figurae , C B E , regula , C E , aeque  alta , ac  ipfum , G E , ergo  huiu*. 
omnia  re&angula  ipfius,  AE‘,  regula  «CE»  asqui  alta , ac  ipfum , G 
E, ad omnia-reftangula figurae, CB  E,  regula,  CE,  sequi  alta,  ac 
iplum , G E , erunt  vt , A E , ad  figuram , B C E , .f.  vt  omnes  line;»  3 Jiuius‘ 
A E , ad  omnes  lineas , B G E , regula , C E , quod  ferua . 

Confpiciatur  nunc  figura  Theorematis  anteccd.  in  qua  diximus, 

M O , ad , O I , effe  vt  quadratum , Q O , ad  quadratum , O P.  Di* 
co  omnes  lineas-,  A E ,ad  omnes  Kneas  figur; , B C E , regula , C E, 
effe  vt  omnia  quadrata , B F,  ad  omnia  quadrata  figur? , B E F,  quia 
enim  , vt,  MO,ad,Of  ,iia(luropta  quauis  communi  altitudine* 
nempiex.gr.  altitudine  conftitutoru®  parallelepipedorum,  qu?  eff, 

SE,)  rettanguium  fub,  M O , & , S E , ad  redtanguJum  lub  ,1 0,  S 
E , ided , vt  re&angulum  1'ub , M O , S E , ad  re&angulum  lub , I O, 

S E,  ita  erit  quadratum  ,OQ,  ad  quadratum, O P , lunt  autem  hse 
magnitudineseiuldem  generis , nempi  omnes  fupcrficics  ,ergoom* 
ma  re&angula  ipfius , A E,  regula  , C E,  seque  alta,  ac  vnum  eorum.  Ex  inter» 
nempe , vcre&angulumiub»C  E ,ES , adomnia  reftangula figur;, 

£ CE,  regula  eadem , C E.,  aequi  alta,  ac  vnum  eorum,vt,GE, 
erunt  vt  omnia  quadrata  » B F , ad  omnia  quadrata  figura:  ,B  EF, 
omnia  vero  redfcmgula  ipfius  > A B »aequ£  alta  > ac  vnum. eorum , vt, 

G E, ad  amnia  re&angula  figurae  ,B  C E , aeque  alta , ac  ipfum , G 
E , funt  vt  omnes  lineae  ipfius  ,sA  E,  ad  omnes  lineas  figur*  ,B  C E»  E*  proxi- 
regula»  CE,  ergo  omnes  lineae,  A E,  ad  omnes  lineas  figurae,  B C diftu» 
E , regula  ,C  E , erum  vt  omnia  quadrata  ,RF , ad  omniaquadrata 
figura: » B E F,  funt  ergo  proportionales , licet  fint  magnitudines  di- 
ncrii  generis , nempd  line;,  & fupcrficics , quod  offendere  opus  erat- 
* • 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  igitur primi  babet*rtfi fuerint  parallelogrammum,  & figura- 
plana  m eadem  ba/i , dralntudtne , regula  fumpta  bali , omnicu,- 
rcQangula  parallelogramm/ mque  alta  ad  omnia  reQangula  illius  figu» 
r * eque  alta  ac preedttla , effe  W dicium  parallelogrammum ad dUQanu, 
figuram  , quod  patuit , dumofienfum  efl  omnia  reQangula  ipfius , jl  E, 
a titudtnts , SE,  ad  omnia  reQangula  figunt,  BC  E,  altitudinis  eiufdm, 

S EttJ}e  vt,^E,  ad  figuram  , BCE. 


«r  ' , • 
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COROLtAR  tV  M 1 I. 

Habetur  fecundo  cylindricos  in  eadem  altitudine  exi  flent  es  effs  in- 
ter fe , ft  bafies,  quod  de  exteris , f eluti  de  fupralidis  ,F  E ,G  9 
E , ojle udetur , quamuis  aliter  etiam  id  aliunde  infracolligetur . 

COROLIARIVM  III. 

...  . , r * 

Habetur  tertio,  fi  non  (int  in  fiupradidis  duobus  Theorematibus  ex - , 
pjfita  duo  paralie logramma , & dux  figura  ,fed  fnum  tantum , 
&■  vna  figura  in  eadem  bafi,  & altitudine  cum  [pfo,  cuius  bafi  pofita  pro 
regula  , s£r  fumpto  vteunque  punfto  m f no  laterum  bafi  mfiitentturru^ 
pirque  tpfum  bafi  dutla parallela , reperiatur  eam , qux  intercipitur  pa- 
rallelogrammo  ad  eam , qua  intercipitur  figura , fel  figuras  fi  miles  ab 
tpfis  deferiptas  , tanquam  homologis  lineis , fel  lateribus  , effeft  fitam 
ex  maximis  abficijfiarum  lateris , tn  quo  fumptum  eftpunftum,  adabfctf- 
fam  per  duftan  bafi  * q nidi  liantem , fel  >t  iflas  adiunfta  quadam  reflas 
linea , fel  ft  ifiarum  figuras  fimiles  ab  ipfis  tanquam  linas , fel  lateri*, 
bus  homologis  deferiptas  ,‘ita  ft  figura  ‘ deferipta  d fiugulis  earum  , qua 
dicuntur  omnes  linea  par alLplogrammi,  & ditia  figura , (int fimiles,  ft 
pariter  , qua  deferibuntur  d fingulis  earum , qua  dicuntur  maxima  ab^ 
fciffirum , fel  abfcifftditli  lateris,  quod  adhuc  dida  magnitudines  eoi* 
leda  erunt  proportionales  : Vtex.gr.fi  m Theorematis  antecedentis  fi- 
gura habeamus  tantum parallelogrimmum ,BF ,i3r  in  eiufdem bafi , E 
F , & eadem  altitudine , figuram  , B E F , & fumpto  in  fno  laterum , It 
E , D F , ftcunque  puntlo  ,0,&  per , 0 , dud  a , 0 Q, parallela  ipfi , E 
F , reperiamus , Op  ,ad  ,0T , efle  ft,Eff,aJ,  BO,fcl  figuras  fimiles 
deferiptas  ab , 0 0^0  T , tanquam  lineis , fel  lateribus  homologis , ft 
ex.gr.  quadratum  , QO  , ad  quadratum  , 0 T,  effe  ft,  E B,  ad,  RO , fel 
ft  ,EB  , adiunda  quadam  linea  ad  ,B0,  admnda  eadem , fel  ft  ab  iftis 
deferiptas  fimiles  figuras , dico  colledas  magnitudines , qua  comparan- 
tur effi:  proportionales : Tfamfi  ipfi  , B E , mtelhgatur  applicatum  pa- 
rallelogrammum  ,A  E , cuius  bafis  fit  ,C  E > tu  diredum  ipfi , E F,  con- 
Cerol  1 fi,tuta  >CE>  *q“ai,s  ipfi,EB,  tunc  omnes  linea  E,  regula , C 
i*  huius.'  E j fiunt  aquales  maximis  abfcijfiarim , B E,  ft  probatum  efi , & omnes 
abfeiffa  aquales  omnibus  lineis  trianguli  B CE  , fi  fit  tunda,  BC , ( qua 
fecet , MO  ,in  ,X  ,)fnde  fice  earum  , qua  dicuntur  maxima  abfctjft - 
rum , fel  abfaffs  tpfius,  B E , rede  fumemus  omnes  lineas  ,~4E,& tri- 
anguli ,BC  E,  & ita  reperiemus  quadratum  ,0.0,  ad  quadratum , 0 T, 
ex.gr.  effis  ft,  sil  0,  ad  ,0  X,  fel  ft  quadratum  ,T4,0,  ad  quadratum , 

OX , 
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QX , *elvt  uti*  figurut  fimiles  ab  ipfis  dpf cripta,  fiue  ab  tofis  fimphci 
bus  , (tue  ab  ipfis  adimtla  quadam  linea , vndt  cafus  ifie  ad  cafum  Thu- 
re matis  prxfentis  , vel  anteccdenfts  deducius  erit , & . deo  patebit,  om- 
nes Obeas , JLE.  ,ad  omnes  lineas  trianguli , B CE, vel  omnes  figuras  fi- 
miles y E',  ad  omnes  figuras  fimiles trianguli , BC  E , idcjl  vel  maxi- 
mas abfcijfiirum , BE , ad  abfcijfas  omn  cs  ipfius , B E,  vel  earum  figuras 
fimiles  ejfe  , vt  omnia  quadrata  , B F , ad  omnia  quadrata  figura  ,BEF. 
Vocabuntur  autem  ift*  \ i£uatuor  ordinum  magnitudines  tolle  cis.  iuxta 
qUftuor  magnitudines,  proportionales  vtcunque  inuentas  , qua  fuerunt 
ex.gr.  prima  quadratum  j*Q  lf,fef  unda  quadratum  ,0  V , tertia  ,E  B, 
quarta y B Q ^magnitudines' autem  colUtl-a  tui  ta  primam . fiex.gr.  om • 
maquadnta  ,BF,  dtcentjpr  primi  ordinas , collcQs  vero  iuxta  fecun- 
dam .f.  omnia  quadrata  figura , B EF,  magnitudines  fecundi  ordinis,  eol- 
leds  vero  iuxta  tertiam  magnitudines  tertij  ordinis, & tandem  colliti  a ■ 
ipxta  quartam  magnitudines  quarti  ordinis,  fic  igitur  appellabimus  hos 
quatuor  magnitudinum  ordines . Infupradtftis  autem , quod  dicimus  de 
abfctffis , idem  intelltgc  de  refiduis  ab/cifiirum , & quod  de  ipfis  fimpli- 
eibus  , idem  de  cifdem  adtuntfis  alus  ,fiuqfi,nt  rech  , fine  qsufdem  obli- 
qui tranfitus:  Hoc  autem  Coroltarium  prs  exteris  Jumme  ammaduerten- 
dumefl , ac  memoria  diligentajfime  comptendandnm  ,9X  bocenim  pqttf- 
fimas  demonflrationes  t unquam  ex  fonte  deriuari  Jludiofus  in  feqaqt- 
etktn  Librorum  lettione  facili  c omprebendet . 

tterWr  . f * . . r v>  ; i «*.•'"* £•'  i'“  « 

THEOREMA  XXVII,  PROPOS.  XXVII. 

* . ' ’i  i ■ ■ > 1 

4*  v . 

SI  duo  trapezia  fuerint  in  eadembaft,  fompta  vnolartv  ■ 
rum  aequidiftantium  pro  bafi,  & regula,,  & fuerint  etiam 
in  eadem  altitudine  refpe&u  illius  bafis,  & latera  bafi  paral- 
lela fuerint  aequali?  * trapezia  erunt  aequalia  »&  omnia  eo- 
rundem quadrata  erunt  aequalia . • • / 

Sint  duo  trapezia  »AERB»IABD,ia  eadem  bafi , A B , quae 
fitfumpta  pro  regula  ,cuiqi  latera , ER  >1  D,  fint  parallela  »& in- 
ter fe  «qualia.  Dico  trapezia  clfe  «qualia,  & omnia. eorundem  qua- 
drata efle  «qualia . Producantur  * A E , B R > donec  libi  occurrant». 
vtin,0»&»Al>BD>  donec fimui  incidant »vt in ,X >& iunga* 
tur  ,OX,  quia  ergo , E R » parallela  elt  ipfi , A B , erunt  triangula»  lux.diff.u 
AOBjEOE,  funilia , & eadem  ratione  firailia  erum  tciangula  » A tic- 

XB,  IX  D,ergo  vt,AB,ad,E  R,velad,I  D,  illi  «cjualein,  ita  mcnt* 
erit- » B O,  ad,  OR,  vt  autem , AB » ad , L D*  ita  pft  » RX , ad,  X D«  4.S».  EL 
ergo  vt»  BO»ad.,  OR,ifladt,  BX,ad,XD»  ergo  > O X , paral- 
lela 
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lela  cft  ipfi,  E D . Ducatur  intra  trapezia  parallela  ipfi,  A B,  vtcun- 
que , V C , fccans , X A,  in , S , O 
B , in , T,  funt  igitur  triangula , A O 
B , V O T,  fimilia , & pariter  fant  fi- 
milia  triangula , A X B,  S X C , ergo, 

A B,  ad , V T,  erit  vt , B O,  ad , O T, 
vt,  B X , ad,  X C , ('quia , V C,  pa- 
rallela eft  ipfi , A B , & confequenter 
ipfi,  O X , ) .i.  vt , A B , ad , S C , er- 
go , V T,  S C,  erunt  aequales , & eo- 
rum  quadrata  pariter  aequalia,  fic  au- 
tem de  caeceris  ipfi , AB,  parallelis 
idem  ofteodecur , ergo  omnes  lineae 

trapez>j , A E R B , erunt  aequales  omnibus  lineis  trapef  , A I D B,’ 
regula , A B , & confequenter  ipia  trapezia  erunt  aequalia,  & omnia 
eorundem  quadrata  pariter  aequalia,  quod  oftendere  opus  erat. 


m 

X 


'n 
ic 


J^T=^ 

A.  *•*  B 


THEOREMA  XXVIII.  PROPOS.  XXVIII: 


SI  parallelogrammum , & trapezium  habuerint  commu- 
nem bafiin  vnum  fquidiftantium  laterum  trapezij,quod 
fitfumptum  pro  regula  j Omnia  quadrata  parallelogrammi 
ad  omnia  quadrata  trapezi  j erunt , vr  quadratum  di&x  bafis 
ad  re&angulum  fub  parallelis  lateribus  rrapezij,  cum, i 
quadrati  differentia?  di&ornm  lacerum  atjuidiftantium . y * 


A I 


Sit  parallelogrammum , A C , & trapcz'um , I B C.O , cuius  latc- 
rnmaequidi  flantium  alterum,  vt,  BC,fit  communis  bafis  ipfi,& 
trapezio,  & regula.  Dico  ergo  omnia  quadrata,  A C,  ad  omnia  qua- 
drata trapezij,  1 B C O,  effe  vt  quadraturo,  ; -• 

B C , ad  re&angulum  fub , B C , l O , vna 
cum , i , quadrati  differentiae  ipfarum  ,B 
CIO.  5 Sumatur  in,  D A , ipfa , E D , *- 
qualis  ipfi , l O , & iungatur , B E , & per, 

E , ipfis , A B , D C , parallela  ducatur , E 
PerD.Co  Omnia  ergo  quadrata  trapezij , E B C 
huius!’  D,  per  lineam,  E MI,  diuiduntur  in  omnia 
' quadrata  trianguli , E B M , & in  omnia 
quadrata , M D , & in  re&angula  fub  tri- 
angulo , E B M , & , E C,  bis  fumpta ; ad  horum  ergo  fingula  coni- 
am. Par«oius  omnia  quadrata , AC . Igitur  omnia  quadrata , A C , ad 


E O O 


'•Z 


C. 


B 

1.* 


M 
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Omnia  quadrata , C E , funt  vt  quadratum , B C , ad  quadratum , C 
M,quodferua.  Infupcromnia  quadrata , A Ct  ad  omnia  quadra»  9-liu'is. 
ta,  AM , iuntvt  quadratum  ,CB ,ad quadratum ,BM  ,itcm om- 
nia quadrata , A M,  funt  tripla  omnium  quadratorum  trianguli,  EB  *4*hunn. 
M , .1.  funt  ad  illa , vt  quadratum , B M , ad , 4 , quadrati , B M , er- 
go, ex  squali,  omnia  quadrata,  AC,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  , 

E B M,  erunt  vt,  B C,  ad,  4»  quadrati,  B M,  quod  pariter  ferua.  Tan- 
dem  omnia  quadrata , A C , ad  re&angula  fub , A M , M D , erunt  vt  • 
quadratum , B C , ad  rc&angulum , B M C , rcftangula  vero  fub , A Coro.j  u 
M,  M D>  ad  rediangula  fub  triangulo , E B M,  & fub , M D,  funt  vt,  ^.jmiuY. 
A M , ad  triangulum , E B M , ( quia  illa  funt  omnia  re&angula  pa* 
rallelogrammi , A M , & trianguli , EBM,  sque  alta , altitudinis 
nempe  squalis  ipfi,  M C,fumpta  regula,  B M, ).  i.  dupla,  i.  vtre- 
Aangulum  ,B  M C , adeiuldem  dimidium , ergo , ex  squali , omnia 
quadrata , A C , ad  rc&angula  fub  triangulo , E B M , & fub , M D, 
erunt  vt  quadratum , B C ,ad  dimidium  re& anguli , B M C,  ad  ea- 
dem vcrO  bis  iumpta  erunt,  vt  quadratum , B C , ad  re&angulum,  B 
M C , ergo , colligendo , omnia  quadrata , A C , ad  omnia  quadra- 
ta , E C , ad  omnia  quadrata  trianguli , E B M , & ad  reftangula  b:s 
fub  triangulo,  E B M,  & fub,  E C,  erunt  vt  quadratum,  B C,  ad  qua- 
dracqm  , C M , cum  reftangulo , C M B , & , 5 , quadrati , B M , fed 
retfangulum  ,BMC,cum  quadrato , MC , conficit  re&angulura 
fub , B C,  C M , ergo  omnia  quadrata,  A C,  ad  omnia  quadrata  tri- 
anguli, E B M,  paralldcgratnmi,  M D,&redangula  bis  fub  eifdem, 

.i.  ad  omnia  quadrata  trapezi  j , E D C B , .i.  ad  omnia  quadrata  tra-  PerD.Co 

Sczij , I B C U,  (quia,  i O,  E D,  lunt  squ  lies)  erunt , vt  quadratum,  roll.  ij. 

C , ad  rettangulum  fub , B C , C M , .'» fub , B C , E D , vel , I O,  huiu5  • 
vna  cum , 4 , quadrati,  B M,  qu§  cfl  dfferentia parallelarum , B C,  E Ex  anwc* 
D,  fiuc , b C,  I 0,ipfiuj  trapezii,  I b C O,  quod  olkndere  opus  erar. 

COROLLARIVM. 

P<Atet  autem  [i  ipfi  ,7)1  E , adiungamus  in  direttum , E F , squalenti 
ipfi,  7YlC,&fi  fupponamus,  B 7rl , aquari  ipji,  7rl  E , facillime  pro- 
bari po/fe  omnia  quadrata  , jl  C , aquar  1 quadrat  ii  maximarum  abfctf- 
faruirs  tpftus  ,7)1  E , adiuntfa  ,EF  ,&  omnia  quadrata  trapegjf  ,E  BC 
D , aquari  quadratis  omnium abfeiffarum , 7)1  E,  adiunfla , E F,  nam  ex. 
gr.  duEla  ipfi  ,B  C,  parallela  ftcunqlie , P g. , qus fecet , E B,  m , $ > 6*» 

E 7)1  ,tn,r,  patet , quod  ,1'  T , e fi  squalis  tpfi  ,7)1  E , T I{,  adiun- 

tfs , E F,&  idcb  tora  ,yi{,  squalis  loti , 7rl  F ; Jimiliter  ,ST,eft  squa- 
lis ipfi  ,T  E ,& ,T adi  uniis  ,EF,  unde  patet , S I{,  aquari  compo- 
fitxex , T £%  vnaabfciflarum  adiunfla  : Confitniliter  m cstensfa • 

Y.  tta 

N 
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lia  demonjration  e propofitum  ojlendemus ; -pude  patebit  pariter  quadra- 
ta maximarum  abfciffarum  propofitx  retia  linea,  pt  ipjius  , E M,  aditan- 
tia quadam  ,pt,EF,ad  quadrata  omnium  abfcijjarum  eiufiem  adi  unda 
eadem, ejfept  quadratum  pnius  maximarum  abfciffarum  adiunda  tan 
dida  ,i.  Pt  quadratum  compofitx  cxpropofita , & adiuntla , ad rc6l angu- 
lum fub  hac  compofita,  & fub  adiunda,  pna  cum , 5 , quadrati  differen- 
tia huius  comp  i fu  a , & adiuntla  f.  pt  quadratum  ,DdF , ad  reti  angu- 
lum fub  ,M  F ,F  E , pna  cum  , } , quadrati , E M , qua  e/l  differentia  ea- 
rundem  »&  efl  etiam  propofita  linea . 

THEOREMA  XXIX.  PROPOS.  XXIX, 

CViufcunquc  parallelogrammi  omnia  quadrata  regula 
vno  laterum  ad  omnia  quadrata  eiufdcm  regula  altero 
laterum  cum  prardi&o  angulum  continentium , erunt  vt  pri- 
ma regula  ad  fecundam. 

v 

Sit  quodeunq;  parallelogran  muqi>AD.  Dico  omnia  quadrata 
eiufdem . regula , D B , elfe  vt , C D,  ad , D B : Omnia  enim  quadra- 
ta , A D,  regula , C D*  ad  omnia  quadrata , A D , regula , D B , ha- 
ji. huius,  bent  rationem  compofitara  ex  ca,quam  habet  quadi aturn,  CD,  ad 
quadratum  , D B,  & ex  ea, 
quam  habet, BD, ad, DC, 

(quia , B D,a:qualiter  inclina- 
tur bafi.CD,  ac,C D,  ipii 
bafi , D B,  nam  funt  circa eun- 
4. huius,  dem  angulum)  .i.  ex  ea,  quam 
habet  quadratum , B D,  ad  rc- 
ftangulum  fub,  B D,  D C,  dum  autem  rationes , nempfc  quadrati , C 
D ,ad  quadratum , B D , & quadrati , B D , ad  rc&angulum  fub , B 
Diffin.u.  D,  D C,  componunt  rationem  quadrati , C D,  ad  recfangulum  fub, 
****•>. . B D , D C,  qu?  eft  eadem  ei , quam  habet,  C D , ad,  D B,  ergo  om- 
j.  Hias.  nja  quacjrata,  A D,  regula , C D,  ad  omnia  quadrata  eiufdcm , A D, 
regula,  D B,  erum  vt,  C D,  prima  regula  ad,  D B,  fecundam , quod 
pitendere  opus  erat « 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet , Ji  iungamus , C B , omnia  quadrata  trianguli  ,CSD, 
regula  ,CD , ad  omnia  quadrata  trianguli  eiuf iem  , regula , D B, 
tffe  vttC  D, primam reg  Uam  adtD  B, fecundam , uatn  omnia  quadrata 

tnan- 


\ 
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triangulorum  in  eadem  baft,  & altitudine  cum  parallelogrammis  conf.r . 
tutorum  funt  omnium  quadratorum  dittorum  paraUelogrammorum  juh*  14.hu  't;v.> 
tripla  ,/kmpto  communi  latere  pro  rtgula , r>t  probatum  cft . 

THEOREMA  XXX.  PROPOS.  XXX. 

SI  intra  para  llelogrammum  agatur  a pundo  bafis  lateri* 
bus  oppofitis  parallela,  & conftitutorum  hinc  parallelo- 
grammorum  vnius  ducatur  diameter : Redangula  fub  fa dis 
parallelogrammis  ad  rcdangula  fub  trapezio, & triangulo  in 
toto  parallelogrammoperdidam  diametrum  conllitutis  .re- 
gula bafi  }habcbunt  eandem  rationem , quam  bafis  parallc- 
logrammijnquo  non  ducitur  diameter  ad  compofitam  ex, 
;,eiufdem,&,^,  bafis  alterius  : Rcdangula  verd  fub  toto 
parallelogrammo > & fub  eo , in  quo  ducitur  diameter,  ad  re- 
dangula  fub  dido  trapezio  ,&  fub  triangulo , qui  cft  trape- 
zij  portio,  erunt  vt  bafis  totius  parallelogrammi  ad  compofi- 
taro  ex,  l,bafis parallelogrammi,  inquonon  duciturdiame. 
ter,  & ex,  1,  bafis  alterius. 

Sit  ergo  parallclogrammrm  ,AF,  in  bafi , D F,  qua:  fit  regula, 
intra  quam  fumptum  fit  pun&um  , E , & per , E , iplis , A D , C F, 
a£ta  parailela  ,BE,  ducatur  autem  in  alterutro  j.  arallciogrammo- 
rum  , A E , E C , vt  in  , E C , diameter , E C . Dico  ergo  re&angula 
lub , A E , E C,  ad  redlangula  t'ub  tra- 
pezio, A D E C,  & triangulo,  C E F* 
efle  vt,  D E,  ad  compofitam  cx,  f,  D 
E,&,i,EF.  Re&angula  enim  fub 
trapezio,  A D E C,  diuiio  per  lineam, 

B E , & lub  triangulo , C E F , indiui- 
lo.squantUrrcdlangutisfub,  AE,& 
triangulo , C E F , vel  triangulo  , B E 
C * & reftangulis  iub  triangulo , B E 
C , & triangulo , C E F , nunc  patet 
redangula  lub , A E , E C , ad  reftan* 

fula  fub , A E , & triangulo , B C E , elle  vt , B F , ad  triangulum,  ft  **•!»««>»• 
C,. i. dupla  .i.  vt,  D E, ad,  i-,  DE,  quodferua. 

Item  reftangula  lub , A E , E C , ad  omnia  quadrata , B F » funt  vt 
reftangulum , D E F,  ad  quadratum,  E F,  .i.  vc , D E , ad , E F,  om*  «4-huius. 
nia  verd  quadrata , B F,  funt  fcxcupla  redUngulorum  lub  triangulis, 

Y a BE 
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B E C , C E F , .i.  funt  ad  illa , vt , E F , ad , i , eiufdcra » E F,  ergo  ex 
aequali  ,re£tangula  lub,  A E,  EC  , adre&angula  iub  triangulis,  B E 
C , C E F,  erunt  vt » D E , ad,  i , E F,  eadem  vero  ad  rettangula  lub, 
A E,  & triangulo , B E C , fiuc , C E F , oftenla  lunt  ellc , vt , D E, 
ad , 5 , D E,  ergo , colligendo , re£tangul3  fub,  A E , E C,  ad  re&au- 


TcrA.Co 
roilt  ij. 
huius. 


!4.huiuJ. 

j.  huius. 

Co’oil.1. 

i6.l-.ujui. 


U.  huius. 
1 h sins, 
a^huius. 


Per  C. 
Coroll. 
^ithujus. 


eft  Theorematis  prima  pars . 

Dico  vlterius  reftangula  fub , A F , F B , ad  re&angula  fub  trape» 
210,  A D E C,  & triangulo , B E C,  elle  vt , D F,  ad  compofitam  ex, 
J,DE,&,t,EF;  re&angula  .n.  fub , A F,  F B , ad  rcdtangula  lub, 
A E , E C , funt  vt  re&angulum , D F £ , ad  re&angulum  , D £ F,  .i» 
vt , F D,  ad , D E,  re&angula  vero  fub , A £,  E C,  ad  rcctangula  fub, 
A E , & triangulo , B E C , funt  vt , B 
F,  ad  triangulum,  B E C,. i.  dupla  .i. 
vt , D E,  ad,  j , iplius,  D E , ergo,  ex 
aquali  reclangula  fub,  A F , F B , ad 
rc&angula  fub , A E , & triangulo , B 
E C,  erunt  vt,  F D,  ad,  J , D E, quod 
ferua.  Item  rcftangula  fub,  A F,  F B, 
ad  omnia  quadrata , B F , funt  vt  re- 
angulum , D F E , ad  quadratum,  F 
E,.iT  vt , DF,ad,  F E :Omnia  ver6 
quadrata , B F , funt  tripla  omnium 
quadratorum  trianguli , B E C , .i.  funt  vt , F E , ad , * , F E , ergo  ex 
ajquali  re&angula  lub , A F , F B , ad  omnia  quadrata  trianguli , B E 
C , funt  vt , D F,  ad , * , F E , erant  autem  eadem  ad  re&angula  fub, 
A E ,& triangulo , BEC,  vt  ,DF,ad,  J , D E,  ergo,  colligendo, 
re&angula  fub , A F,  F B , ad  reftangula  fub,  A E,  & triangulo , B E 
C , vna  cum  omnibus  quadratis  trianguli,  B E C,  .i.  ad  redtangula 
fub  trapezio , A D E C»&  triangulo,  BEC,  erunt  vt , D F,  ad  com- 
pofitam ex , I , D E , & , j , E F,  quj  eft  Theorematis  fecunda  parsj 
iwec  autem  erant dcmonftranda . 


COROLLARIVM. 

Colligimus,  duttmex  hoc  Theoremate  rettangula  fub  maximis  ab- 
fctffarttm  propofta  lines,  adiunchs  etfdem  tot  vni  cuidam  aquali- 
bus , adreSangula  fub  omnibus  abfctffis  eiufdem  adiunSa  tam  dici  a li- 
nea, & fub  reftduis  abfciffarum  eiitf iem,  effe  >r  adiunffa  ad  compofitam 
CX  fi?  a&iunftx  t&9l  ,propofitx  Iunx » & hoc  cx  prima  parte  huius 

Tbeo- 
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Tb  eorcmith,  nam  vt  alibi  oflendimiis  ,fi  fnpponamus  ipfi,  3E,  adi  un- 
gi retiam  ,E7d , aqualtm  ipfa  D E >&  ,BE,eJJe  aqualem  tpfi , £ F,  om- 
nes linea  trape^ij,  DEC , erunt  aquales  omnibus  abfciffs  ipfius,  B E, 

( qua  fit  propoftta  linea ) adtunRa  tamen  omnes  linea  triangu- 

li , C EF , ( tntcllige  femper  regulam  ,DF ,)  erunt  aquales  reftduts  om- 
nium abfciffarum  prop  /ita linea  ,BE , item  omnes  linea  ,sAE , erunt 
aquales  ijs , qua  adiunguntur  maximis  abfciffarum , B E,  nam  earum  (in  - 
gula  funt aquales  ipfi  ,DE , vel , E M , & omnes  linea ,EC , maximis 
dbfctf/arum  ,B  E , p an  fer  aquales  erunt , vnde  patet  propofitum . Ex  fe- 
cunda vero  parte  confimilt  ratione  colligemus  rettangula  fub  maximis 
abf 'ciff  rum  propofita linea  ,vt ,B E, adtuncfa  quadam  ,vt  , E M , & 
fub  maximis  abfciffarutu  eiufdem propofita  ,BE,ad  reclangnla  fub  om- 
nibus abfciifis  ffumptis  verf us  ,E  , eiufdem  propofita  , B F.  ,adnin£la. 
Ii  7 \1 , & fub  eiufdem  omnibus  abf affis  propofita  ,BE , eff:  vt  compofita 
ex  propofita,  & adtefTd  f.  vt  ,BM,  ad  compofitam  ex,  ‘ , adietla , qua 
ejl  ,M  E ,&  , > , propofid , qua  e(l,BE. 

THEOREMA  XXXI.  PROPOS.  XXXL 

% » 

i»  t . 

EXpofira  Propofit.antecedentis  figura,  & intra  parallelas, 
AC,DF,eifdem  asquidiftanter  dufta  re&a linea,  H 
O.qua?  fecet,BE,in,  M,&,CE,irr,N,  oftendemus , re- 
gula eadem,  D F,  re&angula  fub  parallelogrammis,  A O,  O 
B,ad  re&angula  fub  trapezijs, HACN,MBCN,  efleve 
r^angulum , H O M , ad  re&ungulum  fub,  H O , M N , cum 
re&angulo  fub  compofita  ex,  !,HM,  &,  1,  N O,  & fub,  N Q. 

Redtangula  enim  fub  parallelogram- 
mis,  A O , O B,  ad  redUng  la  fub  paral»  4. 
lclogrammis , A M,  MC,  funt  vere-  H/ 
dtaugulum , HOM,  ad  reftangulum,  L 
H M O , reftaugula  vcr6  lub , A M , M A 
C , ad  redtangula  lub  parallelogrammo, 

A M,  & trapez  o,  B M N C , lunt  vt , B 
O,  ad  trapezium,  BMN  C,.i.  vt,MO, 
ad , M N , cum , [ , N O , vel  vt  redtan» 
gulum,H  M O , ad  redtangulum  fub,  H 
M , & fub  compofita  ex. 

O , ergo  ,cx aiquali , rcdtangula  lub , A O,  O B,  ad redlangula  fub, 
A M,  & trapezio,  B M N C,  lunt  vt  redlangulum,HO  M,  ad  redtan- 
guluin  iub , H M , & compofita  quod  ferua, 

I»: 


5.  huius  ► 

Coroll.  1* 
iC.huius. 

io.  huius» 

f»huius. 
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Infupcr  redangula  fub,  A O,  O B,  ad  omnia  quadrata , O B,  funt 
vt  redangulum , H O M , ad  quadratum  ,OM,&  omnia  quadrata, 
O B , ad  omnia  quadrata  trapezi; , B M N C,  funt  vt  quadratum,  O 
M , ad  redangulum  ,0  M N , cum , \ , quadrati , N O , ergo , ex  ae- 
quali redangula  fub , A O , O B , ad  omnia  quadrata  trapczij , B M 
N C , funt  vt  redangulum,  H O M , ad  redangulum,  O M N , cum, 
\ , quadrati,  N O , oltenfa  funt  autem  redangula  fub,  A O , O B , ad 
redangula  fub , A M , & trapezio , B M N C , efTc  vt  redangulum, 
H O M , ad  redangulum  fub , H M , & compofita  ex , M N , & , J, 
N O,  ergo,  colligendo,  redangula  fub, 

A O , O B , ad  redangula  lub , A M,  & 
trapezio  , B M N C , cum  omnibus 
quadratis  ciufdcm  trapezi  j , ideft  ad  re 
ftangula  fub  trapezi js , A H N C,  B M 
NC,  erunt  vt  redangulum , H O M, 
ad  redangulum  fub , H M , & compo- 
lita  ex , bi N , & » l , N O , vna  cum  re- 
dangulo  fub,OM , & , MN»  & , 
quadrati , N O , redangulum  autem 
fub , H M , & compofita  ex  , M N , 

| , N O , diuiditur  in  redangula  fub , H 

M , &»  M N,  & fub , H M,  &,  \ , N O,  fi  ergo  iuiweris  redangulum 
fuh,H  M , M N,  cumredangulo  fub.O  M , M N,  fiet  redangulum 
fub  tota , H 0 , 6c  fub , M N , & remanebit  redangulum  fub , H M, 
& fub  , \ , N O , cum , \ , quadrati , N O , idefl  cum  redangulo  fub, 
NO,&,j,NO,  cft  autem  redangulurn  fub , H M , & , j , N O, 
jequale  redangulo  fub , j , H M , & fub',  N O , hoc  ergo  fi  uinxeris 
redangulo  fub,  NO,&,»,  N O,  conficiemus redangulum  fub  com- 
pofita ex  , {- , H M , & , \ , N O , & (ub , N O , totum  igitur  confe- 
quens  iana  didum  diuifum  eft  in  hsc  duo  redangula , nempe  vnum 
fub,HO,  M N,  aliud  fub  compofita  ex  ’ ,NO,& 

fub , N O ; ad  haec  ergp  fimul  fumpta  redangulum  , H O M , erit  vt 
redangula, fub , A O,  dfB,  ad  redangula  fub  trapezijs , A H N C , B 
M N C,  quod  oftendendum  erat . 


•dCOROELARIVM, 


Hinc  etiam  patet,  fi  f upponamus , F E,  effe  aqualem  ipfi,  EB,&  ipfi, 
E B,in  diretfum  adiunftamipfim  , E Z , fumamus  tamen  cum, 
E Z , ipfam  ,E7d,ex  quibus  conficiamus , M Z,  adiunQam  maximis  ab • 
Vt inCor.  fciffirum  y *f/ abfeiffis  ipfius  ,BM  , propofita  "Utcunque linea  , quod fa - 
l,#  ulus‘  cili  ofiendemus  omnes  lineas  parxllclogrdmmi , A 0 , aquari  maximis 

ab' 
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dbfciffartm ,!W,  adiunfla,  74  Z,&  omnes  Lineas ,B0,  aquari  ma- 
ximis abfciffdrum,  B M , adiunfla  ,7 4E,&  omnes  tineas trfpegjj , 

H C,  aquari  omnibus  abf  ciffis , B 74,  adiunfla , 74  Z,  & omnes  lineas 

trapeg  ij,B74  T^C , aquari  omnibus  abf  ciffis  ipfius , B 74 , adiunfla  , >/ 
£ , quorum  exemplum  patere potejiin  refla  ,H  0,  in  qua,  H O,  aquatur 
ipfi , B Z , & , H yipfi,  M Z , dr,  74  7^  , ipfi,  74  E , aquari  autem  fu - 

pradtflafic  tntellige , vt  femper  cuilibet  affumpta  in  parallelogrammo, 
-A  0 , reperiatur  fibi  aqualis  refpondens  in  refla  ,BZ,&{ic  cuilibet  af- 
fumpta in  trapegjjs  iam  diflis  . reperiatur  illi  aqualis  correfpondens  in 
reflp  ,B  Z , qua  erit  vna  abfciffdrum , BM,  adiunfla , 7*1  Z , vel , 74  E, 
ea  n^mpl,  qua  terminatur  ad  idem  punflum  , per  quod  tranfitea  , qua 
aquidifiat  ipfi  , B F ,&cum  eadem  comparata  tlli  repentur  aqualis  ftc 
autem  intellige  in  exteris , cum  dicimus  omnes  lineas  alicuius  figura, 
qua  efl  parallelogrammum  , vel  trapezium , vel  triangulum  aquari  om- 
nibus abfciffis , vel  maximis  , vel  refiduis  omnium  abfciffdrum  alicuius 
linea , adiunfla , vel  non  adiunfla  aliqua  linea-.)  peflangula  ergo  fub 
maximis  abfciffdrum,  B M,  adiunfla  ,74  Z,&  fub  maximis  abfeiffirum, 
B M , adiunfla  ,74  E,  ad  reflangula  fub  omnibus  abfciffis  ,BM , adiun- 
fla  ,74  2 1 & fub  omnibus  abfciffis  , BM , adiunfla  ,74  E,  erunt  vt  re- 
ti angulum  fub  ,H  0 ,0  74 , tdeft  fub , Z B ,BE , ad  re  fl  angulum  fub , H 
O ,74  vndeum  reflangulo  fubcompofita  ex  ,\,H74  , 7v(0, 

& fub  , 7^  O , tdeft  ad  refl  angulum  fub  ,ZB,74E,  vna  cum  reflangulo 
fub  compofitaex , \ ,ZE ,& ,\,74  B ,& fub ,74B 

THEOREMA  XXXII.  PROPOS.  XXXII. 

EXpofita  adhuc  antecedentis  Theorematis  figura,  fi  ipfi, 
E F , ad  pundum  >F  Jungatur  in  dire  dum  quadam  re» 
da  linea  j.vt,FS,  & compleatur  parallelogrammum  3 F R,  re* 
gulafumpta  vDS,oftendemusredangula  fub , A E?  ER,  ad 
redangula  fubtrapezijs,  ADEC»CES  R.effe  vt  redan- 
gulum , D E & , ad  redangulum  fub , D E , & compofita  ex , S 
F,&,!  ,FE»vnacumicdanguIo  fubjEFj&cthnpofitaex, 
S,EFa&,I,FS.. 


Rcdtangula enim  fub , A E, E R , ad  re&angula fub , A E,& tra» CoroH. r. 
pe2ia,CESR  »lunt  vt , E R,ad trapezium , CES  R,.i.vt,ES,2d*h““«* 
ad,SF*cum,  i,F  E.j.iuaiptaiDE.-CommuniahitudincjVtre- 
Ctanguhim  , D E S , ad  re&auguium  fub,  DE#  & fub  compofitaex, 
SF,fii,i,F£,quodfetua.  ,,huw*‘ 

Ifl: 
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, . . Infuper  re&angula  fub , A E, E R,adre&ahgulafub,BF,FRJ 

1 4. iuiur«  puntvt  rcftangulum , D E S , ad  redbmgulum , £ F S ; itcmre^an- 
gulafub,  B F,  F R , ad  rcttangula  fub  triangulo , B E C,  & trapezio, 
c E s R ,funt  vt  jF  S , ad  compofitam  ex,J,SF,&,£,FE,  ideft 
J * * fumpta,  E F, communi  altitudine,  vt  re&anguium,  E F S»  ad  rcttan» 

gulura  fub , E F,  & compofita  ex, 

S,  huinst  i>  EF,&,  J,FS , ergo cx xquali 
rc&angula  fub , A E , E R , ad  re- 
langula  fub  triangulo , B E C , & 
trapezio,  C E S R,  erunt  vt  re&an- 
gulum,  D E S,  ad  redangulum  fub, 

E F , & compofita  ex , J , E F , 

•J , F S ; erant  autem  eadem  rettan- 
gula  lub , A E , E R , ad  re&angula 
fub , A E,  & trapezio , C E S R,  vt 
idem  re&angulum , DES,  ad  re- 
chnguluin  fub,  D E,  & compofita 
cx , S F,  & , l , F E,  ergo,  colligen- 
do , reftangula  fub , A E,  E R ,ad  re&angula fub,  A E , & trapezio} 
C E S R , & fub  triangulo , B E C , & eodem  trapezio  ,CESR,.L 
pf  r a.  ad  rediangula  iub  trapezio  ,ADEC,& trapezio , C E S R , erunt 
Coro’,  vtreftangulum , D ES»adre<aangulumfub,  DE,&  comoofitaex, 
3j.huius.  S F , & , l , F E , vna  cum  re&angulo  fub , E F , & compofita  ex , i, 
EF,&,  i,FS,quod oftendereopus erat. 

corollarivm. 

Coro!.  O Voniam  Vero  fi  fupponamus  ,FE,  effc  squalem  ipft  ,EB,faci'eJ 
»*.huius,  \4  modo  vfitato  oflendemus  omnes  lineas  trape^ij.  jl  DEC,  aquari 
refiduis  omnium  abfciffarutn  , B E ,fumptis  vtrfus  , E , ad  r unii  r, 
E Z , & omnes  lineas  trape^ij  ,C  E S aquari  omnibus  abfciffts  , E B, 
adiuntla  retia  linea  aquali  ipft  ,FS , ad  puntium , B , qua  fit  ,R^  ,& 
omnes  lineas  E , aquari  tot  aqualibus  adiuntta  , Z E , quot  fune 
omnes abfci/fe ,B  E ,&  omnes  lineas , E R , aquari  maximis  abf ciffa- 
rum  ,EB,  adiuntla  ,BV , tdeb  retlangula  fub  tfhs  erunt  etiam  a jualia 
rettangulis  fub  ditiis  trape^ijs,&  parallehgrammis  ,vndc  propoftta 
■Ptcunq;  linea , V Z , eaq',  vtcunq;  fella  in  duobus  p melis  ,B  ,E  , pate- 
bit reti angula  fub  tot  aqualibus  ,ZE>  quot  funt  omnes  abfciffc , /i«e_> 
maxima  abfciff irum  ,EB , & fub  maximis  abfcijf irum  ,EB,  ad  nuci  a, 
BV  ,ad  rediangula  fub  refiduis  omnium  abfoffarum  ,B  E,  adtuncia 
EZ  ,&  fub  omnibus  abfcifjis , £ Bta(Uun£lat  B V } effc  vt  reSangn- 
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titn  ,9ES,aJ rcBangulum fub , D E, &tmpofitu ejt  ,Sf,  Er,  ;,F£, 

>nx  cum  reti  angulo  fub , E F , & compopta  ex  ,\,EF  \ ,FS  .i.vt 

rctl  angulum , ZEP ,quod  e(l  vnum  red angulorum  maximis  aqualium , 

«d  re£l angulum  fub,  Z E,  & fub  compoftta  ex  ,F  B ,& , \,BE,  vna 
tum  re  51  angulo  fub  ,EB,&  compopta  ex  , £ B ,&,)  , BV,  regulam 
autem  hic  pariter  fupponc  tpfam  ,DS,&  abfcifas  , repduas  & maxi - 
tnas  abfctffxrum  tum  hic , tum  tn  Jupradidis,  & fequentibus,  ntp  aliud 
dicatur  ffemper  intellige  , vel  redi,  vel  et  ufdem  obliqui  tranptusjredi  Iux.diffj, 
nempe,  cum  parxllelogramma  funt  re  cl  an  gula  . obliqui  autem,  «•«»»  huius. 
non  fuerint  reti  angui  a,  cum  diffinitiones  de  hn  allatas . 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOS.  XXXIII. 

EXpofitis  duabus  vrcunq;  figuris  planis,  & in  carum  vna- 
quaque  fumpta  vteumque  regula , vt  omnia  quadrata 
carumdem  figurarum  fumpta  iuxra  didas  regulas,  ita  crunc 
foiidaquxcumq;adinuiccm  fimilariaexcildera  figuris  ge*. 

Dita  iuxta  cafdem  icgulas.  ’ 

| / 

Sint  dux  vtcunque  figurx  planx , A B C , D E F , in  quibus  du* 
vtcunquefint  lumptx  regulx,  BC,  £F,  redtxlinex.  Dico  igitur, 

▼t  omnia  quadrata  figurx , ABC,  regula , B C,  ad  omnia  quadrata 
figurx , D E F , regula , E F,  itaclfe  i olidum  flmilare  quodcunque 
genitum  ex  figura , A B C , iuxta  regulam  ,B  C , ad  libi  fimilarc  ge-  v,'de  B.’ 
nitumexfigura,DEF,iuxtarcgujam,EF.  Ducatur  in  altera  di- 
darum  figurarum , vt  in,  D £ F , vteumque  regulx, E F,  parallela,  hums* 
HM,quia  ergo  quadrata  habent  inter  ie  du- 
plam rationem  latcium,  a quibus  dcicribun- 
tur , ideo  quadratum , E F , ad  quadratum, 

JH  \1,  habebit  dup<a  o rationem  eius,  quam 
habet , E F , ad  , H M , ied  etiam  alix  dux 
quacumque  ngur*  plau$  funilcs  ab  eifdem 
tanquam  irneis,  vel  lateribus  homologis  ea 
rumdem  dcicr  ptT*  ha ae-u  duplam  rationem 
carumdem  , ergo,  vt  quadratum , EF,  ad 
quadratum , H M , ita  crt  alia  quxubet  figura  plana  deferipta  ab,  E 
F , ad  fituilem  fibi  Jcicriptam  ab , H M , ita  vi , E F' , H M , fint  ca- 
rum houmiogx,&  , permutando , quadratum , E t ,ad  aliam  figu- 
ram dcicriptam  ab , E F , erit  vt  quadratum , FI  M , ad  figuram  prx- 
dift?  limilcm  ab,  H M,  dcicriptam . hic  etiam  elfe  ollendemus  qua» 
dratum  cuiuicumque  in  figura,  DE  F , du&x  jpfi , LF , aquidiilan- 
V £ tis. 


t.  &iy«' 
31  huius . 


i»,  huius; 
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tii , ergo , Vt  vnum  ad  vnum  , fic  omnia  ad  omnia  vt  quadratum, 
CbroH  i.  ^ gguram  aiiam  quamcumq;dcfcriptam  ab,  EF,  fic  erunt  om- 
U US*  nia  quadrata  figurae , D E F , regula»  E F , adomnes  figuras  fimile* 
eiufdem  figurx , D E F »regula  eadem  ,E  F,  fimiles  inquam  deferi- 
ptae  ab , EF,  vt  autem  quadratum  „EF,ad  figuram  delcriptam  ab, 
E F , ita  quadratum , B C >ad  figuram , qu?  delcribitur  a ,B  C , fimi- 
lis  ei,  qu§  dclcripta  elt  ab,  E F,  ita  vt  dclcribentes  fint  earumdem  ho- 
mologa , vt  autem  quadratum , B Cr  ad  figuram  deferiptam  a , B C, 
fic  elie  oftendemus  omnia  quadrata  figurae , A B C , regula , B C , ad 
omnes  figuras  fimiles  eiuldemfigurf,  A BC  » fimiles  inquam  deferi- 
ptae  a , B C , vel  ab , E F , eodem  modo , quo  id  ollendimus  in  figura, 
D E F , ergo  omnia  quadrata  figur^  , A B C , ad  omnes  figuras  fimi* 
les  alias  quafcunque  eiuldcm.  figurae , A B C , erunt , vt  omnia  qua- 
drata figurae , D E F,  ad  omnes  figuras  fimi- 
les praedicis  eiuldem  figurae  , D E F,  regulis 
prxdidis  ,B C , E F , ergo  permutando , vt 
omnia  quadrata  figurae » A B C , ad  omnia 
quadrata  figure  ,DEF,  ita  erunt  omnes  ii* 
gurae  fimiles  quaecumque  figurf , A B C , ad 
omnes  figuras  fimiles  paedidis  figura,  D E 
F,  quia  vero  omnes  figurae  fimiles  alicuius 
figurae  planx  regulaquadam lumptx  ,funt 
omnia  plana  folidi,  quod  dicitur  fimilare»St 
* Diff  *.  6en‘turn  extali  figora  iuxta  eandem  regulam  , ideo , vt  omnes  figur$ 
hnius.  * fimiles  quaecumque  ipfiusfigurae , A B C , regula , B C,  ad  omnes  fi- 
_ . . guras  fimiles  ipfius  figurae  ,D  E F,  regula , E F,  fimiles  inquam  prae- 
aJiuiuV.14  di&is *i*  vt  omn>a  quadrata  figura: , A B C , regula , B C , ad  omnia 
quadrata  figurae  ,.D  E F , regula , E F , ita  erunt  omnia  plana  folidi 
fimilaris  cuiufcumque  geniti  ex  figura  , A B C , iuxta  regulam  , B C, 
ad  omnia  plana  ioiidi.  limilaris  geniti  ex  figura , D E F,  iuxta  regu- 
$Jiuius»  lam , E P , vt  autem  omnia  plana  duorum  lolidorum  fic  & ipfa  loli- 
da,  ergo  etiam  folidafimilariagenita  ex  figuris,  A BC,  D E F,(quj 
funt  fimilaria  adinuicem  , quia  omnes  figurae  fimiles  figurx , A B C, 
funt  etiam  fimiles  omnibus  figuris  fimilibus  figurx  , D E F ,)  iuxta 
regulas , B C , E F,  erunt  ad  inuicem , vt  omnia  quadrata  earumdem 
figurarum  eiidem  regulis  fumpta , quod  erat  oftcr.dendum . 

COROLLARIVM  I. 

HJncpatet  ,fi  in  figura B C , vtcumq ; regula  ,B  C ,defcripferit 
duas  quafcumquc  figuras  , quod  vt  vna  ad  aliam  , ita  erunt  om- 
ms  figura  ipfius,  fiC , fimiles  vm  defer ip  tarum  ad  omnes  figuras  rr«- 

fidem 
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fient  fi miles  alteri  defcriptarum  ,r.  ita  omnia  plana  /olidi  fimi  laris  ge- 
niti ex  ,A  BC,  iuxta  regulam  ,BC,  ( fimiltbus  exiflentibus  etujdem  fi- 
guris  imi  defcriptarum ) ad  omnia  plana  / oluit  fimtlaris  geniti  ex  e ad  an 
figura  iuxta  eandem  regulam  ( huius  finalibus  exiflentibus  figuris  alteri 
defcriptarum ) tdefl  ita  erunt  { olida  fimtlaria  genita  ex  eadem  figura  , A 
BC , luxtacommunem  regulam  ,BC , non  tamen  fimilaria  ad  muuenu, , 
fed , quarum  omnia  plana  fiunt  omnes  figura  {imites  eiufidem  ,ABC,{i- 
miles  inquam  , qua  fiunt  vmus  ditiorum  /olidorum  vni  defcriptarum  d, 
B C , figurarum  ,&  qua  fiunt  alttnus , fimiles  alteri  defcriptarum  fi- 
gurarunt* » 


COROLLARIVM  II. 

Vffde  fi ol  iia  fimilaria  , fici  non  ad  inu  icem  % genita  ex.  gr.  d figuris, 
A BCyDE  F , iuxta  regulas  ,BC,EF , qua  duas  figuras  planas 
dijjimiles  deficrtpficrtnt , quibus  fint  fimiles  figura , qua  dicuntur  omnia 
plana  diSorum  fimi  larium  j 'olidorum , erunt  ad  tnuiccm , W ipfia  figura 
difiimites  defcnpta  abipfis  ,BC,E  F,nam  f olidum  ftmilare  gei.it  um  ex, 
D EF , iuxta  regulam  ,EF , ad  fibi  ftmilare  gemtum  ex  figura  , A BCy 
iuxta  regulam  , BC , erit  vt  figura  defcnpta  ab  ,EF , ad  fiibi  fimilcm  fi- 
guram itef criptam  d , B Cy  item  folidum  hoc  ftmilare  genitum  cx  figu- 
ra, A B C , iuxta  regulam  , B C , ad  foltdnm  fimi  lare , fed  non  fibiy 
genitum  ex  eadem  figura'  mxtaeandem  regulam  ,BC , erit  vt  figura  de- 
Jcripta  d .BC  ,/tmUis  defcnpta  ab  ,E  F , ad  figuram  fiibi  difflmilem  de - 
/criptam  ab  eadem  ,BC , ( quibus  figuris  dijjitnihbus  fint  fimiles  figura , 
qua  dicuntur  omnia  plana  /olidorum  fimilartum  genitorum  ex  eadim  fi- 
gura ,ABC,  iuxta  communem  reguam  , BC, ) ergo , ex  aquali /olidum 
fimtlare  genitum  ex  figura  ,D  EF,  ad  /olidum  ftmilare , fed  non  fibi,  ge- 
nitum ex  figura  ,ABCy  ( genita  mtelltgc  iuxta  regulas  ,EF,BC ,)  erit 
Vt  figura  dejcnpta  ab  ,EF,  cui  fiunt  fimiles  figura  huius  /olidi , ad  figu- 
ram deficriptam  d , BC,  pradicla  difliwilem,  cui  fiunt  fimiles  figurafoli- 
ex , B A C,  geniti  iuxta  regulam , BC . 

THEOREMA  XXXI V.  PROPOS.  XXXIV. 

SOlida  fimilaria  genita  cx  parallelcgratnmis  iuxta  regu- 
lam vnum  eorundem  laterum  , funt  cylindrici  i &Ioli« 
da  fimilaria  genita  ex  triangulis  iuxta  regulam  vnum  eorum 
dejn  luterum,  funt  conici,  quorum  bafes  erunt  figura*  a re- 
gul  s dtlcripr* , & latera , eorundem  parallclogrunimcrum» 
vel  triangulorum  latera  regulis  infifientia . 

L.  2 Sit 
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def.j. 

jfc+Jib.1. 


'A.def.  8« 
kmus. 


€oro?.i  2* 
lib.i. 

Corollar, 

»*l«i. 


Sic  ergo  expolitum  quodeumq;  parallelogrammum , A C , & tri* 
angulum , F © H , in  quibus  pro  regulis  fumantur  lacera ,BC,GH. 
Dico  folidun  quodeu  nq,-  limiiare  genitum  ex  parallelograrumo , A 
C , ( iuxta  regulam , B C, ) eife  cylindricum , cuius  bafis  erit  a , B C, 
deferipta  figura , & latus , vtrumuis  ipiorum , A B , L C , laterum  re- 
gulae , B C , infiftencium ; Et  genitum  ex  triangulo  ,rUH,  iuxta 
regulam ,GH, clfe  conicum , cuius  balis  erit  a , G ii  > ueicripca u- 
gura , Sc  lacus  vtrumuis  duorum , F G , F H > regulae , G id,  lulWien- 
tium  * De.ccbaatur  a regulis , B C , G H , figura:  vteunque  planae, 
BCE.GHP,  aequaliter  inclinat?  planis , A C , t G H , deinde  per 
circuitum  figurae , B C E , feratur  lacus , A B , cui  fit  aquale  iatus , E 
X , quodque  pun&  > , A , deferibat  circuitum  figurae , A A L , & per 
circuitum  figurae , G H P , feratur  vtrumuis  laterum , F G , F H , in- 
definite  produdium  verfus  fi- 
guram , G H P,  cuius  portio 
inter , F , & pundimn , P,  fit, 

F P,erit  ergofolidum  quod 
clauditur  fuperficie  cylindri- 
ca , deicripta  latere , A B , 6c 
duabus  figuris, A LX,  BC 
E,  cylindricus;  & quod  c au- 
ditur fuperficie  conica  de- 
feripta altero  laterum , P G, 

F H, indefiniti  produdto,  & 
figura , G H P , erit  conicus. 

Dico  autem  folidu  n fimilare  genitum  ex  , A C , iuxta  regulam,  B C,' 
cuius  omnia  plana  fint  omnes  figura:  ipfius , A C , fimiles  figurae , B 
C E , ede  hunc  cylindricum , A C E , nam  qualibet  earum  , quae  di- 
cuntur omnes  figura;  fimiles  parallelogrammi  «AC,  regula , B C9 
fimiles  inquam  figura: , B C E , eft  etiam  fimiliter  polita , ac , B C E, 
deicripta  latere  homologo  ipfi , B C , igitur  eius  pcrimecer  erit  in  fu- 
perficie cylindrica  deferipta  latere , A B,  (i  enim  aliquid  eius  elfet  in- 
tra, vel  extra  illam  fupcrficiem,aliquid  eius  e/fe:  intra,  vel  extra  com- 
munem fedlionem  talis  allumpt?  figur? , & luperficiei  cylindricy,  ta- 
lis autem  com  munis  fedfc io  elt  perimeter  figurae  fimilis  , & Groiliter 
polit? , ac , B G 6,  (quia  fi  cylindricus  plano fecetur  bali  aequidill an- 
te concepta  figura  erit  fimilis  , & fimiliter  polita,  ac  bafis)  ergo  ha- 
beremus duas  figuras  ab  eodem  latere  homologo  deferi^tas , fimiles 
aequales , & fimiliter  politas , & non  congruentes , quod  eft  abfur- 
’ dum , congruent  igitur , erit  ergo  affumpta  figura , qua:  eft  vna  ea- 
rum, qu?  dicuntur  omnes  figur?  parallelogrammi , A C , fnniles  ipfi, 
B C £ , regula , B C , & eil  vnum  eorum , quae  dicuntur  omnia  pla- 
na io? 
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ha folidi  firailaris geniti ex,  A C, iuxta  regulam, B C,  erit , inquam,’ 
affumpca  figura  etiam  vnum  eorum , quae  dicuntur  omnia  plana  cy- 
lindrici , A C E , regula , B C.  E , quod  etiam  de  caeteris  fimili  modo 
oUcndetur , ergo  (olidum  finiriare  genitum  ex , A C,  iuxta  regulam^ 
B C , & cylindricus , A C E,  habebunt  omnia  plana  ( regula , B C E, 
aflumpta ) communia , ergo  iolidum  fimilare genitum  ex,  A C,  iux- 
ta regulam  , B C , erit  idem  cylindrico , A C E , cuius  bafis  eft  figura, 
B C E,  & latus  alterum  laterum,  A B,  L C.  Similiter  oflendemus  fo^ 
lidum  fimilare  geoicum  ex  triangulo , P G H , iuxta  regulam , G H, 
efle  dem  conico , F G H P,  cuius  latus  alterum  laterum , F G , F H, 
& bafis efl  figura , G H P,  confimili  via  fupradift*  procedentes»  quj 
erant  demonitrauda . 

COROLLARIVM  J2- 

V 

Hinc  t»anir  / hm  efl , fi  figura  defeript a d , BC  ,GH  ,pnt  circuli } 
quod  fblidvn  I imiUrc  genttum  ex,  A C,  erit  cylindrus , <*r  geni- 
tum ex  trunculo,  F GH,  conus  fine  retii , fiuefcaleni , fi  verb  def cripta 
figurafi/it  re£hlinea,geititum ex,  C,erit prifma , ex  ,F  GH  , autem 

pyramis  .fiuerela , puefcalena  cptera  autem  nomine  communi  vo- 
cantur fui  td  a fimi  lar  u genita  ex  cifdem  fig,  iuxta  regulas , mttllige j 
BC,GH. 


COROLLARIVM  II- 


SI  intra  triangulum , F G H,  ducamus  ipfi , GH, parallelam  vtcunqf 
qua  fit , D l,  abf indens  d triangulo , F G H,  trapegtumy  D H , oflen- 
demus eodem  modo,  quo  fupra  ,/ 'olidum  fimilare  genitum  rx  trape- 
gio  ,DH,  iuxta  regulam  ,GH , effe  fruflum  folidi  fimilaris  geniti  ex 
tri  mgulo, F GH,  iuxta  emdem  regulam , id  fi  fruflum  comti, FGH  V,  B*  dcf. 
•r.  cont , cum  fisura  dcfcrtpta  d , GH , efl  nrculus , vtl  / rufium  pyra - '•  *• 
midis  re  Ha. , [me  fcaiena , cum  tlla  efi  figura  relUlmea , qua  facile 
ofiendentur. 


COROLLARIVM  III. 


Tjindem  pater  vice  verfa , £ quiuis  cylindricus , vel  con  icus , vel 

cius  fruflum > intellegatur  fecan  per  latera , de  illo  plano  fecante  f , j ^ 
conceptam  mfeclo  fo!tdo  figuram  effe  genitricem  earumdem  per  defert-  x.  5.  'co\. 
ptio  ne  .n  firmi  tum  figurarum  y&  tpfa  effe  fohda  fimilaria  genita  ex  ei-  1,  j, 
fidem  figuris  ge.u.  ricibus  iuxta  regulas  communes  fc&mes  planorum _> 

fecan-t 
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fccantium  ,&  bafium  ,qux  figura  genitrices  in  cylindricis  erunt  paral- 
ie logramma  in  conicis  triangula  ,<&  in  frufiis  conicis  trapezia ; igitur 
verum  ejl  quodltbet /olidum  fimilare genitum  ex  parallelogrammo  tuxtat 
regulam  vnum  laterum  ejje  cylindricum  t & genitum  ex  triangulo  iux - 
tar egulam  vnum  laterum  effe  conicum  ,&  ex  trapezio  effe  fruftum  co- 
nicum ; & vice  verfa , quemlibet  cylindrum  cfe  folidum  fimilare  geni • 
tum  ex  parallelogrammo  in  ipfo  produSo  per  planum  per  latera  duflum, 
genitum  inquam  iuxta  communem  fcfttoncm  eius  ,<&•  bafis  cylindrici- 
& quemlibet  conicum  effe  J 'olidum  fimilare  genitum  ex  triangulo  in  ««• 
dem  produCto  per  traietho- 
nem  plani  per  latera  , geni • 
tum  , inquam  iuxta  commu - 
nem  fethonem  eius , <&  bafis 
di£li  conici ; & quodltbet  fru- 
ftum  conicum  ejje  J olidum  fi> 
tnilare genitum  ex  trapezio  in 
ipfo  produRo  per  traiethonem  JJ 

plani  per  Latera  eiufdem  fru - 
fli , genitum  inquam  iuxta  re- 
gulam communem  feSionem* 
eius  , & vntus  bafium  eiu- 
fdem : Siue  ergo , expofico  pa- 
rallelogrammo , & triangulo  intellexeris  iuxta dijfiu.il-  huius , defcribi 
omnes  figuras  fimiles  eis  quadefcrabuntur  a bafibus  diffo  parallelogram- 
mi  ,& trianguli,  & fle  conceperis  effici  folidum  , cuius  ilU  funt  omnia 
■ plana ; fiue  intellexeris  latus  dtfti  parallclogrammi , vel  trianguli  in- 
definiti produttumrcuolui  per  circuitum  figurarum  d ba filus  defcnpta- 
rum  ,vt  habeas  folidum  ditia  fupeificic  deferipta  ,&  baft , vel  bafibus 
comprehenfum  , idem  vtroque  modo  tibi  obucnit  folidum , potejl  autem 
prior  voc  an  generatio  foltdorum  per  deferiptionem  figurarum  ; poflerior 
autem, generatio folidorum per  reuolutionem  faSa,  qua  maioris  diluci- 
dat tonts  gratia  hic  appofui , vt  ex  hac  declaratione  aliqualiter  pateat , 
in  plurimis  etiam  ahjs  vtramq;  generationem  rite  nos  imaginari  poffe, 
vt  m fpbpra,fpberoide,  & conoidibus,  & eiufdem  frufiis,  & ahfs  quam* 
plurimis , vtfuo  loco  animiduertetur . . _ ,, 
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T quoniam,  vt  oflenfum  efl Trop.  3 3.  huius  Libri , vt  omnia  qu& 
__j  Arata  ditarunt  figurarum  Wtr  fkfumpta  c+m  datis  regulis,  ita 
funt  folida  {tnulaita genita  ex  ijfdem  figuris  mxta  eafdem  revulas.ideb 
cumm  Tropofittombus  huius  Libri  inuenta  efl  ratio  omnium  quadrato- 
rum par  alltlogYammorum , vcltrianguforum;  vel  trapeziorum,  re?u- 
, eorum  lateribus , eandem  rationem  componemus  habere  folida  fimi - ' 
lana  genita  ex  paralie  logrammis,  idefi  cylindricos,  vel  ex  triangulis , 
tdejt  conicos;  vel  ex  trape^ij s;  idcflfrufta  conica , genita  inquam  iuxta 
ea)  dem  regulas , qua  amplius  dilucidabimus  fingula , qua  opportuna 
fuerint , Theoremata  denuo  a (Tument  es  .. 

*■  ■ 7 v.  ^ -1 


Coroll.j. 

anr. 


B*  SECTIO  1 r.. 

. ■ ' , * ' *4" 

"Propofo.  igitur  expofitadenuo  eius  figura , intelligantur  bajls 
GM,MH,  defer  tbere  fimiles  figuras  planas  , qua  fint , G I M f{,  M 
TU  S,  vt  eorum  linea  ,'velUtera  homologa,  aquieredas  planis , A M, 

TilC  ,&  m ijs , tanquam  in  bafibus  confijle- 
re cylindricos , A M , BH,  quorum  latera 
fint  ,A  G ,C  H , erunt  igitur  hi  cylindrici 
folida  fimilaria  genita  ex  parallelogram- 
mis,  A M,MC , iuxta  regulas;  G M,M 
H, igitur  erunt,  vt  omnia  quadrata  eorun • 
dem  regulis  eifdem,  Q M,  M H^funt  fu-  ^ zt  \{  9. huius. 

tem  omnia  eorum  quadrata;  vt  quadrata  bafium  ,G7iil,7HH,  ergo  cy . 
hndrtei  ,A7H,MC,  erunt  vt  quadrata  bafium  ,G  M,M  H , .L  vt  figu- 
ra fimiles  , G 1 S HT,  igitur  cylindrici  tn  eadem  altitudine,  & 

fimthbus  bafibus  tnfifientes  funt  , vtipfabafes  . 

, . ' *•••  , 1 ‘ 

C.  S E C T r O III.. 

IX  Tropo f t o.  confi militer  procedentes  colligemus;  cylindricos  in 
e dem,  vel  aqualibus,  ac  ftmthbus  bafibus  confiflentcsejfe , vt  alti * 
tudmes,  vel  vt  latera  ( qualiter  eorundem  bafibus  inclinata •. 


D..SE- 
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- D.  S B C T.  I.  O IV. 

I?£  Tropof.  1 1.  deducamus  cylindricos  (imiltbus  baftbus  infifiente\ 
habere  inter  fe  rationem  compofitam  ex  ratione  bafium , & ait  itu» 
dtnum  » >cl  laterum  «qualiter  dtttis  htfibus  inclinatorum  • 

E.  SECTIO  V. 

17%  Tropof.  i a.  colligemus  cylindricos , quorum  ftmiles  bafes  altitu - 
dmibus , vel  lateribus  «qualiter  baftbus  inclinatis  reciproce  re • 
fpondent , ejje  aquales ; & cylindricos  aquales  , ft milibus  bafib\s  mfi» 
fient  es , bafes  habere  altitudinibus , yel  lateribus  «qualiter  baftbus  in- 
clinatis t reciprocas . 

E SECTIO  VI. 

* } o \ : •> 

I7%^Trop.  1 3.  habebimus  ftmiles  cylindricos  ejfe  in  tripla  ratione  la- 
terum homologorum . 

G.  S E C T I O VII. 

EX  Trop.  14.  colligimus  fi  pradiSi  cylindrici  infi fiant  baftbus  dif- 
(i milibus  ,adb uc pradtftas pajftoues  de  tpfts  ntr  ficari ; m quibus 
tamen  non  numerantur  fimtles  cylindrici , cum  oporteat  eofdemfimtles 
bafes  habere . 

H.  SECTIO  VIII. 

17%.  Trop.  2 2.  habemus  in  eius  figura  , folidx  (imilari a genita  ex  pi - 
rallelogrim  nis  i,  T ft,  tuxta  regulas,  ES,  Z fi  , eandem  ratio- 
nem habere  adfolid t (imilartx  genita  cx  triangulis  0 E S , & 2 fi . idtjl 
cylindricos  • enttos  ex , ^4.  S ,T fi  td  conicos  genitos  ex  triangulis  , 
O E S,  & Z fi  ,e  udem  rationem  bab.re  tvndc , cum  conkt fint  partes 
proportio  a tles  cylindricorum  in  eadem  altitudine  cum  ipfis  exifie*- 
tiu  n,  qinc  inq)  di  cylindricis  in  huius  Cor  oli.  SeSiombus  2.  q.  4.  5 .6, 
4r  7.  colle  Uxfun:t  eadem  & pro  conicis  ta  aquam  cotlctia  recipiemus. 
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1H  tropof  24.  habemus  quemcumque  cylindricum  effe  triplum  coni - 
cun  eadem  bafi , & altitudine  cum  ipfo . Sit  cxpofitus  quicunq;  cy- 
■ lindrtcus  E , in  bafi , D H E F , m eadem  autem  baft , & altitudine  jit 
eomeus  ,DBE,fic  tamen  bafi  inftjlens  , vt  dutio  plano  per  latera  conici , 
tdem  tranfeat  per  latera  cylindrici,  E,  fit  aute  m dutlum  tale  planum , 
quod  faciat  m conico  ,DBE,  triangulum 
DBE,  & in  cylindrico,  jt E , parallelo • 
grammum  , E,  erunt  igitur ,jlE,& tri * 
angulum , D BE,  genitrices  figura  torum - 
dem  folidorurn  , quafimilaria  ad  tnuicenu 
vocantur,  genita  tuxta  communem  regulam, 

D E , quod  ergo  gignitur  ex,  E,  ad  geni- 
tum ex  triangulo,  D B E,  ent  vt  omnia  qua- 
drata,*A  E , ad  omnia  quadrata  trianguli, 

D B E,  regula  ,DE,  idefl  triplum  ,folidum 
verb  fimtlare genttum  ex,  jlE,  iuxta  re - *4.h*!nji 

gulam  , DE,  cuius  figura  fintftmiles  figura  ,DFEH,efl  cylindricus , 

*/f£,  & foitdim/imtlxre  genitum  ex  triangulo,  D B E,  iuxta  regulam, 

DE,  cuius  figura fmt  fimtles  pariter  figura,  DF  E H,efl  conicus,  DBE, 
ergo  cylindricus  ,U  E,  triplus  erit  sonui  ,DBE,&  confequenter  tri- 
plus erit  cuiufuis  al  if  m eadem  bafi  ,DFEH,&  altitudine , cum  coni-  J4.huius« 
co  ,D  B E, exifientis , quoniam  ,vt  qfienfumefi,  conici  in  eadem  alti- 
tudine flantes  funt  ,rt  bafes  ,vndc  cum  bafes  funt  aquales  , & conici  huius  / 
funt  aquales , rerum  ergo  cft , quod  proponebatur  • 


X.  SECTIO  X. 

Trop.  27.  habemus  folida  ad  inuicemfimilaria  genita  ex  trdpe- 
V>s  i » eadem  bafi  (qua Jit  rnum  laterum  aquidijlantium ) & altitu- 
dine conftitutis , quorum  oppofita  bafes  fmt  aquales,  genita , inquam, 
iuxta  eommu  nem  regulam  ipfam  bajim , idefl  frufia  conicorum  quorum 
0 ppofita  bafes  funt  figura  deferiptad  lateribus  ditiorum  trapeziorum 
tquidijiantibus  , effe  aqualia . 


Aa  L.SE- 
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GEOMETRI^ 

U SECTIO  XI. 


1?\7  Trop.z 8.  habetur  cylindricum  in  ea  dem  bafi , & altitudine  eum 
/rufio  conici  confiitutum  , ad  idem , eff-  ( fumptis  duabus  homologis 
in  oppofitis  frufii  conici  h tfims  ) vt  quadratum  maioris  ditiarum  homo- 
logarum ad  reti  angulum  fub  ditiis  homologis  vita  cum,  * , quadrati  dif- 
ferenti» earumdem  nomologarum . Sit  cylindric  is  ,AC,tn  bifi  figura- 
quacumque  piant,  BC  ,in  eadem  autem  bafi , & altitudine  fit  frufium 
tonid , EBC I ,fic  tamen  fe  habens,  vt  dicio  plano  per  latera  cylindri- 
ci, A Cyiiemtranfcat  per  latera  frufii  conici 
BEIC  ,fit  autem  dutlum  tale  planum  , quod 
faciat  in  cylindrico  , A C , parallelogram - 
mum,  AC,&  infrufio  ,B  E 1C,  trapegium, 

BEIC,  erunt  igitur  reti»  ,B  C,  EI,  line» 

Coro1.»»,  oppjfit/trum  bafium  fruSli  inter  fe  homologa, 
lib.i.  & quia  cylindricus  ,AC , efl  folidum  fimi- 
Coroll.j,  ltre  genitum  ex  , AC , tuxta  regulam , B C, 

31 . huius’.  & fru$Hm  i E BC  I ,efi  folidum  praditio  (i  mi  lare  genitum  ex  trapeto, 
» 7.  huius."  E B C I , funt  autem  h »c  f ol idafimi' aria , vt  o mma  eorumdem  quadrata, 
dr  omnia  quadrata  ,AC,  regula  ,BC,ad  omnia  quadrata  trapegyj  , E 
BC  I ,r egula  eadem  funt  ,vt  quadratum  ,BC,ad  reti  angulum  fub , B C, 
E I , vna  cum , } , quadrati  di  ferenti»  earumdem  , ergo  cylindricus , A 
C , ad  frufium  conicum,  EBC  l ,&  ad  quoduis  aliud  in  eadem  bafi,  & al- 
to. Hui  js.  titudine  cum  hoc  confiitutum  ( quoniam  exiflet  huic  aquale ) erit  vt  qua - 
Coroll.  iratum  , BC , ad  reti  angulum  fub  ,BC  ,El  , vna  cum,  * . quadrati  dif- 
■ner‘  ferenti » earumdem  ,BC , EI , qu»  funt  duarum  oppofitarum bafium  , E 
CoroLu.  / , BC , homolog » vtcumque  fumptx , nam  planum  eadem  folidafccans 
dutlum  efl  v:  cumque , dummodo  per  eorumdem  latera  tranfeat . 


M.  SECTIO  XII. 


Hinc  patet  (i  in  eadem  bafi  ,BC,  figura , fuerit  conicus , & eadem 
altitudine  cum  fr  tfio , idefi  cum  cylindrico , A C,  qui  fit  conicus  , 
C Hqu'‘  B ^ud  hic  erit,  \»cylindrici,A  C,  & tdeoadfrufium,EBCl,  erit 
vt , *,  , quadrari  ,BC,ad  reti  angulum  fub  ,BC,EI,  vna  cum , , qua- 
drati di  ferenti»  , BC,EI , idefi  vt  totum  quadratum  ,BC,ad  reti  angu- 
lum fub,  BC  , dr  tripla  , £ I , vna  cumtoto  quadrato  differenti»  earum- 
dem  , B C ,E  I . Vide  igitur  quam  fit  amplio  r hac  demonftratio  ea,  qua 
altj  ofiender  int  cyhairu  n effe  triplum  coni , & prifma  piramidts  in  ea- 
dem bafi,  dr  altitudine  cm  ipfo  confinuie,  nam  ad  tot  vartafohda  bec 
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fi  extendit,  quot funt  figurarum  planarum  >ariationes , qua  nullo ajfi- 
gnato  coartantur  numero , cuius  modi  demonflratiovts  vniucrfilitatem 
inalijs  figuns  quoque  in  poflerumconfiderandis  pro f vquemur  t tt  am- 
plius infra  patebit, 

N.  SECTIO  XIII. 

I2\(  Trop.  29.  & eius  Corollario  tandem  edicemur  f olida  (imitar  i 4 
genita  ex  parallelogrammo , t>e i triangulo  todem , iuxta  duas  regu- 
las latera  angulum  continentia  , idifi  cylindricos  ab  eodem  parallelo- 
grarnmo  , & conicos  ab  eodi  m triangulo  genitos , iuxta  d telas  regulas , 

■eff  inter  fi , >t  eafdem  regulas . 

THEOREMA  XXXV.  PROPOS.  XXXV. 

PArallelepipedum fut>  bafi  re&angulo  quodam,  altitui 
dine  autem  quadam  reda  Jinea  «equatur  parallcJepipe- 
disfub  bafi  eodem  re&angulo , &fub  quotcumq,  partibus, 
in  quas  altitudo  vtcumq;  diuidui  poteft . Et  fi  redangulum, 
quod  eftbafis,  intelligatur  vtcumq;  diuifum  in  quotcumq; 
redangula.didumparallelepipcdum  arquatur  parallelepi- 
pedislub  fingulis partibus  altitudinis,  & fingulis  partibus 
bafis. 

Sit  parallelepi  pedum  redangulum , A P , cui U6  bafis  re&angulumi 
T H,  lupponatur  pro  nunc  indiuiia , &.  altitudo,  D T,  diuifa  vtcum- 
que  in  quotcumq;  partes  , D , S T . Dico  paralldep>pedum  , A P, 

«equan  parallelepipedisiub,  D S , T li  ,&  mb  ,S  T , j D.  Duca- 
tur per , S , planum  aequidiftan»  bafi  ,T  H , quod  in  eo  producet  re-  roroljii 
danguluin , vt , SG, luntiguur , A M ,N  P,paralielepipcda,& , A -l.b.i. 

M , e<t  tub , D ■> , S G , vel , [ H , v'  qu  a , S G , T H , tunt  figura:  fi-  CoroLi*. 
m les  ,&a;qua:cs)  N P,  veto  iub  , S T,T  H , continetur  ,eft  autem  lib.i. 

{waliclcp  pedum  , A P , contentum  mo , D T , 1’ H , sequale  parab 
eJepipedis , A M , N P , luis  partibus  fimul  lumptss , ergo  parallele- 
pipedum  lub , D T , T H , aquatur  parailelepspedis  *ub , D i,  T H, 

& lub  , S T , 1 H.  ; 

Sit  nunc  bafis , 1 H,  diuila  vtcumque  in  quotcumque  rcflangula, 

T V , V p . Dico  paralielepipcdutn  lub , D r,  'I  H , aquari  paral* 
lelcpipedis  iub,  D S,T  V,fub,  DS,  V P,fuh,S  i ,TV,&fub, 

S T , V P . Ducatur  per  re&aui , Q.V,  planum  «quidirtaas  planis, 

1 ..  A a a.  DX, 
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l)X,FHi  quod  producat  in  parallelepipedo , A Pj  rcdtangulum,  E 
V,  in  parallelepipedo,  A M,  reilan- 
gulura , EO , & in  parallelepipedo, 

N P , rcctangulum , R V , per  pla- 
num igitur,  E V,diuiduntur  paral- 
lelepipeda , A M , N P , in  paralle- 
pipeda , A R , B M , N Q , O P , eft 
autem  totum  parallelcpipedum  , A 
P,  ecquale  parallelepipcdis,  A R,  B 
M,  N Q.,  O P,  &eft  parallelepipe- 
<3um,  A R » fub , D S,  S O,  ideft  fub, 

DS,TV,  & parallelcpipedum,  B 
M , lub , E R , R G , hoc  eft  fub,  D 
S,QH,&  parallelcpipedum*  NQ, 
eft  fub , S T , T V,  & , O P , eft  fub, 

R Q , Q H , hoc  eft  lub , S T * Q H, 
ergo  parallelcpipedum , A P,  ideft 
fub,  DT,THi  eft  ecquale  paralle- 
lepipcdis  fub , D S,  & , T V,  & fub, 

D S , V P,  & fub , S T , T V,  & fub, 

ST,  QH,  ideft  paralielepipedis  fub 
fingulis partibus  altitudinis,  & fingulis  partibus  bafis  contentis  i 

S C H O L I V M. 

COntmeri  autem  parallelepi pedum  voco  fub  tribus  retiis  eiufdem 
angulum  folidum  continentibus , quarum  dua  qualibet  regunt 
angulum  conflituunt  ,fiuc fub  earum  quauis , & parallelogrammo  re - 
tiaagulo fub  reliquis  duabus  ; ita  vt , cum  dico  parallclepipcdum  fub 
tali  retia  linea , & tali  retianguh  ,fiue  fub  talibus  tribus  retitt  lineis , 
intalligam  illud  parallelcpipedum  habere  angulum  folidum  retiis  an- 
gulis conjlitutum  ,reluti  in  ifiis  Theorematibus ipfum  affumo , igitur 
paret  nos  ex  tribus  retiis  parallelcpipedum  continentibus  quamlibet 
poffc pro  altitudine  fumer  e , & reti  angulum  fub  reliquis  duabus  pro 
bafi. 


ft  B C 


THEOREMA  XXXVI.  PROBOS.  XXXVI.' 

SI  re&a  linea  in  vno  pun&o  fe&a  fit  vtcumqj  parallelepi- 
pedutnfub  tota  linea,  & quadrato  vnius  fa&arum  par- 
tium er  ic  «quulp  parallelepipedo  fub  tali  parte,  & re&an- 

guio 
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gulo  totius  io  talem  partem  duclar.  Idem  autem  parallelep?- 
pedum  fubtota,&  talis  partis  quadrato,  erit  aequale  paral- 
lelepipedo  fubreliqu3,  & quadrato  talis  partis,  vna  cum 
cuboeiufdem  partis. 

}j  ' - 

Sit  ergo  refla  linea , A C , vtcumque  fefla  in , B , dico  parallelepie 
pedum  fub , A C , & quadrato , C B , asquari  parallelepipedo  fub , B 
C,&rcflangulo,BCA,hoc  autem  patet 
ex  fuperiori  Scholio,  nam  parallelepipedum  B C 

fub , A C , & quadrato , C B,  continetur  fub  * * 

tribus  his  reflis  lineis , nempe , A C,  & dua* 
bus , C B , & idc6  idem  continetur  fub , C B , & redangulo , A C B, 
fiue  eft  aequale  contento  fub , B C , & re&angulo , A C B . 

Dico  infuper  parallelepipedum  fub , A C , & quadrato  ,C  B , x* 

Suari  parallelepipedo  fub , A B,  & quadrato , C B,  vna  cum  cubo,  C 
, quod  patet  nam  parallelepipedum  fub  diuifa  altitudine , A C , & ex  antee. 
indiuifa  bafi , nempe  quadrato, CB,  aequatur  parallelepipedis  fub 
partibus  lingulis,  & bali , fcilicct  fub , AB,  & quadrato , B C,  & fub, 

B C , & quadrato , B C , idelt  cubo , B C , quod  erat  oftendendum. 

THEOREMA  XXXVII.  PROPOS.  XXXVII. 

SI  re&a  linea  io  vno  pun&o fe&a  fit vtcumqi cubus  totius 
aequabitur parallelepipedis fub  partibus,  & quadrato 
eiufdem . Idem  etiam  erit  aequale  parallelepipedisffub  tota, 

& partibus  quadrati  totius  per  talem  diuifionem  faflis,  ideft 
parallclcpipediifub  tota,  & quadratis  partium,  & re&an- 
gulo  fub  partibus  bis  conteuto . 

Sit  refla  linea,  A C,vtcumq;  fefla  fn,  B,  dico  cubum,  A C,  aequari 
parallelepipedis  fub  partibus , A B , B C , & quadrato  totius , quod 
patet  nam  cubus,  AC,  ideft  parallelepipedum  fub  diuifa,  AC, &j$.huius. 
indiuifa  bali  quadrato,  A C,e(t  aequale  parallelepipedis  fub  partibus, 

A B,  B C , eiufdem , A C , diuifa: , & fub  eadem  bafi  quadrato,  A C. 

Dico  etiam  cubum , A C , aequari  parallelepipedis  fub , A C , & 
quadrato , A B , quadrato , B C , & redlangulo  bis  fub , A B C , nara 
cubus , A C , ideft  parallelepipedum  lub  indiuifa  altitudine,  A C , & S J .huius, 
diuifa  bali  in  difla  quattuor  fpatia , sequatur  parallelepipedis  fub  ea- 
dem indiuifa  alcituaine , A C,  & fub  diflis  balis  partibus , nempe  fub 
quadrato , A B , quadrato , B C , & reflangulo  bis  fub , A B C , quod 
erat  ollcndcndum  • 

~ 90* 
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corollarivm: 

Hinc  patet  cubum  totius  ,AC,  aquari  parallelepipedis  fubftngulis 
partibus  i p(ius  , A Ct  & finguhs  partibus  quadrati , A C , quod 
etiam  patet  ex  Theoremate  35 . 

theorema  XXXVIII.  PROPOS.  XXXVIII. 

SI  reda  linea  in  vnopun&ofe&a  fit  vtcumqj  cubus  totius 
aquatur  cubis  partium,  vna  cum  paralleli  pipedis  ter 
fub  qualibet  partium,  & quadrato  reliqua?.  Vel  arquatur 
cubis  partium  vna  cum  tribus  parallelepipedis , fub  tota , Se 
eiufdem  partibus  contentis . 

Sit  refta linea  .AC, vtcumque fetta in  pun&o , B . Dico  cubum, 
A C , aequari  cubis , A B , B C , & parallelepipedis  ter  iub , A B , & 

. quadrato,  BC,&terfub, BC,& quadrato,  AB.  Nam  parallele* 
■xCorol.  pipedum  fub , A C , & quadrato , A C , ( qui  eA  cubus,  AC,)  «equa- 
ant.vclex  tur  parallelepipedis  lub  lingulis  partibus  ipfius,  A C , & fub  lingulis 
35.  u*us*  partibus  quadrati , A C , ab  hac  diuifione  prouenientibus , ideft  pa- 
rallelepipedo  fub , A B , & quadrato , A B,  qui  cA  cubus , A B , item 
3«  huius  ^ » A B,  & quadrato,  B C,  item  lub,  A B,  & redtangulo , A B C,  bis, 
fiss  t,  ' Heft  lub , C B , & quadrato,  B A , bis  furnpto , habemus  ergo  vnuin 
cubum , AB , vnutn  parallelepipedum  lub, 

A B , & quadrato , B C , & duo  fub , B C,  & a b c 
quadrato , B A ; tranfeamus  nunc  ad  aliam  ^ — • 

partem , B C , remanent  ergo  parallelepipc- 
da  lub , B C , & quadrato , B C , ideA  vnus  rubus , B C , item  fub  C 
B,  & quadrato,  A B,  & tandem  lub , C B,  & rcdfangulo,  C B A,  bis, 
a** huius,  idcli  iub  9 A ii  | & quadrato » B C , bis  9 fi  igitur  h&c  poficriora 

rallelepipeda  prioribus  iunxeris  habebis  cubum , A B ,ci  bum  BC 
parallelepipedum  ter  lub , A B,  & quadrato,  B C,  & ter  lub  , BC,  & 
quadrato , B A , quibus  aequale  erit  parallelepipedum  lub  ,<  A,  6t 
quadrato , C A , ideA  cubus , C A • Quia  vero  parallelepipedum  iub, 
C B , & quadrato , B A , ideA  fub , A B , & reuan^ulo , A B C , cum 
parallelepipcdo  fub , A B , & quadrato , B C , ideA  lub  , C B & r'c- 
«ftangulo , A B C , ajquatur , ex  35.  huius , purallelcpipedo  mb  tora 
A C,  & retangulo  lub  partibus,  A B , B C,  ideo  di Aa  (ex  parallclepi' 
peda  tribus  lub  tota , A C , & partibus  eiuidem , A B , B C , aequalia 
•eunt,  quod  demonArare  propofitum  fui  c . ’ 

SCHO- 
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• s c h o l i v m: 

OVonicm  pofieriorpirs  Tropof.  antec.  addita  fuit  pofihnpreftonem 
Lil>.  3 4.  & 5.  ideo  ne  mireris , benigne  Ltttor  ,fi  in  etfdem  ali- 
quando Tropofitjones  offenderis  nonnihil  prolixiores , quam  fi  per  bone 
pofhriarem  partem  futffent  dtmonflrate , cum  illacx  priori  parte  tunc 
dciutl x fuerint,  qnodfolerti  Gcometrxbaud  difficile  erit  in  illis  propo- 
fit  Ionibus  anim  iduntere , in  quibus  hanc  viderit  adhiberi . 

THEOREMA  XXXIX.  PROPOS.  XXXIX: 

SI  re<5h linea  bifariam , &non  bifariam  fe&a  fuerit,  pa- 
raiielepipedum  fub  medietate  propofira?  linea?,  & ftib 
re&angulo  inaequalibus  partibus  contento,  cum  parallele- 
pipedo fub  eadem  medietate,  & lub  quadrato  fe&ionibus 
intermedia?, aequabitur  cubo  ciufdem  medietatis  propoli- 
ta  linea?. 

Sit  refta  linea , A E,  bifariam  diuifa  in,  B , non  bifariam  in  C . Di* 
co  parailelepipedum  lub , B E,&re<ftangu!o , A C E ,vna  cumpa- 
rallcleppedo  iub,BE,&iub  quadrato,  B C ,cubo  eiufdem,BE* 
sequaleeile;  Namreftangulum,  AC  E»  cum  quadrato,  BC,  qua-  5,scc&di 
drato,  B E ,ell  aequale , vt  autem  re&anguium  , A C E ,cum  qua  Ekm, 
drato , B C,  ad  quadratum , B E , ita ffumpta  communi  altitudine,  »-huiu^ 
B E , ) parailelepipedum  lub  , B E , & redangulo , A C E , & fub , B 
E , & quadrato , B C , ad  parailelepipedum  lub , B E , & quadrato, 

B E , idcB  ad  cubum  , B E , ergo  parailelepipedum  fub , E B , & fub 
rcfiangulo,  ACE,  vna  cum  parallciepipcdo  lub  eadem,  E B , & fub 
quadrato , B C , em  aquale  cubo , EB,  quod  offendendum  erat . 
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THEOEEMA  XL.  PEOPOS.  XL; 

i 

SI  reda  linea  bifariam  leda  fuerit , & illi  in  diredum  ad- 
iunda  quaruisreda  linea ; parallelepipedum  fub  com- 
potita ex  dimidia  propoGtae,  & ex  adiunda linea,  & fub  re- 
dangulolub  compotita  ex  tota  ,&  adiunda , & fub  adiun* 
da,vnacum  parallelepipedo  fub  compotito  ex  eadem  pro- 
pofita?  medietate , & ex  adiunda , & fub  quadrato  eiufdem 
medietatis , aequabitur  cubo  compotit*  ex  dida  medietate « 
& adiunda. 

Sit  refta  linea  propofifa , A C , bifariam  in , B , diuifa , cui  in  dire^ 
dum  (it  adiunda  vtcumq;  C £ . Dico  parallelepipedum  fub , B E, 
& re&angulo  , A E C , vna  cum  parallelcpipcdo  fub , B E , & qua» 
drato,  B C,  aequari  cubo  ipllus,  B E.  Nam  redangulum , A E C,  cum 
fi. Secud»  quadrato , C B , aequatur  quadrato , B E > igitur ( fumpta  communi 
Blem.  altitudine , B E, ) parallelepipedum  fub , B E , &redangulo , A E C, 
vna  cum  parallelepipedo  lub»  B E,  & quadrato,  B C , aequabitur  pa» 
huius,  ralldepipedo  fub , B E,  & quadrato,  B E , ideft  cubo,  B E,  quod  era* 
offendendum . 

corollarivm. 

EX  methodo  in  fuperioribut  dcmonflrationibus adhibita  mani feflum 
efi  nos  fimiliter  ceteras  Tropofitiones  fecundi  Elementorum  de- 
monfhrare  poffe , in  quibus  linea  fella  in  vno , vel  pluribus  punffis  con- 
fideratur , ad parallelcpipeda  eadem  traducentes  , nam  fi  Juper  f pati a 
tn  illis  confiderata  intelligantur  conflttui  aque  alta  parallelcpipeda , 
erunt  illa , vt  ipfe  bafes  , propter  ea  que  ibi  de  bafibus  demonflrantur  , 
de  parallelepipedis  aque  altis  eifdem  bafibus  infiflcntibus  refie  colligi 
fojfunt,  qua  ob  claritatem , & fac  il  itat  em  d me  relinquuntur  . 

THEOREMA  XLI.  PROPOS.  XLI. 

PArallelepipedum , quod  fub  tribus  redis  lineis  propof* 
tioiulibus  continetur , «quale  cft  cubo  medix . 
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Haec  manifcfta  cft,  nam  habebunt  bafcs  ipfis  altitudinibus  rec  ipro- 
cas «quod  etiam  vniuerialius  oftenditur  Vndccimo  Elemrmorum 
Propol.jb. 


THEOREMA  XLII.  PROPOS.  XLII. 


DAta  re<3a  linea  terminata , vtcumque  in  puntf  o diuifa, 
poiCbilc  eft  ipiam  ad  alteram  eiuldem  partiunt  iu 
producere , vt  cubus  compofita  ex  propofita  linea , & adiun- 
<3a , fit  aqualis  cubo  propofita  Jinea , fimul  cum  cubo  com- 
pofita cx  adie&a,  & illi  conterminante  portione  kC ta  line?. 


M 


*9-Sex,»* 

lcm, 


'E 


n ab 

>—♦  m 


cx> 

1 


Sit  data  reda  linea , A C,  terminata , druifaq;  vteumque  in  pun- 
do,  B,  offendendum  di  poiiibile  die  ipiam  ita  producere  ad  alteram 
illius  partium , vtad , C,  vt  cubus  compotit?  ex , A C , & adieda,  fit 
aqualis  cubo,  AC  ,cum  cubo  compotitae  cx  eadem  adieda,  & ex, 

B C , portione , A C , adiedx  conterminante . Producatur  ergo  , C 

A , ad  partes , A , vt  m , N , ita  quod , N B,  fit  tripla  , B A , fiat  dein« 
de , vt , N B , a i , B C , ita  quadratum  , B C , ad  quadratum  reda  li- 
ne?,M,icorfun  polita:  VJtcrius  exponatur  reda,  E F,  aequalis  cora- 
pofuasex  , A C,  C B.cui  applicetur  rcdangulum  aquale  quadrato, 

M , excedens  figura  quadrata, 
cuius  latus  fit , F H , producatur 
autem , A C , verius , C , vt  in, 

I>,  ita  nemp£  , vt , C D , fit 
aqua!  'S,FH*  Dico  cubum  to- 
tius, A D,  aquari  duobuscubs, 

AC,  B D . Cum  .n.  fit , vt , N 

B, ad,  B C,  ita  quadratum  ,£  C, 

ad  quadratum , M,  ideo  paralielepipedum  fub  altitudine,  AB  ,(qti« 
eft , !, , prad.d?  altitudinis  ,NB,  )&  quadrato , M , sequabitur  ter- 
tia parti  cubi , BC.  Quoniam  vero  quadratum,  M , aquatur  redan-  E.  Cor* 
gulo , E H F , ideft  redangulo  fub  compofita  ex , A D , B C , & lub, G:  n-  J* 
C D , ideo  parallelcpipcdum  fub  altitudine , A B , & bafi  redangulo  huius' 
fub  compotita  ex  , A D , B C , & fub , D C , aquabitur  tertia  part 
cubi , B C , addatur  commune  paralielepipedum  lub , B C,  & bafi  re 
dangulo,  B D C,  erit  cx  vna  parte  hoc  paralielepipedum  cum,  f,  cu- 
bi, B C,  ex  alia  vero  hac  fumrna ; fcilicet  paralielepipedum  fub , A B, 

& mb  redangulo  fub  compofita  ex , A D , B C , &.fub , D C , vna 
cum  para Uelspi pedo  fub , B C ,&  redangulo  ,B  D C , qua  quidem 
fumrna  efficit  paralielepipedum  fub,  A C,  & redangulo,  A D C,  iam 

B b .n.ha- 


FH 
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.n.habciHjs  'paralleicpipcdmnfub',  A B . & redtangalo , A DC,^ 
iub,  A B , & kc\ mguio , B C D,.;.fub,B  C , & reifcanguio fub,  A 

B,  C'  U,cai  /i  mnxeris  paralldepipediim  luh , B C,  & refiangulo fub, 
B D,  D C , co  n joiiccur  parallelepipcdumi'ub,B  C re&angulo, 
A L)  C,  quod  additum  parallelc- 
pipedo  iub,AB,&  eodem  re- 

sj.  huius,  it  angulo,  A D C,  componet  pa- 
rqMelcpipedum  lUb , A C , & re> 
dangulo,  A D C,quoJ quidem 
aquale  erit  alteri  lummt  pr.ed> 

<frae,  nempe  parallelepipedo  Iub, 

B G,  & redvingulo  iub  , B D,  D 

C , vna  cu  n , } , cubi , B C , ergo  & eorum  tripla  aqualia  erunt  fci- 
Schol.is. licet  parallclepipedu  m tsr  iub  , AC , & reiiangulo  , A D C , ieu  ter 
huius,  fub,  A D,  & re&angaio , AC  D»aquabicur  parallelepi  pedo  ter  fub, 

B C,  & re&angulo , B D C,  feu  ter  iub  , B D,  & redangulo , B C D, 
cum  cubo , B C,  additis  vero  communibus  cubis , AC,C  D,fiet  pa- 
ji.huius.  rajieiepi pcdmr»  ter  iub , A D , & rcdangulo  , A C D , cum  cubis , A 
, . C , C D , idcfl  totus  cubas  » A D , aequalis  parallelepi  pedo  ter  fub , B 
i . u,us»0>& rc&angulo,  BCD,cum  cubis, BC,CD,  (quae  integrant 
cubum , B D , ) & cu  u cubo , A C , elt  igitur  cubus , A D , aequalis 
duobus  cubis,  AC, B D.  Poflibik  eilergo  facere, quod  propoii- 
• tum  fuit. 

. C O R O L L A R I V M. 

EX  hoc  minifcfium.cH  ,(i , A C,  Jit  latus  dati  cubi,  & fit  etiam  da • 
taretii  linea  ,vt , AB , minor  , AC , poffibile  tffe  tnuenire  duos 
cubos  ,vt , AD  ,D  B,  ita  >t  eorum  differentia  (it  aqualis  cubo  dato , 
AC , & lateri i n cubicorum  » A D ,D  B,f  ulicet , A B , pariter  diffe- 
rentia fit  data , efl . n . cubus  ,AC  , aqualis  Aitta  cuborum  ,A  D ,DB, 
differentia  ,pte(lenfumell  » Cum  pero  fimi  lia  foli ia  quacunq,  fint  hl* 
tripla  ratione  linearum  , feu  Uterum  homologorum  eorumdem  , ideb 
' erunt , Pt  cubi  ipfarum  linearum  ,fcu  laterum  homologorum  , & idcb 
eandem  rationem  , quam  h tbet  cubus  , A D,ad  cubum  ,DB,  habebtc 
tx.gr+lcofaedrum  deferiptum  latere  ,AD,ad  Icofaedrum  deferiptunt 
latere  ,RD,  praiiJo  homologo , & Pt  cubus  , A D ,ad  cubum  , A C , 
ita  erit  lc  ofiedru  n , AD  ,ad  Icofaedrum , AC  , nec  non  colligendo , Pt 
cubus  ,AD,ad  cubos  ,AC,BD, ita  erit  Icofaedrum , AD  ,ad  Ico • 
faedra  ,AC,BD,  ergo  Icofaedrum , A D , aquabitur  Icofaedris , A C» 
MJ>,  Cr  funerabit  Icofaedrum,  & O , Icofaedro , A C,  ergo  fi  datum  fuif- 
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fet Jeofaedrum  \ >A  €,  & , A B,  rftfa  linea  ipftus  latere  minor , non  dif- 
finuliter , ac  in  cubis  inuenta cffent  Jcojacdra  ,*AD  ,D  B, quorum  dtffr* 
rentia  effet  aqualis  dato  Icofacdro  , C,nec  non  eorimdcm  laurum  ho- 
mologorum differentia aquahs  data  retia  linea l%4  B * Sic  etiam  dota 
Sphara  Orbem  data  crajfitici,  minoris  tamen  illius  f emidiametro, aqua- 
lem poffibile  erit  inuenire.  V niuerfalijjime  autem  dato  quocumq.fohdo, 
duorum  ipfi  dato  fimiltum  differentiam  aqualem  piffiktle  erit  inuenire, 
qitorum pariter  linearum  ,Jeu  laterum  homologorum  diffirentiafit  da- 
ta , dummodo  ea  (it  minor  linea » feu  latere  propcftti  Jvhdi  pradtUtc 
homologo  , quod  exfuperius  diftis  facili  conflare  potcfl . 

S C H O L I V M. 

NOnnulla  autem  ex  prafatis  proximis  Trapofitionibus  etiam  ab 
alijs  oflenfa  fuerunt , fed  ne  Letlon  ad  altos  Libros  pro  harum 
captu  effit  recurrendum , hic  eas  adiungere  placuit , prpcipui  cum  ea • 
rumaddu&f  demonflrationes  ab  aliorum  *Au£lorum  rationibus,  ni  fal- 
lor, non  parum  flnt  differentes  , cum  feri  omnes  ex  mica  Tropof,  35, 
via  fatis  compendiofa  dcdulia  flnt ; qucd  ohm  me  circa  Tropofitiones 
Secundi  Elem.  d prima  nempe  vfq;  ad  10.  praflitiffe  memini , eas  omnes 
ex  prima  compendi oftffimi  demonflrando , W etiam  poflmodum , & Ta- 
trern  Clanium  feciffe animaduerti . 


Finis  Secundi  Libri. 
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THEOREMA  I.  PROPOS;  I. 

Mnia  quadrata  portionis  circuli,vel  EI-' 
lipfis , ad  omnia  quadrata  parallelo* 
gramini  in  eadem  bafi altitudine 
cum  portione  confticuti,  regula  bafi, 
erunt,  vt  com polita  ex  fexta  parte  axis» 
vel  diametri  eiufdem  ,&  dimidia  reli- 
quar portionis,  ad  axim,  vel  diame- 
trum reliquar  portionis:  Eadem  verd 
ad  omnia  quadrata  trianguli  in  ijfdem 
exi  flentis  erunt , vt  compofita  ex  dimidia  totius,  & reliquae 
portionis  axi,  vel  diametro»  ad  axim,  vel  diametrum  reliqua: 
portionis» 


Sit  circulus , vel  ellipfis  ,ED  R P»  cuius  axis,  vel  diameter,  E R, 
ad  quem  ordinatim applicetur  , D P.  abfcindens  vtcumque  portio- 
nem , D E P , quae  fumatur  quoq;  pro  regula  , & cencrum  fit,  A , ac 
parallelogrammum  ,P  P,.  in  eadem  bafi , D P,cum  portione  ,&  ea- 
dem altitudine;  fint  autem  primd  , D F,  PH  rlatera  parallelogram- 
mi , F P , parallela  ipfi  » E R » Dicoergo  omnia  quadrata  portionis» 
D E P ,ad  omnia  quadrata  parallelogrammi , F P,effe , vt  compo- 
fita  ex  fexta  parte , E B,  & dmudia  ,BR,ad  iplam  ,BR.  Sumatur 
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ergo  intra  , E B , vtcumque  pundum  , C,  & per , C , dutfatur  ipG,  D 
P.  parallela  ,CM,  fccanspuruajn  circuli ,•  val  ellipfis , EX)  R P , in, 
N;  Eft  igitur  quadratum,  BP,  vel,  M C,  ad  quadratum,  C N,vt 
rcdanguluin,  R B E , adrcdan£ulunj,RO£,*e(Uutcra,EP,pa- 
rallelogrammunjiu  cajem  balf,& alti-  \ . 

tu^ne,  cum  femiportione,  E BP,  regu- 
la cil  ipla  bafis , & , C M , duda  vtcum* 
que  parallela  ipli  bafi  , repertumque  efi 
quadratum , C M , ad  cpuadratpin , C N, 
e/fe  vt  rejftangulirm , R £ E , ad  redan- 
gulum  , R C E , ergo  magnitudines  ho- 
rum quacuor  ordinum  erunt  'proportio- 
CoroM.j.  nales.l.  omnia  quadrata  parallclogram- 
a.  mi,  E P,  magnitudines  prnni.ordinis  coi- 
ledas , iuxta  primam , nempe  iuxta  qua- 
dratura , C M , ad  omnia  quadrata  femi-  . _ - 
portionis  , E B P , magnitudines  lecundi  *-> 
ordinis  colledas , iuxta  fecundam  .1.  iux- 
ta  quadratum , C N , erunt  vt  redangu* 
la  fub maximis  abtciifaruin,  EB,&lub 
adiundis , B R,  magnitudines  tertij  or- 
dinis colledas , iuxta  tertiam  „f.  iuxta  re- 
Aangulum.R  B E,  ad  redangula  fub 
ommbusabfciflis,  E B, & refiduisearun-  *■"  *"* 

dem  , adiunda , B R , ( redi , vel  obliqui 
traniicus  lupradidis  exigentibus  ) quae 
funt  magnitudines  quarti  ordinis  colle- 
das, iuxta  quartam-uiuxta  rcdangulura, 

R C E ■,  quoniam  vero  redangula  fub 
maximis  ablciflarum,  E B,  & fub  adiun- 
dis,  B R,  ad  redangula  fub  omnibus  ab- 
fciffis,  E B,  adiunda  , B R,  & fub  earum 
Cor.  39.  refiduis,  funt  vt,  B R,  ad  compofitam  ex 

dimidia,  B R,  & fexta  parte,  E B,  ergo  conuertendo  omnia  quadrata 
femiportionis,  B E P,  ad  omnia  quadrata  paraHelogrammi,  E P,  vel 
i florum  quadrupla  .f.  omnia  quadrata  portionis , D E P , ad  omnia 
quadrata  paraHelogrammi  ,FP, erunt  vt  compofita  ex  ,£,BE,<Sr, 
} , B R , ad  eandem , B R j Iungantur  nunc , D E , E P . 

Dico  vlceriu*  omnia  quadrata  portionis , E D P , ad  omnia  qua- 
drata trianguli , D E P , eife  vt  compotita  ex  dimidia  totius , E R,  & 
ipla , B R , ad  eandem  , B R • Cum  enim  oftenderimus  omnia  qua- 
drata parallclogramrai  ,P  P , ad  omnia  quadrata  portionis , D E P, 
j efle 


'A 

A 

v 

v 

r 

lib.i. 
I.  lib-  i 


Digitized  by  Googlc 


ti  I-  B ’i  E' ’ B • I II.  <ij9 

eflc  vt,  B R , ad  compofitam  ex  , £ , B R , & ,£ , B E , ideo  omnia 
quadrata  trianguli , D £P»cum  fuit , | , omnium  quadratorum  pa- 14 
rallclogramini,  F P,  erunt  ad  omnia  quadrata  portionis  ,D  E P,  vt, 

) , R B,  ad  compofitam  cx,  | , R B,&,£,B  E,  ideft  vttota,  R B, 
ad  compoficam  ex,  f , R B,  & , | , fl  E,  fed , * , R B , .f. ^ , R B , cum, 
f ,B  E,  conftituum,  j , integr^ , E R,lctlicet , \ , eiufdcm , E R,  quf 
ideo  cum»  } , ipfius*B  R , J.  cum,B  R , adipiam,  B R , erit , vt  om- 
nia quadrata  ( conucrtcndo  ) portionis- , D E P » ad  omnia  quadrata 
trianguli , D EP.  . • ..... 

Quoniam  vero , fi  in  parallelogrammi , vcf  trianguli  di&i,  bafi , D ?*  Lib.  i. 
P , fit  parallelogrammum , vel  triangulum , & in  eadem  altitudine,  Pcr  g.c<> 
omnia  quadrata  d eorum  parallelogrammorum  inter  fc  aquantur,  roll.it». 
licut  etiam  oinnia  quadrata  triangulorum , regula  eorundem  bafi,bb.i. 
ideo  oftcnfum  cil  omnia  quadrata  portionis , D E P , ad  omnia  qua* 
drataparallelogrammt  in  eadem  bafi , & altitudine  cum  ipfa  confH- 
tuti  efle , vt  compofita  ex , £ , B E , & , J , B R , ad  eandem , B R,  ad 
omnia  vero  quadrata  trianguli  in  ijfdem  pofiti » vt  compofita  ex , B 
R , & dimidia , R E , ad  ipiam , B R , quod  oftendere  opus  erat . 


COROLLARIVM. 

HI^C  patet  in  figura,  in  qua  Bajis  portionis  conflitutd  per  cen- 
trum circuli,  vel  elhpfu  tranfeat , quoniam  omnia  quadrata  pa~ 
tali  cl  ogrammt  ,F  T,  ad  omnta  quadrata  portionis , DET , funt  vt, 
ot  l{,  ad  compofitam  ex  ,£  ,{,*AE,fcilicct  ,\,ui\,  quia, 

Eui , e fl  aqualis  ipfi , jl  , J autem , &,  £ , A couflituunt, . 

I ,>el%  f , ipfius , ji  J^,ideb  omnia  quadrata  parallelogrammi, F Txef- 
fcadoiunJa  quadrata  portionis  ,D  ET,  vt , ui  I{,  ad , \ ,ui  ideflcffe 
eorundem  fexquialtera  • quiaverb  omnia  quadrata  trianguli , DET,  *4.Ljb.t.  . 
funt , \ , omnium  quadratorum  parallelogrammi , F T>ideo  omnia  qua - 
dratn  trianguli,  DET,  ad  omnia  quadrata  portionis , DET  ,f 'tnt  vt  1 . 
ad  i.  &conuertendo  omnia  quadrata  portionis , D ET  , funt  dupla  om-. 
nium  quadratorum  trianguli  ,DET,  & fub  fexquialtera  omnium  qua- 
dratorum parallelogrammi , F T,  dummodo  in  eadem  bafi,  & altitudine 
tum  portione  fint  confhtuti paraltelogrammum,  & triangulum , vt pau- 
Ikfupra  in  fine  dmonjlrationisfubiunximus . 

j ’*• 
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SI  a circulo  .velellipfi  per  lineam  ad  eorum  axim,  vel  dia« 
metrum  ordiaatim  applicatam  vtcunque  portio  abfein* 
datur,  lit  autem  paraiieiogramtnum  in  eadem  altitudine  cum 
di&a  portione,fcd  in  bafi  aquali  fecund?  diametro,  & regula 
bafisipfius  portionis;  Omnia  quadrata  di3i  paralldogram- 
ini  ad  omnia  quadrata  di<%  portionis  erunt , vt  re&angulutn 
fub  dimidia  eiufdem  axis,  vel  diametri,  & fub  ciuidtm  dimi- 
diae tripla,  ad  rc&angulum  fub  axi,  vel  diam  erro  abfcitfae 
portionis , & fub  compofita  ex  axe , vel  diametro rcliqugpor- 
tionis,&  dimidia  totius  axis,  vel  diametri . 

Sit  igitur  circulus,  vel  ellipfis , B VOR  , eius  axis,  vel  diameter, 
B O,  ordinatimad  iplum applicata , V R , vtcumq;  ablcindens  por- 
tionern , V B R , fit  verO  fecunda  diameter . C F,  & produda , V R, 
ita  vt , P N , fit  aequalis  ipli,  C P,*& , P M , ipfi , C A , in  bafi , P N, 
& altitudine  portionis,  V B R,  fit  parallelogrammum  ,DN,& cir- 
ca axim , vel  diametrum  ,BM.  Dico  ergo  omnia  quadrata  parallo- 
logramini,  D N,  regula,  V R ,ad  omnia  quadrata  portionis,  V B R, 
euevtrcdanguluintub,  B A,&  tripla,  AO,ad redangulum  fub,  B 
M,&fub  compofiaex,  M O,  O A;iun- 
gantur,  \r  B,  P B ; O nnia  ergo  quadrata 
femiportion  s,  B C V vi , ad  omnia  qua- 
drata trianguli , B V M,  funt  vt , A O,  O 
Biant.  M,a4,0  VI,  i.  lumina » B M, commu- 
ni altitudine,  vt  redangulum  iub  , B M,  C 
j.Lib*.  M O A,  al  redangulum , B M O,  ornn  a 

autem  quadrata  trianguli,  B V M,  ad  p 
PerB.Co.  oinn  a quadrata  trianguli , B P VI , funt 
roilar.»i.  vc  q ja  lratum  , V VI , ad  quadratum , P 
1 'l*  M,  vel  ad  quadratum , C A , .i.  vt  redaa- 
Eit4o.  l.i.  gulum,0  M B , ad  redangulum,  O A B , ergo  ex  aequali , & conuer- 
Sebal'  tendero  nnia  quadrata  trianguli , B P M , ad  omnia  quadrata  femi- 
c 0,°'  portionis , B v M,  erunt  vt  redangulum , B AO,ad  redangulum 
*4-Lib.t.  fuj,  3 Q \I , & , M O A , & antecedentium  tripla  .f.  omnia  quadrata 
$(Lib,s.  parallelogram  m , D M,  ad  omni  a quadrata  femiporttonis , B v Vf, 
vel  om. ai  a quadrata  parallelogrammi,  D N , ad  omnia  quadrata 
portioijs , V B R , erunt  vt  redangulum  (ub , B A , & tripla , A O, 
. ad 
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ad  fedangulum  l'ub  ,BM,&,MOA » quod  verum  effe  offendetur, 
Vt  in  antecedente , etiam  fi  paraUdognuriraum , D N , non  Iit  circa 
axim,  vel  diametrum,  B M,  ynde  patet,  &c. 

- r 


THEOREMA  III.  PROPOS,  III. 


SI  intra  circulum , vel  clJipfim , duse  ad  axim , vel  diamc-? 

trum  ordinarim  applicentur  redi  se  line? , fit  autem  parai* 
lelpgramnium , & triangulum  in  eadem  altitudine  cum  por- 
tione inter  applicatasconclufa,(cdinbafi  altera  applicata* 
rum : Omnia  quadrata  dicti  parallclogrammi  ad  omnia  qua* 
drata  concJuf?  portionis  (regula  bafi)  erunt , vt  re&angulunfc 
fub  panibus  axis,  vel  diametri  perbafira  conftitutis  ad  re* 
dahgulum  fub  abfeifla  per  bafim  ab  extremitate  axis,  vel 
diametri, & fub  compofitacx  medietate  portionisaxiSjVel1 
diametri  eifdem  applicatis  intermedie  ,&  abfeifla  per  aliam;; 
applicaramab  eiufdcm  extremitate, vna cum  re&anguloiub 
eadem  intermedia,  de  (ub  compofitaex,’,eiufdern,&>  ?,ab- 
fcifisr  per  eandem  applicatam  ab  eiufdcm  extremitate:  Om- 
nia verd  quadrata  incluie  portionis  ad  omnia  quadrata  didi 
trianguli  erunt,  vtrcdangulum  lub  compoficaexabfciffisab 
axi , vel  diametro  per  ordinatim  applicatas  verius  terminum, 
cui  bafis  propinquior  efi, & fub  icxquialcera ablciffx  ab  al  w 
extremo  per  applicatam  , que  non  cft  bafis , vna  cum  redan- 
guiofub  huius  reliqua, & fub  dupla  abfaff?  per  bafim  ab  ex- 
tremo,cui  jpfa  bafis  propinquior  eft  ,ad  rc&angulum  fub 
panibus  axis , vel  diametriper  bafim  confiitutis . 


Sit  ergo  circulus , vd  cllipfis , A C D F, 
centrum,  G„axis,vd  diameter,  A D,duae 
ad  ipfaiu  ordinatim  applicatae  luit , i S , C 
F , intercipientes  portionem , I C F S , fit 
autem  paraHeiogrammum  , B F , in  bafi  , . 
vtrauis  applicatarum,  vt  in  ,CF,&  eadem 
altitudine  cumfrulto,C  1 S F,  fit  etiam  • 
nunc  circa  axim,  vel  diametrum , M R,rc* 
gula  vero , C F ; Dico  ergo  omnia  quadra»  . : 
taparallelogramt»i,B  F , ad  omnia  qua-  • t 
drata  portionis , I C FS, dfc  vt redUn^uium  ,DRA ,ad re&angu* 

C c lura 
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Ium  fub , D R,  & fub  compofita  ex , \ , R M;BtarU  A » ^cum 
redangulo fub, R M, & fubcompofita cx  ,i, K , M A._5>u- 

aiutur  in , M R , vtcunquc  pundum , T , per  quod  agatur  ipfi,L  r» 
parailela  , T X , 1'ccans  curuam  , S F,  in , V,  erit  ergo  quadratum,  R 
f , vel  quadratum  ,T  V ,ad  quadratum,  TX,  vi  redangulum  , D 
R A,  ad  redangulum  , D T Ai  & quoniam  , M F,  eR  parailelograa> 
irnitn  in  eadem  bafi , R F,  & altkpdmocum/capporuuae  ,M.R  r X 
S,St  ,TX,dua;a  fuit  vtcunque  parallela  ,c  |i;  ...  f 

ipJl^jCFarcpsrtumque  eft  quadratum  ,T 
V , ad  quadratum  , TX , efle  vt  redangu- 
Corollj.  lum,  D R A,  ad  redangulum,  D T A,  con- 
s6.Lib-i.  Grudiis  quatuor  magnitudinum  ordinibus, 
vt  in  antecedente,  coclndemus  omnia  qua* 
d^atat-parallelogrammi > M F , ad  omnia 
qoadjrata  (emiportionis , M R F S , elfe  vt 
rt£angula,DRA  , tot , quotlunt  omnes 
abfcijffa:  ipfiua , M R , ad  redangula  fub  re- 

fiduis  omnium  abfcilfarum  , M R , adiun- 

Cor.j*.  da , R D , & fub  omnibus  ablciffis , M R , adiunda , M A ; quia  ve- 
lib.x.  ro , D A , diuifa  eft  vtcuinque  in  duobus  pundis  , R , M , redangula 
fub  , D R A,  tot , quot  funt  omnes  ablciiiif , R M,  ad  redangula  lub 
refiduis  omnium  abfcilfarum , M R,  adiunda , R D,  & lub  omnibus 
«.Lib.».  abfciffis , M R. adiunda ,MA, fnnt  vt  redangulom,  D R.  A , ad  rc- 

dangulum  fub  , D R , & fub  compoGta  ex , J , R M , & , M A , vna  , 
cum  redangulo  fub , R M , dt  fub  compofita ex,  J , R M , & , } , M 
A,  ergo  omnia  quadrata  parallelogramini,  M F,  ad  omnia  quadrata 
fenvportionis,  M R F S»  vel  omnia  quadrata  parallclogrammi , B F» 
ad  omnia  quadrata  portionis , I C F S , erunt  vt  redangulum  , D R 
A , ad  redangulum  fub , D R , & fub  compofita  cx , \ , M R , & cx, 

• M A,  vna  cum  redangulo  fub , RM>&  fub  compofita  cx,  * » R M, 
&,i,MA. 

lungantuf  nunc , C M , M F.  Dico  infuperomnia  quadrata  por* 
tionisj  I CFS,  ad  omnia  quadrata  trianguli , M CF,  elfe  vt  redan- 
gulum fubcompofita  cx,  M D,  D R,  & lublexquialtera,  M A,  vna 
cum  redangulo  fub  compoGta  ei  , M D , & dupla  , D R , & lub , 1, 

M R.  ad  redangulum , D R A j omnia. n.  quadrata  parallelogram- 
mU  R F »ad  omftitt  quadrata  portionis , I C F S , oftenfa  funt  elfe  vt 
rcdaggulunv,  DlC3ft>ai*  redangulum  lub , D R , & lub  compofita 
ex,  J , R M,  & fcx,  N4  A,  vna  cum  redangulo  lub,  R M,  & lub  com- 
pofita  ex,£r  R M , &,  i,  M A,  ergo  eorum  tertia  pars  ad  eadem  con- 
fcquentia  erunt  vt  tertia  pars  rcdanguli  ,D  R A ,ad  eadem  confe- 
quentia  redan  gula . f.  vt  integrum  redangulum,  DR  A,  ad.  illa  rc- 

dan- 
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ftangula  triplicata , rceiauguiumautcm  fub,  DR  ,&fub eompoli-  , 
taex , J |RM, &,M*A .duuditur m rcctangula Iub, D R»& , * »R  ""  '* 
M iub , E>R , & r \I  A , triplicetur  rcftaajulum  fiub , D R . &»  t^clem. 
J , R M , fit  reftanguium  tub  tnpia , D R iub , i , R M , cui  fi  ad- 
datur redan^ulumiub,  M R ,6 r,  J.RM,  fit  re&angulum lubcom- 
po^i^tripCi  ,-R ei,HM,X fub  compofita ex  , M D , fic 
dqpja,  RT>,  & lui)  Jjj  ,'R  M , quod  ietua  : Remanent  redlangula  ad-  r.Lib.i. 
hvjKl^brWR  »' 'M  A , £f  fub , M R,&,  A, triplicanda,  quod 

firftpf  yx^aogtHuin  iub,  D R,M  A.arquatutrcflanguloiubdupla,  ».».eJcan 
D ; IJK1 A ,cui  fi  addatur  rc&angulum  iub  iub. 

MiR,iik| leftangulam  iub-,  \ , M A,  & iub  compofita  cx , , M R » &c 
dupla , R tyj.Ti  iub  compofita  ex , M D,  D R , quod  triplicatum  fic 
re&angulum  iub  compofita  ex  ,M  D,  DR  , & Jub  fexquialcera  ,M 
A , quod  fimul  cura  rcftangulo  iub  compofita  ex,  M D,  & dupla , D 
R , & iub , } , M R , ad  rcdcangulum , D R A , coouertcndo , habe» 
bit  eandem  rationem , quam  omnia  quadrata  portionis , I C F S , ad 
omnia  quadrata  trianguli,  CMf  ; quod  etiam  verificabitur , fi  di- 
itum  parallclogrammum,  & triangulum,  fint  quidem  in  eadem  bafi  Cor.°L1’ 
cum  portione , icd  non  circa  eundem  axim , vel  diametrum  cum  ea- %u  lb*  *’ 
dem  portione,  vtiupra  patere  poteil  m antecedentibus , quod  aat 
oflendendum. 

THEOREMA  IV.  PROPOS.  IV. 

IN  eadem  antecedentis  figura  fi  paraUdagrammum  fit 
quidem  in  eadem  altitudine  cum  pomonc, fed  in  bafi  ar- 
quali  lecunda?  diametro  j omnia  quadrata  didi  parallelo- 
grammiad  oranra  quadrata  did?  portionis, erunt  ,vt  quadra- 
tum dimidij  axis,  vel  diametri  eorumdem  ad  eadtm  confc- 
quentia  redangula,  retenta  eadem  regula . 

Exponatur  denufi  antece  lentis  figura, 

At  producatur,  Cf , ita  vt,  V X,  fit  aqua- 
lis lecundas  oiametro , qua 
V R , aqualis , R X « 6c  in  , V X , bafi  fu 
comi  ructum  parallelogrammum,  G X, 
in  altitudine  cadem  cum  portione,  l C fi 
JS,  fit  etiam  circa  eandem  axun,  vel  <lia 
metrum , M R ,cura  portione,  i ECF  H 
S : Omnia  ergo  quadrata  para IJeiogr ani- 
mi, G R,  ad  omnia  quadrata  paralldograrams , B R,  ( icgula, C f ,)  p.lib.». 

G c 2 iunt 


A 
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SI  in  circulo  ,velelUpfi ducantur  coniugati  axes,  vel  dia- 
in  etri,  in  altera  autem  eorundem  fit  tamquam  in  bafi  pa- 
rallelogrammum  circa  eundem  axim,vel  diametrum  cum  cir- 
culo , vel  ellipfi , circa  quxm  Iit  etiam  triangulus,  fcd  in  bafi 
oppofita  bafi  parallelogrammi , fumatur  autem  in  di&a  axi, 
vel  diametro  vtcunq;  pun&um  , per  quod  bafibus  didis  aga- 
tur parallela ; quadratum  eiufdem  parallelas  trianguli  lateri- 
bus intercepta?  aquabitur  reliquo  quadrati  eius , qua?  inter- 
cipitur lateribus  parallelogrammi , dempto  quadrato  eius, 
qua?  intra  circulum,  vel  ellipfim  concludetur . 

. Sit  circulus , vel  ellipfis > B D H F,  eius  coniugati  axes,  vel  diame^ 

tri  ,BH,D  F,  in  altera  autem  earum,  vt  in , DF,  tanquarain  bafi, 
& circa  axim,  vel  diametrum , B £,  fit  parallelogrammum , A F,  cir- 
ca eundem  vero , fcd  in  bafi , A C , fit  triangulum , A E C , fumatur 
autem  in , B E , vteunque  pun&um , M , per  quod  ipfi , D F,  agatur 
parallela , V R,  fecans  curuam  , D B F,  in , T,  I , & latera  tnaoguli, 
A E C , in  *S , N . Dico  ergo  quadratum , S N , asquari  reliquo  qua- 
drati , V JR , dempto  quadrato , T 1 . Nam  re&angulum , H E B,  ad 
revUiigulum,  H M B,  eft  v t quadratum , F E,  vej  quadratum , R M, 

ad 
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ad  quadratum , I U,  ergo  per  conucrfioncm  rationis  re&angulum, 
HEB,  .'.quadratum,  B E, ad  qua- 
dratum , M K , ( quod  eft  excclfus.  re 
ftanguli , H E B , iub  reftangulutn,  H 
M B,)  erit  vt  quadratum,  R M , ad  fui 
reHquum , dempto  quadrato , M I,  fcd 
vt  quadratum , B E , ad  quadratum.  E 
M , ita  quadratum.  B C , idefl  quadra* 
tum,M  R » ad  quadratum,  M N,  quia 
triangula,  B E C,  M EN.funt  aequian- 
gula ; ergo  quadratum \ B C , idefl  qua* 
dratuin,  M R,  ad  quadratum,  M N, 
erit  vt  idem  quadratum , M R , adfui 
reliquum  , dempto  quadrato , M 1 , & 

eorum  quadrupla  .f.  quadratum , S N , aquabitur  reliquo  quadrati, 
V R,  dempta  quadrato,  T i,  quod  cratoflendendum . 


F s 

Setx  cius 
Scholio. 

i.i.clcan 


4.6.ekm. 


corollarivm; 

QV  0 VJ  ^ TU  autem  punElum , M ,fi umptum  efiyt cumque  hinc 
patet , quod  omnia  quadrata  trianguli  ,^AEC,(  regula , D F , ) 
aquantur  reliquo  omnium  quadratorum  paral lelagrammt , F , dem- 
ptis omnibus  quadratis  femicirtuh  ,rcl  fiemkllipfis , DBF  ,&  duabus 
7>tcunq -y  duci  is  ipfis  ,DF , parallelis  ,*t , X G,V  I\,  patet , quod  om- 
nia quadrata  trape^ij  , T S # , aquabuntur  re  fi  duo  omnium  quadra- 

torum par  ali  elogramm  i , X , demptis  omnibus  quadratis  portionis  fie- 
micirculi , xlfiermellipfis  inter  ,ZL,T  I,  conclufa  ; Quia  xrb  ofien • 
fa  eft  ratio  omnium  quadratorum  cuiufuts  parallclogrammoxum  in  alti- 
tudine eadem  cum  portionibus  , bafi  autem  aquali  fecunda  diametrCyH-Si  »5. 
ad  omnia  quadrata  trapeziorum  » xl  triangulorum  in  ijfdem  exifiert-  '‘b*2* 
tium  , bine  mantfefta  eft  ratio  eorundem  ad  diilarefidua,  & confequen - 
ter  ad  omnia  quadrata  portionum  fiemktrculi , xl  femtelltpfis  ,DBF> 
diftts  parallelis  interpofitarum , >t  ex.gr.  nota  erit  ratio  , quam  habent 
omnia  quadrata  parallelogrammi  ,Xf{,ad  omnia  quadrata  portionis , 

2 T / L , & fic  tn  reliquis  . Quia  xrb  omnia  quadrata  trianguli , ^.E 
f > ad  omnia  quadrata  trianguli  , S E7f,  fiunt  tn  tripla  ratione  ipfius  , ,r;Cor,I3k 
SE, ad  ,EM,  ideo  etiam  patebit , quod  omnia  quadrata  parallelogram-  lb**  * 

> sA  F , demptis  omnibus  quadrat rs  femicirculi , xl  fiemielltpfis , D 
SF , ad  omnia  quadrata  parallelogrammi  ,V  F > demptis  omnibus  qua- 
dratis firuftt , T D FR,fint  m tripla  ratione  ipfius  ,BE,ad  ,EM , tdefi 
V cubus , B E , ad  culum  » £ M . 

theo- 
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THEOREMA  VI.  PROPOS.  VI. 

S I ;Ih  ,-velveRjpfi  ad  axim , vel  diametrum  ejufdcm 
drfftaaciin  applicetur  vtcumque  rcdia  lioea  ,qu«  fuma* 
tur4>mre^ula  ; Omnia  quadrata  eiufdem  ad  omnia  quadra* 
ca  afypum  ius  po«ionk::per  eam  conititur* , erunt  vt  paralie* 
lepipedum  fcb  quadsato  totius  axis , vei  diametri, altitudi- 
ne eiufdcm  dimidia^ ad  paralleicpipedum  fub  quadrato  af- 
fumptx  p«Ma;idni«^altitudinc autem  linea  compofita  cx  reli» 
qua?  portioniVaxijVe!  diametro,  & dimidia  totius;  Vel  e- 
runt.vt  cubus  totius  axis,  vel  diametri  ad  parallelepipe- 
dum  fub  quadrato  aflumpta;  portionis  axis , vel  diametri , 8c 
fub  altitudine  linea  compoutaex  tripla  axis,  vel  diametri 
reliqua?  portionis , cum  cubo  axis,  vel  diametri  reliqua;  por- 
tionis. T r A T , 

-w  1 J v V . , , ' 

Sit  circulus,  vel  elliplis  , A RC  D,  cuius  axis,  vel  diameter,  AC, 
eentrum,0,&  ordinarim  vtcunq;  ad  ipiam  applicata,  B D.con- 
ftituens  duas  po-tiones,  B A D,  BCDj  quee  quoque  fit  regula. 
Dico  ergo  omnia  quadrata  circuli , vel  dliptis , A BCD,  adonama 
quadrata  portionis , B A D , ex  d uabus  portionibus  ,B  AD,  B C 
D , ad  libitum  fumpt* , dTc , vt  paralklepipedum  lub  bafi  quadra* 
to , A C , altitudine , CO , vd , C X , qu*  fit 
«qualis  ,CO,&  illi  in dire&um  conftituta  ,ad 
paralldepipedum  fub  bafi  quadrato  , A E , al* 
titudine , EX , vel  vc  cubus,  A C , ad  parallele 
pipedum  lub  bafi  quadrato,  A E,  altitudine  tri- 
pla. E C,  cum  cubo , AE;  iuagamur , B A , A 
D , B C , C D s Omnia  ergo  quadrata  portio- 
nis , B C D,  ad  omnia  quadrata  portion-s , B A 
Diff.  i »•  d,  habent  rationem  compoficam  ex  ca,  quam 
kk’1,  habent  omnia  quadrata  portionis , B C D , ad 
omnia  quadrata  trianguli , B C D,  &exea, 
quam  habent  hasc  ad  omnia  quadrata  crianguli , B A D,  &ex  ratio- 
i.huluj.  ne  illorum  ad  omnia  quadrata  portionis  , B A D : Omnia  ver6 qua- 
drata portionis , B C D , ad  omnia  quadrata  trianguli , BC  D , lunt 
Perc.co  vt  coinpofka  cx  ,0  A , A E , ad , A E ; Omnia  item  quadrata  trian- 
J2,  *r  t*'guli , B C O , ad  omnia  quadrata  trianguli , B A D , C quia  triangula 
lunt  m cade.n  bafi , B D , ) luat  vt , C £ ,ad , E A : Omnia  denique 

qua- 


A 
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iuadrata  triangu]ivB>A  D » ad  omnia  quadrata  portionis , B AID,  h 
Uint  vt,  EC,  ad  compofitao»  ex , EG»CO ; harum  autem  trium  na- 
tionum componentium  rariancm  lupradi^amiLla  , quam. habet  ,C  <.  Lib.  u 
E , ad , E A , & , C E , ad , EiC  O , componit  rationem  quadrati  , <2 
E , ad  reft  angu  Iu  m fu  b , A E , 8c  fub,  ECO»  habemus  ergo  illas  tres 
rationes  in  has  duas  refolutas.f,  meam , quam  habet  quadratum , E 
C » adreffcaogulum  lub,  A R,  &,  E C O,  & in  eam, quam  habet  com- 
jtofiu  ex,  O A,  A E»ad , A-  &,•  ratio  auccn  quadrati,  fi  C ad  rc&an-. 
gukim fub  , A fi »&,  ECQ ,fi:ractaipfnis  yOA  E,fumpt£ pr° ^ 

Utudinc  ad,  A£,paritei:  pro  altitudine  fumptam,  componunt  ratio» 

»cm parallelepipedi fub  bafi- quadrata ,.C E.» altitudine  autem,  EA PerD.Co 
O , ad  parallepipedum  fub  bafi  quadrato , A E,  altitudine  autem , E roilar.4. 
C O,  quod  ferua  * i4* 

Duplicentur  nunc  horum  parallelepipedorum  altitudines , omnia 11  l' 
ergo  quadrata  portionis , BC  D,  ad  omnia  quadrata  portionis , B A 
p,  erunt  vt  parallelcpipedum  fub. quadrato , E C , altitudine  vttp 
dupla , E A , & dupla , A O , quae  eft , A C , ad  parallelepipedum  fub 
ban  quadrato , A E,  altitudine  dupla , E C , & dupla  ,C  O,  qu?  cft, 

AC;  parallelepipedum  autem  fub  quadrato , C E,  & fub  compofita  Lit)  t- 
ex  dupla,  A E ,&,AC,  aequatur  parallelepipcdis  fub  quadrato  hCs 
E , & fub , A E , bis , vna  cum  parallelepipeda  fub,  A C , & fub  qua- 
drato, C E , idell vna  cum  paralielepipedo fub , A E, adhuc  femc!,^ 

& fub  quadrato  * E C ,cum  cubo,  E C,  qu$fimul  cum  prajdi&is  con- 
ficiunt parallelepipedum  ter  fub  »A  E , fub  quadrato , fi  C , cum 
cubo  i piius,  B Ci  Similiter  oflcndcirius  paralletepipcduirffub  qua* 
drato  ,AE,& fubcompolita  ex , C A,  & dupla , C E»atquari  paral- 
lelepipedis  ter  fub  * C E , & fub  quadrato , E A , cum  cubo , E A , er- 
go omnia  quadrata  portionis,  E C D,  ad  omnia  quadrata  portionis» 

B A D»  erunt  vt  parallelepipedum.  ter  fub  quadrature  E,  altitudi- 
ne, E A , cum  cubo  , C fi , ad  parallelepipedum  ter  fub  quadrato  , A 
E,  altitudine,  E C,  cum  cubo,  A E,  ergo,  componendo» omnia  qua- 
drata circuli,  vel  ellipfis , A BC  D , rd  omnia  quadrata  portionis  ,B 
A D , erunt  vt  parallelepipedum  ter  lub  altitudine » A E , & qli  a dra- 
to , E C , cum  cubo , EC,  fimtdeum  paralielepipedo  ter  fubaJkitu* 
dinc , C E,  & fub  quadrato , E A,  cum  cubo.  E?  A ,ad  porallelep  pe- 
dum ter  fub  quadrato,  A E,  altitudine  ,EC»cum  cubo,  A E,  illa  js.Lib.-i. 
autem  fimul  iumpta  conficiunt  cubum  ,AC , ergo  omnia  quadrata 
circuli » vel  ellipfis.,  ABC  D,ad  «mnia  quadrau  portionis , B A D, 
erunt  vt  cubus  * AC  ,ad  parallelepipedum  fub  bali  quadrato , A £, 
altitudine  linea  compofita  ex,dupla  , EC,  &<x,AC  , ergo f dimi- 
diatis huius  rationis  terminis)  omnia  quadrata  cuculi,  vel  ellipfis,  A 
B C D , ad  omnia  quadrata  portionis , B A Deerunt  vt  paralielepi- 

pedum. 
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c>Co pedum  fub  bafi  quadrato,  AC, altitudine, CO, vel, CX,( quod 
r<^ai  4 ° dimidium  cubi , A C ,)  ad  parallclcpipcduro  lub  bafi  quadrato , A. 
G;n.  54.  E, altitudine,  £ X , (quaeclt  dimidia  altitudinis  parallclepipedi  lub 
lib.».  bali  quadrato,  A E , altitudine  dupla , £ C,  & ipla , C A , fimul)  pa* 

t tt  ergo,  quod  omnia  quadrata  circuli,  vel  clliplis,  A £ C D,  ad  om- 
nia quadrata  portionis , B A D, erunt  vt  parallelepipedurn  lub  bali 
quadrato,  A C , altitudine  ,C  X , ad  parallelepipedurn  fub  bafi  qua- 
drato , A E,  altitudine  , B X,  vel  ( vt  probauimus ) vt  cubus,  A C,  ad 
parallelepipedurn  fub  bafi  quadrato , A E , altitudine  linea  compo- 
fita  ex  dupla , E C , & ex,  A C , .i.  ad  parallelepipedurn  fub  bafi  qua- 
< drato , A E , altitudine  tripla , E C , cum  cubo , A E , qua;  erant  de> 
monftranda. 

. . ■ i-1- 

COROLLARIVM. 

Hlne  etiam  patet  portionis , RC  D,  omnia  quadra ‘a  ad  omnia  qua» 
drata  portionis  tBjlD.  effcvt  parallelepipedurn  fub  bafi  qua- 
drato ,CE,  altitudine  autem,  E~40»ad  parallelepipedurn  fub  bafi  qu  i- 
. drato , A E,  altitudine  autem  ,EC  o r patet  ergo  fi  circulus , vel  elhpfis 

per  applicatam  ad  eorum  axim  , vel  diametrum  in  duas  portiones  vt - 
cumqi  inudantur  , quaq;  fumatur  pro  regula , quod  nota  erit  ratio  om- 
• i sium  quadratorum  vtrtufque portionis  inter  fe  . 

THEOREMA  VII.  PROPOS.  VII. 

. r ,*  , — i". 

SI  in  circulo,  veleliipfi  du*  ad  eundem  axim,  vel  diame- 
trum ordinatam  applicentur  reda*  linea?,*  Omnia  qua* 
drata  vnius  portionis  ( regula  bali)  ad  omnia  quadrata  alte- 
rius portionis  erunt , vt  parallelepipedurn  fub  bafi  quadrato 
axis ,vei  diametri  illius,  & fub  compolita  ex  axi,  vel  dia- 
metro reliqua*  portionis , & dimidia  totius , ad  parallelepi* 
pedum  fub  bali  quadrato  axis  , vel  diametri  alterius  portio- 
nis, & fub  corapolxta  ex  axi,  vel  diametro  reliquae  portio- 
...  nis , & dimidia  totius . 

Sit  circulus,  vel  elltpfis , A C N D,  cuius  axis,  vel  diameter , A N, 
centrum , O , duae  ad  ipfum  vtcunq;  ordinarim  applicata:  fint , B P, 
C D , fit  autem  produtta , A N , in , X , ita  vt , X N , fit  aiqualis  ,N 
O ; regula  vero  alterutra  applicatarum , vt,  C D , Dico  ergo  omnia 
quadrata  portionis  ,fi  A F , ad  omnia  quadrata  portionis , C A D, 
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efle,  vt  paralldepipedum  fub  bafi  quadrato , A E * altitudine  autem, 
E X,  ad  paralldepipedum  fub  bafi  quadrato,  AM, 
altitudine,  M X.  Nam  omnia  quadrata  portionis, 

B A F , ad  omnia  quadrata  circuli , vel  ellipfis , A 
CN  D,  lunt  vt  paralldepipedum  fub  bafi  quadra- 
to, A E,  altitudine , E X,  ad  paralldepipedum  fub 
bafi  quadrato , A N , altitudine , N X , item  om- 
nia quadrata  circuli,  vel  ellipfis,  A C N D,  ad  om- 
nia quadrata  portionis  ,C  A D , lunt  vt  parallcle- 
pipedum  fub  bafi  quadirato , A N , altitudine , N 
X , ad  paralldepipedum  lub  bafi  q uadrato , A M, 
altitudine , M A , ergo  ei  aequali  omnia  quadrato  portionis  , B A F, 
ad  omnia  quadrata  portionis,  C A D,  erunt  vt  paralldepipedum  fub 
bafi  quadrato  , A E, altitudine,  EX  , ad  paralldepipedum  fub  bafi 
quadrato,  A M , altitudine,  M X,  quod  erat  offendendum . 


Cx  ictec. 


Exaatce. 


PROBLEMA  I-  PROPOS.  VIII. 


A Dato  circulo,  vel  ellipf?  portionem  abfeindere  per  In 
neam  ad  eiufdetn  axitn,  vel  diametrum  ordinatim  ap- 
plicatam , cuiusomnia  quadrata  ad  omnia  quadrata  trian- 
guli in  eadem  bafi  ,&  altitudine  cum  ipfa  portione,  habeant 
rationem  datam  i oportet  autem  hanc  cfle  maiorem  fexqui- 
altcra,exiftenreregula  ipfa  ordinatim  applicata. 


Sitcirculus,  vel  ellipfis,  A D M E,  axis,  vel  diameter,  A M,cen« 
trum » F , oportet  igitur  ad  ipfum  axnn  , vel  diametrum , lineam  or- 
dinarim applicare , quas  ab  ipio  circulo, 
vel  cllipii  abteindat  .portionem  , cuius 
omnia  quadrata  f regula  ipla  applicata) 
ad  omnia  quadrata  trianguii  in  eadem 
bafi  , & altitudine  cu.n  ipla  habeant  ra-f 
tionem  dat^m  ; hanpdico  prius  oporte- 
re clfe  maiorem  fexquialtera, nam  cu- 
iuslibet abtci  fias  portionis  ( vt  ofienlum 
cff)omnia  quadrata  ad  omnia  quadrata 
trianguli  ii^eadem  bafi , & altitudine 
cum  ipfa  funt,- vtcompofita  cx  dimidia 
totius  axis,  vel  diametri, &cx  diametro 


rdiquae  portionis, ad axim.vcl diame- 
trum reiiqu*  portionis,  Stduiideudoexceflus  oomium  quadratorum 
r D d di- 


i.  Huius. 
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diditae  portionis  fupsr  omnia  quadrata  didi  trianguli , ad  omnia  qua- 
drata didi  trianguli, funt  vtd.midia  totius  axis,vd  diametri  ad  axun. 
vel  diametrum  reliqux  portionis , opor- 
tet ergo , quoddida  ratio  diuila  fit  ma- 
ior pa,  quam  habet , F M,  ad,  M A,qux 
componendo  cuadit  lexquialtera : fit  er- 
go data  ratio , quam  habet,  B H , ad,  N 
R , maior  fcxquialtera , & abfcindatur, 

H S, squalis ipfi ,NR,& fiat, vt,  B S, 
ad  ,S  H,ita,  F M,  ad , M O,  & ducatur 
per , O , ipfa,  D E , ad  axira , vel  dime- 
trum, A M,  ordinatim  applicata,  & rnn- 
gantur , D A , A E ; quoniam  ergo , vt, 

B S ,ad , S H , itaeil , F M ,ad,  MO, 
componendo , B H,  ad , H S,  vel,N  R, 
erit , vt , F M , M O , ad , M O , funt  autem  omnia  quadrata  portio- 
Huius,  nis,  D A E,  ( regula,  D E,)ad  omnia  quadrata  trianguli , D A E, 
vt , F M , M O , ad , M O , & ideo  funt  ad  ea  in  ratione  data , in  ea  .f. 
quam  hebet,  B H,  ad,  N R,  quod  efficere  opus  erat . 

THEOREMA  VIII.  PROPOS.  IX. 

OMnia  quadrata  circuli,  vel  ellipfis,regula  altero  axium, 
vel  diametrorum,  ad  omnia  quadrata  eiufdem,  re- 
gula reliquo  axium,  vel  diametrorum , erunt, vt  didhis pri- 
mus axis,  vel  diameter , ad  di&um  fecundum  axim , vel  dia- 
metrum • 


Sit  circulus , vel  ellipfis , M P C F,  cuius  axes , vel  diametri  coniu- 
gatx , M C , PF . Dico  ergo  omnia  qua- 
drata^cirquli , Vel  ellipfis , M P,  C F,  regu- 
la, MC  , ad  omnia  quadrata  eiufdem , re- 
gula P F,  etfe , vt,  M C , ad,  P F ; ducan- 
tur pier  pun€fca , M,  P,  C,  F,  tangentes  cir- 
culum, vel  ellipfim,MP  C F, quffint,  A 
N,ND,  D H,H  A,  eonfti  tuentes  paral- 
lelogrammum, AD, circulo, vel  cllipfi, 

M P C F.circucofcriptum,  cuius  latera 
paralleli  fine  ipfis  ,P  F , M C , axibus,  vel 
diametris  coniugatis ; Umnia  ergo  qua* 
draca  circuli , vel  ellipfis  , M P C F , regula  > M C ,funt  fubfcxquial* 

tera 


Digitized  by  Googli 


L I B E R I I I.  sx 

cera  oolnium  quadratorum  paralldogramrat , A D , regula  eadem, 

MC,  omnia  vero  quadrata  eiufdem  arculi,  vel  elliplis,  regula , P F,  1 ' 
funt  fublcxquialtera  omnium  quadratorum  parallclogrammi , A D,  CoVl!.  i. 
regula  eadem , P F , ergo  omnia  quadrata  circuli , vel  cllipfis , M P hukis  • 

C F , regula , M C # ad  omnia  quadrata  eisdem  regula , P F , erunt, 
vt  omnia  quadrata  parallelograinmi , A D , regula , M C , ad  omnia 
quadrata  ciuldem , regula , P F , fed  omnia  quadrata ^arallelogram-  **,t*k»* 
mi , A D , regula , M C , ad  omnia  quadrata  ciuldem , regula , P F, 
funt,  vt , M C,  ad , P F,  ergo  omnia  quadrata  c irctili , vel  cflipfis , M 
P C F,  regula  , M C,  ad  omnia  quadrata  eiufchrn;,  regula , P F,  erunt, 
vt,  MC,ad,PF,  quod  oden  'er  oportebat. 

COROLLARIVM. 

HITs^C  patet  ,ft ad  ,MC  ,T  F,  ordinat  im  applicentur  reffa  linea 
portiones  abfc  indentes  d ditio  circulo  , vd  uti i pfi, quoniam  cften- 
fa  efl  ratio  omnium  quadratorum  abf c ijfc  portion  is,  regula  bafi,ad  omnia  6.  Hifus . 
quadrata  circuli , vel  clTipfis , 3/  T C F , & itet»  oftcnfa  e(l  ratio  om- 
nium quadratorum  circuli,  vel  cthpfis  ,7MTCF,  regula  allero  axium , Ex  antec* 
vel  diametrorum , ad  omnia  quadrata  eiufdem , regula  reliquo  axi , vel 
diametro  deniq ; oflitifu  efl  ratio  omnium  quadratorum  eiufdem  cir- 
cvl  i , vel  clhpQs , ad  omnia  quadrata  portionis  per  al,  ane  ordinat  im  ap - - 

- picatam  abf.  ■Jfx , regula  bafi  ditix  portionis  , quod  ideo  nota  erit  ratio 

omnium  quadratorum  duarum  portionum  per  ditias  applicatas  abfaffa-  6'  ^U‘UI  ^ 
run  , reg  dis  ditiarum  pvrii.num  lafihis  , quod , &c. 

THEOREMA  IX.  PROPOS.  X. 

SI  circulus j&eliipfisyvcj duareJIipfts  fuerint  arcaTim- 
dem  axim  , vel  diametrum , iJli  erant  inter  fe , vr  torum 
ieamdi  axes,  vel  diametri . 

Sint  circulus , & ellipfis , vel  dua:  .llipfcs , A F V T,  A G V S,<if-  vi !:  d-. 
ca  eundem  axim , » el  diametrum , A V , (int  vero  fccond  axes , vel  !'b* /• 
diametri , F i' , G S . I>co  circulum , vd  dlipfim , A F V F, ad  a;*  *U!10t' 
culum,  vd  dlipfim , A G V S ,cl’e,  vt , F T , ad , G S ; Jh*  icitur,  ‘ r°^* 1 * 
1)  A , D F , ungentes  CJideiu  in  terminis  corrugatarum  aitiUm*  vel 
diametrorum  , inter  ic  conucmav.t  in , D , eru  ergo , D H , paralio* 

> logrammum  , ducaturct  amper,G,ipla,GC, parallela  iph  , Av, 

qua:  tanget  dlipfim  ,AGVS,in,G,  erit  ergo  etiam  , C 11 , paral-  1 ’* Cor 
, Idogrammum  in  eadem  bafl , & altitudine  cmn  femiporcionc , A G "‘c0™™* 
* Dd  a 11,  vt 
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H , vt  etiam  parallclogrammum , D H , cft  in  eadem  bafi  ,&  altitu- 
dine cum  feraiportione , A P H ; lumatur  vtcunque  in , A H , pun- 
itum , O,  & per  ipfum  ducatur  ipfi , F T,  parallela , O E,  lecans  cur- 
uam,A(3,  in,N,CG,in,I,curuara,  AF,in,M,&,  DF,in, 
Ex  40.I.1.  E.  Igitur  quadratum,  F H,  ad  quadratum, 

& eius  o , erit  vt  reitangulum , V H A , ad  re* 

Schol‘0'  &angulum,V  O A, vt  quadratum,  G H,  ^ 

...  ad  quadratum,  N O,  ergo  quadratum, F 

H , vel  quadratura,  EO, ad  quadratura,  ^ 

MO,eritvc  quadratum , IO,  ad  quadra-  p 
tum , O N , ergo , E O , ad , O M , erit  vt, 

I O , ad , O N , eft  autem , E O , dudta  vt- 
cunque parallela, FT,  &lunt  parallelo- 
gramma , D H,  C II , in  ijidem  balibus,  & V 

altitudinibus  cum  femiportionibus,  A F H, 

Coroll.3.  AGH  , ergo  omnes  linea:  parallelogiain- 
%6.  lib.  **  mi , D H , ad  omnes  lineas  lenii  porttonis,  F A H,  erunt  vt  omnes  li- 
neae parallelogrammi,C  H , ad  omnes  lineas  lemiportionis.AG 
3’  1 ‘ l*  H,  ergo parallelogrammum,  D H ,ad  femportionem , A F H,  erit 
vt  parallclogrammum,  C Id  , ad  lcniipoi  ticnem,  A G H , ergo,  per- 
mutando, DH,  ad , C H,  parallelogrammum  erit,  vt  lemiportio, 
. 7 . A F H , ad  femiportionem , A G H , ergo  vt , D H , ad , C H , vt 
* a*  bafis , F H , ad  bafira , H G , vel  vt , F T , ad , G S , ita  erit  femipor- 
tio , A F H , ad  femiportionem , A G H , vel  lic  eorum  quadrupla  .f. 
ita  erit  circulus , vel  cllipfis , A F V 1' , ad  circulum , vel  ellipfxm , A 
GVS,quod,  &c. 

COROLLARIVM. 

HIT^C  etiam  habetur , quoniam  quadratum  ,EO,ad  quadratum, 
O M ,e(l  vt  quadratum  ,10,  ad  quadratum , 0 rN<,  idcirco,  quod 
eodem  paRo,  iuxtaTh.  antecedens  , concludere  poffumus  omnia  qua - 
drata  ,D  H , ad  omnia  quadrata , C H , effe , vt  omnia  quadrata  femi- 
portionis  ,<A F H ,ad  omnia  quadrata  femiporttonis  , G H , vel  vt 
omnia  quadrata  circuli , vel  elhpfis  ,<AF  V T ,ad  omnia  quadrata  cir- 
culi, vel  elhplis  % AGV  S,funt  autem  omnia  quadrata  parallelo  grani» 
?•  Lib.  a.  mt  ,D  U ,ad  omnia  quadrata  parallelogrammi , C H , vt  quadratum , 
FH,ad  quadratum  ,Gll,  habetur  ergo  inquam , quod  omn ia  quadrata 
circuli, vel  ellipfis  , AFV  T , ad  omnia  quadrata  circuli  , vel  clli- 
pfis, >AGV  S , funt  vt  quadratum,  FH,ad  quadratum , H G,  vel  vt  qua- 
dratum ,F  T,  ad  quadratum  ,GS  ,fcihcct  f mt  vt  quadrata  fecundorum 
axium, vel  diametrorum. 

THEO- 
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THEOREMA  X.  PROPOS.  XI. 


axj 


Circulus,  vel  ellipfis  ad  quemlibet  circulum, vel  elJipfira 
habet  eandem  rationem, quam  re&angulum  fub  ipfius 
coniugatis  axibus , vel  diametris, ad  re&angulum  fub  iftius 
coniugatis  axibus,  vel  diametris,  aeque  tamen  diametris  ad 
inuicem  inclinatis. 

Sit  circulus , A B C D , cui  us  axes  coniugati  fim,AC,BD,  cen- 
trum , O , dudl is  vero  per  pundta  , A,  C , parallelis  ipfi , B D , F L,  Q, 

G ,&per  puudta  , B , D,  parallelis  ipfi  , A C,  LG,  FQ.,  vt  fit,FG, 
redlangulum  circulo,  ABC  D,circumlcriptum  , fit,  ST  VI, qui- 
libet circulus , vel  ellipfis , cu;  redlangu» 

Ium,  E R , fit  c.rcutnlcriptum , habens  r?  * y 
latera  parallela  coniugatis  ax  bus , S V, 

T I . Dico  circulum , A B C D , ad  elli* 
pfem,  S T V I,  elle  vt  redlangulum,  FG, 
ad  redlangulum,  E R 5 producatur,  S V, 
hinc  inde,  ita  vt,  N K , fitaequalis,OA, 

& , N M,  ipfi,  O C , & circa , K M,  T I, 
axes  intelligatur,  K T,  M I,  ellipfis , vel 
circulus, & produdtis tangentibus,!'  E, 

I R , vt  occurrant  ipfis , H K , M P , fit 
redlangulum,  H P,  circumfcriptum  ipfi, 

K T MI , ellipfi , vel  circulo,  habens  la- 
t era  coniugatis  axibus,  RM,T  1,  paral- 
lela : Eft  ergo  vt  redlangulum , FG , ad  Exantsc, 

redlangulum , H P , ita  circulus , A B C 
D,  ad  circulum , vel  ellipfim , K T M I, 

quia  lunt  ambo  circa  , A C,  K M , axes  Ex  aaccc. 

aequales;  item  parallelogrammum , H 
P , ad  parallelogrammum , E R,  eft  vt 
circulus , vel  ellipfis,  K T M I,  ad  circu- 
lum, vel  ellipfim,  S T V i,  ergo  ex  squa- 
li redlangulum , F G,  ad  redlangulum , E R , erit  vt  circulus  , A B C 
D,  ad  circulum,  vel  cll.pfim,  S T V 1 . 

Sit  nunc , A B C D,  ellipfis , vt  etiam,  S T V I , poterit  effe,  quod, 

A C,  B D,  fint  non  axcs,fed  coniugatae  diametri , & , F G,pa- 
ralielogrammum  , oportet  autem  lumere  in  ellipfi  , S T , V I, 
coniugatas  diametros,  S V,  T 1,  itavt  aequaliter  fint  inclinata: 
ac  ipiae,  A C,  B D , tunc  enim  circumfcripta  pacali elogramma, 

licet 
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licet  non  fint  re&angula,  tamen  erunt  aequiangula , vndetequiangu* 
Ium  erit  parallelograriimi , H P , ipfi , F G , & ellrpfes  jABCn,K 
T M I , erunt  circa , A C,KM, 
aequales  diametros , ita  vt  fi  lirper- 
ponerentur  ad  inuicem  ifti  clliplcs, 
vt , K M , efiet  in , A C , ipfa , T I, 
cfiet  io , B D , & ideo  eodem  mo- 
do ofiendemus  ,vt  fupra  ellipfes, 

ABCD,STVI,  cfle  inter  (e,  vt 
parallelogramma  illis  circumfcri- 
pta ,FG,ER,5i quia  illa funt 
^quiangula  habebunt  rationem  ex 
ratione  laterum  compofitam  ,led 
Lib.a.etiam  parallelogramma  reclangu- 

)a  lub  ci.dcm  lateribus  habent  ra-  tt  Y.  'S. 

tionem  copo  Ii  tam  ex  ratione  eo-  J 

rundem  laterum  ,crgo  ellipfis,  A 
B C D,ad elliplim,ST V I ,erit 
vt  parallelogrammum , F G,  ad 
parallelogrammura , E R , fibi  x- 
quiangulunv.vt  reftangulum  fub, 

FL,LG,vcl lub.BD,  AC,da- 
metris  , ad  rcttangulum  fub , T I, 

S V , diametris , patet  igitur  circu- 
lum, vel  ellipfim,  A B C D,  ad  cir- 
culum , vel  ellipfim,  S i'  V 1,  elfc  vt  rc&angulum  fub  «x'bus,  vCl  dia- 
metris , A C , B D , ad  refl  angulum  fub  ax  bus , vel  diametris  , S V, 
• T I,quae  diametri  aeque  ad  inuicem  inclinantur ,qucd  olkndcre 
opus  erat. 


COROLLARIVM  I. 

HI  *> fC  ergo  colligitur  , qn  id  qnand  ■>  circulos  comparatur  ad  cir • 
culum  , illi  funt  interfit , v:  tUlangulafub  eorum  axibus . r.  vt 
quadrata  axium,  & ideo  funt  m dupla  rn  nne  axium  Jiue  diametro- 
tum , quando  vero  circulus  comparatur . ad  eliipiim  , erit  ad  illum  , vt 
fui  axis  quadratum  ad  rettangutun  fi ub  ax  ibus  elhpftt  . Daitqttc , ft  cl- 
lipfts  comparetur  adcltipfim  , erit  ad  illum , >t  reti  angulum  fub  axibus 
illius  ad  reRaiigulum  fub  axibus  alterius  , vel  vt  re  ft  angulum  fub  dia- 
metris ( coni  agatis  femper  mtellige,  mft  aliud  addatur)  illmt  ad  r e Ei  an- 
gulumf ubdtamcrts  alttrms  , qua  vt  prtdicli  aquali  ter  ad  inuicem 
funt  intimat*  s vel  eandem  ,w  parallelogramma  illis  circumfcripta , 

quo • 
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quorum  latera  fint pradi8is  diametris  parallela,  qua  ideo  funt  aquian- 
gula , vntuerfalittr  igttq*  prodi  fla funt  uerfe , vtparalhfiogramms  re- 
8 angui* , vel  aquiangula  illis  cire  umj cripta  ; Vnie  etiam  habetur pa- 
rallelogranma  re8 mgula  illis  tircumferipta  effeK  vt  paralletogramm*  • 
aqutangula pariter  illis  circumfer ipta . 

CORQIL  £L  A.  SECTIO  I. 

HI2^C  vlterius  colligitur , quod  quacunque  de  binis  parallelo*, 
grammis  ofienfa  funt  ijn  Thcorcm,  j,  6.  7.%,  libi,  prafuppofith 
coedctiouthus  i[li(  coo fideratis  circa  eorum  bafes , & altitudines  , vel 
Circaeorum  latera , eadem  & de  elhpfibus  verificabunt/ir  eafdem  con - 
ditiones  m proprijs  axibus  , vel  diametris  habentibus ; nam  his  pofitis 
par allelogramma illis  (ircutafcnpta  ,& aquungula  bibent  in  fuis  la- 
teribus, velinbafi , & altitudine  eafdem  conditiones , vnde  ficuti  di. 
8x  cinclufones  fequuntur  pr.o  parallclogratnmts  circumfcnptis , ita 
etiam  ver, ficantur  pro  inf criptis  ellipfibus , ad  qnas  difia  paralie  lo- 
gramma  habent  eafdem  rationes , vt  probatum  cfi , qua  igitur  btc  ugn  lt 
funt  pro  ellipfibus  ad  inuiiem  comparatis  ojlen/a  , per  fupracitata 
T beor  emat  a fup  plentur,  pro  circulis  a Hem  hoc  tantum  habemus , quo  fi  , 
fint , vt  e or um  axifu  w , vel  ( fi  manis  duofe  ) diametrorum  quadrata  fl 
non  aliaque  circacofdem  variatio  contingit  • 

B.  S E C T l O II. 

, < . 1 * 

Colliguntur  ergo  hac  de  binis  ellipfibus.fi  quod  qua  funt  etrea  e an. 
dem  diametrum , funt  vt  reliqua  fecunda  diametri . 

C.  SECTIO  III* 

QVacuuq ; ellipfes  habent  rationem  ex  axibus  , vel  diametros  con- 
iugatts , aqualiter  ad  inuicem  inclinatis  compofitam. 

IX  SECTIO  IV* 

Ellipfes  habentes  axes , vel  diametros  coniugatas  ,qu<t  aqualiter 
funt  inclinata , reciproce  re fpondentes , funt  aquales  ; & qua 
funt  aquales  , & habent  axes , vel  diametros  ad  inuicem  aqualiter  in- 
clinatas, eafdem  habent  reciprofirefipoafientct » 


E.SE- 


A* 


Hujus. 


B. 


C. 


D. 
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E. ]  E.  S E C T I O V. 

- O Imilct  ellipfes  funtin  dupla  ratione  J uorum  axium, yel  diametri • 
U rum  homologarum , ye l yt  eorundem  quadrata  . 

F.  . F.  SECTIO  VI, 

Pj{o  circulis  autem  ( yt  fttpra  ditium  efi ) hoc  tantum  habetur , quod 
fint  vt  diametrorum  quadrata,  yel  in  dupla  ratione  diametrorum  ; 
neque  illis  aha  variatio  contingit  ,ficutt  elltplibus  competere  ex  fupe • 
rioribus  compertum  efi . 

THEOREMA  XI.  PROPOS.  XII. 

OVfCunq,  de  omnibus  quadratis  parallelogrammorum, 
appoficas  ibi  conditiones  habentium,  oftcnfa  funtin 
Theor.  9. 10. 11. 12.  r 5 . lib.  2 eadem  de  omnibus  quadratis 
circulorum  , vel  cllipfium  illis  infcripcorum  ( regula  in 
vtrifque  altero  axium,  vel  diametrorum  coniugatarum)  ve- 
lificabuntur. 

Patet  htbc  propofitio , nam  omnia  quadrata  circulorum , vel  el- 
CorolUi.lipfium  ( regula  altero  axium,  vel  diametrorum  )funt  fubf.xquial- 
huius.  tcra  omnium  quadratorum  parallelogramniorum , quibus  inferi* 
buntur , latera  habentiam  didtis  axibus  , vel  diametris  parallela;  ha- 
bentibus autem  iliis  appolitas  ibi  conditiones  in  tuis  later, bus.eedem 
adfunt  in  axibus,  vel  diametris  circulorum , vel  cllipfium  , quibus 
circumfcribuntur,&  e contra;  & idcb  conclufiones  ,quae  collegae 
funt  pro  illis  in  didis  Theor.  etiam  pro  omnibus  quadratis  circulo- 
rum , vel  eliipfium  illis  ini'criptorum,vt  demonilrat;  recipi  poliunt  , 
cura  fint  eorum  partes  proportionales , ijfdcm  regulis  pro  omnibus 
quadratis  circulorum  , vel  ellipiium  , & pro  omnibus  quadra- 
tis parallelogrammorum  illis  circumlcripcorum  , afluinpcis  , 
quod,  &c. 


THEO- 
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~ . THEOREMA  XII.  PROPOS.  XIII. 

SI  circulum  , vel  ellipfim  dux  retfla?  linea?  in  terminis 
coniugatarum  diametrorum  tetigerint  inter  fcconue- 
nientes,eifdem diametris dutflis.  Omnia  quadrata  confli-' 
tuti  paraliclogrammi  ad  omnia  quadrata  trilinei  a didi  is  tan- 
gentibus ,&  ab  indufa  curua  comprehcnfi,  regula  altera 
diametrorum,  erunt  vt  diftum  parallelogrammum  ad  fui 
reliquum , dempto  quadrante  circuli , vel  eliipfis  iam  didi  se, 
quod  infcribiturpra?di<flo  parailelogrammo  .firnul  cum  ex- 
cefiu  di&i  quadrantis  luper  duas  tertias  iamdicii  parallelo-; 
gramm  i,  quse  ratio  erit  proxime,  vt  21.  ad  2. 

Sit  circulus , vel  eliipfis , A B C D , cuius  diametri  coniugata» , A 
C , B D , in  quorum  terminis , C , D , dua;  redta;  line?  ipfum  tangen- 
tes inter  tc  conueniant  in , V . Dico  ergo  ( furapta  regula  qualibet 
d.amctrorum  , vt,  B D,)  quod  omnia  quadrata  parallelogrammi,0 
V , ad  omnia  quadrata  trthnei , D C V , duabus  tangentibus , D V, 

V C , & ab  i js  inclula  curua , D C , comprchenfi  lunt , vt  idem  paral- 
lelogrammum , O V , ad  fui  reliquum 
dempto  quadrante , O C D , circuli, 
vel  eliipfis , A B C D , fimul  cum  co 
fpatio  , quo  idem  quadrans  excedit 
duas  tertias  parallelogramrai , O V, 

Sumatur  intra ,OC,vtcunque  pun- 
dfuin , E , & per , E , ducatur  ipfi  , B 
D > parallela , E F,  fccans  curuam,  D 
C , in , I . Omnia  ergo  quadrata  pa- 
rallclogrammi , O V , ad  re&angula 
fub  parallclogrammo,  O V , & lcmi- 
portione , O C D , funt  vt  pt^rallelo- 
grammura  , O V,  ad  eandem  femiportionem,  O C D ; fed  eadem  ad  ’ 6 - '*b*  »• 
omnia  quadrata  fenvportionis , O C D , funt  fexquialtcra , ergo  ad 
refiduum  erunt  vt  parallelogrammum , O V , ad  refiduum  femipor- 
tionis , O C D , demptis  ab  6a , f , parallelogrammi  ,OV,  quarum 
idem  parallelogrammum , O V , eft  lexquialterum ; refiduum  autem 
re&angulorum  fub  parallelogrammo , O V ,&  femiportionc,OC 

D, demptis  omnibus  quadratis femiportionis,  OCD, funt reftan- vide ibii 
gula  fubiemiportioue,OCD,Sttrilineo,CDV,nara  vclutiin,diaa. 

E c . £ F, 
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E F , du&a > vtcunquc  quadratum , E I , dctraftum  a redlangulo  fub,' 
I E , E F,  relinquit  reftangulura  fub , E 1 , 1 F,  ita  in  exteris  iequitur; 
Iar.di&a  & illis  fimul  colle&is  fequitur  etiam  , quod  dctra&is  omnibus  qua- 
proc.*j.  dratis  femiportionis  ,OCD,i  re&angulis  fub  parallelograainK^O 
lib.».  y t & feraiportione, O C D , relmquantur  roftangula  lub  feraipor- 
tione,OC  D,6urilineo,DCV,  ad  hxc  igitur,  quaefuntdiftutn 
refiduum , omnia  quadrata  parallelo* 
grammi,OV,crunt  vt  paraiiclograra- 
mum  ,0  V , ad  refiduum  iemiportio- 
nis , O C P,  ab  ea  demptis , ? , paral- 
lelogrammi , O V j eadem  autem  om- 
nia quadrata  parallelogrammi , O V, 
ad  re&angula  fub  paralielogrammo. 

Per C.»j.OV,&  femiportione , O C D , .i-  ad 
omnia  quadrata  femiportionis, OC 
D , vna  cum  re<ftangulis  lub  femipor- 
. tione , O C D , & trilineo , C V D, 
funt  vtparallelogrammam  , O V,  ad 
femi  portionem,  O C D,vt  paulbfupra  in  hac  demonftratione  oftem 
dimus , ergo , colligendo , omnia  quadrata  parallelogrammi  ,0  V, 
ad  omnia  quadrata  femiportionis,  OC  D , vna  cum  reflanguas  bis 
fub  femiportione , O C D,&  trilineo,  C V D , fumptis,  erunt  vt  pa- 
rallelogrammum , O V,  ad  femiportionem , O C D,  vna  cum  cxccf- 
fu , quo  ditta  femiportio , O C D , excedit , f , parallelogrammi  ,0 
V,  ergo,  per  conuerfionem  rationis,  omnia  quadrata  parallelogram- 
t»ert).ij.  mi , O V , ad  omnia  quadrata  trilinei , D C V,  quae  remanent  detra- 
lib.  2.  ais  omnibus  quadratis  femiportionis  ,0  C D , vna  cum  re&angulis 

fub  illa , & fub  trilineo , D C V , bis  fumptis , ab  omnibus  quadratis 
parallelogrammi  ,0  V;  ( vcluti  detradlo  quadrato,  E I , vna  cum  re- 
dfangulo  bis  fub , E I , I F,  remanet  quadratum , I F,  ) ad  omnia  qua- 
drata trilinei,  DCV,  erunt  vt  paralleiogrammura,OV,  ad  refiduum, 
detratta  femiportione  ,0  C D , vna  cum  cxceffu , quo ipfa  fuperat 
duas  tertias  parallelogrammi , O V , a didto  paralielogrammo, 
OV. 

Eft  ver6  parallelograramum , O V , ad  di&um  fpatium  refiduum 
. . proximi,  vt  a i.  ad  i.  nam  fi  fupponamus  parallelogrammum, O V, 

dfe  21.  erit  femiportio  ,OC  D ,earumdem  partium  proxime  16.  |, 
1 1 JuiIus.  efl  .n.  ad  eam , ficut  re&angulum  , quod  elfet  circulo , vel  ellipfi , A 
BC  D , circumfer  iptum , habens  latera  ipfis  ,AC,BD,  axibus  pa- 
rallela ad  eundem  circulum , vel  ellipfim  .i.  vt  14.  ad  1 1.  proxime,  vt 
oftendit  Archimedes  lib.  de  Dimenfione  Circuli,  eft  .n.  vt  14.  ad  1 1. 
itau.adxd.  j,ruriu$  duae  terti»  parallelogrammi, OV, lunc  14. 

lclo* 
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femiportio vero ,OCD, quae eft proximi  nS. } , excedit , f , parat • 


pro- 


ximi ip.  hoc  fi  detrahatur  a toto  parallclogrammo  ,OV,  quod  eft 
xi.  relinquentur  x.  erit  ergo  parallclogrammum , O V , ad  hoc  refi- 
duum  proxime,  vt  a i.  ad  x.  vnde  & omnia  quadrata  parallelogram» 
mi , O V , ad  omnia  quadrata  trilinci , D C V,  erunt  proximi  vt  x I. 
ad  x.  quod  erat  oftendendum . 

C O R O L L A R I V M; 

patet,  fi  nos  pracise  fetamus , quam  ral  'tonem  habeant  om • 
nia  quadrata  parallelogrammi , 0 V,  ad  omnia  quadrata  trthnei, 

DCV,  quia  etiam  femus , quam  rationem  habeant  omnra  quadrata , C 
P , ad  omnia  quadrata  femiporttonis  ,0C  D ,/ ciemus  etiam  , quam  ra • 
tionem  habeant  eadem  ad  rettangula  fubfemiportione  ,0C  D ,&  trili - 
neo , D C V , bis  fumpta , & item  nota  erit  ratio  ad  eadem  fvmel  fum - 
pta,  qua  fi  tangantur  omnibus  quadratis  / emiportionis  ,0C  D , compo - perC*j; 
nemur  rcttangula  fub  para.lelogrammo  , OV , & femiportione  , hb.i. 

0 CD,  & fiet  nota  ratio  omnium  quadratorum , 0 V , ad  re  (langula 
fubparallelogrammo  , 0 V , & femiportione  , OCD,  qua  eft  eadem  Corollt'' 
et,  quam  habet  parallclogrammum , OV,ad  femiporttonem  i OCD, 

& ideo  hcc  erit  nota,  (icut  etiam  erit  nota  ratio  parallelogrammi  cir- 
culo , vel  ellipfi , Jl  BCD,  circumfcripti , habentis  latera  parallela 
ip(is,^A  C,BD,ad  eundem  circulum,vel  tllipfiyn,jt  B € D,  & hinc  habere- 
tur circuli  quadratura;ideo  quarendum  eji,quam  rationem  habeant  pr •£- 
ctse  omnia  quadrat  a, 0 V,ad  omnia  quadrata  trilinei , CDV  ; quod  hucuf- 
que  nec  alifs , nec  mihi  compertum  effe potuit . 

v.  < 

THEOREMA  XIII.  PROPOS.  XIV. 

SI  circa  parallelogrammi  re&anguli  quodlibet  latcrom  ] - 
tamquam  circa  diametrum  integrorum,  femicirculus, 
velfcmiellipfis,  etiam  ipfo  non  exiftente  re#angulo,  def- 
crjpti  fuerint, circumfctentia  autem  circuli,  vel  curua  elli- 
piis  non  pertingant,  neque  fecet  oppofitum  praedi&o  latus, 
lit  autem  regula  parallelogrammi  balis:  Omnia  quadrata 
ditfti  parallelogrammi  ad  omnia  quadrata  figura , quae  reli- 
quis tribus  parallelogrammi  lateribus  ( dempto  eo , quod 
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proaxifumptumcft)  & curua  circuli , vel  eilipfis  contine- 
tur, erunt  proxime,  vt  bafis  eiuldem  paral  Jelogrammi  ad  fui 
reliquum , demptis  ab  ea , f l , re&a?  linea? , quje  fit  aqualis 
dimidia?  fecunda?  diametri  Pra?di&i  circuli,  vel  eilipfis,  fi- 
mul  cum  exceflu , quo  di<3i , rl , excedunt , ; , tertia?  propor- 
tionalis duarum , quarum  prima  eft  di&a  ba  fis , fecunda  au- 
tem dicta  fecunda?  diame  tri  dimidia  • 


Sit  parallelogrammum , F D , & circa  latus  , F B , vtcunquc  tam- 
quam circa  diametrum  ( intellige  autem  femper  diametrum  hic , & 
in  fequentibus , vt  cft  nomen  commune  diametro , & axi ) integri  fic 
defcriptus  femicirculus , vel  fcmiellipfis  ,F  QB.cuius  curua , F QB, 
neque  tangat , neque  fecet  latus  ,ZD,  oppolitum  lateri , F B , bifa- 
riam autem  diuifa , F B , in , A , & per , A , ipfi , B D , bafi  du&a  pa- 
rallela , A P , fccetur  a curua , F Q.  B , vtcunq;  in , Q ; erit  autem  , A 
Q , dimidia  fecundas  axis  circuli , vel  eilipfis , cuius  centrum  , A ; du- 
ljfj.Con. catur  infuperper, Q, ipfi, FB, parallela,  HC, qua:  tanget  circu- 
lum didlum , vel  cllipfim , & erit  ,BC,  asqualis  ipfi  , A QL;  fiat  dein- 
de, vt  ,DB , ad,BC, ita,  B C, ad , B I ,& fumatur, BR  , qua: fit, 
»,B  I,&,BE,quae  fit, |},ipfius,CB,&,EV, quas  fitaequalis 
ipfi , E R , regula  vcr6  fit , B D Dico  er- 
go omnia  quadrata  parallelograrami,F  D, 
ad  omnia  quadrata  figuras , quas  compre- 
henditur tribus  lateribus,  FZ,ZD,DB,  f 

& curua,  FQB,  clfc,vt,BD,ad,DV, 
proximi.  Omnia  ai.  quadrata  parallelo- 
gramini , F D , ad  redangula  fuo  paralie- 
C«foU.i.logrammo,  F D,  & femicirculo , vel  ferai- 
atfdiUa.  cllipfi»,  F QJJ , funt  vt  parallelogram- 
mum>FD,ad  eundem femicirculum, vel 
femiellipfim,FQB;  quia  vcr6  parallclo- 
grammum,F  D,  ad  parallelogrammum,  FC,eftvt,DB,  ad,  B C, 
& item  parallelogrammum,  F C,  ad  fcmicirculum»  vel  fcmiellipfim, 
Arch.  depQB,efl  proximi  vt  14. adi  i.ideltvt,CB,  ad,B  E,  ergo  ex 
Dim.Cir.  aquali  parallelogrammum,  F D,  ad  fcmicirculum,  vel  fcmiellipfim, 
F Q B,  erit  vt,  D B,  ad,  B E,&  ideo  omnia  quadrata  parallclogram- 
...  mi , F D ,ad  re&angula fubparallelogrammo , F D, & femicirculo, 
4' Ub.  1*  vci  fcmiellipfi,  F Q B,  erunt  vt,  D B,  ad,  B E,  .i.  furnpta  , D B,  com- 
muni altitudine  erunt , vt  quadratum , D B , ad  re&angufum  fub , D 
B,  B E,  quod  1'erua  » 

. Aduerte  nunc,  quod  rc&tngula  fub  parallelogrammo,  F D , & fc- 
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Bucirculo , vel  femidlipfi , F Q B , diuiduntur  per  curuam  yF  QB» in  p e - 
rcdiangula lub  quadrilmeo , F QB  D Z , & lemicirculo  , vel femiel-  yj,t 
lipfi , F Q B » & in  omnia  quadrata  femicircult , vel  lemiellipfis , F Q 
B,  videndum  ergo  nunc  eft , quam  rationem  habeant  omnia  quadra- 
ta , F D » ad  omnia  quadrata  lemicirculi , vel  femiellipfis , F Q B,  , 
quod  lic  patet;  omnia  quadrata ,F  D ,ad omnia  quadrata, F C,  e! ici  ee^i 
iuntvt  quadratum,  D B, ad  quadratum,  B C, .i.  ad  re&angulumfub,  p0tcft  cx 
DB,  B 1 ,nam  tres , DB  ,BC , B I ,lunt  continui  proportionales,  u.Ub.  i. 
omnia  item  quadrata , F C , omnium  quadratorum  lemicirculi , vef 
femiellipfis » F Q B » funt  fexquialtera  .i.  funt  vt  rcdlangulum , D B I,  Coroll. i. 
ad  redtangulum , £)  B R,  quia , B R , eft , * , B I,  ergo  ex  aequali  ora  hUy^'  t 
nia  quadrata»  F D , ad  omnia  quadrata  lemicirculi , vel  femiellipfis,  1 -I> 
F Q B , funt  vt  quadratum  , D B , ad  re&angulum  fub , D B , B R, 

.opmia  autem  quadrata , F D , ad  reftangula  lub  ,F  D , & lemicircu- 
lo, vel  fem.ellipfi,  F Q B , erant  vt  idem  quadratum , D B,  ad  re&an- 
gulum  lub,  D B , B E,  ergo  omnia  quadrata,  F D.,ad  reftangula  fub 
femicircuio,  vel  femidlipfi  ,FQB>&  fuD  quadrilineo,F  QB  D Z, 
erunt  vt  idem  quadratum , D B,  ad  rc&angulum  lub  , D B,  & , R E, 
ad  eadem  vero  bis  lumpta,vt  idem  quadratum  ,D  B,  ad  reftangu- 
lura  iubr  D B , & , R V,  quia  ver6  omnia  quadrata , F D , ad  omnia 
quadrata  lemicirculi , vel  lemiellipfis , F Q B,  funt  vt  quadratum,  D 
B , ad  redtangulum  lub , D B,  B R i ergo  colligendo  omnia  quadra- 
ta, F D,  ad  1 nuiiia  quadrata  fcmicirculi , vel  femiellipfis , F QB,  vna 
cum  redangulis  fub  lemicirculo,  vel  lemieliipfi  , F Q B , & quadri- 
lineo,  F QB  DZ,  bis  lumptis,  erunt  vt  quadratum  »DB,  adre<ftan- 
gula  lub»DB,BR,  U B,R  V,J.  ad  reftangulum  fub,DB,  B V; 

2uia  vero  li  ab  omnibusquadratis-,  P D , fubtraxeris  omnia  quadrata 
imicirculi , vel  feinicllipfis , F QB , vna  cum  reftangulis  bis  fub  eos- 
dem femicircuio»  vel  lemidlipfi  ,FQB,& fub  quadrilineo,FQB  PerD.ij, 
D Z,  remanent  omnia  quadrata  quadnlinci,FQB  D Z,  idcd,  per  bb.  *• 
conuerlionem  rationis , omn  a quadrata  parallelogrammi  > F D , ad 
omnia  quadrata  quadri  linei  * F QB  D Z,  erunt  vt  quadratum  *B  D,  1 * ** 

ad  redtangulum lub,  B D,  D V,  J.  vt , B D , ad , D V,quod  tantum 
proximi  veriheatur , non  .n.  parallelogrammum , F C , ad  leuucir- 
culum,  vellcmidlipfim,  F QB,  elt  pr$cis£xvt  14.  ad  tufed tantum 
proximi,  ideo,  &c. 

Defiderari  nane  tantum  videtur  in  hac  demonflratione.quod  pro*’ 
betur  pundfum , R ,non  idcutiticari  pumffco  , E , fed  cadere  inter , B 
E , quod  fic  facile  patet,  cum  m.  oftenium  fit  omnia  quadrata , F D,. 
ad  re&angula  fub  parallelogrammo,F  D,  & femicircuio,  vd  fcmid- 
lipfi , F QB,  eile  vt  quadratum , D B , ad  redf  angulum  lub , D B , B 
E>iniupcr  oftenium  lit  omnia  quadrata,  F D >ad  omnia  quadrata 

icmi- 
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fcmidrculi , vel  fcmidlipfis , F QJJ , effc  vt  quadratum  \ D B , ad  reS 
dangulum  £ub , D B , B R , quoniam  redangufa  fub , F D , & femi- 
circulo , vd  femiellipfi,  F Q B , funt  maiora  omnibus  quadratis  femi- 
circuli , vel  fcaHeHipfis , F Q B , ideb  etiam  re&angulum  fub , D B , B 
E,  femper  maius  eft  rcdangulo  fub , D B,  B R , & ideo  pundum,  R, 
femper  cadet  inter  punftum , B , & pundum  , B , quocunque  deinde 
■cadat  pundum,  1,  vnde  patet,  &c. 

Similiter , quia  omnia  quadrata  femicirculi , vel  femiellipfis , F Q 
B , vna  cum  redangulis  fub  eodem , & fub  quadrilineo  ,FQBDZ, 
bis  fumptis , minora  funt  omnibus  quadratis,  F D , ideb , B V,  com- 
pofita  ex  tribus.B  R,R  E , EV,  minor  eft  ipfa , B D , nam , D B,ad, 
B V,eft,vt  omnia  quadrata,FD,ad  compofitum  ex  omnibus  quadra* 
tistemicirculi,vclfemiellipris,FQB,&  ex  redangulis  fub  eodem,  & 
fub  quadrilineo,  F Q B D Z,  bis  fumptis , vnde  omnia  clari  patent. 

COROLLARIVM. 

HI?\J  C habetur  omnia  quadrata , F D ,ai  reliquum  fui , demptis 
omnibus  quadratis  quadrilinei,F  Qb  D Z,effe,  t>t , D B ,ad,  BVf 

THEOREMA  XIV.  PROPOS.  XV. 

SI  circuIo,veI ellipfi  circumfcribatur parallelogrammum,’ 
habebitlatera  eorundem  diametris  parallela  ifumpto 
autem  quolibet  laterum  pro  txrgula  s omnia  quadrata  didi 
parallelogrammi  redanguli,  ad  omnia  quadrata  circuli, 
velellipfis  infcripti,Vnacum  redangulis  bis  fub  eodem  cir- 
culo , & duobus  trilincis  cuilibet  laterum  adiacentibus,quae 
non  fuerunt  fumpta  pro  regula , erunt , vt  didum  parallelo* 
grammum  ad  didura  circulum,  vel  ellipfim . 

Sit  circulus , vel  ellipfis,  M B EG , cuius  centrum , A , per  quod 
tranfeant  diametri,  M fi  , BG  ,dudis  autemtangentibus  circulum, 
vd  ellipfim  in  pundis,  M , B,  E,  G,  donec  concurrant,  fit  eidem  cir- 
j>ii.Coa.curafcriptum  parallelogrammum , H F,  quod  habebit  lacera  paral* 
Ida  ipfis  axibus , M E , B G , fit  autem  regula  vtcunque , D F . Di- 
co ergo  omnia  quadrata  paralleiogranomi , H F ,ad  omnia  quadra- 
ta circuli , vd  ellipfis , M B E G,  vna  cum  redangulis  bis  fub  eodem 
circulo , vel  ellipfi , M B E G , & fub  trilineis , M G N,  G F E , adia- 
eentibus  laceri , N F ,fumpto  vtcunque  cx  duobus , H D , N F , quf 
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ion  funt  regula , effc  vt  paralldogrammum , H F , ad  circulum , vel 
llipfim, MBEG.  Omnia .n. quadrata paralldogrammi, HF,funt 
txquialtera  omniuni  quadratorum  circuli,  vel  ellipfis  ,MBEG,&u> 
ie&funt  ad  illa  , vt  paraUelogrammum , H F , ad  lui  ipfius  duas  ter»  ' 
ias,.quodfcrua.  . t j . ijja  '\.,f 

Quoniam  ver6  omnia  quadrata  parallelograBimi,  A F»  ad  re£lan- 
jula  fub  eodem,  & fub  femiportione,  A EG,  funt  vt  parallctogram-  Coroll.i; 
num , A F , adiemiportionem  , A E G , eadem  verbadomnia  qua-  »6.U. 
[rata  lemiportionis.,  A E G ,funt  fexquialtera  .i.  funt  vt  parallelo- 
jrammuji,  A F,  ad  tui  ipfius , | , igitur  eadem  ad  reliqua.f.ad  redan» 

;ula  fub  femiportione,  A E G,  & trilineo,G  E F,  eruat  vt  paralleloi 
;ramnaura,A  F,adexcelIum,quofcmiportioj.A  E G,  excedit,  f,pa- 
alldogrammi,  AF,  omnia  autem  quadrata, BF,  funt  quadrupla  om* 
lium  quadratorum,  A F,  ergo  omnia  quadrata  ,B  F , ad  sexangula  7 \ ^ 
ab  femiportione , A E G,  & triliaeo , G E F,  erunt  vt  quater  paral* 
dogra  nmum,  A F,ad  dxtum  excelfum.i.vt  paraUelogrammum, H 
;,ad  di&um.cxceflum,&  confequentibus 
iuadrupficatis , orciva  quadrata  paralie- 
ogrammi , B F,  ad  rc&angula  quater  fub 
einiportione,  AEG,  & trilineo,GEF,  .i. 

:d  re&angula  bis  fub  portione , B E G,  & 
rilineo,GEF, erunt  vt,HF,ad  diftum  ex- 
eltum quater  lumptum,  quia  enim,  A E, 
ft  diameter  bifariam  diuidvt  in  Dortione, 

SEG , omnes  ipfi,  D F,  aequidmantcs,& 
le6  re&angula  quater  lub  temiportione, 
rEG , &.  trilineo,  GEF,  fiunt  re&angula 
is  fub  portione,BEG,  & trilineo,  GEF,omnia  ergo  quadrata  paral* 
Uogramrai,  BF,  ad  reffangula  bis  fub  portione,BEG,  & trilineo,  G 
1P,  vel  eorum dupla.f.omnia  quadrata  parandograrami,HF,  ad  re-  * - 
tangula  bis  fub  circulo, vel  dlipfi,MBEG,&  fubtrilineis,  MGN,GE 
',erunt  vt  paraUelogrammum, HF,  ad  quatuorexcelfus  femiportio- 
is,AEG,fupcr  duas  tertias  paralielogrammi,AF,  .uad  excelfum  cir- 
uli,vel  ellipfis,  MBEG,fu{*:r,f,  paralldogrammi,  HF,  erant  autcm> 
mnia  quadrata  parallelogramtni  ,H  F»ad  omnia  quadrata  circuli, 
d ellipfis» MB£G,.Tt  idem  paralldogrammum,  HF,  ad,f,  fui  ipfius» 
rgo  omnia  quadrat#  paralldogrammi, H F,ad  omniaquadra  acir- 
a?i,vel  ellipfis,MBEG,  fimul  cum  reftangulE  bis  fubeodem  circulo» 
d ellipff , MBEG,  & fubtrilineis , MNG.GFE , erunt  vt  paralJelo- 
'anunum,JHLF,  ad  fui  ipfius,f,ynacum  cxceffu  circuli,  vd  dlipfis,b£ 

E G , fuper  ealdcm  duas  tertias  .i.  erunt  vt  paraUelogrammum , H 
,ad  circulum»  vd  cilipfii%M  B £ G,  quod  erat  ofteadendum  . 
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OMnia  quadrata , B F , ad  re&angula  fub , B F , & fub  portiont, 
BEG,  funt  vt , B F , ad  portionem , B E G , rcftangula  veri 
»6.  lib.  i.  fub  portione , B E G , & parallelogrammo , B F , diuiduntur  in  re* 
d« A.*j.£anguiafub,BEG,& jBD  E , trilineo  .i.  fub  trilineo, G E F,& 
fub,BEG,&trilioeo,GEF>&fub,BEG,&eadem  portione, 
BEG,.i.  in  omnia  quadrata  portionis , B E G,  ergo  omnia  quadra* 
ta , B F,  ad  omnia  quadrata  portionis  ,BEG,  fimul  cum  reeiangu* 
lis  fub  portione,B  E G,&  trilineo  ,G  E F,  bis  fumptis,vdorania 
quadrata , H F , ad  omnia  quadrata  circuli , vel  ellipfis , M B E G» 
fimul  cum  re&angulis  fub  circulo , vel  ellipfi , M B E G , & trilineis, 
M N G ,G  F E , bis  fumptis , erunt  vt , B F , ad  portionem  , B EG, 
vel  vt , H F , ad  circulum , vel  ellipfim  ,MBEG,  quod  erat  ollea^ 
dcndum . 


THEOREMA  XV.  PROPOS.  XVI.’ 

SI  a parallelogrammo  per  lineam  lateribus  parallelam 
parallelogrammuin  abfeindatur  ,quod  in  te  J ligatur  cir- 
culo, vel  ellipfi  circumfcriptum,  regula  autem  fit  parallelo* 
grammi  bafis  : Omnia  quad-ata  circumfcripti  parallelo* 
grammi  , fimul  cum  re&angulis  b s fub  eodem  , «Se  fub  reli- 
quo parallelogrammo  per  di^lam  parallelam  conftituto,  ad 
omnia  quadrata  dicti  cir  culi , vel  ellipfis , fimul  cum  rechn* 
gulis  bis  fub  eodem  circulo,  vel  ellipfi,  & fub  quadrilineo 
duabus  parallelis  circulum,  vel  ellipfim  tangentibus, indu* 
faque  ab  ijfdem  curua,  «Se  latere  totius  parallclogrammii 
quod  circulum,  vel  ellipfim  non  tangit*  comprehcnlo,  erunt, 
vt  di&um  circumfcriptum  parallelogrammum  ad  eundem 
circulum , vel  ellipfim . 

Sit  ergo  parallelogrammum  ,HO,  cuius  bafis , & regula , D 0, 
du&aque , N F , intra  ipfutn  latei  ibus , H D , CED , paral icla,  fit ab* 
fcilluin  a toto  parallelogrammo,  H O , parallelogrammum,  H F,  in* 
tclligatur  autem  circumfcriptum  circulo , vel  ellipfi , M B E G,  co 1 5 
centrum.  A,  per  quod  tranfeant  diametri,  M E,&,BG,qu*  jl{ 
produ&a  vfquc  in , P , erunt  autem  didte  diametri  parallela  paral‘e' 
logrammi , H O , lateribus , tranlibuntque  per  pun&a  contaduu®» 
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* . Dico  igitur  omnia  quadrata  parallelogrammi , H F, 
re&angulis  bis  fub,HP,&paralIelogrammo,FC,a4 


M ,B,E,G. 

fimul  cum  rc — r e v 

omnia  quadrata  circuli , vel  ellipfis , M B E G , fitnu!  cum  rcftangu-V^ 
lis  bis  fub  eodem  circulo,  vel  ellipfi,  M B E G,&  fub  quadrilineo,  M ^ 

G E OC,effe  vt  parallelogrammum,  H F#  ad  circulum,  vel  cllipfim, 
MBEGs  Omnia. n. quadrata  parallelogrammi , H O,  ad  omnia 
quadrata  parallelogrammi,  M O,  funt  vt  quadratum , D O,  ad  qua-  . 

dratum  ,0  E , omnia  item  quadrata  parallelogrammi , M O,  ad  re- 
ftangula  fub  parallelogrammo , M O , & portione , M G E»  lunt  vt,  i6.iib.  il 
M O , ad  portionem , M G E , fiat  vt , M F , ad  portionem , M G E, 
ita  , F E,  ad , E I , erit  ergo  vt , MO,  ad  portionem , M G E , ita  ,0 
E , ad,  E I,  ergo  omnia  quadrata , M O,  ad  rcfiangula  fub , M O , & 
portione , M G E , erunt  vt , O E , ad , E I , .i.  vt  quadratum , O E,  j.  2; 
ad  re&angulum  fub , O E,  EI,  erant  autem  omnia  quadrata , H O, 
ad  omnia  quadrata , O M , vt  quadratura , D O ,ad  quadratum , O 
E , ergo  ex  aequali  omnia  quadrata , FLO , ad  reitangula  fub , M O, 

& fub  portione,  M <S  E, erunt  vt  quadratum , DO, ad  re&angu* 
lum  fub , O E,  £ J , ad  eadem  ver6  quaccr  fumpta , vt  quadratum,  D 
O , ad  re&angulum  tub , O E , & quadrupla , E 1 ; re&angula  autem 
fub , M O , & por- 


tione, M G E, ae- 
quantur rcdangulis 
lub  quadrilineo , M 
GEOC,4:  por 
tione,  M,G  E,  vna 
cum  omnibus  qua 
dratis  portionis,  M 
G Ei  ilia  ig ,tur  qua- 
ter dirupta  reddunt 
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quater  reftangula  fu1'  porenne , M G E , & quadrilineo , M G E O 
C , vna  cum  omn.bus  quadratis  portionis  , M G E , quater  lumptis, 
quia  vero  omnia  quadrua  circuli , vel  ellipfis , M B F G,  aequantur  PerD.ijJ 
omnibus  quadratis  portionis,  M B E,  & portionis,  M G E,  vna  cum  lib.*.,  ^ 
rc&angulis  bis  lub  vtrilq;  portionibus  .i.  vna  cum  omnibus  quadratis 
portionis,  M G E,  bis  fumptis,  & omnia  quadrata  portionis,  M B E, 
aiquantur  omnibus  quadratis  portionis,  M G E,  ide6  omnia  quadra- 
ta portionis,  MG  E,  quater  lumptaaequanturomnib.  quadratis  cir- 
culi, vel  ellipfis , M B E G , item  re&angula  fub  portione,  M G E,  & 
quadrilineo,  MGEOG , quater  aequamur  re&angulis  fub  toto  circu- 
lo,vel  ellipG»  MBEG,&  fub  quadrilineo, MGEOC,  bis  fumptis, itaut 
hucufq;  probauerirous  reftangula  fub  portione , M G E , & paralie-; 
logticnnaOf  MO,  quater  lumpta  aequari  omnibus  quadratis  circuli, 

F f vel 
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vd  ellipfis,  M B E G,  vna  cum  rc&angulis  bis  fub  eodem  circulo^vel 
ellipfi  , &lub  quadrilinco,  MG  E OC,  quoniam  vero  ollenfumcft 
omnia  quadrata , H O , ad  redlanguia  fub  portione , M G E , & pa- 
raMelogrammo , M O , quater  fumpta  elle , vt  quadratum , D O,  ad 
rcdtangulum  lub  ,OE,&  quadrupla,  EI,idco  cx  aquali  omnia 
quadrata,  HO,  ad  omnia  quadrata  circuli , vel  cIlipGs  ,MBEG, 
vna  eam  re&angulis  bis  lub  eodem  circulo , vel  ellipfi,  & lub  quadri- 
linco,  MGEOC , erunt  vt  quadratum  , D O,  ad  redtangulumlub, 
O E,  & lub  quadrupla,  E 1,  quod  lerua . 

14«  Lit,: , Quoniam  vero  omnia  quadrata,  H F,  vna  cum  re&angulis  bis  fub 
parallelogrammis,  H F,  F C,  ad  omnia  quadrata,  HO,lunt,vt 
vnum , ad  vnum  .f.  vt  quadratum,  D F,  vna  cura  reftangulo  bis  fub, 
DF,  F 0,ad  quadratum,  D O,  omnia  quadrata  verd  parallclogram- 
mi , H O,  ad  omnia  quadrata  circuli,  vel  cllipfis , M B E G,  vna  cum 
re&angulis  bis  fub  eodem  circulo , vel  ellipfi , & lub  quadrilinco , M 
G E O C , efle  oltcnla  lunt , vt  idem  quadratum , D O , ad  re&angu- 
lum  fub,  O E,  & quadrupla,  E I , ergo  ex  «equali  omnia  quadrata  pa- 
rallclogrammi,  H F,  vna  cum  re&angulis  bis  fub  parallelogrammis, 
H F,F  C , ad  omnia  quadrata  circuli , vel  ellipfis , M B E G , vna 
cum  rcftangulis  bis 

• fub  eodem  circulo,  H M M 
vel  ellipfi , M B E 
G,  erunt  vt  quadra- 
tum, DF,  vna  cum 
re&angulo  fub , D 

• F , F O , bis , ad  re* 

Itangulum  fub,OE, 

& quadrupla  , E I, « 
vel  erunt,  vt  eorum 
dimidia  .f.  vt  dimi- 
dium quadrati, DF, 

quod  erit  re&angulum , D F E , vna  cum  re<fl angulo  fub , D F O,  fe- 
mel  (ex  quibus  componetur  reftangulum fub,  O E,  F D, ) ad  reftan* 
gulum  fub  , O E , & dupla , E I , vel , vt  adhuc  horum  dimidia  .f.  vt 

■j.  Lib.  x.  redtangulum  fub , O E , & , E D , ad  re&angulum  fub , O E , & , E I, 
,i.  vt,  DE,  ad,  E i,  quia,  O E,  altitudo  efi  communis,  oftenfum 
ergo  efi  omnia  quadrata , H F , vna  cum  reftanguiis  bis  lub  paralle- 
logrammis , H F , F C , ad  omnia  quadrata  circuli , vel  ellipfis , M B 
E G , vna  cum  re&angulis  bis  fub  eodem , & fub  quadrilineo,  M G E 
O C ,efTc , vt,  D E , vel , F E , ad,  E 1 , .i.  vt  parallelogrammum,  M 
F , ad  portionem , M G E,  vel  vt  parallelogrammum , H F , ad  cir- 
culum, vel  eilipfim*  M B E G,  quod  erat  propofitum  , 

THEO- 
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« » . * 

OMnia  quadrata  paraJlclogrammi  circulo  5 vc!  cllipfi 
circumfcripti  (regula  bafijad  omnia  quadrata  figurae 
compotita?  ex  circula,  vel  cllipfi  ,&  ex  duobus  trilineis  ad> 
iacentibus  lateri  ,quod  non  eft  regula  ,ncc  ipfi  parallelum  , 
vcluti  dicitur  in  Th.  icerunt,  vr  idem  parallelogrammunt 
adcirculumjvelellipfim,cuicircumfcribitiirj  ena  cum  co 
fpatio  ,quod  relinquitur,,  dempto  a quana  parte  di&iparal- 
lelogrammi  circuli , vel  eJlipfisquadrante,fimuJ  cum  cxccf- 
fu,quo  idem  quadrans  luperat  duas  tertias  diwli  parallclo- 
grammiideft  erit,  proxime  ,vt  ai.ad  17. 

Exponatur  denuo  figura  Thcor.14.  Dico  omnia  quadrata  paral- 
lclogrammi , H F , ad  omnia  quadrata  figura:  compotitas  ex  circulo, 
vel  ellipii  ,MBEG,&  trilineis , M G N , E G F , efle  vt , H F > ad 
circulum , vel  elliplim  ,M  £ EG,  Ana  cum  refiduo,  dempto  aparal- 
lelogrammo , M G , circuli , vel  cllipfis , quadrante , M G A ,dimul 
cum  eo  excellu  , quo  idem  quadrans  luperat  duas  tertias  parallelo- 
grammi , M G • Etenim  oftcnfum  eft  omaia quadrata , H F,adom*  1 j.hnins-- 
nia  quadrata  circuli , vel  cllipfis , M B E G , vna  cum  rettangulis  bis 
fub  eodem , & lub  trilineis , M N G , G F £ , efle  vt , H F , ad  circu* 

Ium,  vdlellip(ini,M  B EG,quod  .erua!.  . ‘ • * t 

Vltcrius , quia  omnia  quadrata , h G .,  ad  omnia  quadrata , M G,  9,  Lib.  *. 
funt  vt  quadratum , B G,  ad  quadratum , G. A , vt  parallelogram» 

.mum , H F,ad  pacallclogrammom , M G ; infuper  omnia  quadrata,  ij.  huius. 
M G , ad  omnia  quadrata  trilinci , M G N ,iunt  vt,  M G , ad  reli* 
duum  dempto  quadrante,  M A G,  iimul 
cum  co  lpatio , quo  idem  luperat  duas 
tertias  rcilanguli , M G , ab  eodem  re- 
Itangulo,  M G . ergo  ex  aequali  omnia 
quadrata , H G , ad  omnia  quadrata  tri- 
linci , M G N , erum  vt , H F , ad  refi- 
duum,  dempto  quadrante,  M AG,fimul 
cum  eo  lpatio, quo  idem  luperat,* , re- 
tfanguli,  M G , ab  eodem  reftangulo,  M 
G ,6c  , duplicatis  proportionis  terminis, 
omnia  quadrata,  H F,  ad  omnia  quadra- 
ta trilineorum , M N G , G F E , erunt  vt  duplum , H F , ad  duplum 

F f x illius 
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iiiius  refidui  .i.  vt , H F,  ad  vnura  illud  refiduum  i omnia  autem  qua* 
drata  eiufdcm , H F , ad  omnia  quadrata  circuli , Tei  ellipfis  »M  B E 
G , firnul  cum  re&angulis  bis  fub  eodem,  & fub  trilineis , M N G,G 
E E , funt  vt,  H F , ad  circulum , vd  cllipfim , M B E G , ergo , coi* 
Jigendo,  omnia  quadrata , H F , ad  omnia  quadrata  circuli , vcielli* 
piis , M B E G , & ad  ocnnia  quadrata  trilineorum,  M N G , G F E, 
iimulcum  rettangulis  bis  fub  circulo  , vdeUipfi , M B £G,&trili* 
neis , M N G , G F E , ideft  ad  omnia  quadrata  figura , N M B E F, 
Per  D.ij.  erunt  vt , H F , ad  circulum , vel  dltpfim , M B E G , /iinul  cum  rcfi- 
Jib.i.  duo , dempto  a parallelogrammo  ,MG,  quadrante , M AG , &co 
fpatio,  quo  idem  excedit  duas  tertias  parallelogramm , M G . 

Dico  nunc  hanc  rationem cffe,vt  21.  ad  17.  proximi, parallelo, 
grammum  enim , M G , ad  di&um  refiduum  eft , vt  x 1 . ad  2.  proxi* 
me , vt  oftendimus  Theor.  ix.  parallelogrammum  vero, HF, qua- 
druplum  eft  ipfius,  M G,ergo,  H F,ad  illud  refiduum  eft,  vt  84. adi, 
proxime, eft  autem  idem , H F,ad  circulum , vel  cllipfim, M BEG, 
vt  14.  ad  11.  proximi.',  vt  84.  ad  66.  ergo  parallelogrammum, H 
F , ad  compofitum  ex  circulo , vel  dlipfi , M B £ G , & di&o  refiduo 
eft,  vt  84.  ad  68.  proximi  .i.  vt  * 1.  ad  1 7.  proximi,  ideo  omnia  qua- 
drata , H F,  ad  omnia  quadrata  figurre  ,NMBEF>  luat  proxime, 
Tt  2i.  ad  17.  patet  ergo  propofitum . 

COROLLARIVM  I. 

TT  1 C patet , quoniam  omnia  quadrata , H F , omnium  quadrato- 

j.  Lib.  8.  XjL  rum  , M F , funt  quadrupla , quod  funt  ad  illa,vt , H F,ad,  M G, 
& ideb ,/» dempferis  omnia  quadrata  ,MF , ab  omnibus  quadratis  fip- 
tt  tl^MBEF , omnia  quadrata  ,HF,ad  refiduum  erunt  ,vt,HF,d 
illud , quod  relinquitur , dempto  ,MG  ,d  circulo,  vel  ellip(i,MBEG,& 
refiduo  fiepius  dido . f.  quod  remanet  ablato  ab,MG,  quadrante,  MJG, 
eo  excejfu , quo  idem  fuperat  ,*,MG,efi  autem  ,HF,ad  hac  rema- 
nentia fpatiaproxime , vt  84 .ad  47. 

Conflitue  .n.H  F , 84.  erit  circulus , vel  ellipfis  ,M  BEG,  66.& 
dum  refiduum  z.vtfupra  oflendimus(proximi  femper  mtellige ) efl  au- 
tem,MG  , xi. demas  ergoxx.dcompoRto  ex  66.  &x.  idefi  d 6i. re- 
manent qy  efl  ergo  ,HF  ,ad  remanentia  fpatia , vt  84.  ad  47.  rnde  om- 
nia quadrata  ,UF , ad  refiduum  ,demptisom  nibus  quadratis  ,MF>“b 

omnibus  quadratis  figar*  ^MBEF,  erunt , proxime  ,vt  84.  ai  47  • 
quod  eft  propofitum • 


CO* 
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HlT^C  etiam  patet , quoniam  omnia  quadrata , MF,ad  ownii 
quadrata  triltneorum , M 7^JG ,GFE , funt , vtxi.ad  2. pro • 
xtme , quod  ad  fui  reliquum  erunt  ,+tn.  ad  19.  proximi , funt  autem 
omnia  quadrata , H F,  quadrupla  omnium  quadratorum , 74  F , & ideo 
omnia  quadrata  ,HF,ad  refiduum , demptis  omnibus  quadratis  trili - 
neorum  ,M7^G,GF  E,ab  omnibus  quadratis , Ti  F » erunt  proximi  > 
yt  84.  ad  1 g.fhnt  autem  omnia  quadrata  ,HF , ad  refiduum , demptis 
omnibus  quadratis  , IA  F , ab  omnibus  quadratis  figura , 7V£  7fi  B E F , vt 
84-  ad  qy. proxime , ergo  refiduum  primum  .1.  quod  relinquitur, demptis 
omn ibus  quadratis  triltneorum , M 7 qjG  ,GF  E,  ab  omnibus  quadratis  , 
TAF , ai  refiduum  fecundum  .i,  ad  id , quod  relinquitur , demptis  omni « 
bus  quadratis , M F , ab  omnibus  quadratis  figura,  T^MBEF,  erit  pro* 
xime , vt  i$,ad  47.  vnde  patet , &ct 


f THEOREMA  XVII.  PROPOS.  XVIIi:  r 

EXponatur  denuo  figura  Prop.  i^.Dico  omnia  quadra- 
ta , H O , ( regula  eadem  ibi  funapta  ) ad  omnia  quadra- 
ta figura; compofit*  ex  paraUeIogrammo,MO,&  femicir- 
culoj  vel  femiellipfi>M£E,eiIC)Vt  quadratum , DO,  ad 
reftangulum  fub , D O , O E , vna  cum  re&angulo  lub,  O E , 

& fub  excellu , quo  dupla , E I , fuperat , E F,  cum , 1 , quadra- 
ti,DE. 

OVoniam  ergo  omnia  quadrata  figura,  C M B E O,  diuiduntur 
per  lineam , M E , in  omnia  quadrata  parallelogrammi,M  O, 
in  omnia  quadrata  femicirculi , vel  femiellipfis  ,M  BE,  & in  re-  PerD.ij. 
ftangula  bis  fub , M O , & fub  femicirculo , vel  lemiellipfi , M B E , 'ib. *. 

Jiatct  primb,  quod  omnia  quadrata,  H O , ad  omnia  quadrata,M  O, 
unt , vt  quadratum  ,DO,  ad  quadratum , O E . Infuper  omnia 
quadrata , H O , ad  omnia  quadrata , H E,  funt  vt  quadratum,ODf 
ad  quadratum , D E , omnia  vcr6  quadrata , H E, ad  omnia  qua- 
drata femicirculi , vel  femiellipfis , M B E,  funt  vt  quadratum,D  E,  ,I# 

ad  fui  ipfius , * , ergo  ex  asquali  omnia  quadrata , H O , ad  omnia  u‘ 
quadrata  femicirculi , vel  femiellipfis,  M B E , funt  vt  quadratum , 

O D,  ad , f , quadrati,  D E . Vlterius  omnia  quadrata,  H O,  ad  om- 
nia 
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nia  quadrata, M O,  funt  vt  quadratum , D O , ad  quadrarum,  O E ,* 
omnia  item  quadrata , M Q .ad/ectangulajub , M O,  & femicir- 
culo , vel  femiellipfi,  M B E , funt  vt  ,0 M , ad  lemicirculum,  vel  fc- 
jnicllipfim , M B E, vt , O E,  ad , E I,  nam  fada  eft , F E , ad,  E J, 
CorolI.it  vt,  M F,  ad  fcmicirculum,  vel  lemiellipfiin  , M G E ; ad  eadem  vero 
«tf.lib.  2Tc€langulabiSlumpta,  erunt  vt  ,OE,  ad  duplam , E I,- igitur,  colli- 
gendo , omnia  quadrata , H O , ad  omnia  quadrata  fcmicirculi » vel 
icraiellipfis,  M BE, 


ad  omnia  quadrata,  H 
M O , & ad  rcftan- 
gula  bis  fub  femicir- 
culo,  vel  femiellipfi, 

M B £ , & fub , MO,  B 
fimul  fumpta  .i.  ad 
omnia  quadrata  fi- 
gura: , CMBEO,  , 
erunt  vt  quadratum, 


V 

7 A 

* ZN 

G . ..  . 

V 

J 

P P I ad3“adratum  * O E , ad , *r , quadrati , D E , cum  rettangu- 
Jo  lub,  O E , & dupla,  E I , fimul  iuinpta  ; quia  vero  lcmicircu* 

lltd  tini  i r 1 f rt  I»  i r 1 t • . • ... 


O E,  & dupla,  E I,  poterimus  diuiderein  rcftangulum  fub  , O E, 
& , E D , & in  rc&angulum  lub  ,0  E , & cxcclfu  , quo  dupla , E I , 
jlqpcrat , E D , iungamus  rcdtangulum  lub  , D E , E O , cum  qua- 
deato , E O,  lietrciitangulum  lub,  DOt  t; )£;  quadratum  ergo, 
tO  E , f , quadrati , E D , & rcftanguliira  1 ub , O E , . & dupla  , E I , 
wmmutata  funt  vt  in  , f , quadrati , E t>,  in  rcftangulum  fub , D 
p>  ^ E , cum  re&angulo  lub  , O E , & fub  exccliu  duplce , E I , 
fuper,  E D.  Omnia  ergo  quadrata,  FIO,  ad  omnia  quadrata  fi. 
gurae ,C  M B E O,  erunt  vt  quadratum,  DO, ad  recfangulum 
lub » D 0,0  E ,cum  redfangulo  iub , O E , & fub  cxceflu  dupla;, 
E 1 > luper,  E D,  vel  ,E  F,  cum , * , qu  adrati,  D E,  quod  erat  often- 
dendum. 


CO- 
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»31 


PA  T ET  autem  Jmnia  quadrata  ,HT,ad  omnia  quadrata  figura, 
g-M  C T , efle  pariter , vt  quadratum  ,BT,  ad  rtttangulum  fub  , ■ 

B“P  i T'JT~>-»natnm  retiangulo  fub , T A ,<&•  fub exctflu , quo  dupla  > , 

EI  ,f  uperat  ,E  F,  cum , f , quadrati , B A . Et  quoniam , tunfla , B M, 
o&eufihff  cft  omnta  quadrata  ,H  T ,ad omnia  quadrata  trape^ij  , 7>1  B , 

T C , e fle  t>t  Quadratum,  B T , adreSangulum  ,BT  A,  rua  cum  \ ,qua~ 
dratt  ,y(  B,t\l:b  eadem  omnia  quadrata,  FIT,  ad  refidutm  omnium 
qua$rat&rum  'figdr& , Quot  etfdem  ,7rtC  T B , & curua  ,M  B,  contine- 
tur fiempttsab  ijfdeitkcmnibus quadratis trape^ij  ,BMC  T , erunt  ft 
idem  quadratum  ,BT,  ad  reUangulum  fub , AT  ,&  fub  exceflu  du • 
fla  j E I,  piper , E F,  vna  cum , ' , quadrati , B A. 

THEOREMA  XVIII.  PROPOS.  XIX. 

EXpofita adhuc  figura  Propof.  1 5.  & Intra  circulum,  vel 
ellipfim.MBEG,  du&a,R  V,  vtcunq,- regul?»  DF, 
parallela, diuidente ipfum circulum,  vel  clliplim  in  duas  vt- 
cunque  portiones,  SMT,S ET.  Dico  omnia  quadrata 
portionis,  S M T,  cum  re&angulis  bis  fub  eadem  portione, 

& fub  quadrilineo , M T V N , ad  omnia  quadrata  portionis, 
SET.cumre&angulisbisfub  eadem  portione, & fub  tri- 
lineis , T G V a G E F , elfc  vt  portio , $ M T , ad  portionem  , 

SET. 

Quoniam  .n.  re&angula  fub  portione  ,SMT,&  parallelogram*  Coroll.t.' 
tno , H V, adorant*  quadrata, H V, linit  vtportio,S  M T,  ad  i«s. Hb. ». 
parallelogrammuun  ,H  V ,rc&angula  vero  fub , S M T,  & paralie-  £5r 
logrammo  ,HV,  diuidunturin  reftangula  fub,  S M T»&  fub,,S  M uo*x* 

D idefl  in  omnia  quadrata  ,S  M T,  & in  rc&angula  fub , S M T , & 
iub  q uadrilineis  ,HRSM,MTVN,  ideft  bis  fub , S M T , & fub 
juadrilineo , M T VN  i nam  cum , M E ,fit  diameter  , bifariam  di- 
lidit tum  ordinatim  applicatas  in  paralieiogrammo.HF/ium in 
rirculo , vel  ellipfi , M B E G , & idea  exccflus  earundem  linearum 
tine  inde  relinquuntur  squales , vndein  quadrilineis  ,HRSM,M 
r V N , lines  in  eadem  reftitudinc  fumpts  lunt  squales , ided  om- 
tia  quadrata  portionis,  S M T,  & rcftangula  iub  eadem , & fub  qua* 

du- 
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drilineo , M T V N , bis  fumpta , funt  ad  omnia  quadrata  ,H  V , vt 
portio , S M T , ad  parallclogrammum , H V . Omnia  infuper  qua- 
drata , H V , ad  omnia  quadrata , V D , 
funt  vt.HR.ad,  RD,.i.  vt,HV> 
ad , V D ; eodem  dcniq;  modo , quo  fu- 
pra , oftcndemus omnia  quadrata , R F » 
ad  omnia  quadrata  portionis,  SET,cum 
rc&angulis  bis  fub  eidem,  & fub  tr iiineis, 

TG  v ,G  EF,cffcvt,RF,ad  portio* 
nem,  S ET,  ergo  ex  squali  , omnia 
quadrata  portionis , S M T,  cum  re&an* 
gulis  bis  fub  eadem  , & fub  quadrilineo , 

MTVN,  ad  omnia  quadrata  portio- 
nis , S E T , cum  re&angulis  bis  fub  eadem , & fub  trii  meis , TGV, 
G F E , erunt  vt  portio , ii  M T , ad  portionem , S E T,  quod  olien* 
dere  opus  erat. 


COROLLARIVM. 

HI^C  patet  omnia  quadrata  parallclogrammorum  in  eadem  al- 
titudine cum  portionibus , velf^uflibus  portionum  ex  i flentium  , 
ad  omnia  quadrata  earundem  flmul  cum  reR angulis  bis  fub  ijfdem , & 
fub  quadrilineis , vel  trilineis  , qn.e  illis  e redone  refpondent  lateri  , 
,adiaccntia,veluti  fupra  fuerunt  quadri  in  eum  , M T V 7^  , & 
trilincum  ,T  GV , G E F , effe , vt  eadem  parallelogramma  ad  eafdem 
fortiones , vel  portionum  frufla,  quod  ex  fupra  diRts  clare  patet . 

THEOREMA  XIX.  PROPOS.  XX. 

EXpofita  adhuc  figura  Propof.  1 6.8c  intra  circulum , vel 
eliipfim  du&a  quacunqi  regula?  parallela, R X.diui- 
dente  fpfum  vtcunq,  in  duas  portiones  ,S  M T , S ET . Di- 
co omnia  quadrata  portionis , S MT,  cum  redhingulis  bis 
fub  eadem , & fub  quadrilineo,  M T X C , ad  omnia  quadra- 
ta portionis, SET,  cum  redangulis  bis  fub  eadem,&  fub  qua- 
drilineo,T GEOX,  elTc  vt  portio,SMT,ad  portionem^  E T . 

F*1  prius, vt,MV, ad  femiportionem , M YT,fic,V Y,ad, 
Y Z.  Omnia  ergo  quadrata , M X,  ad  re&angula  fub , M X ,& fe- 
C.ij.l.i.miportionc,  M Y T ,funt  vt,  M X , ad , M Y T*  diuide  reftaagula 
* fub. 
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fub , M X , & , M Y T,  in  omnia  quadrata  ,MYT,&  in  rc£angu.(a 
fub , M Y T,  & lub , M T X C , omnia  ergo  quadrata , M X , ad  om- 
nia quadrata  , M YT,  cum  redtangulis  fub,  MYT , & lub quadri- 
lineo , M T X C , erunt  vt , M X , ad , M Y T , .i.  «t , X Y , ad , Y Z, 

.i.  vt  quadratum , X Y ,adrc£langulum  lub,X  ir,& ,YZ,cadem 
vero  ad  hasc  quater  fumpta  erunt , vt  quadratum , X Y , adre&angu* 
lum  lub,X\  , & quadrupla  , Y Z ,funt  autem  omnia  quadrata  fe- 
miportionis,  M Y T,  quater  fumpta  xqualia  omnibusquadraris  por- 
tionis, M ST,  & reftangula  lub , M Y T,  6;  quadrilineo  ,MTXC, 
quater  fumpta  «qualia  reftangulis  fub  eodem  quadrilineo , & fub 1US  * 
portione , S M T , bis  lumptis , nam  portio , S M T , bis  continet  ic- 
miportionem , M Y T , ergo  conuertendo , omnia  quadrata  portio- 
nis , S M T , cum  rcdangulis  bis  fub  eadem , & quadrilineo , M T X 
C , ad  omnia  quadrata , M X , erunt  vt  rc&angulum  lub  quadrupla» 

Y Z , & tub , Y X , ad  quadratum , Y X , omnia  autem  quadrata , M 
X , ad  omnia  quadrata,  H V,cum  rcdtangulis  bis  fub  paraUelogram^ 
mis,  H V,  VC,func 
vt  vnutn  ad  vnum  .i. 
vt  quadratum , YXj 
ad  quadratum,  R V, 
cum  re&angulis  bis 
i ub , R V,  V X,  ergo 
cx  aquali  omnia  qua- 
drata portionis,  S M 
T,  cum  redlangulis 
bis  lub  eadem,  & lub 


quadrilineo  ,M  TX , ad  omnia  quadrata,  H Y,  cum  rcftangulis  bis 
fub  parallclogrammis,  H V,  V C,  erunt  vt  rcdangulum  fub , X Y,  & 
quadrupla , Y Z , ad  quadratum , R V,cumre£tangulis  bis  fub , R V 
X , vel  vt  eorum  dun  dia  vt  reCtanguJum  lub,  X Y,  & dupla , Y Z, 

ad  dimidium  quadrati , R Y,  fcilicer  ad  rr  aanguluin  lub  , R V,  V Y, 
cum  redtangulo  lub , R V,  V X,  vel  adhuc , vt  horum  dimidia  ( com- 
pone autem  reftangulum  fub , R V,  V Y,  cum  redlangulo  iub,  R Y, 
V X , ex  quibus  fit  re&angulum  fub , R V,  Y X , ) J.  vt  rcaangulum 
fub,  Z Y,  Y X , ad  retfangulum  lub  , R Yr,  Y X,  .t.  vt , Z Y,  ad  , Y R, 
•f.  vt  teiniportio , M Y T,  ad , M V,  vel  vt  portio , S M T,  ad , H V. 

Inluper  omnia  quadrata , H Y,  cum  reftangulis  bis  iub  parallelo- 
grammis , H V,  V C , ad  omnia  quadrata , R F,  cum  rettangulis  bis 
lub  parallclogrammis  , R F , F X , funt  vt,  H R , ad  , R D , & tan- 
dem modo  lupcriori  offendemus  omnia  quadrata , R F,  cum  reftan* 
guJis  bts  lub  parallclogrammis,  R F , F X,  ad  omnia  quadrata 
portionis,  S £ T,cum  re<51  angui  is  bis  lub  eadem,  6c  fub  quadrili- 

G g neo. 
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neo , T G E O X , ctle  vc , R F , ad  portionem , SET,ergo  ex  aequali 
n mia  quadrata  portionis  ,SMT,  cum  re&angulis  bis  iub  eadem , 
& l'ub  qjadrilinao , MTXC  » ad  omnia  quadrata  portionis  , SET, 
cu  n rectangulis  bis  iub  eadem,  & fub  quadrilineo ,TG  EOX, 
erunt  vt  portio , S M T , ad  portionem , S E T , quod  oftendere  o- 
portebat . 

corollarivm; 


patet  omnia  quadrata  parallelogrammorum  in  eadem  al- 
titudine cum  portionibus , vel  portionum  fruflibus  exiflentium , 
vna  cum  reB angui  is  bis  fub  qfdcm  paralie  logrammis , & reliquis  pa • 
rallehgrammis  illis  tn  diretlum  exi  flentibus  > ad  omnia  quadrata  por • 
donum , velfruflorum  eorundem  ,fimul  cum  reUangulis  bis  fub  tjfdemi 
& fub  quadrilineis  illis  in  diretlum  tacentibus  , ve  luti  fuerunt  quadri' 
lineum  ,MT  X C ,T  G E O X , ejfi , vt  ditia  parallelo^ramma  ad  di - 
(fis  portiones , vel  portionum frufla ; quod  ex  prndiBis  clare  patet’, 
Vnde  ex. g,  omnia  quadrat  a t\G  ,flmuL  cum  reB  angulis  bis  fub  par  al- 
lelogrammis ,\G  ,GX >al  omnia  quadrata  frufli , S BGT , cum  re • 
3 angulis  bis  fub  ,SG  RT  ,& quadrilineo , T G,  T X , erunt  vt  paral- 
ie logrammum  , f{G  , ad  fruflum  ,S  BGT  , hoc  pariter  oflendetur  , 
1 f eluti  probatum  e fl  omnia  quadrata  , H V , flmul  cum  reB  angulis  bis 
fub  ,H  V ,V  C ,ai  omnia  quadrata  portionis  , S MT  , ftmul  cum  re- 
3 mgulis  bis  fub  eadem , &f ub  quadrilineo , M T X C , ejfe  vt , HV  , 
ad  portionem,  S MT,  vnde  mamfflu.n  efl , quod  tn  boc  Corollario 
colligitur . V* 


THEOREMA  XX.  PROPOS.  XXI. 


SI  in circult)]  vel  cllipfiapteturre&a  linea , per  cuius  ex- 
trema puncta  ducantur  duae  rectae  1 ineae , quae  fint  ( exi- 
ftente  apta  parallela  vni  axium,  vel  diametrorum^  paralle- 
lae fecundo  axi , vel  diametro , quae  fumatur  pro  regula  : Rc- 
dangula fub  portione  minori  abfeiffa  per  aptatam,  & fub 
quadrilineo,  quod  aptata,  8c  duabus  didtis  parallelis  vfquc 
ad  curuam  circuli , vel  ellipfis  produdtis , & ab  ijfdem  inclu- 
facurua  comprehenditur,  in  circulo,  erunt  aequalia  rectan- 
gulis  fub  duobus  triangulis  per  diametrum  quadrati,  vel 
xhombi  ( & hoc  in  ellipli  cum  diametri  coniugate  fe  ob  1 iqu£ 
lecahunt , quibus  Utera  di&i  rhombi  fiat  «equidiftant ia  ) ab 

eadem 
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eadem  aptari  defcripu/n  i jfdem  conrtitutif4  In  eJJipfi  vero 
ad  eadem  reftangula , erunt  vt  quadratum  fecundi  aais,  vel 
diametri , ad  quadratum  prima? . 


Sit  primo  circulus,  A B F H,  & in  eo  vtcunque  aptata  reita,  A B, Dc^'-* r 
parallela  diametro , E R , & per  punita , A B , producantur  ytq,-  ad  4‘  tm* 
circumferentiam , H F > duae , A H , B F , paraliela;  fecundae  diame- 
tro , S T,  quae  fumatur  pro  regula,  quia  autem  circulus  eft,  E S R T, 
ideo  coniugatae  diametri , E R , S T , fefecant  ad  angulos  r citos , & 
lunt  conjugati  axes , & ideri , A H , B F, 
funt  perpendiculares  ipfi , A B j fuper , A g 

B,  ergo  fit  delcriptum  quadratum,  AD» 

& in  eo  duita  diameter , A D . Dico  er-  d Y—\H  >’ 

go  reitangula  lub  portione , A S B , & 5_u(2 

quadrilineo , A B , F H , efle  aequalia  re-  5 1 \ X __Llp 

itangulis  lub  duobus  triangulis , A B D»  T N.  i 

A V D,  fumatur  enim  in , A B , vtcunq;  ^ \ fo 

punitum , M , & per,  M , ducatur  ipfi,  B ® \T"  xy/r 

F , parallela , C G, fecans, AD,in,N;  i' 

V D , in , O , & curuam  circuli  in , C G,  w b 

quia  ergo  dus , A B , C G ,in  circulo  fe ..  q f ; ' t T ' : 

lecant  in  punito, M,  reitangulum  ,G  U/  v\j£|  • * ‘ * 

M C*efta:quaiercitanguio,B\l  A,&  . #1/  _o\'<j  1 

quia,  A M , eft  aequalis  ipfi,  M N,  &,  M*  y.  Z i"P 

B,  ipfi* N O,  reitangulum,  A M B,  eft  1 \ 1 

aequale  rectangulo,  MNO,  ergo  reitan» 

gulum,  C M G,  erit  aequale  reitangulo,  yr  • *-v 

M M O,  idem  de  aeterts  probabitur , er-  . . » . 

go  reitangula  fub  portione , A C B , & 1 « . . 

quadriimco , A B F G H , erunt  aequalia 

reitangulis  lub  triangulis , A il  D , A V D , quod  eft  propofitum  in 
circulo. 


-UT 


Sit  nunc  in  inferiori  figura  ellipfis , E S R T , centrum , X , axes,  Ve,Qt 
vel  diametri  coniugat$,  E R,  prima , S T,  fecunda , fit  autem  in  ipfo  cjrCJ|0 . 
aptata,  AB,  parallela  ipfi,  E R,  per  cuius  extrema  punita,  AB, 
produitae  fint  vique  ad  curuam  ellipfis  duae , A H , B F , parallcl?  fe- 
cundae axi  i vel  diametro , S T;  fit  infuper  delcriptum  quadratum» 
vel  rhombus , A D , cuius  latera  diametris , E R , S 1 , lint  paralle- 
la, & in  eo  dudta  diameter,  A D,  & per  pur  ita , E,  S , fint  etiam  du- 
itae tangentes,  E Y,SY,coincidentes  in,  Y,  quae  erunt  parallelae 
diametris , fi  R , S T , .f.  Y E , ipfi , S T , & , Y S , ipli , E R ; cr:t  er- 

G g x g°t 
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Ex  j.Co-  go , vt  quadratum , E Y , ad  quadratum , Y S , ita  reit  angulum  ■,  T Z 
$ic.p.i7*s , ad  rettangulura  ,BZ  A,  eodem  modo  ( fumpeo  in , A JB , vtcun- 
que  punito , M , & per , M , dufta , C M G , parallela  ipii , B F, ) io» 
queturreftangulum  ,G  MC,ad rcitangulum,  B M A,efle  vc  qua» 
dratum , E Y , ad  quadratum , Y S , ergo  reilangulum , '1  Z S , ad  re- 
itangulum , B Z A , erit  vc  rectangulum , G M C , ad  rcctaoguium, 
B M A , & fic  de  reliquis  oftcndemus.i.  reilangula  fub  portione,  A S 
B , & quadrilineo , A H T F B , ad  reitangula  lub  omnibus  ablciffis, 
AB  ,&refiduis  ablci Harum  eiuidem .'.ad reitangula  fub triangulis, 
A B D , A V D,  ( funt  .n.  re&angula  fub  omnibus  ablciflis , A B , & 
Coro’l*.  refiduis  ablciflarum  eiuidem,  aqualia  rc&angulis  lub  duobus  triangu- 
Prop.  ip.  lis,  AB  D,  A V D,) erunt  vtrettanguium , l'ZS  .adredanguluno, 
kb»*.  * A ZBjideftvt  quadratum,  E Y,  ad  quadratum,  YS;  vel  vt  quadra- 
tum, SX,  ad  quadratum  , X E,  vel  vt  quadi  acum,  S T,ad  quadra- 
tum , E R ; ergo  rcita ngula  lub  portione , A S B , &c  quadrilineo , A 
H T F B,  ad  reftangula  tub  triangulis,  A B D,  A V D,  erunt  vt  qua- 
dratun , S T,  ad  quadratum,  E R;  quod  oftendere oportebat . 

» • /*■ 

C O R O L L A R I v m; 

HIT^C  patet , qiton  :rm  probattimus , omnia  quadrata , AD,  fex- 
cupla  effe  reti angulorum  fub  triangulis  • A.B  D , AV  D,  quod 
wn  circplo  eadem  quadrat  a fint  fex  cupla  retlangulorum  fub  portione , 
A S B , & quadrilineo  ,A  H T F B.  In  elltpfi  vero , quia  pariter  o m- 
nia  quadrata , A D , re ft angulorum  fub  triangulis , ABD,  AV  D, 
funtfextvpla  .i.  funt  ad  illa , vt  cubus , AB»  adfui  ipfius  fex  tam  par - 
Cor.  s4>  tem  , infuper  retlangula  fub  triangulis  ,A  BD  ,AV  D , ad  rettangula 
&b.2.  fub  portione  , A S B , & quadrilineo , AUT  F B , funt  vt  quadra- 
tum  ,E  I{,  conutr  tendo  ad  quadratum , ST , .».  vt  fexta  pars  cubi,  A B, 
ad  eiufdem  talem  partem , ad  quam  ipfa  fexta  pars  jit , vt  quadratum , £ 
R , ad  quadratum  ,ST , hinc  ex  /eqitali  omnia  quadrata , AD , in  elli- 
ffi , ad  retlangula  fub  portione  ,ASB,&  quadrilineo , AH  T F B, 

. erunt  vt  cubus , A B ,ad  fui  ipfius  eam  partem,  ad  quam  eiufdem  cubi , 
A B,  fexta  pars  jit  veluti  quadratum , E t{,  ad  quadratum,  ST.  Ve - 
rumfi  inellipji  diametri  non  jint  axes,  vice  cubi,  AB,  concludemus 
omnia  quadrata , A D , adreciangula  fub  portione  >ASB,dr  quadri- 
lineo ,AHTFB,  effe  vt  parallele pt pedum  fub  altitudine , A B , ba(i 
rhombo  quod  ab  ipfa  , AB , deferibitur  , ad  fui  ipjius  eam  partem  , ad 
quam  eiufdem  parallelepipedi  pars  fexta  pt  veluti  quadratum,  E I\,*d 
quadratum , ST»  ' 

t . “ THEO- 
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THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXII 


SI  intra parallelogrammum  ,quod  circulo , vel ellipfi Rt 
circumfcriptum  ^ ducatur  lateribus  eiufdem  parallela 
quatdam  reda  linea, per  circuli,  vel  ellipfis  centrum  non 
tranfiens , altero  reliquorum  labrum  regula  cxiftente . Om-< . 
nia  quadrata  parallelogramtni  ,quod  maiori  portioni  circu- 
Ii , vel  ellipfis  iatn  di&i , remanent  circumfcriptum , ad  om- 
nia quadrata  figura?  compofitar  ex  maiori  portione,  & duo- 
bus tril/neis  , qui  ad  bafitn  eiufdem  hinc  inde  extra  conftitu- 
untur,dempris  eorundem  mlineorutn  omnibus  quadratis, 
erunt  :in  ciftuJo  , VAparrillelcpipedum  fub  bafi  parallelo- 
graminio  didar  portjoni  maiori  circumfcripto  , altitudine 
eiufdemportionisdii^ierroad  cylindricum  iiib  bafi  eadem 
maiori  portione, altitudinedifferentia  diametrorum  maio- 
ris , ac  minoris  fidarum  portionum,  vna  cum  fexta  parte  cu- 
bi bafispiufdempottibnis  In  eilipfi  vero  erunt,  vtparalle- 
Icpipedum  fub  bafi parallelogrammo  maioriportioni  fimill- 
ter.circumfcfiptoValjitudine  eiufdem  portionis  diametro, 
ad  cylindricum  fub  bafi  eadem  maiori  portione,  altitudine 
diderentiadiametr6rutnmaioris,ac  minoris  fadarum por- 
tionum, vna  cum  ea  partecubi  bufis eiufdem  portionis, ad 
quam  fexta  pars  eiufdem  cubi  fit,  vt  quadratum  prima*  dia- 
metri ad  quadratum  fecundar , vel , fi  diametri  non  fint  axes,’ 
vnacum  ea' parte  narullelepipedi  fub  altitudine  bafi  eiu- 
fdem  portionis  ,ac lub  bafi  rhodibo  ab  eadem  deferipto, ad 
quameiufdcm  paralie lepipe di  pars  fexta  fit,  vt  quadratura 
primf  diametri  ad  quadratum  fecundat.  ! ■' L.-'' 


. 1 „ ‘ * ' • t * ' * v ' 

Sit  ergo  circulus , vel  ellipfis,  C F E H,  cui  fit  circumfcriptum  pa- 
ralle ; ogrammuui,  A Q,»  & centrum  fit,  N,  diametri  autem  tranieur.- 
tes  per  punda  conraduum  lacerum  circumfcripti  parallelogrammi,' 
6 i per  centrum , N , fint  ,C  E,F  H > fit  autem  ,F  H , regula  ,.cui  ia- 
fiftens , & lateribus  , A P,  D Q , parallela  intra  ipfum  du&a  fit , L G. 
Dico  ergo  omnia  quadrata  parallelogrammi , A G . ad  omnia  qua- 
irata  figurat , L C F E G , demptis  omnibus  quadrans  tnlmeoruui, 
- L 1 > ¥ G E t ede  , in  cuculo , vt  paraikkptpedum  lub  bafi 
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parallelogrammo,  AG,  altitudine,  FI,  ad  cylindricum  fub  bafi  por- 
tione , T C F E Y , altitudini , l M ^vnactfta , $,  cubi , T Yv  In  elli- 
pfi  vero , vt  parallelepipedum  lub  bafi  parallclogrammo , A G,  alti- 
tudine , F I • ad  cylindricum  lub  baji  portione , T C F E Y , altitudi- 
ne , M I , vna  cum  ea  parte  cubi  ,T  Y » ad  quam  eiufdcm  cubi  fexta 
pars  fit , vt  quadratum  , C E , prim?  diametri , ad  quadratum  fecun- 
da .f.  ad  quadratum , F H , vel , fi  diametri  non  fint  axes , vna  cum 
ea  barte  parallelepipedl  fub , T Y , & rhombo , R Z , ad  quam  illius 

Jiars  kxca  fit , vt  quadratum , C E , primas  diametri  ad  quadratum 
ecundas  . Ducantur  per , T , Y,  ipfi , P Q parallela , T a,Y  ♦,  fc- 
cantcs  curuam,CF  E,inpun&is,R,  V, quas iungantur  re£ia,R 
V , produ&a  in , B , K,  quoniam  ergo , £ C , cll  diameter  ,ad  quam 
ordinatim  applicantur , R T , V Y , eas 
quoq,-  bifariam  fccabit,  eft  autem , S T» 
aqualis, X Y,  ob  parallelogramnium, 

S Y , ergo , V X » erit  etiam  aquailis  ipfi, 

R S,  & tota,  V Y,  toti , R T,  Cpi  etiam 
cft  parallela,  erga,  RV,  T Y,  funt  etiam 
aquales , & parallelae , eltque , R V,  in, 

M,  b ifariaqa  fetta . ' 

Diuidamus  igitur  omnia  quadrata  fi- 
gurae^ C F E G,  demptis  ommbus 
-quadratis  trilineorum,  C L T,  fi  G Y,in 
omnia  quadrata  figurae , L C R T,  dem- 
ptis omnibus  quadratis  trilincL,  L C T, 
in  omoia quadrata  figura,  G E V Y». 
dempti#, omnibus  quadratis  triUnci,  £ 

© Y,&  in  omnia  quadrata  figura , T R 
is»  F V Y . Rurfus  per  re&am , R V , diui- 
duntur  omnia  quadrata  figura  ? T R F 
V Y , in  omnia  quadrata , Y ft , m om- 
nia quadrata  portionis,  RFV,&inre- 
ftangula  bis  fub , Y R , & portione , R < i 
F V,  his  feparatis , ad  eorum  lingula  comparemus  nunc  omnia  qua- 
drata parallclogrammi,  K G . 

. - Igituromniaquadrata,KG, ad  omnia  quadrata,  RY,funtvr, 
K B ,ad , R V , vel  vt  parallelogrammum , KG , ad  parallelogram- 
mum , R Y ; omnia  iniuper  quadrata  , K G , ad  omnia  quadrata  , K 
T « funt  vt , B K , ad , K R , .i.  vt , K G , ad , K T;  item  omnia  qua- 
drata , K T ,ad  omnia  quadrata  figura , L C R T, demptis  omnibus 
quadratis  trilinei , LC  T ad  omnia  quadrata  portionis , R C T, 
cum  rc&angulis  bis  fub  eadem,  &.  fub  trilineo , C L T,  funt  vt , K T, 
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-ad  portionem,  R C T,  ergo  ex  aequali  omnia  quadrata,  K G,  ad  om-  c<)r 
nia  quadrata  figurae , L C R T , demptis  omnibus  quadratis  trilinci,  huius<  ** 
C L T,  erunt  vt , KG , ad  portionem , R G T . Eodem  modo  offen- 
demus omnia  quadrata,  KG,  ad  omnia  quadrata  figurae,  V EG  Y, 
demptis  omnibus  quadratis  trilinci  ,EGY,  eflc  vt , K G , ad  portio- 
nem, V E Y,  qua:  confcrua . 

Omnia  iniuper  quadrata , K G , ad  omnia  quadrata , R Y,  vt  H . 
probauimus , funt  vt , K G , ad , R Y , item  cmnia  quadrata , R Y , * 

adrciRangulafub,RY,R*,funtvt,RY,adR®,  &tandemrc- 
ftangula  fub,  R*,  RY,  adre&angula  fub portione, R F V, & Cor°li.u 
fub , R Y , lunt  vt , R ♦ , ad  portionem , R F V , ergo  cx  aequali 
omnia  quadrata , K G , ad  reftangula  fub  portione , R F V , & fub  , 

R Y , erunt  vt , K G , ad  portionem , R F V , ergo,  colligendo,  om « 
nia  quadrata , K G , ad  omnia  quadrata  figurarum , L C R T , V E 
GY , demptis  omnibus  quadratis  trilineorum  ,CLT,EGY,&ad 
ompia  quadrata , RY , & adredangula  femcl  fub  portione  ,RFV , 

&fub,  R Y,  erunt  vt,  KG  , ad  portiones,  RCT,  V EY,R  F V, 

& ad  rc&angulum  , R Y , vt , K G , ad  portionem  , T C F E Y. 

Reliquum  eft , vt  comparemus  omnia  quadrata , KG , ad  omnia 
qpadrata  portionis,R  F V,  & ad  re&angula  fub  eadem  ,&  fub,R  Y , 
qtiia  autem  , R V , aequatur  ipfi , T Y,  portio , R F V,  squatur  por- 
tioni , T H Y , etiam  in  ellipfi , quia , R V , T Y , funt  parallel*  , 
ideo  omnia  quadrata  portionis,  R F V , funt  re&angula  lub  portio- 
ne , R F V , & fub  portjonc  ,T  H Y » quibus  fi  iunxeris  rc&angula  . , 

lub  eadem  portione , R F V , & fub , R Y , componentur  rc&angu-  '**' ' *’ 
la  fub  eadem  portione,  RFV-,  & fub  quadrilineo,RTHYV. 

Nunc  vel , R V,eft  aqualis  ipfi  , VY,&  fic,R  Y,  erit  quadratum, 
fiue  rhombus , vel , R V,  non  efl:  aqualis  ipfi , V Y , & tunc  in  ipfa, 

V X,  produfta , fi  opus  fit  fumatur , V Z , aqualis  ipfi , V R , & du- 
fta  per , Z , Z n , ipfi , R V,  parallela , fit  conftitucum , R Z , qua- 
dratum , vel  fhombus  ipfius , R V : Omnia  ergo  quadrata , K G,  ad 
onihia  quadrata , R Z , habent  rationem  compofitam  cx  ratione  D;fS[liIa< 
quadrati , K L ,ad  quadratum , R n , vel  ad  quadratum , R V , & j, 

«x  ratione  ipfius , K B , ad , R V , quae  duae  rationes  componunt  ra-  . 
tionem  parallclepipcdi  rc&anguli  fub  altitudine , B K ,bafi  autem  ,u  ' *' 

3uadrato , K L , ad  cubum , R V . Si  autem , C E , F H , fint  tantum  D.Cor. 
iametri , fic  dicemus , nempi , Omnia  quadrata , K G ,ad  omnia  3 
quadrata , R Z , rhombi  habent  rationem  compofitam  ex  ratione , 
KL.ad.Rn  ,bisfuropta,&exratione,K  B,ad,RV,  quae  tres  l5.huius. 
rationes  componunt  rationem  parallelepiped'  fub  altitudine  ,KL, 
bafi parallelogratnino ,KG,ad  parallelepipedum  fub  altitudine  , 

R V , bafi  autem  rhombo  ,RZ;  Omnia  vero  quadrata , R Z , in 
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circulo funt fexcupla  re&angulorum  fub  portione , R F V, & qua- 
drilinco  ,RTHi  V,.i.  funt  ad  ilia  , vt  cubus , R V , ad  lui  ipfius 
fextam  partem  . In  ellipil  vero  omnia  quadrata , R Z , ad  redangu- 
la  fub  portione  > R F V , & quadrilineo , R T H Y V , funt  »t  cubus, 
R V , vel  parallelepipeduin  fub  altitudine , R V , baG  rhombo  , R Z, 
ad  fui  ipfius  eam  partem , ad  quam  fextapars  eiuidem  cubi , vel  pa- 
rallelepipedi  fit , vt  quadratum  ,.C  E , primx  diametri,  ad  quadra- 
tum,F H, fecundae ; ergo  ex  aequali  in  circulo  omnia  quadrata , K 
G , ad  redangulafub  portione , R F V ,&  fub  quadrilineo , R T H 
Y V , erunt  vt  parallclcpipcdum  fub  altitudine  , B K,  bafi  quadra- 
to , K.  L , vel  ('quod  idem  eft  ) vt  parallelepipeduin  lub , L K , & rc- 
dangulo , K G , ad , \ , cubi , R V . In  ellipli  ver6  eadem  erunt , vc 
parallelepipeduin  fub  altitudine , L K , bafi  parallclcgrammo , K G, 
ad  eam  partem  cubi , R V , vel  didi  paralldepipedi  lub , R V • 
rhombo , R Z , ad  quam  ciufdem  cubi , 
vel  paralldepipedi  fexta  pars  fit  , vt 
quad.C  E ,ad quadratum ,FH • 

Sunt  autem  omnia  quadrata,  K G,ad 
omnia  quadrata  figurarum,  RCLT, 

VEGY,  demptis  omnibus  quadratis  < 
trilineorum,  CLT,  EGY,  vna  cura 
omnibus  quadratis , R Y , & cum  re  4 
dangulis  fub  portione , R F V , & fub , 

R Y,femel , vt,  KG , ad  portionem  , 

TCF  E Y,vtoflendimus.i.lumpta,K  > 

L, communi  altitudine,  vt  pirallelepi- 
G/B.Cor.  pedum  fub  altitudine , K L , bafi  paral- 
4.  Gen.  ldogrammo , K G , ad  cyiindrcutn  lub 
eadem  altitudine , KL,  & fub  bafi  por 
tione,  TCF  EY  , ergo,  colligendo,  • 
omnia  quadrata , KG , ad  omnia  qua- 
drata portionum  , R C T , V E Y , cum 
rcdangulis  bis  lub  ijldcm  , & fub  trili* 
neis , C L T , E G Y , infuper  ad  omnia 
quadrata , R Y,  cum  redangulis  lub , R 
Y,&  portione,  RFV,ferael,&  ad  rcdangula  lub  ead:m  portio- 
ne , RF  V,  & quadrilineo , R T H Y V , ideft  ad  omnia  quadrata 
portionis , R F V , cum  re&angulis  iterum  lub  eadem , & lub  , R Y, 
quiare&angula  fub  portione,  R'F  V , & quadrilineo,  R TH  Y V , 
leparantur  per  lineam , T Y,  inreftangulaiub  , R Y,  & portione, 
^.ag.l.  x.  R F V , & fub  portione , T H Y , & portione , R F V,  qu*  funt  om- 
nia quadrata  portionis , RF  V,  .i.  (his  omnibus  in  vnara  fummam 
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CoUcftis ) ad  omnia  quadrata  figura: , L C F E G , demptis  omnibus 
quadratis  trilineorum , C LT,  E G Y,  erunt  vt  parallelepipeduin  lub 
altitudine , K L , bafi  paralldogrammo , K G , ad  cylindricum  fub 
altitudine  J K L , bafi  portione , T C F E Y,  vnacuni,^,  cubi , R V, 
in  circulo . In  ellipfi  autem , vt  idem  parallcpipedum  ad  eundem  cy- 
lindricum , vna  cum  ea  parte  cubi , R V , vel  parallelcpipcdi  l'ub  , R 
V,&  rhombo , R Z,  ad  quam  eiufdcm  cubi,  vel  parallclcpipcdis  lex- 
ta  pars  fit , vt  quadratum,  C E , ad  quadratum , F H Omnia  autem 
quadrata , A G,ad  omnia  quadrata , K G,  funt  vt  parallelepipeduin 
lub altitudine,  AL,  bafi  paralleiogrammo , AG  , ad parallelepipe- 
durn  lub  altitudine,  LK,  bafi  parallclogiammo , K G,  ergo  ex  equa» 
li  pariter  omnia  quadrata , A G,  ad  omnia  quadrata  figur? , L C F E 
G , demptis  omnibus  quadratis  trilineorum,  C LT,  E G Y, erunt  in 
circulo  , vt  parallelepipedum  lub  altitudine , A L , vel , F I , bafi  au- 
tem paralldogrammo,  AG,  ad  cylindricum  fub  altitudine,  L K,  vel, 
M I , bafi  autem  portione,  T C F E Y,  vna  cum , j , cubi , R V,  vd, 
TY.  In  ellipfi  vero cruqt  ,vt parallelepipedum  lubaltitudine , FI, 
bafi  autem  parallelogvammo  ,A  G ,ad  cylindricum  lub  altitudine, 
M I , bafi  autem  ipla  portione  »T  C F E Y , vna  cum  ca  parte  cubi, 
R V,  vd,  T Y,  fiuc  parailelepipedi  fub  altitudine,  T Y,  & bafi  rhom. 
bo,  R Z , ad  quam  eiuldem  cubi,  vel  parailelepipedi  fexta  pars  fit,  vt 
quadra>  um , C £ , ad  quadratum , F H i quod  otlcndcre  oportebat. 

a 

i*  THEOREMA  XXII.  PROPOS.  XXIII. 

EXpofira  figura  circuli  Theorematis  fuperioris,&in  eo 
fumpta  vtcunq;portione  minori , R F V,  cancris,  prout 
Itant , fu  ppofitis.  Dico  omnia  quadrata , a V,  ad  omnia  qua- 
drata portionis, RFV,clle,vt  icxquialicrasF  M ,ad  reli- 
quum diametri  ,MH,  maioris portionis,ab  eodem  dempta 
rc&a  linea, ad  quam  tripla,  MN,  fit,  vtparallelogrammuma 
a V,  ad  portionem,  R F V* 

Rettangula  enim  fub,  a V,  V T,  ad  omnia  quadrata,  R Z,  funt  vt 
vnum  ad  vnum  .i.  vt  rc&angulum,  F M 1 , ad  quadratum , V Z,  vel 
ad  quadratum , R V,  omnia  item  quadrata , R Z , lunt  lcxcupla  re- 
£h»igulorum  fub  portione,  R F V,  & quadrilinco , R T H Y V,  ideft 
funt  ad  illa , vt  quadratum  , R V,  ad  fui , | , ergo  cx  aiquali  re&an» 
gula  fub,  A V,  V T,  ad  re&angula  fub  portione,  R F V,  & quadri» 
lineo,RTHYV, erunt  vt  rc£ang.FMI,ad,i,  quadrati, RV, 
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vel  vtrc&angulum,FMN,ad,|,  quadratorum  ,RM,M  V,.’. 
ad, quadrati,  R M,  .i. adre&angulumfub; F M,  M H,  .i.vt, 
M N , ad  , ] , MH|  vel  vt  tripla , M N ,ad , M ii . Jnluper  eadem 
reftangula iub  , a V , V T , ad re&angula  fub portione ,RF  V,& 
fub  , R Y , funt  vt  parallelogrammum , 
a V , ad  portionem  , R F V , ergo  fi 
fiat,  vt,AV,ad  portionem,  RFV, 

’ i:a  tripla , M N,  ad  , H « ; reftangula 
iub  , a V , V T , ad  reliquum , demptis 
reftangulis  fub  po;tione,  R F V , & 
iub , R Y ; a reftangulis  iub  :adem  por- 
tione , & fub  quadrilineo  ,RTH\  V, 

.i.  ad  reftangula  iub  portione , R F V , 

& portione , T H Y , .i.  ad  omnia  qua- 
drata portionis,  R F V,  uat  v.  tripla, 

MN,ad,M»,  omnia  autem  quadra- 
ta, a V , ad  rc-tangula  fub , a V,  V T, 
funt  vt  quadratum , F M , ad  r.*£langu- 
lum  , F M I ,.i.  vt , F M , ad , M I , vel 
vt  lex  quialtera  , F M , ad  fcxquialtc- 
ram , M I , .i.  ad  triplam , M N , reftan- 
gula  autem  fub , a V , V T , ad  omnia 
quadrata  portionis,  R F V,  funt  vt 
tripla,  MN, ad,  M »,  ergoexasqua- 
li  omnia  quadrata  , A V,  ad  omnia 
quadrata  portionis , R F V , erunt  vt  fexquialtera  ipfius , F M , ad , 
M»,  qu*eftrefiduumipfius,MH,  dempta,  H«,  ad  quam  tri- 
pla, M N , eft  vt , a V $ ad  portionem , R F V , quod  ofienderc 
ppus  erat , 

THEOREMA  XXIII.  PROPOS.  XXIV. 

EXpofita  denuo  figura  circuli  Th.ai.  oftendendum  eft 
omnia  quadrata  portionis  minoris,  R F V,  vtcunque 
fumpta? regula  diametro .f.F M,  ad  omnia  quadrata  eiuf- 
dem  regula  bafi  ,f.  R V , effe  vt  re&anguium  fub , M , & fub 
bafi.R  V,  ad  tua  quadrata  linea;,  RM,cumquad.  M F» 

Omnia  .n.  quadrata  portionis  , R F V , regula , F M , ad  omnia 
quadrata , a V , regula  eadem , lunt  vt , • M , ad  lcxquialtcram , F 
M , .i.  vt , f , M • , ad , F M ; omnia  item  quadrata , A V , regula , 
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F M , ad  omnia  quadrata  eiufdem  parallelograinmi ; a V , regula , ^ 

R V , funt  vt , F M , ad , R V , ergo  ex  aequali  omnia  quadrata  por*  iJ*!“ 
tionis , R F V , regula , F M , ad  omnia  quadrata  , a V , regula , R 
V, erunt  ad,  R V , vel  vt,  \ , » M,  ad , R M^.i.fum- 


pta , R M , communi  altitudine , vt  redangulum  fub , \ , » M , & 
iub,  R M , ad  quadratum  , R M , vel  ad  redangulum  , F M H ; 
omnia  vero  quadrata,  A V,  regula  , R V,  ad  omnia  quadrata  pot-  Vlt  s.El. 
tionis  , R FV,  regula  eadem  jiur.tvt  ,HM , ad  compofitam  ex , Huius. 
J ,H  M »& ,1,  M F,.i.fumpta  , MF, communi  altitudine,  vt  re-  . .. 
dangulum , F M H,  ad  reda  igulum  iub,  F M , & iub  compoiita  cx, s*  1 * * 
, H M,&r,  { , M F,  erant  autem  omnia  quadrata  portionis , R F V» 
regula , F M,  ad  omnia  quadrata,  a V,  regula , R V,  vt  redangulum 
fub , } , M •# , & iub , R M,  ad  redangulum , F M H , ergo  ex  a-quali 
omnia  quadrata  portionis  , R F V,  regula , F M,  ad  omnia  quadrata 
eiufdem , regula  , R V,  erunt  vt  redangulum  iub,  J , M » , & iub,  R 
M * ad  redangulum  fub , F M , & iub  compofita  ex , ' , H M , & , J* 


M F , .i.  vt  redangulum  fub  tota , M « , & iub , R M , ad  redangu- 
lum  iub,  F M,&  fub  compofita  ex,]  ,FM  ,&fexquialtcra,  M H, 

#i.  & tub  compolica  cx , J- , F M , & kxquialtera , M I , & icxquial- 
tcra,lH,  porro  fcxqu:alcera,I  H,  cum , J , F M,  efficit  duas,  F M , 

IH",  quibus  ii  iunxcris,  M 1 , detiadnmde  iexquia!tcraipfius,Ml, 
liet  tota,  F H,  cum,  MN,  a:qualisdimidio,F  M,  & lexquialterar, 

M H : Omnia  ergo  quadrata  porcionis,  R F V,  regula , F M,  ad  om- 
nia quadrata  eiufdem  portionis , regula , R V,  erunt  vt  redangulum 
fub , M a , & fub  JIM,  ad  redangulum  fub , F M , & fub  compofi- 
ta ex  , F H , M N , ad  redangulum  fub , F M , & iub  , M N , fub , Et  virli. 
F M , & fub , M H , & ad  quadratum  ,FM:  quia  vero  redangulum,  Elera* 

F M H , tequatur  quadrato , R M , erunt  omnia  ilia  quadrata  , vt  re- 
dangulum fub , u M J & fub , R M , ad  quadratum  , R M , quadra- 
tum , M F redangulum  iub , F M , \1  N , vel  vt  litorum  dupla  .f. 
vt  r$dartgulum  fub\«*  M , & fub , R V,  ad  quadratura  ,KM,  qua- 
dratum , Ai  V,  t!uO  quadrata , F M , & duoredangulaiub,F  M ,M 
N,  .i.  Vjiium  iub,  F A1  ,A1  I , cui  fi  iunxeris  vnum  oeduobus  quadra*  jt.Eleni. 
tiripfius,  1-  M , componetur  redangulum  ,F  M H , quodelt  «equa- 
le  quadrato,  R M.  Sunt  ergo  omnia  quadrata  portionis,  R F V,  re-  Vlt,  i,El. 
guja , F M > ad  omnia  quadrata  eiufdem  portionis , regula , R V , vt 
redanguium  iub,, « M , & iub , R V ,ad  tria  quadrata , R «M  cein 
vu'-tqaadr4&o,'  F:>f  ,*quod  ollendere  oportebat . 


H h i T1IEO*  ‘ 
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GEO  METRI  JE 


THEOREMA  XXIV.  PROPOS.  XXV. 


IN  figura  circuli,  &ellipfis  eiufdemTheor.ai.  oftenden- 
dumeftjibiappoficis  retentis, fumpta tamen  vtcunque 
portione  minori,  R FV,& regula  diametro  ciufdem  portio- 
nis .f.  F M i omnia  quadrata  parallelogrammi,  ^ V,  ad  omnia 
quadrata  portionis , R F V,  effe  vt  quadratum , F M , ad  fpa- 
tium,quod  remanet , dempto  re&angulo  fub  , I M , & lub  , F 
M, (ad quam, FM,  fit,vt,A V,ad  portionem, RFV,) i re- 
dlangulo  fub,  F M,  & fub,  ?,  ipfius,  M H . 


9.Lib.*. 


Sit  igitur  vt,  a V,  ad , R F V,  ita , F M , ad,  M T;  omnia  ergo  qua- 
drata , a V,  ad  re&angula  fub  , a V,  V T,  funt  vt  quadratum , F M, 
i4.Lib.2.  ad  redtangulum , F M i , reftangula  infuper  lub , a V,  V T,  ad  re- 
dtangula  lub  portione, RFV,  & lub,  VT,  lunt  vt,A  V,ad  portionem, 
Coroll.i.  RFV,  ,i.  vt,FM,ad,  M r,.i.iuu.pta,MI, 
afi.lib.  >.  communi  altitudine,  vt  reitangulum,  F 
0.  Lib.  t.  MI,adre&anguIuin,r  M I,  ergo  ex  x- 
quali  omnia  quadrata,  AV,adre&angu- 
la  fub  portione,  RFV,&  lub,VT,  erunt 
▼t  quadratum  , F M , ad  re&angulum , 

T M I , quod  ferua . 

Vlterius  omnia  quadrata,  aV,  ad  om- 
nia quadra ta,V n,  lunt  vt  quadratum,  F 
M,  ad  quadratum,  M O , vel  ad  quadra- 
tura,R  V,  .i.  ad  quatuor  rettangula  lub , 

R M,  M V : Omnia  infuper  quadrata  , 

V n , ad  re<flangula  fub  portione, RFV7-, 

^ & quadrilineo,  RTHY  V , lunt  vt  fex 

quadrata.CE,  ad  quadratu,F H,  nam  in 
llicitur  circulo  omnia  quadrata,  R Z,  lunt  lex- 
tx  u.hu.  cupla  redtangulorum  fub  portione , RF 
V,&  quadrilineo, RTHYV,&  ideo  funt 
ad  illa,vt  lex  quadrata,  C E,  ad  quadra- 
tum,CE,vel  ad  quadratum,FH,incllipfi 
*-  ’ vero  omnia  quadrata , R Z , lunt  ad  re- 

itangula  lub  portione, RFV,&  quadrilineo, RTHYV,vt  lex  quadra- 
ta, C E,  ad  quadratum , FH,  quod  elicitur  ex  Prop.n.  huius.  Quia 
S7.3, Con.  vero  redungulum , R M V , ad  teftangulum , t M H ,-( tum  in  cir- 
culo, 
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culo,  tum  in  ell  ipfi ) efi  v c quadratum,  C N,  ad  quadrdtum,  N F,  vel 
vt  quadratum, C E,  ad  quadratum,F H,  ide6 fex  re&angula,  RMV, 
ad  reftangulum,  FMH,  erunt  vt  lex  quadrata , C E,  ad  vnum  qua- 
dra um , F H , .i.  erunt  vt  omnia  quadrata  , R Z , ad  reftangula  fub 
portione,  R F V,  & quadrilineo,  K.THYV,  vt  autem  funt  fexre- 
dangula  , R M V,ad  reftangulum , F MH,  ita  quatuor  re&angu- 
la,R  M V*ad,  * ,re£tanguli  ,F  IVI  H,.i.adreftanguluml'ub,F M, 
ergo  omhia  quadrata , R Z , ad  reftangula  fub  portio- 
ne, R F V , & quadrilineo  ,RTHY  V , erunt  vt  quatuor  rc&angu- 
la,  R M V,  ad  rcftanghlum  fub,  FM,&,j,MH,  erant  autem  om- 
nia quadrata  , a V , ad  omnia  quadrata , R Z , vt  quadratum , F M, 
ad  quatuor  re&anguia  fub , R M V , ergo  ex  atquali  omnia  quadra- 
ta , a V , ad  reftangula  fub  portione*  R F V , & quadrilineo,  R T H 
YV.erunt  vt  quadratum, FM,adrcftangulumlub,FM,&  tub,f,MH, 
eadem  verd  omnia  quadrata , a V , ad  re&angula  fub  portione , R 
F V , & lub,  V T , oftema  funt  effc , vt  quadratum , F M , ad  rcftan- 
gulum  . r M I , ("ex  quibus  habemus  rettangulum  lub,  r M I , mi- 
nus ede  rc&angulo  lub , F M , & fub , f , M H , nam  redtanguia  lub 
portione , R F V , & fub , V T , minora  funt  redtangulis  fub  eadem 
portione,  R F V,  & quadrilineo,  R T H Y V, ) ergo  omnia  quadra- 
ta , A V , ad  refiduum  omnium  redlangulorum  lub  portione , RFV, 

& quadrilineo  , R T H Y V » demptis  re&angulis  iub  portione , RF 
V,&  fub,V  T,  .i.  ad  rc&angula  lub  vtrilq;  portionibus,RF V,7  HY, 

•i.  ad  omnia  quadrata  portionis , R F V , erunt  vt  quadratum,  F M , 
ad  refiduum  ipatium,  dempto  reftangulo,  r M I , a reftangulo  fub , 

F M , & fub , | , M JH  , (hoc autem  voceiur  rehduum  tedtanguium 
huius  Thcor. ) quod  oftendere  opus  erat . 

THEOREMA  XXV.  PROPOS.  XXVI. 

E Xpofita  adhuc  figura  Theor.antecedentiSjoftendemus 
omnia  quadrata  portionis , R F V,  regula,  F M , ad  om- 
nia quadrata  eiufdem  portionis , regula  bafi  >efle  vt  paraJlc- 
lepipedum  fub  b.jfirefiduore&angulo  antecedentis  Theor. 
altitudine  tripla,  MH,  ad  parallclepipcdumfub  bafi  rcdfan- 
gulo  ipfius  ,I;Mj  du&*  in  ,R  V, altitudine  linea  compofita 
cx,MH,HN. 

Omnia  .n.  quadrata  portionis , R F V , regula , F M , ad  omnia 
quadrata  e uidem , regula  , R V , habent  rationem  compofitain  cx  Deficta 
w,  quam  habent  omnia  quadrata,  R F V ,ad  omnia  quadrata , a hb.i. 

V,re- 
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V,  regula,  F M,.i.  ex  ea,  quam  habet  reGduum  re&angulum  Theor. 
antecedentis  ad  quadratum , F M , & ex  ratione  omnium  quadrato- 
Bx  antte.  rum  ^ A y , regula , F M , ad  omnia  quadrata  eiufdem , a V,  tegula, 

. ^ R V,.i.  ex  ea , quam  habet,  a R , ad,R  V,  vel,  fumpta , a R , com- 
' l'  muni  altitudine  ex  ea , quam  habet  quadratum , a R , vel  quadra» 
tum , F M , ad  reflangulum  fub,  F M, 
i .huius.  RV;& tandem  ex  ea-,  quam  habent 
omnia  quadrata , a V , ad  omnia  qua* 
draca  portionis,  R F V,  .i.  ex  ea,  quam 
habet, M H,adco;npofitamcx, },M 
H , & , i , F M . Rationes  autem  re- 
dtangulircfiduiTheor.antecedcntis  ad 
l*i.  quadratum  , P M , & quadrati , F M, 
ad  redangulum  fub,F  M,  RV,re* 
foluuntur  in  rationem  re&anguli  refi- 
- dui  Theor.  antecedentis  ad  redangu* 
lum  lub,  F M,  R V,qu?  iunfta  rationi 
G.Cor.4»  ipfius,  M H, ad compofitam ex  ,i, M 
f cn- ,4>  H,  &,i,F  M,  coponic  rationem  paral- 
* *’  lelcpipedi  fub  bafi  refiduo  redtungulo 
Theor.  antecedentis,  altitudine,  M H, 
ad  parallclepipedum  fub  bali  re&an- 
gulo  fub,  F M , R V,  & lub  compotita 
v ex , l , M H,  & , i , F M : Triplicentur 
horum  paralleleptpedoru  altitudine  s, 

fiet  pro  antecedentis  altitudine  tripla,  ...  . 

M H,&  pro  altitudine  paralielcpipedi  confcqucntis  tripla  dimiTir, 
M H,.  .icxquialtera  iplius,M  H ,.'.lexquia!tera,  M I,  & lexqu  al- 
tera,  1 H ,cum,  j.,  F M , porro  fi  (exquialter^,  M I , iunxeris  lexqu- 
alteram , I H » cum  dunidia  , F M , .1.  duplam , I H , quoniam  fex* 
quialtera , I H , ell , M 1, 1 N , fi  inquam  illi  iunxeris  bis , l H , com- 
ponetur altituJo  confcquenris  paralielcpipedi,  qu$  erit  ,MH,HN» 
omn:a  ergo  quadrata  portionis,  R F V,  regula,  F M,ad  omnia  qua- 
drae c mi  dem,  regula,  R V , erunt  vt  parallclepipedum  fub  bali  rc- 
fi  ’ . i recUnguio  Theor.  antecedentis , altitudine  tripla, M H,  ad 
i nileicpipcuum  lub  bali  redlangulo , lub , F M , R V,  altitudine  it* 
reae  ■••ipo/itaex , M H,  HJM  , tum  uuirculi  > tum  ellipfis  figura» 
c .J  .o  tenuere  oportebat. 


THEO- 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOS.  XXVII. 

AD  huc  etiam  exponatur  figura  circuli, & eJIip/Is  Theor. 

2 r.oftendetxigs»-n. omnia  quadrata  figura?,  LCFE 
G , demptis  omnibus  jejuadratis  trilineorum , C L T , Y G E, 
regula  ,Fl  ,ad  omniajquadrata  portionis,TCFEY,regu- 
la  bafi , T-Y , e/Te , in  circulo  , vt  cylindricus  fub,  1 M , & por- 
tic^ae  ,T C FE  Y,vna  cum, i, cubi ,TY,ad  parallelepipe- 
dumfub  altitudine,  FI,  bafi  verd  re&angulo  fub,  FI,  & 
fexquitertia  duarum, LH,  HN.  In  ellipfi  vero  habere  ra* 
tiouqn  conjpbfitam  ex  ea  ,quam  habet-cylindricus  fub,I  M, 
&pottiooe,T  CFEYjVnacum  ea  parte  cubi,  T Y,  vel  pa- 
rallclcpijpedi  fub,R  V,&rhombo,RZ,  adquam  eiufdem 
cubi,  vcfparallelepipedifexta  pars  fit»  vtquadratum,  CE, 
ad  quadratum , F H , ad  parallclepipedum  fub  altitudine,  L 
G,  bafi  parallelogrammo,  AG;&exea,quam  habet  qua- 
dratum, FH, ad re&angulum  fub,  FI,  & fub  fexquitertia 
duwutn,lH,HN. 

Omnia  quadrata  namq,-  figurae , LC  F G * demptis  omnibus  qua-  «».huiuj, 
dratis  tril  meorum  ,CLT,YGE,  ollenfa  funt  effc  ad  omnia  qua- 
drata , A G , regula , F I , vt  cylindricum  fub , M I , & fub  bafi  por- 
tione, T C FE  Y,  vna  cum,  |,  cubi,  TY,  in  circulo  ( in  ellipfi  ve- 
ro vna  cum  ea  parte  cubi , T Y,  vel  parallelepipedi  fub , R V , & 
rhombo , R Z , ad  quam  eiufdem , , , fit  vt  quadratum , C E , ad 
quadratura , F H , ) ad  parallelepipedum  fub , L A , & parallelo- 
grammo ,AG.  V lteri us omnia  quadrata , AG,  regula , F I , ad ^ j 
omnia  quadrata  eiufdem,  A G,  regula,  LG,  funt  vt,  A L,  ad,  L19'  '** 
G,  .i.  vt  parallelepipedum  fub , A £,  & parallelogrammo  , A L G, 
ad  parallelepipedum  lub,  LG,&  parallelogrammo  eodem  ■,  A L 
G,  ergo  ex  squali  omnia  quadrata  figurs,  LCFEG  , demptis 
omnibus  quadratis  trilineorum,  C LT , Y G E , regula , F I , ad  om- 
nia quadrata  , A G,  regula  , T Y,  erunt  vt  cylindricus  fub , M I , & 
portione  ,T  C F E Y , vua  cum  ,cubi  ,T  Y,  in  circulo,  in  ellipfi 
ver6  vna  cum  di&a  parte  cubt  ,T  Y , vel  parallelep  pedi  iub  , R V.% 

& rhombo , R Z , ad  parallelepipedum  lub,  L G ,&  parallelogratn- 
mo.ALG. 

Tandem  omnia  quadrata,  A G,  ad  omnia  quadrata  portionis , i.hmus. 
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T C F E Y , regula , T Y , funt  vt  re&angulum  lub , F N , & tripla  , 
NH,..vt,f,  quadrati,  FH,  ad  re&angulum  fub, FI,  & fub,I 
FI  N,.uvt  totum  quadratum,  FH,  ad  reftangulum  lub,  FI , & 
fub  lexquitertia  iplarum , 1 H N , -i.  in  circulo , vt  quadratum , A P, 

( quod  xquatur  quadrato  , F H , ) ad 
idem  reftangulum  idelt  lumpta , F I , 
communi  altitudine,  vt  parallelepipe- 
dum  fub , F I , & quadrato , A F , .i. 
vt  parallelepi pedum  lub,  AP,vel,L 
G , & parallelogrammo  rc&angulo 
fub, FI,  fiue,  A L , & , L G , ad  pa- 
rallelcpipedum  fub , F 1 , & lub  Sali 
redangulo  fub , F I , & lub  lexquiter  • 
tia,  1 HN,  ergo  ex  «quali  omnia 
quadrata  figura:  , LC  F EG  , dem- 
ptis omnibus  quadratis  trilineorum , 

CJLT»YG  E , regula,  F I , ad  omnia 
quadrata  portionis,  T C F E Y , regu- 
la, T Y , erunt  vt  cylindricus  fub , M 
I,  & fub  portione , T C F E Y , vna 
cum , i , cubi , T Y , ad  parallclcpipe- 
dum  lub  , F I , & fub  re&angulo  lub , 

FI,&  lexquitertia,  IHN  ;&hoc  in 
circulo . 

In  cllipfi  autem  eadem  habebunt 
rationem-compofitam  exum  di£ta  ratiene  .f.  ex  ratione  cylindric 
fub , M I , & fub  portione  , T G F E Y , vna  cum  ea  parte  cubi , vel 
parallelepipcdi  luo , R V , & rhombo , R Z , ad  quam  eiuldem,  i , fit 
vt  quadratum  ,C  E, ad  quadratum  , F H , ad  parailelepipedum  , 
fub , L G , & parallelogrammo , A G , & ex  ratione  quadrati , F H, 
ad  rc&angulum  fub , F 1,  & lub  lexquitertia  ipfarum  , IHN;  quas 
duas  rationes  in  circulo  in  vna  reiolumius , quia  in  eo  quadratum  • 
FH,*quatur  quadrato,  A P , quod  cum  in  ellipfi  non  verificetur 
ideo  has  duas  rationes  componentes  pro  ipla  ellipli  retinuimus 
quod  oltendere  opo.  tebae . 


THEOREMA  XXVII.  PROPOS.  XXVIII. 

. i*  ; • « 

IN  eadem  fuperioris  figura  oftehdemus,  tum  in  circulo» 
tum  in  ellipfi , omnia  quadrata  figura: , L C F E G , dem- 
ptis omnibus  quadratis  trilineorum  ,CJ-T»  Y GE,  regula  > 


/ 
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FI, ad  omnia  quadrata  circuli,  vel  ellipfis,  CFEH,efic 
vt  cylindricum  fub  ,M  I,& portione  ,TCFE  Y,  vna  cum, 
i, cubi, T Y,  pro  circulo,  pro  ellipfi  vero » vna  cumfapius 
dida parte  cubi.T  Y,  vel parallelepipedi  fub, R V , & rhom- 
bo, R Z , ad , f , parallelepipedi  fub , A D,  & parallelogram- 
«o,AQ,idcft,  in  circulo  ad,  i,cubi,FH. 

Omnia  .n.  quadrata  figur^ , L C F E G,  demptis  omnibus  quadra* 
tis  trilineorum , C LT,  i G E,  ad  omnia  quadrata , A G,  1'unt  vt  cy- 
lindricus iub , M I , & portione , TC  F E Y,  vna  cum , { , cubi,  T Y,  ii. huius, 
pro  circulo , pro  ellipfi  vero , vna  cum  faepius  di&a  parte  cubi , T Y, 
vcldt&i  parallelepipedi , ad  parallelepipedum  fub , L A,  & paralle- 
logrammo , A G ; omnia  vero  quadrata , A G , ad  omnia  quadrata, 

A Q , funt  vc  quadratum , A L , ad  quadratum , A D , d.  fumpta , A 9>  Lib. ». 
P,  communi  altitudine  , vt  parallelepipedum  fub , P A , & quadra- 
to, A L ,ad  parallelepipedum  fub , P A , & quadrato,  AD,  hoc  eft, 
vt  parallelepipedum  fub  , L A , & parallelogrammo , A G , ad  paral- 
lelepipedum lub,  DA,&  parallelogrammo,  AQ,  omnia  autem  qua- 
drata, A Q,  omnium  quadratorum  circuli,  vel  ellipfis,  C F E H,  lunt 
lexquialtera  .i.  tunt  ad  ea , vt  parallelepipedum  fub  , A D*  & paral-  Coroll.«* 
lelogrammo , A Q , ad  eiuldem , $ , ergo  ex  aequali  omnia  quadrata  buius  * 
figura; , L C F E G,  demptis  omnibus  quadratis  trilineorum , C LT, 

Y G E , ad  omnia  quadrata  circuli , vel  ellipfis , C F E H , erunt  vc 
cylindricus  fub , M 1 , & portione  ,T  C F E Y,  vna  cum  ,£,cubi  ,T 
Y,  pro  circulo , pro  ellipfi  vero , vna  cum  fa;pius  didfa  parte  cubi , T 
Y,  vel  parallelepipedi  lub  , R V,  & rhombo , R Z , ad  , 2 , parallele- 
pipedi fub , A D , 6c  parallelogrammo  , A Q , .i.  pro  cuculo  ad , f , 
eub:,  A D,  vel  cubi,  F H,  quod  oftendere  opus  erat . 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOS.  XXIX; 

SI  parallelogrammo  fit  inferipra  figura  quacunqnc,  ita  ta- 
men, vc,fumpto  vno  laterum  parallelogrammi  pro  re- 
gula, &,  dudis  vtcunque  ipfi  regula  parallelis  intra  paralle- 
Jogrammum , earum  qualibet , vel  tota  fit  intra  figuram  in- 
feriptam  jveleiufdem  aliqua  parte  extra  figuram  exiftente, 
ac  ad  vnum  laterum  parallelogrammi  terminante,  ad  latus 
eiufdem  parallelogrammi  pradi&o  oppolitum  terminet  alia 
portio  eiuldem, regula  aquidiftantis  ,fint  autem  dua  qua- 

i 1 hbec 
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libet  portiones  extra  figuram  ad  oppofira  latera  terminan- 
tes, & in  eadem  reCla  linea conftitutar  integrae,  & inter fc' 
«equales:  Omnia  quadrata  didi  paraJlelogrammi  ad  omnia 
quadrata  inferiptae  Hgura?  ,e«tn  redangulis  bis  fub  eadem 
figura, & fub  dictarum  portionum  i js omnibus, quf  extra  fi- 
guram ad  vnum  dictorum  laterum  oppofitorum  ciufdem  pa- 
rallelogrammi  terminantur, erunt  vt  pra: dictum  parallelo- 
grammum  ad  inferiptam  figuram . 


Sit  igitur  parallelogrammum , A N , & illi  inferipta  vtcunq;  figu- 
ra , B D M <3 , & fumpta  pro  regula , E N , (it  dudta  vtcunque  itura 
parallelogrammum , A M , ipia , D O, qu?  cadat  etiam  tota  intra  fi- 
guram, B D M O , fit  etiam  dudta  alia  vtcunque  parallela  ipfi , E N* 
nempe , V R , portiones  autem  eiuidem,  V R , fint  extra  figuram, 
ad  latera  oppofita , A E,  C N , terminantes.!.  V 1,  S R , qux  iint  in- 
tegrae , & inter  fe  aquales . Dico  omnia  quadrata , A N , ad  omnia 
quadrata  figura , B D M O , cum  redlangulis  bis  lub  figura , B D M 
O , & i‘ubtriiineis,B  C 0,0N  M , .i.  lub  omnibus portionibus,qu5 
terminant  ad  latus,  C N , extra  figuram , B D M O,  conflitutis*  elie 
yt , A N , ad  figuram  , B D M O : Omnia 
enim  quadrata , A N , ad  redlangula  lub, 
r AN,& iub  figura , B D M O , funt  vt , A 
N , ad  figuram , B D M O,  led  redlangula 
Cor  oli.  n fub , A N , & fub  figura , B D M O , diui- 
at.lib.  z.  duntur  in  redlangula  fub  eadem  figura , B 
D MO  ,&  fub  trilineis,B  A D,  D E M, 
fub  eadem,  & fub  trilineis,B  C O,  O N 
A»a*.U.  M , & in  redlangula  fub  eadem  in  eandem 
figuram  .f.  in  omnia  quadrata  ciufdem  fi- 
gurae, B D M O,  quia  vero  linearum  aequi- 
dillantium,  regulae,  E N , portiones,  qux 
funt  in  eadem  redta  linea  extra  figuram  adiacentes  lateribus  oppofi- 
tis,A  E,  C N ,funt  & integrae,  & xquales  ,idco  ficuti  redlangu- 
lum , V I S , eft  aequale  redlangulo , I S R , ita  redlangula  lub  figura, 
B DMO,  & trilincis , B A D,D  E M , erunt  aqualia  redlangulis 
fub  eadem  figura  ,B  DMO,  & lub  trilincis  , B CO,ON  M,  tunc 
ergo  redlangula  lub  > A N,  & lub  figura,  B D M O, aqualia  om- 
nibus quadratis  figura , B D M O , cum  redlangulis  bis  lub  eadem, 
& lub  trilincis,  BC  0,0  N M;  omnia  autem  quadrata,  A N,ad 
tedtangula  fub , A N , & lub  figura , B D M O , lunt  vt , A N , ad  fi- 
guram , B D M O ; ergo  omnia  quadrata , A N , ad  omnia  quadra- 
ta fi* 
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ta  figurae,  B D M O.cuin  re&angulis  bis  fub  eadem  figura  >&  lub 
trilincis  ,BCO,ONM,  erunt  vt , A N >ad  figuram  ,BDMO, 
quod  offendere  opus  erat . 

| THEOREMA  XXIX.  PROPOS.  XXX. 

T7  Xponatur  figura  Theor. antecedentis , dimiflis  tamen  re» 
J 2j  dis  lineis  ,DO,VR,&  fit  adhuc  regula,  E N,produ* 
cantur  autem  ad  eafdem  partes , A C , E N , in , H F,  ita  vt,  C 
H , fit  aqualis , N F , iunda  igitur , H F , erit , H F , parallela 
ipfi,CN, quoniam, CH,NF,funt  aquales, & parallela, 
&eric  parallelogranimum,AF,&,CF.  Dico  ergo  omnia 
quadrata , A N , cum  reclangulisfcis  fuh , A N , N H,ad  om- 
nia quadrata  figuia,BDMO,cumrcdangulis  bis  fub  ea- 
dem, &lub  quadrilineo,  BOMFH,elk  vt,  AN, ad  figu- 
ram, BDMO. 


Omnia  quadrata.n.parallelogrammi,  A N,  ad  omnia  quadrata  fi- 
gunj,  £ D M O,  cum  redtangulis  bis  iub  eadem , & lub  trilineis,  B C Ex  antec. 
O.ONM,  tunc  vc,  A N , ad  figuram , B D M O . Item  redtangula  Coroll.i. 
fub , A N , N H , ad  redtangula  lub  figura , B D M O , & fub , N H,  lib.  ^ 
funt  vt,  A N , ad  figuram,  B D M O , & eadem  rcdlangula  fub,  A N, 

N H , bis  fumpta  ad  rcdtangula  fub  figura,  BDMO,  & fub , N H, 
bis  lumpta  erunt  pariter,  vt,  A N,  ad  figuran  , B D M O,  .i.  vt  omnia 
quadrata,  A N , ad  reftangula  bis  lub  figura  ,BDMO,&  lub  trili- 
ncis, B C O,  O N M,  cum  omnibus  quadratis  eiuldein  figur^,  B D M 
O,  ergo  vt  vnum  ad  vnum , ita  omnia  ad  o^nia  .1.  vt  omnia  quadra- 
ta , A N , ad  omnia  quadrata  figura' , B D 
M O,  cum  re&angulis  bis  lub  .adem  figu- 
ra,  & lub  trilincis,  B C O,  O N M,  ita  om- 
nia quadrata,  AN,  cutn  redlangulis  bis  fub, 

A N , N H , ad  omnia  quadrata  figura: , B 

D M Orcum  rcdiangulis  bis  fub  eadem,  & /t..  • ; < 

lub  trilincis , B C O , O N M , & bis  fub  ea- 
dem, & fub,  N H,  .i.ad  rcctangula  bis  fub 
eadem , & lub  quadrilineo,  B O M F H; 
lunc  autem  omnia  quadrata,  A N , ad  om- 
nia quadrata  figur$,  B D M 0,cum  reftangulis  bis  lub  eadem, & lub 
trilineis , B C O,  ON  M , vt,  A N , ad  , B D M O ; ergo  omnia  qua- 
drata, A N,  cum  rcdlanguln  bis  fub,  A N,  N H,  ad  omnia  quadrata 
figure,BD  MO,cumrcdUngulis  bis  lub  eadem, &. fub  quadrilineo. 
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BOMFH, erunt vt , A N , ad  figuram ,BDMO,  quod oftendere 
oportebat . Per  hanc  autem , & antecedentem  Propofit.  vniuerfa* 
liusollendunturPropof.  15.  id.nccnon Corollaria Prop. 

theorem^xxx*  PROPOS.  XXXI. 

SI  parallelogrammum  fuerit  cllipfi  circumfcriptum,  ita  ta- 
men, vt  eiufdem  latera  non  tangant  ellipfim  in  extremis 
pundis  axium  eiufdem ; portiones  coalterne  tangentes  erunt 
a?quales ; & ii  duabus  oppofitis  tangentibus  ducantur  paral- 
Icif  abfeindentes  a reliquis  coalternis  tangentibus  redas  li- 
neas aquales,  fumptas  verfos  punda  contaduum  j redangu-  . 
Ium,  quod  continetur  fubtnius  parallelarum  ea  parte, qua? 
manet  intra  curuam  cllipfis,  & tangentem  ex  ea  parte , & fub 
reliqua  illi  indiredum  manente  intra  ellipfiin , erit  aequale 
rcdangulo  ad  coalternam  tangentem  fimiliter  fumpto . 

Sit  ergo  ellipfis  ,BDM  G,  cui  fit  circumfcriptum  parallclogram* 
mum , A R , ita  tamen  , vt  punda  contaduum  non  fint  punda  ex- 
trema axium  eiufdem , tangant  autem  in  pundis  ,BDMG,&  iun- 
gantur ,BM,DG,& quoniam , A C , F R , funt tangentes  paralie- 
Elirhur  • vt  cciam'  A F,  C R , ideb , B M , G D,  per  centrum  cllipfis  tran- 

em 27. i,  fibunt,  fit  earum  communis  fcdio  pundum,  S,ergo,  S,  erit  centrum 
Cor*  ellipfis, cum, B M,G  D,  fint  diametri* 

Dico  ergo  portiones  laterum  parallelo- 
grammi, A R,coaltern£  tangentes  efle 
sequalcs.f.  AD,ipfi,GR,AB,  ipfi,M  * 

R.BC,  ipfi , F M , & , C G , ipfi , DF» 
iungantur*B  G,  D M;  in  triangulis  ergo» 

B S G , D S M , latus  ,B  S , aequatur  late-  D 
ri ,S  M,&  latus, GS,  lateri,  S D,item  e 

4«i.  Elcnu1n§ulus  B S G»  anSulo>  D s M,  ergo  ba- 
tis , B (i , aequatur  bafi,  D M , & angulus, 

S B G , angulo  , S M D,  & , S G B,  ipfi , & 

D M , totus  autem  angulus , C B S , sequatur  toti , F M S >fibi  coal- 
terno , ergo  reliquus  angulus,  C B G,  aiquatuc  reliquo  angulo,  D M 
F,  & fimiliter  probabimus  angulum , B G C , tequari  angulo , M D 
F,  ergo  reliquus,  B C G,  aequabitur  reliquo , D F M , (qui  etiam  lunt 
aequales,  quia  lunt  anguli  oppofiti  parallclogcammi  ,AR,)&  ideo 
trianguli , B C G,  D F M , erunt  sequianguli , & , B G ,DM,  latera 

ho- 
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homologa  funt  aequalia , ergo  etiam , B C , aequabitur  ipfi , F M , 

C G , ipfi , D F»  eft  autem  »AC,  aequalis  ipfi , F R , & , A F,  ipfi , G 
R, ergo  reliqua , AB, aquabitur  reliqua,  M R ,&  reliqua,  A D,  re- 
liquae ,GR;  funt  igicur  portiones  laterum  parallelogramini , A R, 
coalterne  tangentes  inter  fc aequales . 

Sumantur  nunc  vtcunque  duae  coa!tern£  tangentes , A D , R G, 

& ab  ipfis  verius  punda  contaduum , D G , abicindantur  vtcunque 
du a redae  aequales , P D , V G , & per  punda , P V,  ducantur  bafi, 

F R , parallela , P Q , R V,fecantcs  curuam  ellipfisin  pundis , H I, 
ipfa , P Q , & in  pundis  ,NO,  ipfa , E V . Quoniam  ergo  , A B,  A 
D , tangunt  ellipfim , B D M G , coincidentes  in  pundo , A , eft  au- 
tem , Q P,  parallela  vni  tangentium . i. ipfi , A B , fecans  curuam  el- 
lipfis  in , H,  & aliam  tangentem  in  , P,  redangulum  ergo,  1 P H,  ad 
quadratum,  P D .erit  vt  quadratum , B A , ad  quadratum  , A D,J. 
vt  quadratum , M R,  ad  quadratum,  R G : confimili  modo  oftende- 
mus  redangulum  , N V O , ad  quadratum , V G ,effe  vt  quadratum, 

M R,  ad  quadratum  ,R  G,  J.  vt  redangulum,  I P H,  adquadratum, 

P D,  vel  ad  quadratum , V G,  ergo  redangulum , I P H , eft  aequale 
redangulo , N V O . Nunc  offendemus , P H , efle  aequalem  ipfi,  O 
V,  confideremus  duo  quadrilatera  ,APXB,MTVR,  quae  funt  fi- 
milia  polygona , nam  angulus , P A B , eft  aequalis  angulo , M R V, 
&,ABX,ipfi,RMT,  tum,  BXP,  ipfi,  MTV,& tandem, XP 
A , ipfi,  TVR,  qu?  facile  apparent,  & duo  latera , A B,  M R,  funt 
aqualia , vt  etiam*  A P,  RV,  ergo  reliqua  latera  erunt  aqualia , qu? 
aqualibus  adiacent  angulis , vnde  ,T  V,  erit  aqualis  ipfi  , P X , 

M T,  ipfi , B X , vnde  redangulum  , M T B , aquabitur  redangulo,, 

M X B , & quoniam , vt  redangulum , M T B , ad  redangulum  , M 
X B , ita  quadratum , T O , ad  quadratum , X I , quoniam , N O , H ®b.&eiu" 
1 , funt  parallela  tangenti , A C,  & ided  ordinatim  applicat?  ad  dia  ue'  scho* 
metrum,  BM,  erit  ergo  quadratum,  T O,  aquale  quadrate,  X I,  lio. 
&,T  O,  pfl  *XI,  vel,  HX,  ergo  reliqua , O V,  erit  aequalis  reli- 
qua , P H , & quia  redangulum , I P H , eft  aquale  redangulo , N 
V O , erit , I P,  aqualis  ipfi , N V,  & quia , P H , eft  a qualis , O V, 
erit , H I,  aqualis , N O , & idea  redangulum,  IH  P*.  erit  aquale  re- 
dangulo, N O V.. 

Vel  breuiu%  fic  proceflifTet  demonftratio , dimiflb  Apollonij  theo- 
remate,,oftcnfo  .n.  O V,  clie  aqualem  ipfi , P H , & , TO , ipfi  ,.X  I,. 
manet oftenfum ,N  O , aquari  ipfi, HI, quoniam, N O , H I, bi- 
faria diuiduntur  a diametro , B M ,&  ideo  illicb  manifeftum  euadit 
redangulum , N O V,  aquari  redangulo  , I H P^quod  oftenderc 
oportebat 
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Hinc  patet  nedum  reftangulum  ,7\(  OV,  aquari  retlangulo  ,1 H T, 
fcd  etiam  portiones  interceptas  tangentibus,  & curuaelltpfis  tfle 
tnter  fe  aquales,  velat,  OV,  ipfi » T H . 

THEOREMA  XXXI.  PROPOS.  XXXII. 

EXpofita  ellipfi,  cum  parallelogrammoilli  circumfcripto 
Theor.  antecedentis , canteris  om  illis , oftendcmus , re- 
gula ,FR , omnia  quadrata  panllelogrammi , A R,  ad  om- 
nia quadrata  ellipfis ,BDMG, cum re&angulis  bis fub ea- 
dem ellipfi,  & fub  trilineis , BC  G ,G  R M.efle  ,vt  paralle- 
logrammum,  A R,  ad  ellipfim,  BDMG. 

Coroll.»!  Ducantur  i punftis  contattuum  regulae , F R , parallel?  »G  E»  D 
26.1;b.  i*  V;  omnia  ergo  quadrata , A R , ad  redtangula  iub  ellipfi , B D M G, 
& iub,  A R , lunt  vt,  A R , ad  ellipfim,  B D M G ; verum  rccfangula 
6»xs.Li.  fub  ellipfi  ,B  DM  G,&fub  , A R, lunt  aequala  rcttangulis  iubcl- 
lipfi , B D M G,  & fub  duobus  trilineis , B A D , D F M » item  lub  el- 
lipfi , B D M G , & fub  eadem  .i.  omnibus  quadratis  ellipfis , B D M 
G , & fub  eadem  ellipfi  , B D M G , & fub  duobus  trilineis , B CG, 
G R M , verum  redtangula  fub  ellipfi , B D M G > & iub  trilineis , B 
A D,  D F M,  aequantur  re&angulis  iub  ea- 
dem ellipfi,  & lub  trilineis,  BC  G,G  R M, 
ftxantec.  quod  fic  patet , quoniam  enim,  A D , R G, 
coalterne  tangentes  lunt  aequales,  & dudli, 
ipfi,FR » parallelis  intra  ellipfim , ex  ipfis 
coaltcrni  tangentibus , A D , R G,  ablcin 
dentibus  portiones  aquales  verius  pundla 
conta&uum, redtangula  lumpta,  vt  didtum 
cft  in  antecedenti  Theor.lunt  aqualia, ideo 
& omnia  omnibus  erunt  aequal  a .i.  redtan- 
gula  fub  portione  ,oGB  D ,&  trilin.-o , B A D , erutu  aequalia  re- 
langulis  lub  porcione , S M G , & lub  trilinco,G  M R , eadem  ra- 
tione redtangula  lub  portione,  O M D , & trilineo,  D F M,  aequan- 
tur redt angulis  iub  portione , S B G,  & trilineo , B C G,  ergo  redtan* 
gula  fub  ellipfi,  B D M G,  & duobus  trilineis,  B A D,  D F VI,  cquan- 
tur  rcdtangulis  iub  ellipfi,  B D M G,  & lub  trilineis , B C G,  G R M; 

ergo 
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ergo  omnia  quadrata , A R , ad  omnia  quadrata  ellipfis  ,BDMG, 
cum redangulis bis lub  eadem,  & fub trilineis,  BCG,GR M, erunt 
vt,AR,adc!lipfim,BDMG.  Eodem  raodo,furapta  pro  regula, 
C R ,o(tendemus  omnia  quadrata,  A R,  ad  omnia  quadrata  ellipfis, 
B D M G,vna  cum  re&angulis  bis  lub  eadem,  & fub  trilineis,  D A B, 
B C G,  efle  vt,  A R,  ad  ellipJim,  BDMG,  quod  oftendete  oportebat. 

COROLLARIVM. 


Hinc  habetur  omnia  quadrata , U regula,  F]\,ad  omnia  quadra • 
ta  ellipfis  yB  DGM,  vna  cum  reft  angulis  bis  fub  eadem , & fub 
trilineis , B C G ,G  !\M , effe  vt  omnia  quadrata  regula , C /( , ai 

omnia  quadrata  ellipfis , BDM  G , vna  cum  rctlangulis  bis  fub  eadem , 
& fub  trilineis  ,£>^iB,BCG  i vtraqi  enim  oflenfa  funt  effe  ,vtf^il{t 
ad  elhpfim,  BDMG „ 

THEOREMA  XXXII.  PROPOS.  XXXIII : I 

ASfumpta  antecedentis  figura , dimillis  lineis,  E G,  D V, 
producantur  ad  eandem  partem , A C , F R , in , T X, 
ita  vt , A T , fit  «qualis , F X , & iungatur  ,T  X , ergo  ipfa , A 
X,CX, erunt  parallclogramma  . Dico  igitur, omnia  qua- 
drata , A R ,cum  re&angulis  bis  fub,  A R ,R  T,ad  omnia 
quadrata  ellipfis  .BDMG,  cum  reciangulis  bis  fub  eadem, 
& quad rilinco , B G M X T,  efie  vt,  A R,  ad  ellipfim , B D M 
G,regula,FX. 


C T 


Omnia.n.quadrata,  A R,  adre&angula  bis  fub  ellipfi  ,BD  M G, 
& fub  trilineis  ,BCG,GRM,vnacum 
omnibus  quadratis eiufdem  ellipfis, BD  a » 

M €» , lunt  vt , A R , ad  elliplim , B D M 
G , item  rcdangula  iub , A R , R T,  ad  re- 
ftangula  fub  ellipfi  *B  D M G , & tub , R 
T,  funt  vt , A R , ad  ellipfim  , B D M G, 

& eadem  bis  fumpta  funt  pariter,  vt,  A R, 
ad  ellipfim , B D M G , ergo  omnia  qua- 
drata , A R , cum  re&angulis  bis  fub , A v **  r v 
R , R T , ad  omnia  quadrata  ellipfis , B ** 

DMG,  cum  re&angulis  bis  fub  eadem , & fub  trilineis , B C G, 
G R M » & cum  reclangulis  bis  lub  eadem  ,&fub,RT,  ideft  cum 

reiUft? 
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re&angulis  bis  fub  eadem  , & fub  quadri  lineo  ,BGMXT»  erunt  vt» 
A R , ad  ellipfim , B D M G . Sic  etiam  fiet  demonftratio , fi  produ- 
cantur, F A , R C , funditer  ac  produftj  lunt , A C , F R,  quarum  aU 
terapro  regula  fumatur. 

COROLLARIVM. 

Hinc  patet  ,fi,BDMG,  non  effet  ellipfts , fed  alia  vtcunquefigu- 
ra plana parallelogrammo  inferipta , dummodo  portiones 

laterum  coalternt  tangentes  effient  aquales  retlangula  fumpta  ad. 
coalternt  tangentes , eo  modo  , quo  ditium  efl  tn  T beor,  antecedenti , ef- 
fent  quoque  aqualia , quod  omnia  quadrata , Jl  [{,  ad  omnia  quadrita-i 
talis  figura  , cum  reti  angulis  bis  fub  eadem  , 0“  fub  trilinets  adiacenti * 
bus  lateri , quod  non  fumitur  pro  regula  , erunt  vt , A J{,  ad  talem  figu- 
ram ; V eluti  erunt  etiam  omnia  quadrata,  JL  I{,  cum  reti  angulis  bis  f ubf 
, ad  omnia  quadrata  talis  figura , cum  retlangulis  bis  fub  ea- 
dem i & fub  quadrihneofimili  ipfi  ,BGMXT,  bac,n.  eodem  modo  coi • 
ligentur , quo  pro  ellipff  ,BDM  G,per  demonfbrationem  colletla  funtt 
aderunt  enim  eadem  principia , ex  quibus  demonfiratio  pro  elltpfi  pende- 
bat ; Exemplum  facile  haberi  potetl  in  figura  ex  duabus  aqualibus  cir- 
culi , vel  ellipfts  portionibus  minoribus  compofita  tali  patio,  vt  bafis  v- 
nius  portionis  alterius  bafi  congruat,  qua  quidem  figura  fit  tnfnpia  di- 
flo  reti  angulo , cutufque  latera  eam  tangant  non  in  punths  extremis 
* xium.fed  in  quatuoralijs  vtcunq,  vnde,  &c. 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOS.  XXXIV. 

QVaicunque  loiida  ad  inuicem  fimilaria , genita  cx  figu- 
ris luperius  in  hoc  Libro  Tertio  confideratis , iuxta  re* 
«w-'  gulas  ibidem  aflumptas,  quarum  patefacta  efl  ra* 
tio  omnium  quadratorum, habent  inter  fe  rationem  notam. 


Quoniam  enim  alibi  oflenfum  cft , vt  omnia  quadrata  duarum  fi* 
3j.Lib.2.  gurarum  inter  le  fumpta  cum  d:.tis  regulis , ita  die  lolida  ad  inuicem 
fimilaria  genita  ex  i;idem  figuris , iuxta  eaidem  regulas , ideb  cum  in 
Theorematibus  huius  Libri  inuenta  ell  ratio  omnium  quadratorum 
duarum  quarundam  figurarum  cum  talibus  reguiis,colligiiuu,  ctum 
' nunc  eandem  efle  rationem  duorum  ad  inuicem  fimilarium  lolido- 
rum,quaeex  illis  figuris  iuxta  eaidem  regulas  genita  dicuntur  ;Vt 
«xempli  gratia  in  Propoi.i.  conlpeftis , iterum  eiuldcm  figuris , cum 

ibi 
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ibi  oftenfum  eft , fumpta  regula , D P,  omnia  quadrata  portionis,  D 
E P,  ad  omnia  quadrata  paralielogramrai,  F P,  effc  vt  compofita  ex 
fexta  parte , E B , & dimidia , B R , ad  iplam , B R , o (lenium  etiam 
cft  Iolidum  fimilare  genitum  ex  portione,  D E P,  ad  (olidum  (ibi  Ci- 
tnilare genitum  ex  parallelogrammo , F P,  eflc  vt  compofita  ex  Tex- 
ta parte,  E B,&  dimidia,  B R, ad  ipiam,B  R . CumvcrO  ofteti- 
fura  cft  omnia  quadrata  portionis,  E D P,  ad  omnia  quadrata  trian- 
guli, D E P,  effc  vt  compofita  cx  dimidia  totius , E R , & ipfa , B R, 
ad  eandem , B R ; pariter  oftenlum  eft  (olidum  fimilare  genitum  ex 
portione , E D P,  ad  libi  fimilare  genitum  ex  triangulo , D E P,  iux- 
ta  ealdem  regulas  clic , vt  compofita  cx  dim.dia  totius , E R , & ipla, 
B R,  ad  eandem,  B R . 

Cum  vcrO  in  Corollario  ciufdem  Theorem.  colle&um  eft , omnia 
quadrata  parallclogramcm , F P,  etfe  Icxquialtera  omnium  quadra- 
torum portionis ,DEP, (fi,DP, per  centrum , A , tranfeat ) haze 
verd  eiie  dupla  omnium  quadratorum  trianguli , D E P;  patet,  quod 
etiam  folidum  fimilare  genitum  ex  parallelogrammo » F P,  (exquial- 
terutn  erit  iolidi  fibi  firailaris  geniti  cx  portione , D E P,  iuxta  ean- 
dem regulam , D P,  hoc  vcr6  erit  duplum  iolidi  fibi  fimilaris geniti 
cx  triangulo,  D£P,  iuxta  eaudem  regulam,  D P. 

S C H .0  L I V M.  , 

QVoniam  vero  fiiltda  ad  inuicem  fimilaria  genita  cx  duabus  figuris 
planis  , iuxta  datas  regulas  , totupltcia  fune , quotuplices  fiunt  fi • 
gura  fimiles,  qua  dicuntur,  omnes  figura  finales  duarum  genitri - 
Cium  figurarum  , cum  etfdem  regulis  affumpta  , iuxta  quas  ditia  folrda 
■ fimilarta  gemtadicuncur  , fi  gurarum  autem  -pariationes  nullo  dato  nu- 
mero clauduntur , ideo  nec  borum  fi. mi  ari  um  foltdorum  variationes  vl- 
lodato  coartlamur  num.ro  ,vnde  euidenttffime  apparet  hanc  demon  • 
flrandi  methodum , ipfimque  demmflrationem  , infinite  ( vt  ita  dicam) 
locupletem  effc ; vt  igitur  ad  particularia  folid  i fimi  aria  defcehdamns, 
expendenda  funt  ipfa  figura  , qua  dicuntur  ( omnes  figura  fimiles,  &c. ) 
patet  igitur  ex  altbt  d ne  oftenfis  , fi  figura  affumpta  fiat  omnes  figura  fi- 
miles parall.iogrammi , quod  tunc  ifta  erunt  omn  ia  plana  cylindrici ; fi 
verh  tlta  fint  omnes  figura  fimiles  trianguli  (intelligc  in  paralltlogram • 
no  , & triangulo  vnum  laterum  pro  regula  j illa  erunt  omnia  plana  Co- 
nici  fi  parallelogrammum  fit  re  ttangulum  ,&  figura  eidem  ereUa 

erit  cylindricus  reUus  ,fcalertus  autem  tiifi  fit  rettangulum , vel  figura 
non  eidem  ere£lai  ex  quo  habes , quale/ cunque  figuras  intellexeris  effc 
*as , qua  dicuntur  omnes  figura  fimiles  parallelogrammi , F T,  regula t 
D T,  vel  trianguli  ,E  DT,  regula  eadem , folidum  genitum  ex  paralie- 
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logrammo,F  T,  quod  dicimus  ftmilare  ,femper  effe  cylindricum , geni- 
tum vero  ex  triangulo  ,D  ET,  femper  effe  conicum,  vt  etiam  accidit  m 
omni  parallclogrammo,  & triangulo,  dummodo  regula  fitvnum  laterum 
eorundem  ,fohda  igitur  fimi  lari  a gentta  ex  parallelogrammis  funt  cy- 
lindrici genita  verb  ex  triangulis  funt  conici , genita  inquam , regultu 
vno  laterutn  eorundem  cxtjlente  ; quod  ft  figura  qua  dicuntur  omnes  fi- 
gura fi  miles  par  allclogrammi  dati,  regula  vno  laterum,  fint  circuli,  ille 
cylindricus  erit  cylindrus  fi  ,qua  dicuntur  omnes  figura  fimtles  dati 

trianguli  fint  pariter  circuli , regula  vno  laterum , conicus  erit  conus ) 
nomine  ergo  communi  hic  cylindrus , & conus  didi  funt  f olida  fimila- 
ria  nomine  particulari  didi  funt  cylindricus , & conicus  ,fed  nomines 
■,?4.Lib.i.  magis  particulari,  & proprio  dicuntur  cylindrus ■,  & conus,  quottefcun - 
que  diUa  figura  fint  arcui,  niXta  alibi  dme  oflenfa . 

Taritcr  fi  figura  genitrices  folidurum  fint  circuli , vel  ellipfes , Ut t 
aurem , qua  dicuntiir ' omnes  figura  fimiles  earundem  fumpta  ctcm  datis 
regulis  ) fint  pariter  circuli , quorum  defertbentes  reda  linea  tn  figulis 
genitricibus  fint  eorundem  diametri  ,fvhda  fimi  lana  genita  ex  nfdenu 
nS.Lib.i.  uixta  eafdem  regulas,  erunt , alterum  fpbara,  quodfcthcet  gignitur  ex 
circulo  , alterum  fpbaroidcs  , quod  f cihcet  gignitur  ex  clltpft , fi  figunt 
fimiles  ride  Jecerit  axeht  ellipfis,  & fint  ereCla  tum  a mulo,  tum  eliipfi; 

, ,ufc ‘ potent  etiam  ejfe  fpbaroides  , etiamfi  figura  fimiles  non  fint  circuli  ,fed 
4 * ellipfes  tuxta  alibi  ofleiifa ; quaigitkv  m hoc  cafu  nomine  communi  di- 

cuntur yfolida  ftmilana  genita  ex  circulo  , vel  ethpfi  tuxta  datas  regu- 
las , nomine  particulari , & proprio , dicuntur fpbara,  vel  fpbaroides: 
Et  qua  pariter  ditarentur  nomine  communi  foltda  fimilana  genita  ex 
portione  tali , vel  tali  ,iuxta  talem  regulam , portione  inquam  circuli, 
vel  ellipfis  , quotiefeunque  figura , qua  dicuntur , omnes  figura  fimiles 
talis  portionis  iuxia  eandem  regulam , fint  circuli  eredi  genitricibus, 
& figura  genitrix  portio  circuli,  erit,  & dicetur  nomine  particulari,  & 
46.Lib.j-  proprio  , portio  fpbara  \fi  verb  figura  genitrix  fit  ellipfis  portio  ,&  fi- 
gura fimiles  fint  circuli  eredi  genitricibus , redi  axem  portionis  fecan- 
4*7,Lib.i.  tes , fiet  portio  fpharoidis  , quod  fi  (int  ellipfes  ereda  genitricibus , dia- 
metros habentes , vtpoflulat  Tropofqy.Ltb.i.  fiet  etiam  portio  fpba- 
roidis : Sic  igitur  nominibus  particularibus  hac  fotida  vocari  confucue- 
runt . Cum  vero  figura  fimiles  non  funt  neq;  circuli , neq;  ellipfes  f n m- 
sp  ta  ,vl  didunt  ejl,fufficiet  eadem  votare  nomine  communi  fohdtfimi- 
lans  , &c.  licet  ad  variationem , & nominationem  fimihutn  figurarum, 
confequenter  & iadem  varia  foltda,  vaYte  nominari  po/feut ; forte  autem 
in  f '.  quchtibus  ex  genitriciu  m figurarum  variatione  varia  nomirix  com- 
ponemus , intertm  bac  teneantur , boc  anmaduerfo  , quod  in  fupcriori- 
bus , dum  fit  f obara , vel  fpbaroides , vel  eorundem  portio  , fuppono  li- 
neas , qua  funt  m genitricibus  figuris , tr  circulos , vel  ellipfes  defert- 
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bunt , effit  eorundem  axes  . His  autem  prxdemonflratis  feqnpntia  Corol-  ( 
laria  colliguntur  , quxqiademcupi  Typograpbo  dccjjlnt  confiet  i hmu- 
fcemodi  caraftercs,  diuerfts  imprimi  ntceffcfuit . 
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£ffinii*teirW,li  luppofueriimis , P R D E , eflc circu- 
aktn  , ER  ,&  cicca  eandem  inbali  ,D  P, 
■’mqmyE£'q^  quidem  fit  bafis  portionis , D E P,  re- 
miE  ^xl^4e*intcilcxeriraus  omnes  figuras  fimiles 
poAionis^^Pr^rtuxufcsdiamettos  in  figura  genitrice,  D E P, 

( cuVint  creftitfitos  habeptes , tunc,F  P,  erit  figura  genitrix  iolidi 
fimildus , quodkrit  cylindrus re&us , & , D E P,cnt  figura  genitrix 
folidi  p^vrtolfimilcu^quod  erit  portio  fphaerae.vel  iplireroidis, 
cuius  axis , EA ; &fquia  patet  ex  fupradittis,  quam  rationem  habeat 
folidum  fimilare  genitum  ex  , F P,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex , D b 
P,Mxtajxftutafl>T-UiiJdc«>atet  ex  lupradidtis,  quam  rationem  ha- 
. beamSndS s ^PjX^rt^ncm  iphaara:,  vel  lpharoidis , DE  P, 

" Jyjk trabea t per  ceiuum,  A , ime  non . Similiter  fi  luppofue- 
uS  ,-E i)  R P.eiie  lp)i*r5idem , & , E R , non  axim  , fed  diame- 
n , & kcarbper  ellipiim  > D S P R , oblique  ad  diametrum , E R, 
icirca  eandefii  diametruit» , E B , in  eadem  bafi  ellipfi , D S P R» 

: cylindricum,  F P,  iccarrautem  cylindricum,  & portionem  lphae- 
dis  planis  parallelis  ipfi  «M»  D P,  quf  intell-gatur  ereda  plano, 

D BJP  R coii  :eptae  in  ip)6  cylindrico  figurae  erunt  omnes  figura:  fi-  Coro  far. 
milc?Wrallclc  gramm^F  P,  & quae  fiunt  in  portione  Iphsroid.s , D 47-liU  * 
E P,  ciwt-oQ*nes-i»gfurs  limilcs  portionis , D E P,  omnes  inquam 
ellipies  fimiles  ellipfi , D P,  ( e 11  enim  idem , fiue intelligas  has  figu- 
ras limilcs,ieiaab^omtiibus  lineis  figulorum  gemtricmm  , F 1 , D b 
afrne  percipias  caldefn-  pf^duci  per  lcaioncm  corporum  per  plana 
fa£carrripfi,  D P^twi)cl4  ) & quia  patet  ratio  harum  omnium  fimi- 
liuqyfiguraponi  jViue  clhplium  inter  le  ex  fupradiftis , & lubinde 
donum  liij/iIarLnftenitolum  ex  , F P,  & portione , DEP,  quorum 
vmi m el>  tylujdr.ciA , altuum  eft  portio  Iphaeroidis  letfa  plano , D 
P,ide6c>acec/,quam  ratioiiym  habeat  cylindricus,  F P,  ad  portio- 
nem ,bE  P,  .7.  etfe eandem  , quam  habet  compofita  ex  Texta  parte, 

EB,&  dimidia , B "R , ad  iplam , B R , & hoc , fiue , E R , fit  axis, 
fiue  non ; Quod  fi,  D P,  trauleat  per  centrum , A,  cylindricum , , F P, 
effc  TeXquialtcruai  partionis  (phrery , vel  lpheroidis , D E P.  I jldcm 
viis  patebit  cditutfi,  fiue  conicum,  E D P,  ad  portionem  fphsre,  vel 
fpha  roidis , D E P,  elfe  vt , B R , ad  compofitam  ex , B R , & dimi- 
dia totius,  E R , quod  fi,  D P,  per  centrum  trameat,  conum , vel  cc- 
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nicum , E D P,  efle  fubduplum  portionis  Iphar* , vel  fpharoidis , I> 
E P;  h*c  autem  etiam  ab  alijs  oltema  ium . Verum  fi  /igur*  fimiles 
iam  didlx  non  fint  circuli , vel  elli- 
plcs , ied aliae  vtcunque figurae , vc 
cx.g. quadrata,  veluti  in  figuris  in* 
tra cLliplcs exemplificare  volui, J a- 
metros  homologas  in  nguris  geni- 
tricibus habentia  , adhuc  eaedem 
rationes  fupradidtis  erunt  inter  lv, 
folida  ad'  inu  cem  fimilaria  genita 
cx  , F P, & portione , D E P , fi  ut 
cx  triangulo ,EDP,  & portione, 

D E P,  bales  haben:ia  quadratas; 
pacet  autem  hic , qu  )d  ioiidum  fi- 
roilarc  genitum  cx,  F P,  balem  ha- 
bens rcftilineam,  ficati  eit  priiina, 
ita  &:  hoc  nomine  vocart  potelt 
migis  parciculari , veluti  & foli- 
dum  limilare  genitum  ex  triangu- 
lo , E D P , nomine  pira  nidis  vo- 
cari potelt»  du.mbifi.n  habet  refti- 
tineam  . 

Deniq;  vnfuerfali!!im£  habetur 
ratio  quorumcumque  duorum  l’o- 
lidorum  genitorum  cx,  FP,&  por- 
tione, D E P,  iiue  ex  triangulo,  D 
E P,  & portione,  D E P,  iuxta  re- 

fulam , D P,  quacunque  in  fimili- 
us  figuris  variatione  fadta . Qua; 
autem  in  huiusTheorematis  decla* 
ratione  aniinaduerfa  funt,  memo- 
ria teneantur  , nam  & fequentia 
«onfimili  methodo  , fcd  breuiori 
declarabimus;  fufficiat  autem  tot 
figuratu  variationes  in  duabus  tan- 
tum cxemphficaflc,  quas  lolido- 
rum  indicant  bafes , nempe  circu- 
lus , & quadratum , inlcnptum  ei- 
dem circulo  , habens  vtrunq,-  dia- 
metrum iafigura  genitrice,  impo- 
ftcrum  enim  cuin  fime  figurarum 
coafuTronc  id  *gre  fieri  ponit  vna  tantum  pofitioue  contenti  erimus, 
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ea  nempfc , qua  omnes  figura  fimiles  circuli  efife  lupponuntur,  cate- 
ras  ergo  variationes  ex  his  facillime  auidu»  veritatis  indagator  pro- 
prio marte  comprehendere  poterit , qu*  pro  huius  Thcor.  declarat, 
ad  leq.  quoq» dilucidat,  latis  cfle  reor. 

COROLLARIVM  IU 

IN  Propofitione fecunda  , expolita  figura  Coroll. antec. confor- 
miter , patet  ,'quaro  rationem  habeat  iolidunifituilarfe  genitum 
ex , D N , idclf  cylindricus  in  bafi  figura  deicripta  a bafi , P I\!  > cuius 
latus  efl , H N , ad  lolidum  fibi  fimilare genitum  ex  portione , V C B 
F R ,.u  ('ii  omnes  figuras  fimiles  ipfius , D hj  ,fint  circuli  diametro) 
in  ,DN  , habentes  ,&  omnes  figuras  fimiles  portionis, V C BFR, 
fint  pariter  circuli  refte  axem,  B O,  lecantes,  & diametros  in  eadem 
portione  litos  habentes,  qui  circuli  fint  genitricibus  erc&i  j cylindrus, 
DN,.nl  portionem  fphaera: , vel  tphaeroidis,  V C B F R*  vel  fi  figu- 
ra fint  re<f?i  line^ , patet  ratio,  quam 
habet  prifrna , D N,  ad  lolidum  fibi 
fimilare  genitum  ex  portione,  V C B 
F R , circuli , vel  clliplrs  , B C O F. 

Ductis  autem  rc£tis , B P , P N , pa- 
tet fiinilitct  ratio, quam  habet  co- 
nus , B P N , ad  portionem  fphaira:, 
yel  lpharoidis , V C B F R , fiue  py- 
ramis , B P N , ad  lolidum  fimilare 
genitum  ex  triangulo , B P N. , ( in- 
tcilige  lernper  hfc  ioliJa  inuicem  ge- 
nita iuxta  regulas  in  Theorematibus 
alfumptas , ne  toties  id  repetatur) 
fiuc  tandem , quam  habet  vniuerla- 
liter  lolidum  fimilare  geni  tum  ex , DN,  vel  triangulo,  B PN,  ad  fo- 
1 dum  fibi  fimilare  genitum  ex  portione , V C B F R hoc  fi , B O, 

fit  axis,  quod  fi  tantum  fit  diameter  exdem  rationes  colligemur  ad 
modum  luperioris  Theorematis . Eftergo  in  figura  cylindricus « D 
M fcad portionem  fphaera:  , vcilphaeroidis,  V CBF  K,vel  prifrna, 
D N,  ad  lolidum  fimilare  genitum  ex  portione , V C B F R , ve!  tan- 
dem quodlibet  lolidum  fimilare  genitum  ex,  D N , fiue  quilibet  cy- 
lindricus genitus  cx , D N , ad  lolidum  fibi  fimilare  genitum  ex  por- 
tione , V C B F R , vt  rectangulum  fub , B A » & tripla , A O , ad  rc« 
ftangulum  fub , B M,  & fub  compofita  ex , M O,  O A . Solidum  ve- 
ro fimilare  genitum  ex  triangulo,  B P N,  fiue  fit  conus,fiue  pyramis, 
fiuc  tantum  conicus,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  portione, V C B F R, 
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fiue  hoc  fit  portio*fphaeras,  vel  fphaeroidis  , fiue  tantum  folidum.fi- 
milarc  genitum  ex  portione,  V C B F R,  vt  rettangulum,  B A 0,  fine 
quadratum , B A,  ad  reftapgulum  lub,  BM,&  lub  compofita  ex,  M 
I Propol.  O , O A , nam  ficut  rcftangulum  ,*  B A 0,  eft  tertia  pars  reftanguii 
*+•  lib. ».  fub,  B A ( & tripla , A O , ita  folidum  fimilare  genitum  ex  triangulo, 
B P N,  eft  tertia|>ar£  Ifolidi  fundaris  gcnitiiex,  Q N,  vnde  patet,  & c. 

COROLLARIVM  II I. 

IN  Propofit.  tertia  colligitur , quam  rationem  habeat  folidum  fi« 
mtlare  genitum  ex , B P,  fiue  fit  cylindrus , fiue  prilma , fiue  tan- 
tum conicus,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  portione  circuli,  vel  ellipfis, 
I C F S,  fiue  hoc  fit  frudum  lphsr? , vel  lphteroidis , fiue  tantum  fo- 
lidum fimilare  genitum  ex  portione , I C F 5 , fiue , A D , fit  axis  fiue 
non,  qu?  eadem  efi  ei,  quam  habet  re- 
ttangulum , D R A , ad  re&angulum 
fub,D  R,&fub  compofita  ex,},  R "j 
M;  & ex , M A , vna  cum  re&angulo 
fub' , R M , & lub  compofita  ex  , £ * R 
Solidum  autem  fimi- 
lare genitum  ex  triangulo,  M C F,  fiue 
fit  conus,  fiue  prifma , fiue  tantum  co- 
nicus, ad  fibi  fimilare  genitum  ex  por- 
tione,! C F S,fiue  hdc  fit  frudum 
fphaeras , vel  fphaeroidis , fiue  tantum 
folidum  fimilare  genitum  ex  tali  por-  D 

tione,  l C F S , erit  vt  re£tangulum, 

D R A , ad  reftangulum  fub  compofita  ex , M D , D R , & fub  fex- 
uialtcra , M A , vna  cum  re&angulo  fub  compofita  cx  , M D , & 
upla , D R , & fub , j- , M R , fiue  ,Al),(it  axis , fiue  tantum  dia- 
meter, qu;  mxta  antecedet' um  do.la-ationem  facile  percipi  poliunt. 

COROLLARIVM  IV. 

IN  Propof. quarta  patet  ratio, quam  habet  folidum  fimilare ge» 
ntum  ex,  G X,  quod  apparet  in  luperioris  figura,  ad  fibi  fimilare 
genitum  ex  portione,  IC  F S,  quas  ratio  ibi  conlpiciatur « 
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Y NCorollario  Propof.  quintas,  fifupponatnus  notam  rationem, 
J quam  habent  omnia  quadrata,  A F,  ad  pmnia  quadrata  trian- 
guli, A EC,k1  quam  habfcntomniaquadrata,.XR,ad  omnia  qua- 
dratj.trapctij , ¥Cs  >1  IV , veluti  iam  eam  notam  reddidimus , colligi- 
mus , quam  rationem  habeant  omnia  quadrata , A F,  ad  reliquum, 
demptis  omnibus  qiiadratis  femicirculi,vellerotelJipfis,DBF, & 
quam  rationem  habeant  omnia  quadrata,  XR , ad  reliquum , dem- 
ptis Omnibus  quadraris  portionis»Y  T . 

1 , fit  idcO  patet,  qiiam  rationem  ha- 
beant dmnia  qusfdrata , A F,  ad  om* 
nia  quadrata  iem  circuli , vel  femielli- 
pfis , D B F,‘&  quam  ratitaiemhabe- 
ant  omnia-quadrata  »X  R,  ad  omnia 
quadrata  portionis,  Y T I vndeap* 
paret, quam  rationem  habeat  folidum 
fimilare  .genitum  eje,  A Filiut  fit  cy- 
lindrus , fiue  pnfma,  fiue  tantum  cy- 
lindricus , adiolidum  fibi  fimilare; ge- 
nitura ex  fcmicirculo , vel femiellipfi, 

DBF,  iiue  hoc  fit  haeraifphaerium». 

fiue  hserailphaeroides,  fiue  tantum  folidum  fimilare  illi , genitum  ex, 
DBF.  Item  patet , quam  rationem  habeat  folidum  fimilare  geni- 
tum cx , X R , quodcunque  illud  fit , ad  Abi  fimilare  genitum  ex  por- 
tione , Y T i IV . Eodem  pa&o  manifefta  fieret  ratio  folidi  fimilaris 
geniti  ex , A(p  ,.ad  fibi  fimilare  genitum  ex-Rortiope  ,Y  B ita 
in  reliquis  Inuent®  igitur  iunt  alto  ‘modo  a ptadiftis , rationes  fo- 
lidorum  inuicem  fimilarium  genitorum  ex  paraUelogrammis  in  bafi 
«quali  iccund®  diametro  conilitutis  .f.  in  bafi  «quali  ipfi  , DF,& 
circa  eoidem  axes , fiue  diametros  vtcunque  portionum  , Y B $ , T 
Y IV  1 , D T 1 F,  & , D B F*  quod  explicare  opus  erat , & in  luprapo- 
fita  figura  modo  folito  declaratum  eft,fed  tantum  vnico  exemplo  ne 
ipfa  confonderetur  „ ; t 
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COROLL.  VI.  SECTIO  PRIOR; 

IN  Propof. fcxta , & eiufdem  figura  apparet  folidum  fimilare gC* 
nitura  cx  circulo,  vel  ellipfi , A B C 
D , fiue  fit  fphaera , vel  fpharroides , vel 
tantum  folidum  fimilare , ad  folidum  fibi 
fimilare  genitum  ex  altera  portionum , B 
AD.BCD,  vtramuis , vt  cx , B A D, 
fiue  hoc  fit  portio  fphserae , vel  fphasroi- 
«Jis,  vel  tantum  folidum  fimilare  genitum 
gx , B A D ,<ffe  vt  paraHelepipedura  lub 
altitudine , XC , bafi  quadrato , C A , ad 
parallelepipedum  fub  altitudine, XE,  bafi 
quadrato,  E A.  vel  vt  cubys , A C,ad  pa- 
ralldepipedym  fub  altitudine  tripla,  EO 
bafi  quadrato,  A E,  cum  cubo,  A E. 

V SECTIO  POSTERIOR. 

' ' / 

VNde  Cblligitur  in  Cordlariofolidum  fimilare  genitum  ex  pofr 
tione.B  AD,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  portione , B C D, 
«fle  vt  parallelepipedum  lub  altitudine,  X E , bafi  quadrato,  £ A,  ad 

fiarallelepipedum  fub  altitudine, O A E, bafi  quadrato,  £ C,qua- 
iacunque  fim  illa  folida  fimilana,  fiue  fit,  A C,  axis»  fiue  tantum 
diameter. 


A 


COROLL  ARIVM  VII.’ 


IN  Propof.  feptina  colligitur  foli- 
dum fimilare  genitum  ex  portio* 
pe , B A P,  ad  fibi  (irailare  genitum  ex 
portione  , C A D , fiue  hasc  lolida  fint 
portiones  fphaer$,  vel  fphatroidis,  fiue 
tantum  folida  fimilaria  $ fiue  • A N, 
fit  axis , fiue  tantum  diameter , eile  vt 
parallelepipedum  fub  altitudine  >X  fi, 
oafi  quadrato,  E A , ad  parallelepipc* 
dum  lub  altitudine  ,X  M ,bafi  qua* 
drato,  M A , vt  exemplificatur  in  pr«- 
fenti  figura  more  folito . 


A 
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COROLLARIVM  VIII. 


IN  Propof. odaua  difcimus  a data  fphaera , vd Iphatroidc , vel  fo- 
lido  quocunquc  genito  cx  circulo,  vd  dlipfi,  iuxta  regulam,  quj 
fit  vaaex  ordinarim  applicatis , ablcindere portionem , qua:  ad  loli- 
dum  fimilare  fibi  genitum  ex  triangulo  in  eadem  bafi , & circa  eun- 
dem  axim , vd  diametrum  cum  portione  conftituto , habeat  datam 
rationem , quam  oportet  elle  maiorem  lcxquialtcra;  qux  omnia  ibi 
clari  patent,  & ideo  figuram  non  appono . 

COROLL.  IX.  SECTIO  PRIOR. 

IN  Proprf, nona  patet  ratio , quam 
habet  folidum  fimilare  genitum  ex 
circulo , vel  dlipfi , iuxta  regulam  pri- 
mum axim,  vel  diametrum , ad  lolidum 
fimilare  genitum  ex  eodem  , iuxta  fe- 
cundum axim,  vel  diametrum  tamquam 
regulam,  fiue  ha:c  lolida  fint  fphatra,  vd 
fphxroidcs , vel  tantum  lolida  fimilaria, 
quae  in  his  appofitis  figuris  clari  patent, 
in  quarum  vnaconlpici  poceltiph^rou 
des  prolatum,  in  altera  oblongum,  pra> 
dida  autem  ratio  cfi  ea,  quam  habet 
prima  axis,  vel  diameter  ad  fecundam 
axim,  vel  diametrum:  qu?  etiam  pro  re- 
liquis lolidisad  iouicem  fimilaribus  ita- 
nifefta  funt . 


SECTIO  POSTERIOR. 

IN  Corollario  autem  ciufdem  Theorematis  colligimus  dTe  notam 
rationem  omnium  quadratorum  duarum  portu, num  circuli , vel 
cllipfis  ubfciilarum  per  micas , quarum  vna  fit  parallela  primo , alte- 
ra iecundo  axi , vel  diametro , quales  fint  in  appofitis  figuris  portio- 
nes, B M S,  V P X,  vnde  etiam  nota  erit  ratio  lolidorum  fimilariura, 
B M S , V P X , ex  ipfis  genitorum , vnum  iuxta  regulam , B S , alte- 
rum iuxta  regulam , V X,  fiue  fint  hxc  portiones  fphsra: , vel  tphas- 
coidis,  fiue  lolida  fimilaria  genita  ex  portionibus,  B M S,  V F X . 


GEOMETRIA 


COROLL,  X.  sectio  prima: 

IN  Propof.  12.  dicimus  ,quod  fi  crculi,  vel  elliples  habuerint  io 
luis coniugicis axibus , vd  diametris  eas  conditiones, quas  iup- 
pofuimus  in  ede  lateribus  parallelogrammorum  m Theor.p.  io.  il. 
ii.  15.  Lib.2.quod  pro  eorum  circulorum,  vel  ellipfium  omnibus 
quadratis  regula  bafi  fequentur  easdem  conclufiones  ibi  colledat , (i 
enim  his  circu.nlcnbantur  parallclogramma  latera  habentia  axibus,  1 
vel  diametris  coniugatis circulorum , vd  ellipfium  parallela,  habc« 
bunchajc  parallelogramma  requifitas  conditiones  in  luis  lateribus, 

& ideo  lequentur  iam  didae  conclufiones  pro  parallelogrammis  , & 
confequentcr  pro  omnibus  quadratis  elliplium  illis  inicriptoruoi, 
cum  haec  fint  fubfexquialtera omnium  quadratorum  parallelogram- 
morum illis  circu.nfcriptorum  idelt  vt  dariusloquar , fi  circulus,  & 
elhp.is,  vel  duce  cllipfes  fuerint  circa  eandem  diametrum,  vel  circa 
aequales  diametros , vd  axes,  erunt  omnia  quadrata  eorundem  regu- 
lis fecundis  axibus,  vel  diametris,  vt  omnia  quadrata  parallelogram- 
morum  illis  circumfcrtpt  i bilium , latera  habentium  didis  axibus , vel 
diametris  parallela  , regulis  eiidem  retentis , & quia  omnia  quadrata 
parallelogrammorum,  latera  bafibus  ceque  inclinata  aqualia  haben- 
tium regulis  bafibus , f j it  vt  quadrata  bulium , ideo  omnia  quadrata 
circulorum  , vel  ellipfium  circa  eundem  axim , vd  diametrum.  Vel 
aequales  conihtutorum , erunt  vt  quadrata  lecundoruin  axium  ,vel 
diametrorum,  & ideo  lolida  fimilaria  genita  ex  ipfis  iuxta  eafdcra 
regulas , erunt  vt  quadrata  fecundorum  axium,  vel  diametrorum, 
quae  folida , vel  erunt  Iphaera , & lphceroides , vel  ambo  1'pharoidet 
circa  eundem  axira,  vel  diametrum,  vel  lolida  fimilaria  genita  ex 
didis  circulo,  Ckellipfi,  vel  duabus  ellipfibus  iuxta  didas  regulas, 
quae  quoque  erunt  inter  le , vc  quadrata  iccundorum  axium , va  d,a- 
metrorum. 

f S E C T I O I I. 

QVod  fi  in  didis  liguris  drculo,  & ellipfi,  vel  ellipfibus  fumatur 
pro  regula  communis  axis , vel  diameter,  erunt  omnia  qua- 
drata eorundem  inter  fc , vt  fecundi  axes,  vd  diametri  inter 
le , & fic  etiam  erunt  folida  fimilaria  ex  eifdein  genita  iuxta  didata 
regulam,  in  quibus  includitur  lphsera,  & ipharouies . 


ITem  colligimus  folida  fimilaria  genita  cx  circulo , & cllipfi , vel 
ellipfibus,  vtcunquciuxta  datas  regulas  .i.  fpharam,&  Ipharroi- 
des,&alia  quacunque  folida  fimilaria  genita  cx  di&is  figuris,  ha- 
bere inter  le  rationem  ex  eorum  axibus , vel  diametris  coniugati* 
compotitam. 

SECTIO  IV. 

ITem  colligimus  folida  fimilaria  genita  ex  circulo , vel  cllipfi , vel 
ellipfibus , qua  habeant  axes , vel  diametros  reciproce  quadratis 
axium  illis  coniugatorum  respondentes  iuxta  qua  genita,  intelligan- 
tur,elfe aqualia, dummodo  vel  vna  in  vtrilqueiumantur  axes , vel 
vna  diametri  aqualiter  ad  inuiccm  inclinata;  & fi  hac  fint  aqualia, 
illa  ellc  reciproce  relpondcntia . 

SECTIO  V. 

ITem  habemus,  quod  fphara,&fimilia  fpharoidcia , & .in  vni- 
uerlum,  quod  folida  fimilaria  genita  cx  circulis , vel  ellipfibus  ha- 
bentibus axes , vel  diametros  in  ratione  fecundorum  axium , vel  dia- 
metrorum , cum  quibus  aqualiter  fint  inclinati , quod , inquam,  fint 
in  tripla  ratione  axium,  vel  diametrorum  .i.vt  cubi  eoi  undem . Haec 
enim  demonllrata  de  omnibus  quadratis  parallelogrammorurn  pro 
omnibus  quadratiscirculorum  , vel  ellipfium,  tamquam  eorundem 
partibus  proportionalibus  ( dum  illis  inferipta  intelliguntur)  recipi 
poliunt . 

COROLLARIVM  XI. 

IN  Prop.  ij. colligemus folidum fimilare genitum cx,OV, quod 
poteft  clfe  vel  cylindrus , ve'  prnma , ad  libi  fimilare  genitum  cx 
trilinco , D C V,  ellc  vt , O V,  ad  reliquum  fpatium,  dempta  quarta 
circuli,  vel  ellipfis,OC  D ,cum  exceiludi&i  quadrantis  lupcr  duas 
tertias , rc&anguli , O V, idefl  proxime, vtxi. ad  i.  Exponatur  dc 
huiusTheor.  figura  tantum  redangulum,0  V,cum  quarta  ,OC  D, 
dimiffa , E F,  fi  igitur  intelligcmus  ,OV,  circa , D V,  manentem  rc- 
tiolui , quoad  redeat , vnde  ducclfit,  defcnbetur , ab,  O V,  cylindrus, 
PA.ideft  folidum  fimilare  genitum cx,OV, cuius  omnes  figurae 
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fi  miles  funt  circuli , (emidiametros  in  figura  genitrice > O V,  haben- 
tes , atrilineo autem , DC  V,de(cribetur  quoddam  (olidum , quod 
vocetur.  Apex  iphaeralis,fi  ,0  C D , fit 
quarta  circuli;  vel lphaeroidalis , fi  ,0  C 
D , fit  quarta  ellipfis,  ideft  (olidum  fimila- 
re,quod  poteftdici  genitum  ex  trilineo, 

D C V,  habens  omnes  fuas  fimiles  figuras 
circulos  (emidiametros  in  figura  genitri- 
ce , D C V,  (icos  habentes,  eft  igitur  inter 
hasc  duo  fimilaria  (oiida,qu?  in  particulari 
hoc  exemplo  (unt  cylindrus, & apex  (ph?- 
ralis,  vel  (phaeroidalis,  ratio  eadem  lupradict?,  quam  breuitatis  cau(a 
aliter  exemplificare  dimifi . Confimili  autem  vnico  exemplo .(.  afiu- 
mendopro  figuris fimilibus  ipios circulos, (emidiametros in  figuris 
genitricibus  habentibus , breuitatis  caula , & ob  leruandam  in  figuris 
claritatem  impofterum  contenti  erimus . 

COROLLARIVM  XII. 

IN  Propof.  14.  patet  ratio  (olidi  fimilaris  geniti  ex , F D ,ad  (oli- 
dum fimilare  genitum  ex  figura,  FQKDZ.  Appofita.n.hic 
. illius  figura , dimiffa , H C , & , A P,  & retenta , B D , tantum  in,  V, 
diuifa , reuoluatur , F D , circa  manentem  axim , Z D , modo  lupra- 
difto,  ex,  FD,  igitur  fiet  cylin- 
drus , F A , & ex  figura , FQB  D 
Z , fiet  quoddam  (olidum  rotun- 
dum , quod  vocetur.  Tympanum 
fphaerale  » fi,  F QB , fit  (eraicircu- 
lus , vel  (phaeroidale,  fi , F QB,  fit 
ellipfis , erunt  autem  hxc  duo  (o- 
lida  fimilaria  genita  ex  figuris , F 
D,  F Q B D Z,  figuras  fimiles  cir-  B 
culos  habentia  , quorum  (emidia- 
metri  iacent  in  (uis  genitricibus  fi- 
guris , & patet , quod  ratio  cylin- 
dri , F A*  ad  tympanum  (pharrale , vel  (phteroidale,  F QR  A,  eft  ea- 
dem ei , quam  habet , B D , ad , D V,  eandem  autem  habet  quodli- 
bet (olidum  fimilare  genitum  ex , F D,  ad  Inudare  libi  genitum  ex  fi- 
gura^ QB  D Z,  qualecunque  fit . 
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COROLLARIVM  XII I.' 

IN  Propof.  i colligimus  folidum  fimilare  genitum  ex , HF,ad 
folidum  fimilare  genitum  ex  figura  ,N  M B E F,  demptis  folidis 
fimilaribus  genitis  a trilineis  ,MNG,GFE,  elle  vt , H F,  ad  circu- 
lum, vel  ellipfim , M B E G . Reuoluatur,  H F,  circa , N F,  manen- 
tem , vt  fupra , ex , H F,  igitur  fiet  cylindrus , H % , & ex  figura , N 
M B E F,  fiet  quatdam  figu- 
ra, a qua  fi  auferantur  foli- 
da , quae  fiunt  a duobus  tri- 
lineis, MNG,  GF E, re- 
manebit quxdam  figura  fo- 
lida, quam  vocabimus,  Anu- 
lum firi&um  circularem,  fi, 

M B E G , fitcirrnliis;  Rlll* 
pticurn  vepo,fi  fit  eliipfis,& 

Eatebit, quam  rationem  ha- 
eat  cylindrus, H$, ad  hunc 
anulum  flritfum , A I,  ficuti  vniuerfaliter  patet  ex  fupradi&isVquani 
rationem  habeat  folidum  fimilare  genitum  ex , H F,  ad  folidum  fibi 
fimilare  genitum  ex  figura , N M B EF,  demptis  iolidis  fimilaribu*  ' 
genitis  ex  tnlineis,  M N G,  G F E » 

COROLLARIVM  XI  V.' 

i 

IN  Propof.  1 6.  patet , quam  rationem  habet  folidum  fimilare  ge- 
nitum ex , H O , dempto  folido  ftmilari  genito  ex , N O , ad  Joli- 


dum  fibi  fimilare  genitum  ex  figura , M B E O C , dempto  folido  fi- 
milurigeu.co  ex  figura»  MG  EO  C,  .i.  cile  eandem  ei,  quam  habet, 

HF, 
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H F»  ad  circulum , vel  ellipfim,M  B,  EG.  Rcuoluatur,HO,  cir- 
ca manentem  axem  ,CO,  modo  luprad.&o,  ex,  H O , igitur  fiet  cy- 
lindrus , H i$t , & ex  figura,  C M B £ O , fiet  quoddam  lolidum  fimi- 
Iare  prasdi&o cylindro,  auferatur»  cylindro , H £$£ , cylindrus , N L, 
delcr  ptus  ab  , N O , & a praedi&o  lolido  fimilari  auferatur  lolidum 
fimilarc  genitum  ex  figura , M <6  E O C . Dico  nos  iam  compertum 
habere  rdiduum  primum  .i.  faiciam  lolidam  cylindricam  ( vt  ita  di- 


tam ) H F L K , ad  refiduum  fecundum , ad  folidum , inquam , quod 
gignitur  ex  reuolutione  circuli , vel  cllipfis , M B EG,t(l'e  vc , H F, 
ad  ipfurn  circulum  ,velellipfim , M BEG  ; quod  etiam  patet  de  re- 
fiduis  quorumlibet  fimiktrium  (olidorum  ex , H O , & figura , M B E 
OC , genitorum , demptis  folidis  fimilaribus genitis  ex,  N 0«& fi- 
gura, M G E O C,  vt  fupra  diximus . Vocetur  autem  lolidum,  quod 
in  fupradi&o  exemplo , & figura  gignitur  ex  reuolutione  circuli , vel 
clliplis , M B E G , Anulus  lacus  circularis , li , M B E G > fit  circulus. 
Vel,  Anulus  latus  ellipticus,  fi,M  BEG,  fit  ellipfis. 

COROLL.  XV.  SECTIO  PRIMA. 

IN  Prop.  17.  colligtur  folidum  fimilare genitum  ex , H F,  ad 
lidum  fimilare  genitum  ex  figura , N M B E F,  clfe  vt , H F,  ad 
circulum , vel  ellipfim , M B E G , vna  cum  refiduo , quod  remanet, 
fi  3 rcilangulo  , M G, dematur  quarta  circuli,  vel  ellipfis,  M A G, 
ablato  infimul  exce(fu,q  uo  eadem  quarta  luperat  duas  tertias  rect an- 
guli, M G.  Coufpiciatur  ergo  exemplum  in  figura  Coroli.i  3.  huius, 

fatebitergocylindrum,H  , ad  lolidum  genitum  ex  figura,  NM 

I E F,  habere  fupradi&am  rationem,  qu$  eft  proxime , vt  2 1.  ad  17. 
Vt  in  Propof.  1 7.  huius  oftenditur  • Vocetur  autem  folidum  fimilarc 

geni- 
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genitum  ex  figura,  N MBE  F,  habens  omnes  luas  figuras  fimiles, 
quae  fuit  circuli , fiue  quod  fiet  per  rcuolutionem  dtftae  figurae  ,N  M 
B E F,  vocetur , inquam . Balis  columnaris  ftri&a « & circularis , fi, 
MBEG^fitcirculus.dlipticaautemjliisfitcllipfis-  t 

SECTIO  II. 

. 1 t.  , 

IN  Coroll.  i.  colligitur  folidum  fimilare  genitum  ex , HF,  ad  fa* 
lidum  fimilare  genitum  ex  figura , N M B E F,  dempto  lolido  fi. 
milari  genito  ex,  $4 F , effe  proxime,  vt  84. ad 47.  ideft  ia  noftro 
exemplo  cylindrum,  H # ,ad  balem  columnarem  ftri&am  genitam- 
ex  figura  , N M B £ F,  dempto  cylindro  , M X , efle  proximi , vt  84. 
ad47. 

SECTIO  III- 

1N  Coroll. j.  habetur  folidum  fimilare  genitum  ex,  M P,dempf?s 
lolidis  fimilaribus genitis  ex  trilineis,  M N G ,G  F £, ad  folidum 
fibi  fimilare  genitum  ex  figura  ,N  M‘BEF>  dempto  folido  fimilari 
genito  ex , 11  P,  eiie  proxime , vt  ip.ad  47.  In  exemplo  autem  no- 
ftro  , dum  reuoJuitur , H F,  apprehende  luperficicm  cylindricam  de* 
fcriptam  linea  , M E , qu?  in  duas  parte»  di lieparat  anulum  ftridum, 
A f,  ici  licet  in  vnam,  quam  poflumus  vocare  interiorem,  & in  aliam 
exteriorem  > interior  e(t  ,qu$  gignitur  ex  reuolutione  1'emi circuli,  vel 
fcmiellipfis,  M G E ; exter,  or  autem quae  generatur  ex  fcraicirculo, 
vel  fetniellipfi,  M B E,  eft  igitur  ha:c  pars  interior  anuli  ftrifti  ad  par- 
tem exteriorem  proximi , vt  1 9.aJ  47*  vt  in  asteris  lolidis  fmularjp 
busfupradiftis  contingere  diximus^ 

COROLL;  XVI.  SECTIO  PRIOR. 

#•  • 

IN  Propof.  r 8.  habemus  folidum  fimilare  genitum  ex , H O j ad 
folidum  fimilare  genitum  cx  figura , C M B E O , clle  vt  quadra» 
tum , D O , ad re&angulum fub , D 0,0  E , vna cum  re&angulo 
fub , O E , &.  fub  cxcellu  ,-quo  dupla , E I , fuperat , E F,  & , ' , qua* 
drati,D  E.  Exemplum  confpici  potefi  in  figura  Coroll.  14. huius, 
in  qua  folidum  fimilare  genitum  ex , H O , cft  cylindrus , H , (oli- 
dum veri)  fimilare  genitum  exfigura,  CMBEO.eft  ,quod  naicitur 
ex  reuolutione  eiuidem  figur^  circa,  C O , quod  folidum  vocabimus-. 
Balem  columnarem  latam,  circularem  , fi,  M B E G,.fit  circulus , ei» 
fipucapi  vero,  fi  ut  ellipfis . 
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SECTIO  POSTERIOR. 

IN  huius  Corollario  colligitur  folidum  fimilare  genitura  ex , HP, 
ad  folidum  fimilare  genitum  ex  figura  ,CMSBP,  dempto  foli- 
dofimilari  genito  ex  trapezio,  M B PC,  ideftin  exemplo  cylindrum 
genitum  ex  reuolutione,  H P,  ad  mediam  balem  columnarem  latam 
genitam  ex  figura , M S B P C , dempto  frurto  conico  genito  ex  tra- 
pezio , C M B P,  effe  vt  quadratum , B P,  ad  rcdangulum  fub , A P, 
& fub  exceflu  duplae , E I , fuper , E F,  vna  cum , , quadrati , B A. 
Ex  quibus  etiam  facili  inueniri  poteft , quam  rationem  habeat  foli- 
dum fimilare  genitum  ex  figura,  M S B P C ,ad  folidum  fimilare  ge- 
nitum ex  trapezio,  M B P C,  .i.  quam  rationem  habeat,  in  exemplo, 
media  bafis  columnaris  lata  genita  ex  reuolutione , M X B P C , ad 
fruflum  conicum  genitum  cx  reuolutione  trapezij,  VI B P C . 


COROLL.  XVII.  SECTIO  PRIOR. 


IN  Propof.  i p.  colligimus  folidum  fimilare  genitum  ex  figura , S 
M N V,  dempto  folido  firailari  genito  ex  quadrilineo  ,MN  V. 
T,ad  folidum  fibi  fimilare 
genitum  ex  figura,  S B E G 
T,  demptis  folidis  fimilari- 
bus  genitis  ex  trilineis,T  V 
G , G F E , efie  vt  portio,  S 
M T,  ad  portionem,  S B E 
G T,  circuli , vel  ellipfis,  M 
B E G ; ideft  in  propofito 
exemplo,  folidum  , quod 
generatur  ex  portione,  S M . 

T,  dum  intelligimus , H F, 
rcuolui  circa,  N F,  manentem  axim,  ad  folidum , quod  generatur  ex 
portione, S B E G T,  erit  vt  portio,  S M T,  ad  portionem, SBEGT. 


SECTIO  POSTERIOR. 

IN  Corollario  eiufdem  colligimus  folida  fimilaria  genita  cx  paral* 
lelogratnmis  circa  eoldcm  axe* , cum  portionibus  conftitutos  ad 
folida  fibi  fimilaria  genita  ex  eiidcm  portionibus , elie  vt  dida  paral- 
lelogVamma  ad  didas  portiones  .f.  in  exemplo  cylindrum,  HO,  ad 
fruftum  anuli  ftridi  refedum  fupcrficie  dderipta  linea , S T,  erit  vt, 
H V,  ad  portionem , a M T»  & item  cylindrus , R # , deferiptus  ab. 
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R F,  ad  portionem  anuli  ftridti  deferiptam  portionem , S B E G T, 
erit  ve , R F,  ad  eandem  portionem,  quod  patet  etiam  de  reli  juis  ec- 
nindem  (olidis  (imilaribus . 

COROLLARIVM  XVIII. 

IN  Propofi  io.expofita  figura, & exemplo  conftruclo , oftendi- 
mus  pariter  (olidum  deferiptum  i portione,  S M T,ad  (olidum 
deicsiptura  i portione , S B E G T,  dum  , H O , rcuoiuitur  circa  ma- 
nentem  axim , C O,  elle  vt  portio,  S M T,  ad  portionem,  S B G E T» 
quod  etiam  de  reliquis  fohdis  (imilaribus  abeifdcm  portionibus  ge- 
nitis patet . 

In  huius  autem  Corollario  colligitur  folida  fimilaria  genita  ex  pa- 
rallelogrammis , cum  portionibus  in  eadem  altitudine  exiftentibus, 
6c  ad  redtas , H D , C O , terminantibus , demptis  (olidis  (imilaribus 
genitis  ex  parallclogrammis  in  eadem  altitudine  cum  didtis  portioni- 
bus exiit  entibus , led  ad  redtas , JN  F,  C O , terminantibus , ad  (olida 


(ibi  fimilaria  genita  ex  figuris  compofitis  ex  di  diis  portionibus  ,&  re- 
liquo lpatio  , viq;  ad  ,C  O , dempto  lolido  fimilari  genito  ex  hoc  re- 
liquo lpatio,  efle  vt  didtorum  parallelogrammorum  refiduuin  paral- 
leiogrammum  addidtarn  pc  rtionem.  Vt  in  exemplo  cylindrum , H 
Y,  dempto  cylindro , N Q,  ad  portionem  anuli  lati  relectam  per  (u- 
perficicm  deicriptam  m reuolutionc  a linea  T,  die  vc,h  V»ad 
portionem,  SMf. 
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COROLLARIVM  XIX. 

IN  Propoi.  ia.  expolita  figura  ,&  exemplo  condituro,  colligi- 
mus foiidum  fimilare  genitum  ex,  A G,  ad  tolidum  fimilare ge- 
nitum ex  figura,  L.  C F fi.  G,  demptis  folidis  fimilanbus  genitis  ex  tri* 
lineis , C L T,  Y G E, elTe  ('fi , C F E H , fit  circuius  ) vt  parallelepi- 
pedum  fub  bafi  paralielogrammo,  A G,  altitudine , F I,  ad  cylindri* 
cum  fub  bafi  maiori  portione,!  C 
F E Y,  altitud  ue , 1 xM , vna  cum, 
i, cubi,  TY.  In  ellipfi  vcro.vt 

{>arallelepipedumdub  bafi  paralle- 
ogrammo  , A G , altitud  ne , F 1, 
ad  cylindricum  fub  bafi  portione, 

TCF  E Y, altitudine,  M I,vr.a 
cum  ea  parte  cub;,T  Y,  velvrhom- 
bo  ab  eadem,  T Y,  delcripto,  vt  in 
Theor.n.)  paral lelcpipedi  lub,  T 
Y,  & didto  rhombo  , ad  quam  eiu- 
fdem  cubi , vel  parallclepipcdi  icx- 
tapars  fit , vt  quadratum  ,C  E,  primae  axis , ad  quadratum  fecunda: 
•f.  ad  quadrat  um,F  H.  Sit  ergo  conftitutum  exemplum  per  reuolu- 
tionem , A G » circa  manentem  axun  ,LG,fiueergo,  CFEH,  fit 
circulus , fiue  ellipfis,  habebit  genitus  cylindrus  ab,  A G,  ad  genitum 
foiidum  a portione,TCF  E Y,  lupradi&am  rationem  . Vocetur  au- 
tem iolidum  delcriptum  a portione  ,TCFEY,(fifit  portio  circu- 
li ) malum  rofeum \ fi  verd  fit  portio  ellipfis:  Malum  cotoneum  « 


COR 

IN  Prop.xj. lum- 
pta  ex  fig.  i heor. 
a i.  portione  minori 
vtcunque  , R F V, 
quae  fit  portio  circu- 
li , cum  illi  circum- 
feripto  redlangulOjA 
V , alfumpto  etiam 
integro  axi , F H,  & 
pundto , « , in  ea , vc 
ibi  furaptumeft,  pa- 
tet folidum  fimilare 
genitum  ex,  a V,  ad 
ioUdmn  fibi  fimilare 
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genitum  ex  portione  minori,  R F V,  effc  vt  fexquiakcra,  F M,  ad,  M 
m.  Reuoluacur  igitur , vt  fiat  noftrum  exemplum , a V,  circa  , R V, 
manentem, cylindrus  igitur  delcriptus  A V,ad  fofidum  dclcriptum 
a portione , R F V,  erit  vt  Tcxquialtera , F M , ad , M • , & fic  de  re- 
liquis folidis  fumlaribus  ab  ipfis  geaitis,&c.  Vocetur  autem  iolidum 
dclcriptum  per  reuolutionem  a portione  circuli,  RFV,  minori ; Ma- 
lum citrium. 

t 

COROLLARIVM  XXI. 


r 


IN  Propof.24.  aflumpta  adhuc  figura  Cuperioris , quas  reuoluitur,' 
colligitur  iolidum  fimilare  genitum  ex  portione,  R F V,  iuxta 
ax:m,FM,  regulam , ad  foliduin  fimilare  genitum  ex  eadem,  iuxta 
bafim , R V,  regulam  elfe , vt  rectangulum  iub , m M , & Tub  bafi,  R 
V,  ad  tria  quadrata 
line$ , R M,  cum  qua- 
drato, M F.  Fratno- 
ftruin  exemplum  per 
reuolutione  portio- 
nis, R F V,Temcl  cir- 
ca,RV,  & iterum  cir- 
ca, F M , manentes 
axes, primo  igitur  fit: 

Malum  citrium  per 
reuolutionem  circa, 

R V,  iecundb  fit  Teg- 
mentum iphxrx  per 

reuolutionem  circa , F M , patet  ergo , quam  rationem  habeat  Ma- 
lum citrium,  ad  Tegmentum  iplner*e  ab  eadem  circuli  portione  per 
reuolutionem  genitum  , quod  etiam  de  reliquis  limitaribus  lolidis  ab 
eadem  portione,  iuxta  di.. as  regulas  genitis  conciuiumeit. 


COROLLARIVM  XXII. 

» f i, 

IN  Propoi.2 5.  fi  iumamus ex  figura  Theorcm.2 r.  portionem  cir- 
culi , vel  elbpfis , K V V vtcun  ,ue  ,cum  integra  axi , F H , a qua 
/it  abicitla , I H .«qualis , F M , lumater  intuper  de , M H , ipla , M 
r,  ad  qumn.F  \l,fic  vt,  A V,ad  portionem  , R F V,coll  gemus, ex- 
polita hic  ngura  , iolidum  iiimlare  genitum  cx , A V,  ad  fibi  fimilare 
genitum  ex  portione  , B F V,  die  vt  quadratum,  F M , ad  re&angu- 
luin  , quod  remanet , dempto  rc&angulo  lub  , I M , & Tub , r M , i 
ledangulo  lub,  F M,  &,  ? , ipfius , M H . Fiat  noftrum  exemplum; 

M m x reuol- 
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reuoluatur , a V,  circa  uiauentem  axim , R V,  cylindrus  igitur gcn> 
tus  cx  reuolutione, 
a V,  ad  tolid  am  ge- 
nitum ex  reuolutio- 
ne portionis,  R F 
V,  habebit  tupradi- 
ctam  rationem;  hoc 
autem  folidu.n  am 
vocauimus:  Malum 
citrium , fi , R F V, 
fit  portio  circuli, ce- 
terum , fi  fit  portio 
ellipfis,  vocetur ; O- 
liua  genita  ex  tali 
portione;eadem  au- 
tem rationem  habe- 
re folida  fimilaria  genita  cx,  a V,  & portione,  R F V,  (intelliee  fera- 
per  genita  iuxta  regulam  ibi  atfumptam,  fcilicet  iuxta  regulam  FM  J 
lara  luperius  diximus . ’ * 


COROLLAR 

IN  Propof. 

cifdfi 
antecedetis  fi- 
guris colligi- 
tur  loiidu  fi. 
milare  genitu 
iuxea  regula  , 

F M , ad  fibi 
fimilare  geni- 
tum fuxti  re- 
gulam , R V, 
ede  vt  paral- 
lelepiped.  fui» 
bafi  repagu- 
lo, q <f  dicitur 
re  (iduum  an- 
teced.Theor- 
altitudine  tri- 
pla, M tf,ad 


I V M XXIII. 
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paralldepipedum  fub  bafi  reftmgulo  ipfius,FM>duPa;in,RV,aI- 
|»tudme  unca  compotita  ex  , M.  H » K . " 


Fronoitro  exemplo  ap* 
pona* 
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ponatur  hic  vtraq;  portio , qux  rcuoluantur  fcmel  circa,  F M,  & Te- 
rne! circa  ,RV,  patebit  ergq,quam  rationem  habeat,  Malum  citrium 
ad  Tegmentum  iphxra:  genitum  ab  eadem  portione  circuli , & quam 
habeat  Oliua  ad  tegmentum  iph$roidis  genitum  ex  eadem  portione* 


COROLLARIVM  XXIV.  / 

IN  Prop.27.  alluantur  iterum  fig.  1 heor.x  1.  tum  circuli,  tum  eU 
lipfis,  & nunc,  jidem  figuris  hic  appofit  s,  colligimus  lolidum  fi- 
milare  genitum  cx  portione  ,TCF  £ Y,  ;uxta  regulam,  F I,ad  lolidum 
libi  fimilarc  genitum  ex  eadem  portione,  iuxta  regulam, TY,  efle,  in 
£g.circul:,  vt  cylindr  cum  fub,IM,  & portione,TCFEY,  vna  cura, i, 
cubi,TY,ad  parallelcpipedum  Tub  altitudinc,Fl,bafi  ver6  re&angulo 
fub,Pl,&  Tub  Texquitertia  duarum,IH,HN.  In  dlipfis  vero  fig.  habe- 
re rationem  copofitam  ex  ea, quam  habec  cylindricus  Tub,lM,&  por- 
tione, T C F E Y,  vna  cum  ea 
parte  cubi,TY,vcl  parallelep- 
ped^ub,RV,&  rhonibo,RZ, 
ad  quam  eiutdem  cubi, vel  pa- 
rallelepipedi  Texta  pars  fit,  vt 
quadratu,  CE,ad  quadratum, 

P H, ad paralld epipedum  lub 
altitudine, C E,bafi  parallelo 
grammCjAG,  in  fig.Tb.i  d.  & 
cx  ea,qua  habet  quadratum,F 
H,  adredlanguluralub,Fl,.&  ; 
fub  texquitertia  duarum , 1 H, 
ii  N.  Pro  noflro  igitur  exem- 
plo reuoluanutr  portiones  , T 
C F E Y,  lemcl  circa  axes  ma* 
nentes,TY,Sr  lemel  circa  axes 
manentes,  F I;ex  reuolutione 
igitur  fadta  a portionecirculi 
circa, TY, fit, Malum  Roteum, 
cx  reuolutione  vcr6  ciuldc  cir- 
ca, F 1* , fit  maius  Tegmentum 
fph  erx  : Item  ex  reuolutione 
facta  a portione  ellipfi,TCFB 
Y^i:,  malum  cotoneam,  circa 
axuw,T  Y,ex  reuolutione  vero  eiufdem  circa,FI,fit  maius  Tegmentum 
Tphaeronlij : Igitur  malum  roteum  ad  Tegmentum  maius  fphxrae , & 
malum  cotoneum  ad  Tegmentum  maius  Tpharoidis  iam  dtdlum,  ha- 
bent Xupradiaam  rationem,  vt  &lolida  fimilaria,  6cc. 

■ CO- 
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COROLLARIVM  XXV. 

IN  Propof.  i8.  aflumitur  adhuc  antecedentis  figura,  hic  autem 
colligimus  nos , fuperiores  afpicientcs  figuras  pro  nofiro  exem- 
plo , lolidum  fimilare  genitura  ex  portione  circuli,  vel  ellipfis  ,TG 
F E Y,  ad  lolidum  fimilare  genitum  ex  circulo,  v J clltpfi,  mxta  com- 
munem regulam  ,FH,(  comparatis  tamen  genitis  vel  ambo  ex  ys, 
quae  funt  circuli,  vel  ex  ijs,  qua:  lunt  ipfius  ellipfis )eflevt  cylmdn- 

cum  fub  altitudine,  M I , bafi  portione,  T C F E Y,  vna  cum , * , cu- 
bi ,T  Y,  ( quod  tamen  Colum  in  circuli  tigu  a contingit)  in  figura  au- 
tem ellipfis  illud  commuta  mus  in  hoc  .f.  vna  cum  ea  parte  cubi,T  i , 
vel  parallelcpipcdi  fub,  R V,  & rhombo,  R Z , ad  quam  eiuldem  cu- 
bi, vel  parallelepipedi  fexta  pars  fit,  vt  quadratum  primi  axis«ad  qua. 
dratum  fecundi  ad , 2 ^.parallelepipedi  liib , A D , & parallclograra- 
mo , A Q , .i.  in  figura  circuli , ad , j , cubi , F H . Didam  igitur  ra- 
tionem in  luprappfitic  exemplis  habet  Malum  Rofcum,  ad  lph^ram 
genitam  ex  circulo^  ex  cuius  portione  maiori  Malum  Rofcum  dio 
fur  jkmnimiuxta  regulam, FU ; & eandem  habet  Malum  Coto, 
pcuaad  fphaeroidesgeflitum  ex  ellipfi  reuoluta  circa  axem,  CE,  pa« 
rallelam  axi , T Y*^  circa  querrt  reuoluitur  portio  , T C F E Y,  ad  gc« 
nerandum  Malum  Cetoneum , quam  rationem  pariter  d.ximus  ha- 
bere  fupradida  fimilacia  folida,  &c. 

COiROl^LARlVM  XX  VU 

IN  Propofir.  *p.  habetur  folidum  fimilare  genitum  ex , A N ,ad 
folidum  fimilare  genitum  ex  figu- 
ra,C  B D M N,  demptis  folidis  firnila. 
ribus  genitis  cx  trilincis , fiue  figuris , B 
CO,ON  M,  effe  vt,  A N,  aeffiguram, 

BDMO.  Apponatur  hic  illa  hgura, 

& , vt  fiat  noftrum  exemplum , reuol- 
uatur,  A N,  quod  fupponamus  elle  pa- 
rallelogrammum  redanguluin  conue- 
nienter  ipfi  reuolutioni , circa  axim , C 
N , manentem,  fiet  igitur  ex,  A N , cy- 
lindrus , ex  reuolutione  vero  figurae , B 
D M O,  fiet  lolidum  totupliciter  varia* 
bile , quotuplicitcr  figura , B D M O, 
variari  poteft,  vocabimus  autem  iolida 
genita  a figuris  inferiptis  rcdangulo , A N , genita  inquam  per  reuo- 

lutio  • 
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Jutionem  circa  ,CN.  Solida  anularia  ftrida , patet  ergo  cylindrum 
genitum  ab , A N,  ad  lolidum  anulare  Aridum  genitum  ex  figura,  B 
DMO,  quaecunque  fit , efle  vt , A N , ad  eandem  figuram , ii  D M 
O;  ficq;  efle  extera  lolida  fimilaria  genita  ex  his , iuxta  fumpeamro- 
gulain  fiue,  C N,  fiue,  N E,  vcrilq;  lolidis  communem . 


i -COROLLARIVM  XXVIi; 

IN  Prop.  jo.colligimus  foliiium  fimilare  genitum  ex,  A F,deaa- 
pto  lolido  fimilari  genito  ex  ,C  F,  ad  folidum  fimilare  genitum 
ex  figura  ,HBDMF,  dempto  lolido  fimilari  genito  ex  figura  * H B 
O \I  F,  efle  vt , A N,ad  figuram , B D M O.  Alfumatur  hic  illius  fi- 
gura , & pro-  nortro  exemplo 
lupponatur,  A F,  efle  redan- 
guium,  reuoluaturq;  circa  ma- 
nentem. axiin , H F,  cylindrus 
ergo  genitus  cx  , A F,  dempto 
cylindro  genito  ex,  C F,  ad  lo- 
lidumgen  cu.n  in  reaolution: 
ex  ngura , B D \1 0 ,erit  vt,  A 
N,aJ,  B D MO;  loh  la  autem 
genita  ex  liguris  mlcriptis  re- 
dang  jIo,  B D VI  O, cura  con- 
ditionibus ibi  requifitsvocabi- 
mus  coimnun: ter : Solida  anu- 
laria lata;  eadem  patent  de  ce- 
teris lolidis  fimiLiribus  genitis 
ex , A N , & hgura  , B D M O,  etiamfi , A F,  non  fit  redangulumr 

2uia  tuncintciligo  heri  generationem  lolidorum  per  deicript*onem 
milium  figur  iruin , & non  per  reuolutionem , vt  in  exemplo  iolico 
ailumpii,  vnde  patet,  &c. 


COROLLARIVM  XXVIIIr 
SECTIO  PRIOR- 

IN  Prop.  jx.  docemur  folidum  fimilare  genitum  ex , A R,ad  fc« 
lldum  lini  iimilarc  genitum  ex  figura,  B C G R M D , demptis 
fol;dj&  fiuniuiihus  gemtis  cx  triimeis , B C G , GR  M , efle  vt , t\  R> 

■"*■■’**  ” ad 
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ad  ellipfim , B D M G ; ponatur  hic  illa  figura , & , rt  fiat  noflrutn 
exemplum , reuoluatur»  A R , circa 
manentem  axim,  C R;  cylindrus  ergo 
genitus  ex , A R , ad  iol  idum  genitum 
inreuolutionecx  ellipfi,  B DM  G,crit 
vt  * A R . ad  ellipfim , B D M G , fic 
etiam , vt  diximus , cactera  (olida  fimi- 
laria  ex  i jfdem  per  dderiptionem  fimi- 
lium  figurarum  genita : Vocetur  au  - 
tem  folidum  in  reuolutione  genitum 
ex  ellipfi ,BDMG;  Anulus  ftri&us 
dlipticus  altera  parte  latior.  ' 


SECTIO  posterior: 

IN  Corollario  colligitur  folidurri  fimilare  genitum  ex,  A R, ad  fo- 
lidum fibi  fimilare  genitum  ex  ellipfi , B D M G , ambo  iuxta 
communem  regulam , F R , effe  vt  folidum  fimilare  genitum  ex  eo- 
dem, A R,  ad  lolidum  fimilare  fibi  genitum  ex  eadem  ellipfi,  B D M 
G , fed  ambo  genita  hixta  communem  regulam , C R . Exemplum 
patebit , fi  concipies , A R , reuolui  circa  manentem  axim , F R,  cy- 
lindrus enim  tunc  genitus , ab , A R , ad  anulum  ftriftum  ellipticum 
altera  parte  latiorem , genitum  ab  ellipfi , B D M G , habebit  ean- 
dem rationem , quam  fupradiftus  cylindrus  ad  fupradidum  anulum» 
fitideo (amplius  colligemus ) quoniam,  permutando,  cylindrus  ge- 
nitus in  reuolutione  circa,  C R ,fada , ad  cylindrum  genitum  in  re- 
uolutione circa , F R , eft  vt  anulus  fadus  in  illa  reuolutione  ad  anu* 
N.Cor.4.  Ium  fadum  in  hac , propterea  ficuti  primus  cylindrus  ad  fecundum 
601.34.  eft,vt,FR,ad,  RC,  ita  primus  anulus  ad  fecundum  erit,  vt,  FR» 
hb.i,  ad,  RC,  fic  etiam  erunt  folida  fimilaria  genita  ex  cildem,  iuxta  re- 

gulas, FJR,RC. 


COROLL.  XXIX.  SECTIO  PRIMA. 


IN  Propofit.  55.  colligimus  folidum  fimilare  genitum  ex,  A X» 
dempto  folido  fimilari  genito  ex , C X , ad  folidum  fibi  fimilare 
genitum  ex  figura  ,BDMXT,  dempto  folido  fimilari  genito  cx  fi- 
gura, B G MX  T,  effe  vt , A R,ad  ellipfim,  B D MG;  quodfilu- 
mantur  folida  fimilaria  genita  ex  eiidctn  iuxta  communem  regulam, 
T X , vel , C R , eandem  rationem  inter  fe  habere  comperientur  di*’ 
&a  refidua  fcilicet  quam  habet , A R » ad  ellipfim , B D M G . Expo- 
natur figura , & , vt  fiat  exemplum , reuoluatur , A X , circa  manen- 
tem 
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tem  axim,T  X* igitur  cylindrus  genitus  in  rcuolutione  ex,  AX, 
dempto  cylindro  genito  ' ] 'j 

cx , C X,  ad  folidum  ge- 
nitum in  rcuolutione  ex 
ellipfi,  B D M G,  erit  vt, 

R,  ad  ellipfiin,  B D M 
i idein  accidet , fireuo- 
lutio  fiat  circa  axem  pa- 
rallelam ipfi,  A C~,  inclu- 
fam  duabus , F A , R C, 
verius,  A,  C,puufta  pro- 
dudlis:  vocetur  autem  fo- 
lidutn  genitum  in reuolu- 
tione  cx  ellipfi , BDMG,  anulus  latus  ellipticus  altera  parte  ftri&ior.' 

SECTIO  II. 

Hinc  infimuf  patet , quod  fafeia  folida  cylindrica  ( vt  ita  dicam) 
in  rcuolutione  circa , T X , genita  ex , A R , ad  anulum  geni- 
tum ex  ellipfi , B D M G , in  eadem  reuolutionc , cll  vt  cylindrus  gc- 
mtusex  , A R , dum  rcoolutio  fit  circa,  C R , ad  anulum  rtri£Uim  e!*’ 
lipticum  altera  parte  latiorem  in  eadem  reuolutione  circa , C R , . b 
ellipfi  , B D M G , genitum ; nam  ambo lunt , vt , A R ,ad ellipfim, 
B U M G,  dem  patet  pro  lolidis  fimilaribus,  &c.  Quia  vcr6  di  dia  fa- 
fcia  lblida  genita  ab , A R , ad  cylindrum  ab  eodem  ,AR,  genitum 
cll , vt  reliduum  quadrati , P X , dempto  quadrato,  R X , ad  quadra- 
tum , F R , cft  .n.  cylindi us  genitus  ab  , A X , ad  cylindrum  genitura 
ab  , A R , vt  quadratum , F X , ad  quadratum , F R , cylindrus  item 
genitusa  ,C  X , ad  eundem  tyndruni  genitum  ab,  A R ,eft  vt  qua- 
dratum , R X , ad  quadratum , R F,  ergo  hoc  cylindro  dempto  a cy- 
lindro genito  ab , A X , reliqua  fafeia  lolida  i.enita  ex , A R , ad  cy- 
lindrum genitura  ex  eodem*  A R,  erft.vt  reGduuhi  quadrati,  F X,  ab 
eo  dempto  quadrato , R X , ad  quadratum , F R , hanc  ergo  ratio- 
nem habebit  etiam  anulus  latus  ellipticus  altera  p*rte  flriftfbr  ad* 
anulum  ftrictum  ellipticum  altera  parte  latiorem  ex  eadem  eljipfi , B 
D MG  .genitum  i quia  vero  reliduum  quadrati,  F X , dempto  qua- , 
drato,  R X ,dtre£langulumlub,X  R , K F,  bis  cum  quadrato,  FR, , 
ideft  redlangulum  fub , X F,  F R ,cum  redtangulo  lub , X R , R F,  .i.  t 
rcdlangulum  iub  corapolita  ex,  RX,  X F,&  rub  ,F  R , ideo  didtus, 
anulus  latus  ad  d.&u.n  anulum  ftridlum , erit  vt  redlangulum  fub  ■ 
compofita  ex,RX,XF, &lub,F  R»ad  quadratum,  FR, -i. erit 
vccompofuacx,  FX,XR,  ad,  R F,  nempe  vt,  V R,  ad,RF. 

N n ‘ SE- 
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SECTIO  III.  * 

VLterius  habemus  fafcias  (olidas  cylindrcas  genitas  exempli  gr. 

ab  eode.n  rcdangulo , AR , dum  fit  reuolutio  lemcl  circa , T 
X t & femd  circa  parallelam»  A C , ad  anulos  latos  ellipticos  altera 

£arte  jlridiores  genitos  in  reuolutipn.bus  ab  ellipfi , B D M:  G , ha- 
ere eandem  rationem  (cilicet  quam  Mbet,  A R,adellipfim,B  DM 
G,&idc6iijter  le didoe anulos  e(ki,vt  didas  fafcias , didse  autem 
falcis  folidee  cylindricae  funt , vc  tefidua , demptis  k qua  Iratis  femi* 
diametrorum  bafium  integrorum  cylindrorum  quadratis  femidiamc- 
trorum  bafium  cylindrorum  , quas  didas  fafciae  compleduntur,  & 
ide6  didi  anuli  inter  fe  eandem  rationem  habebunt,  quam  dida  qua- 
dratorum refidua  . 


, SECTIO  IV. 

IN  Corollario  huius  tandem  dicitur,  qu6d  fi,B  D M G,non 
eflet  ellipfis , tum  in  Schemate  huius , tum  Theorematis  antece- 
dentis, fed  alia  vtcunque  figura  habens  tamen  pratdidas  conditiones 
ibi  appofitas , quod  de  eadem  dida  quoque  de  ellipfi  , B D M G , ve- 
rificarcntur , nolque  hic  colligimus , quod  otnma  iupradida  atque, 
ac  de  lolidis  genitis  ab  ellipfi  * B D M G , de  genitis  ab  ipia  figura  pa- 
liter  verificarentur  . Poflumus  autem  vocare  (olida  defcnpta  per 
reuolutionem  fadam  circa , C R , a figura , B D M G . Solida  anu- 
laria (Irida  altera  parte  latiora : qu*  verd  fiunt  ab  eadem  per-reuolu* 
tionera  circa,  TX . Solida  anularia  lata  altera  parte  flr  idiota. 

* • i ' 1 - 

. . S C H O L I V M. 

ii 

POffcnt  quidem  plura  alia  circa  hac  folida  con/rderari  fetentur 
planis  parallelis , ad  axem , circa  quem  fit  reuolutio , exiflenttbut 
retiis  , quam  inter  fe  rationem  habeant  re  feti  a fegmenta  . Item  reflat 
contemplandum  folidum , quod  nafceretur  ex  reuolutione  dimidia  elh • 
pfis  circa  non  axem  ffed  diametrum  , vel  diametro  p irallelam ; qua  no- 
luta  circa  diametrum  folidum  defcribtt  referens  figuram  Tyri ; circ/u 
Verb  parallelam  diametro  portionem  maiorem  ab  ellipfi  ref  ecantem , de- 
fcribit  quodd im  folidum  latius  ex  vna  parte , quam  ex  aha , rc ferens  fi- 
guram Mali  paradifl , vt  vulgb  dicitur , i irea  verb  parallelam  diametro 

rcuo- 
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reuoluta , qua  ab  ellipfi  minorem  abfc indat  portionem , defcribit  quod- 
dam fohdum  referens  figuram  Fici , pluraque  his  (imilia  contemplanda, 
remanerent,  fed  vt  fludiofoLc£lori  in  agro  hoc  fertiltffimo  laborandi , il- 
lumq ; excolendi  non  omnis  rideatur  fublatus  effc  locus, illius  hac  inqui- 
fitioni  ref  truare  rolui  his . *Aduerte  autem  in  f «penoribus  licet  figura- 
rum aflumpti  fuerint  axes  ,rt  circa  eofilem  fieret  reuolutto  , tamen  ea- 
dem rerificari  ajfumptis , qua  funt  tantum  diametri , nam  pajjiones  Se. 
thonum  Conicarum  eifiem  in  funt,  fi  ue  fint  circa  axes  ,fiue  circa  tan-. 
tum  diametros,  rt  habetur  Libro  Trimo  Scbolit  TropofitioniStpo. 
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In  quo  de  Parabola,  & fblidis  ab  eadem 
genitis  enucleatur  doftrina . 


/i 


msm 

■ N ' .*  : ; ' - 

theorema  i.  propos.  i. 

- • u - . ! t • .4-  . * . 

I PARALLELOGRAMMVM  ,&  trian- 
gulum fuerint  in  eadem  bafi,  & circa 
eundem  axina , vel  diametrum  cum  pa- 
rabola > parallelograromum  erit  para- 
bola? fexquialterum  , triangulum  au- 
tem eriteiufdem  parabola?  fubfexqui- 
tertium. 

Sit  ergo  parabola,  FCH,  in bafi,FH, circa  axiin,vel  diame. 
•rum  t C G»  fit  autem  in  eadem  bafi  ,F  H,&  circa  eundem- axim,  vel 
diametrum parallelogrammum  quoq; AH,& triangulum > C F H» 
Dico  ergo  paralldogrammum  , A H, 
effq  fexquialterum  parabola;  rF  C H; 

•riangulum  autem,  CFH , effe  eiufdem 

Sarabols,  F C H>  lubfexquitercium. 

umatur  ergo  in  7 C E » quas  tangit  pa- 
rabolam in  pundto  , C , vtcuijque  pun- 
ctum, N , & per,  N, ducatur  ipfi,  C G, 


parallela.,  N Q , produ&a  vCquc  ad  ba- 
1Tih,F  H » cui  occurrat  in,  O ; qu*pa- 

riterfecec  curuamparabol*in,M,& 

per  ,M,  ducatur  ipfi.  bafi>  F H,  parallela  ,IL . Eft  ergo  quadratum, 

GH, 


Digitized  by  Google 


fix  }8.  & 

Schol.40. 

lib.i. 


Coroll.j. 
t&lib.  1. 


3.  Llb. 
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CEOMETRI/E 

G H , vel  quadratum , E C , ad  quadratum  ,1 Mj  vel  ad  quadratum» 
C N ,vc,G  C«ad,  CI,.i.  vt,ON,ad,N  M,  eltautera  ,C  H,pa- 
rallelogrammum  in  eadem  bafi , 8c  altitudine  cum  trilineo  ,C  M H 
E , & punftum  , N , vtcunq; fumptum , per  quod a&a  efl  ipfi  ,CG, 
parallela  ,NO, repertumque  efl , vt  quadratum , EC , ad  quadra- 
tum , C N , ita  efle , O N , ad » N M ; ergo  horum  quatuor  ordinum 
magnitudines  erunt  proportionales  fcihcet  omnia  quadrata  maxi- 
marum abfeiflarum , E C,  magnitudines  primi  ordinis  colledtee  iuxta 
quadratum,  C E,  ad  quadrata  omnium  amciffaruin  ipfius , C E,  flue 
ambo  (int  recti , vel  eiufdem  obliqui  cranGcus  , quae  lunt  magnitudi- 
nes fecundi  ordinis  colledfcae , iuxta  quadratum  ,CN,  erunt  vt  om- 
nes lineas  parallelogrammi , C H , ma- 
gnitudines terti)  ordinis  collcOae , iux- 
ta, N O,  ad  omnes  lineas  trilineiVC  M 
H E , magnitudines  quarti  ordinis  coi*  '4 
lectas,  iuxta»  N M,  regula  pro  his  om- 
nibus lineis  exiflente  ipla , E H ; vt  au- 
tem funt  omnes  lineae  parallelograra- 
mi,  C H,  ad  omnes  lineas  trilinei,  C M 
H E,  ita  efl  parallelogrammum , C H*  ;/ 
adtnlineum»CMHE,ergo  paralle- 
logrammum , C H , ad  trilineum , C M H E , efl  vt  quadrata  maxi- 
marum abfei flaram  ipfius,  C E,  ad  quadrata  omnium  abfeiflarum  ip- 
fius , C E , verum  illa  quadrata  lunt  iftotum  tripla,  ergo  erit  paralle- 
logrammum, C H,  triplum  ipfius  trilinei , C M H E , ergo  idem  pa- 
rallelogrammum , C H , erit  icxquialterum  femiparabolas , G C M 
H , ideo  etiam  parallelogrammum,  A H , erit  parabol$ , F C H,  fex- 
quialterum.  Quoniam  ver6  triangulum, C F H, efl  dimidium pa- 
rallclogrammi , A H , ideo  quarum  partium  parallelogrammum , A 
H , erit  fex , & parabola , F C H , confequenter  ea  undem  quatuor» 
triangulum , C F H , erit  tria , & ideo  erit  ad  parabolam , F C H , vt 
tria  ad  quatuor, & idcirco  erit  eiuidem  fubfexquitertium,  quas  oflen- 
dere  oportebat . - • 


COROLLARIVM. 

Hinc  patet  dubias  in  trilineo , C 74  H E , dquidtflanres  axi , vel  di j- 
metro  J C C , efle  inter  fe , vt  quadrata  abfeiflarum  per  eafdem  4 
tangente,  CE,  verfus  verticem  paraboU , qui  efl  punflum,  C ; nam  oflen • 
fum  efl,  07 ^ t flue,  H E,  ad,t^M,  efle  vt  quadratum,  EC , ad  quadr 
tum,C7^,  &punftum)  T^fumptum  efl  utcunque, ideo,  &c. 


THEO 
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THEOREMA  II.  PROPQS.  Ij. 


S' 


'I  intra  parabolam  ducantur  vtcunque  du*  ad  axim,  vel 
*rv^jamCtrum  CiU^CIB  ordinatiai  applicatf  Iineg , abfcifl* 
abijfdem  parabola?,  eiunt  inter  le,vt  cubi  dicarum  Irnea- 
rum ordinatim  applicatarum  • 

Sint  ergointra  parabolam  circa  axim,  ve!  diametrum  , C G,  con- 
lututam,  du*  ad  iplura  ordinatim  applicat*  rtft*  line*.  F H O M 
parabola5 ,OCM,FCH , abfc  ndStes . Dico erg , parabolam  F 
C H , ad  parabolam , O C M,  e/Te  vt  cubum,  F H , ad  cubum,  O M:' 
conabantur  circa  axes , vel  diametros , C I , C G , & in  eifdem  ba- 
nbus,  OM,  F H, cura  duftis  parabolis parallelogramraa,  A H,  R M 
Quoniam  ergo  ^quiangulaparal-  x».Lib.i. 

leiograrama  habent  rationem  ex  ' 

lateribus  compofitam , funt  au*  * a r1  kt  P*  ■ 

tera  parallelogramma , A H,R 
M,squiangula , nara,OM,eft 
parallela  ipfi,FH,ideo  paralie- 
lograminum  ,A  H , ad  parallelo* 
graminum  , R M,  habeb  t ratio- 
nem compofitam  ex  ea,quam  ha- 
bet,^ A, ad,  RO,.i,G  C,ad, 

C I , .?•  quadratum , F H,  ad  qua-  j8.  Er 

dratum , O M , & ex  ea , q jam  habet , F H , ad  ,0  M , fed  etiam  cu-  &h,oUo* 
bus,  FD,  ad  cubum,  OM,  habet  rationem  compofitam  ex  ea,  quam  ’* 
habet  quadratum , F H , ad  quadracum , O M , & ex  ea , quam  ha-  D.CoroL 
bet , F H , ad,  OM  ,ergo  parallelogrammum , A H,  ad  parallelo-  4*Gjncr. 
grammum , R M,  & conlequenter  parabola,  F C H,  ad  parabolam,  H-lib,  t. 
O C M , ( quia  luntdittorum  parallclogrammorum  iubfcxquialterc) 
erit  vt  cubus,  F H,ad  cubum,  O M,  quod  oltendcre  opus  erat . hhcc. 


THEOREMA  III.  PROPOS.  III.  - - 

SI  in  parabola  ducatur  quardam  reda  linea  ad  eiufdero 
axim , vel  diametrum  ordinatim  applicata ; agantur  de- 
inde ipfi  axi,  vel  diametro  atquidiftantes  recte  line*vfque 
ad  curuam  parabolicam,&  didam  ordinatim  applicatam, 
qu*  bafo  eric  eiufdcm  parabol* ; Dicte  «quidiftantes  redf 

linea; 
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linea?  erunt  inter  fe,vtredangula  fub partibus  bafisab  ei- 

fdcma?quidiftancibusconftitutK.  V'  I * • T 

. Sit  ergo  parabola , F C H , circa  axirn , ^ddiametrum , C G , ad  , 
quam  ojdinatim  applicetur  reda  lin£a  vtciiuqj  E H ,'ducantur,dcin- 
dc  intra  parabolam  axi , vd  diametro . O ; parallelae  vtcunqiic , A 

N , MCl,bafun,FH,  io  pundis,N‘JO,  dilidentes.  Dico  igitur  re-* 
tfam,AN,ad  redam,  M O,  efle  «t  redangulum , F N H , ad  re-* 
dangulum , F O H ; ducatur  per , M , ipfi , F H , parallela , M I ; eft 
J8.E tSeb.  ergo  , G C , ad  , C I , vt  quadratum , G H , ad  quadratum  , I M , vel 
4o.lib.  i.  ad  quadratum,  GO,  ergo,  per  conucrfioncxa  rationis,  G C,ad,G 
I,  vel  ad  , M O , erit  vc  quadratum,  H 

G,  ad  fui  rdiquum,  dempto  quadrato, 

G O , hoc  autem  refiduum  eft  redan- 
gulum  iub,  G O H,  bis,  vna  cuin  qua- 

' drato , O H , quod  eft  sequaleredan- 
gulo,  F OH  ,namredangulum,GO 

H , cum  quadrato , O H , sequatur  re- 

dangulo , G H O , .i.  redangulo  fub,,  'k 

F G,  OH,  cui  fi  iunxeris  redangulum  , 
fub  ,GO,& eadem, O H,  conlurger  .. 

♦AElem.  integrum  redangulum, F OH , *qualcrcdangulisfub,GOH,bis, 

. vnacum  quadrato,  OH,  ergo,  CG,  ad,  M Oberit  vc  quadratum* 
j.*.  Gy  ]iaja  vt  rcdangulottr,  F G H , ad  redangulum  , F O H , & con- 
if»  Elctn.  ucrdcndOjM  O,  ad  ,C  G,erit  vtredang.  H Qf,  ad  redangulum,  H 
G F;  eodem  modo  oftendemus , C G , ad  , A N , elfe  vt  idem  redan- 
gulurn,  H G F,  ad  redangulum,  F N H , ergo  ex  «quali , & conuer» 
tendo,  A N,  ad,  M O,  erit  vt  redangulum  , F N H,  ad  redangulum, 
F O H ,quod  ofteriderc  oportebat . Po/lunt  autetn  vocari  & , A N, 
M O, ordinarim  applicataead  bafim parabol*,F  C H,icilicetad 
ipfam,FH.  . , . 

THEOREMA  IV.  PROPOS.  IV. 

SI  ad  bafim  parabola?  ordinatim  applicetur  vtcunque  re- 
da linea , fiat  autem  paralldogrammum,  & triangulum 
habentia  circa  communem  angulum  didam  applicatam  ,& 
abfeiflama  bafiab  vtrauis  extremitatum  eiufdem.vel  fine 
duae  ad  bafim  vtcunque  ordinatim  applicata;,  fub  alterutra 
quarum  ,&  fub  inclufa  ab  ijfdein  portione  bafis  fiat  paralie- 
logrammum,&  triangulum»  didi  parailclogrammi,vcl  trian- 

guli. 
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guli , ad  portionem  parabola;  di&o  parallelogrammo  infcri- 
ptam  ratio  nota  erit. 

Sic  parabola , cuius  bafis , F G,  ad  axim , vel  diametrum,  C X,  or- 
dinatim  applicata  ; ad  bafim  autem ,FG,fit  etiam  orduiatim appli- 
cata , AM  ) vtcunq;  diuidens baiim , F G, in punilo , N , fiat autem 
parallclogrammuin  , R N , & triangulum  , A F N , lub  lateribus,  A 
N,N  F,  vel  fub , A N ,N  G;  Vel  fint  du*  vteunque  ad  bafim,  FG. 
ordinatim  applicatae , A N , C X , fiat  autem  parailelogrammLm,  & 
triangulum  lub,  A N,  N X,  vel  lub,  C X,  X U.  Dico  paralldogram- 
mum,RN,  vel  trian- 
gulum , F A N , ad 
•portionem , A F N, 
parabol^,  F C G,  pa- 
railelogrammOjRN, 
infcriptam.elTe  in  ra- 
tione nota.  Sanilitcr 
parallelogrammum , 

ZX,  & triangulum, 

N Q X , ad  portio- 
nem , ACAN , habe- 
re rationtm  notam. 

Producatur,  CX,vt* 
cunque  in,  E,&  cir- 
ca femiaxes,vcl  lemi* 
diametros  coniuga- 
tas  ,F  X,  X E,  intel- 
ligatur  delcriptus  fe« 
micireulus,  vcllcmi- 

ellipfis  , F E G , pro-  . - 

ducantur  deinde  , R F,  Z N , indefiniti , fccctque , Z N , cumam  Ic- 
micirculi,  vel  lemiellipfis  ,F  E G,  in  punito , O,  & compleantur  pa- 
ralldogramma , V N , X , fumatur  deinde  in  , F N , vtcunq;  pun- 
itum , •>  ,per  quod  ipfi , C E,  parallela  ducatur , Y 1 , lecans  cuiuam  ^ 
parabola;  in , 1 , curuam  autem , F E G , in , M j efl  ergo , A N , ad,  I Ex  antec. 
S , vt  rcitangulum,  G N F,ad  rectangulum  ,G  S F,  cit  autem  etiam  40>  ge 
quadratum,  ON  , ad  quadratum,  S M , vt  rcitangulum , (t  F.  F,  ad  Sch.  l.i. 
reitangulum , G S F,  ergo ; A N ',  vel , Y S , ad , S I , erit  vt  quadra 
tum , N O , vel  vt  quadratum , T S , ad  quadratum , S M , lunt  au- 
tem , R N ,N  V,  parallelogramma  in  eildem  bafibus,&  altitudini-  coroll.j. 
bus  cum  portionibus , A F N , N F O , & punitum , S , lumptum  cft  ,6,  2, 

fteunque , repertumque  eft , vt , Y S , ad,  S I , ita  efTe  quadratum,  T 

u o S,ad 
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S,  ad  quadratura , S M,  ergo  h >.  u.n  quatuor  ordinum  magnitudines 
erunt  proportionale*  collecta , luxta  quatuor  iam  didtas  magnitudi- 
nes proportionales  .1.  omnes  lineai  ip;  us,R  N , (mmpta  pro  omni- 
bus communi  regula  ,C  E, ) ad  omnes  lineas  tnlinei,F  1 A N,  erunt 
vt  omnia  quadrata , F O,  ad  omnia  quadrata  trilmei , F M O N ,ra* 
tio  autem  , quam  habent  omnia  quadrata , F O , ad  omnia  quadrata 
trilinei  ,P  MO  N»  tamnotilicata  e!t  lib.j.  de  circulo , 6c  eliipfi  Pro» 
polit,  i.  ergo  & ratio 

omnum  linearum, R R •• 

N ,ad  omnes  lineas  j ~f  ^ 

trilinei , F I A N , & V ly 

fubinde  ratio  paral- 
lclogramtni,  RN,  ad 
portionem,  F I JN» 
nota  erit,  & fubinde 
nota  erit  ratio  trian- 
guli , FAN,  quoddl 
dimidium  parailelo- 
grammi  , R N,  ad 
portionem,  F I A N; 
eodem  modo  often- 
demus  parallelogra- 
muin  ,ZX  * ad  qua- 
Irilineum,  N A C X, 
vt  omnia  qua- 
drata , # X , ad  om- 
nia quadrata  quadri-  * 
linei , O N X F,  ratio  autem , quam  habent  omn:a  quadrata , R X, 
ad  omnia  quadrata  quadrilineiiON  X E»iam  notificata  eft  in  (upra- 
ditto  Libro , Propohr-j.  & 4.  ergo  ratio  parallelogrammi , Z X , ad 
quadrilineum , fiue  portionem  parabolte,  A N X C , nota  erit , vcluri 
& ratio  trianguli,  C NX,  ad  eandem  portionem,  AN  XC,  pariter 
nota  erit,  quod  erat  oltendcndum . 


Hinc  colligitur  ditia  paralleUgramma  ad  portiones  parabola  ftbi 
infer ipr as  , ordinat tmque  ad  paraboU  b.ifim  applicatis  inclufas , 
cfle  t f*  omnia  quadrata  parallelogrammorum  iliis  e regione  ref panden- 
tium , quibufqi  mfenhuntur  femiportiones  circult . ml  elliplis  tam  di» 
R*  ad  omnia  quadrata  ditiarum  femiportionum  , regula  communi  axi, 
hei  diametro , C £ , exiflente ..  Ojlenfwn  .n.  ejl , l{  adporrnmcm,  F A 
2^,  e fle,  ut  cmnia  quadrat*  ,F0,  ai  omnia  quadrata  trilmet,  F M 0 

&,Z 


Digitized  by  Google 


LIBER  IV.  i9t 

& , Z X,  ad  portionem , UC  X ls{  tcfle  ,y>t  omnia  quadrata  ,tfiX.ad 
omnu  quadrata  qiiadrihnei,  \ 0 E X , &,U7^iC  X,  ordinat im  ad  ba- 
ftm,  F Gj  apphcatx  fumptx  funt  vtcunq,  t>nde  patet . 

THEOREMA  V.  PROPOS.  V.  ' 

D Velis  vtcunq  ue  ad  bafim  parabola?  ordinatim  applica* 
tis,  parallclogramma  Lub  ipfis,  & portionibus  bafis  ab 
ijfdem  abfcilfisad  libi  inicriptas  portiones  parabolae  infra- 

(criptam  rationem  habebunt . 

• 

Sit  ergo  parabola , H G A , in  bafi  ,HA,  circa  axim > vel  diame- 
trum, GOj&fint  dudls  >pfi , G O , parallela:  vtcunque  , S T,  E C, 
compleantur  autem  parallclogramma , LT,  EO.DC,  deinde  pro- . 
ducatur , G O , vtcunque  in  , M , & circa  iemiaxes , vel  lemidiame- 
tros  ,HO,OM,  intcll-gatur,  H M A,  iemicirculus,  vel  femiellipiiS) 
cuius  curuam,  S T, 

E C , productae  fe-  B D L H Y'  K V 

centin,V  N,  com- 
pleatur pariter  pa- 
rallclogramma,  H 
V,  HM,  H N,  pro- 
ducantur infupcr,Y 
JW  , BG,  vlque  in, 

&#,&,  SV,  EN, 

vlqjad  punfta,P,  r,  U 1°  I Im 

Z,Q,  1 , quae  lunt 
in  lateribus,  B #,Y 
&.  Igitur  paralie-  V 
Icgrammum,  LT, 

M portionem , H S 
T,  erit  vt  omnia 
quadrata , H V,  ad 
omnia  quadrata  fc- 
mipcrtionis , H T 
V,  ( regula , G M , pro  hac  Propof.  fumpta ) vt . TA , ad  compd- 
fitam  ex,  £ , T A , & , £ , H T,  vt  patet  in  Labro  de  Circulo,  & E(l>pfi 
Propofitione  i. 

Similiter  oflendcmus , B O,  femiparabo]«e , H G O,  effe  fexqui- 
ajtcrum , efl  enim  vt  omnia  quadrata,  H M , ad  omnia  quadrata , H 
V M 0,ideftm  ratione  fexquialtera,  vt  patet  in  eadem  Propbfjt.x. 

Par.ter  demonftrabimus , D C , ad  portionem , H G £ C,  cfle  vt, 
AC  ,ad  compoiitam  ex , J,AC,6t,|,CH,  liceumi  funt  omnia 

O o a ’ qua- 
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■ 
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quadrata,  HN,  ad  omnia  quadrata  lemiportioms,H  M N C,vt 
patet  in  eiufdem  Lib.  Propoi.  i . " . 

Quod  ft  velimus  comparare  parallelogramma , qua:  lunt  m bau« 
bus  xqualibus  axi , vel  diametro  , inueniemus  infraitriptas  rationes 
fcilicet  parallelogramraum , ii  T,  ad  portionem , H a T,  cfle  vt  rc- 
«an guluin  lub  , ri  O , St  tripla , O A , ad  re«angulum  lub , H 1 , & 
fub  compofita  ex , T A , & , A O,  licuti  lunt  omnia  quadrata , H Z, 
ad  omnia  quadra. a ietniportionis , H T V.  Eadem  ratione , B C,  ad 
portionem , H G E 
C,  erit  vt  rettangu- 
lum  lub , H O , & 
tripla , O A , ad  re- 
«angulum  fub , H 
C , & lub  compofi- 
taex,  C A,6r,  AO, 
fic  enim  lunt  o.n- 
nia  quadrata , H 1, 
ad  omnia  quadrata 
fcmiportionis,  HM 
N C,vt  patet  in  eo- 
dem Lib.j.  Prop.i. 

Si  tandem  fuma- 
mus parallelograra- 
mum , P C ,culin- 

fcripta  eft  parabol$  'Nsv 

portio , T S G E C, 

inclufa  duabus,  ST,  ~ [• 

E C,  ad  bafim , H A , vtcunq,-  ordinatim  applicatis,  fiue  intercipiant 
axem,  vel  diametrum  ,GO,  flue  non,  fiue  axis,  vel  diameter,  G Q, 
fit  altera  harum  duarum  ad  bafim, H A,  ordinatim  applicatarum, 
fiue  non ,•  reperiemus  parallclogrammum , P C ,ad  portionem , TS 
G E C , effe  vt  re«angulum , H O A , ad  re«angulum  lub , A C , & 
fub  compofita  ex  > J-  ,C  T,  St  tota , T H,  vna  cum  re&angulo  fub,T 
C , St  fub  compofita  ex , i , T C , St , f , T H , fic  enim  elle  inucnie- 
mus  omnia  quadrata , T I , ad  omnia  quadrata  quadrilinei , T V M 
N C,  vt  patet  eodem  Lib.  Propof.4. 

COROLLARIVM. 

Hinc  habetur  fi  fiant  triangul*  , duths  ,S  H ,T  H ,CH , ■Qj",  hae 
ad  portiones , quibus  tnfcnbuntur  habere  eajdem  rationes  , quas 
habent  dimidia  antecedentium  ad  eadem  confequentia  piperitis  exp  fita% 
funtemm  6'  ipfa  triangula  di. torum  7 vcAUel og>  a mmaru m drn-.dta. 

XHEO-. 
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THEOREMA  VI.  PROPOS.  VI.’ 


SI  adbalimdata:  parabola:  ordinatim  applicetur  refla  li- 
nea, tota  parabola  ad  ablcilfam  portionem  per  ipfam  or- 
dinatim applicatam  erir , vtparallelepipedum  fub  altitudine 
dimidia  bafi, fub  bafi  autem  quadrato  totius  bafis,ad  paral- 
lelepipedum  fub  altitudine  linea  compofita  ex  dimidia  ba(7> 
& reliquo  bafis,  dempta  abfeifla  ab  eadem  extremitate  ba- 
lis,  a qua  portio  parabola;  abfcinditur,&  fub  bali  quadrato 
eiufdemabfcinaeperdi^amordinatim  applicatam  : Vei  erita 
vt  cubus  totius  balis  ad  parallclepipedum  fub  bali  quadrato 
abfcilfe,  altitudine  tripla  reliqua: , cum  cubo  di&x  abfciflx. 


Sit  parabola  ,HG 
A i cuius  bafis , H A, 

& axis,  vel  diameter» 

GO;  ducatur  deinde 
ipfi,GO,  vtcunque 
parallela, ST.  Dico 
parabolam  ,A  G H, 
ad  vtramuis  portio- 
num, SHT,  TSG 
A»vtad,SHT,  effe 
vtparallelepip.  fub  al- 
titudine dimidia  > H 
A, quae  fit,  A X,illi 
indiredum  conftitu- 
ta  ,bafi  quadrato , A 
H,ad  parallclepipc- 
dum  tub  altitudine,  X 
/T,  bafi  quadrato , T 
H.  Producatur  ,G  O, 
in,  M,  & circa  lemia- 
xes , vel  femidiamc- 
tros,HO,OM,  in- 
telligacur  deferiptus 
femicirculus  , vel  le* 
xxucllipfis  , H M A .. 

dande  per  pancU , G , M , ducantur  ip£i  / H A , parallela:  i B £ , Y 


Digitized  by  Google 


«04 


CEOMETR  l-M 


Biff.n. 

Iib.i. 

Ex  ante - 


tJtfin.u 

Iib.i. 


& , & per , H A , ipfi , G M , paraiJel? , B Y,  $ & , producaturque,  T 
S ,vfque  ad,Bw,Y &,in,P,Z#&per,S  V, ducantur, V F,SL, 
parallelae  ipfi , H A , funt  igitur  parailelograinu.a , B A , A Y , L T, 
T F , B T,  T Y,  P A » A Z . Igitur  parabola , A G H , ad  portionem, 
H S T,  habet  rationem  compoiicam  ex  ca,  quam  habet  parabola,  H 
G A , ad  parallclogramtnum  , B A,  idcll  ex  ea , quam  habent  omnia 
quadrata , H &,( regula  fumpta  pro  hoc  Theor.  ipta,  G M, ) ad  om- 
nia quadrata  femicirculi,  vellemiellipfis,HM  A; &cxea,quam 
j.  Lihi.habet»AB,ad,BT, 

idefi,  AH.ad.HT,  P L H F Y 

9.  Lib.  2.  idcll  omnia  quadra- 
ta^ H , ad  omnia 
Hx  antec.  quadrata,  H Z;  & ex 
ea,  quam  habet,  BT, 
ad  portionem,  HST» 
ideft  omnia  quadra- 
ta ,H  Z,  ad  omnia 
quadrata  femiportio- 
nis,H7V,  fca  etiam 
omnia  quadrata  le- 
micirculi , vel  femiel- 
lipfis, HM  A,  ador  • 
ma  quadrata  femipor 
tioms,H  T V,  u- 
benr  rationem  com- 

fofitam  ex  ea, quam 
abent  omnia  qua 
drata  femicirculi 
femiellipfis , H M At 
ad  omnia  quadrata, 

H & ,&exea, quam  s 

habent  h;cad  omnia 
quadrata  iemiportio 
nis , H T V,  ergo  pa 

* Lib.  ? rabo,a » H G A > ad  portionem , h 5 T,  eft  vt  omnia  quadrata , H 

A,  ad  omnia  quadrata  lemiportionis , H T V,  idefi  vt  paraMclcpipe- 
dum  fub  altitudine , X A , bafi  quadrato,  A H , ad  parallclepipedum  . 
lub  altitudine , X T,  bafi  quadrato , T H ; vel  vt  cuous , A H , ad  pa» 
rallelepi  pedum  fub  altitudine  tripla , A T,  bafi  quadrato,  TH,cun 
cubo , T H , lic.n.efie omnia  quadrata  lemicirculi , vel  femiellipfis, 
H \I  A,  ad  omnia  quadrata  lemiportionis , H V T, oltenium  cll 
iib.j.  Propof.5. 
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Hinc  patet , quod  ,diuidendo , portio  parabola,  S GAT,  ad  per - 
tiontm , 5 H r,  ew  vt  omnia  quadrata  femiportionis  ,AMVT, 
ad  omnia  quadrata  femiportionis  ,H  V T,  .f.Pt  parallelepi pedum  fuit 
altitudine  linea  compofira  ex  ,OH,HT,  baji  quadrato , TA , ad  paral» 
le  lep: pedum fub  altitudine , XT . bafi  quadrato , H T , Pt  patet  in  Cor  oli. 
[upr.idicl £ Tropof.6.  eiufdem  Libri  3. 

THEOREMA  VII.  PROPOS.  VlI. 

SI  dua?  ad  bafim  parabor*  applicentur  vtcunque  reda:  li- 
nea? jabfcifla?  portiones  parabola?  erunt  inter  fe , vc  pa- 
ralfelepipeda  fub  bafibus  quadratis  abfciflarum  d bali  per 
eafdem  applicatas  ab  eadem  extremitate,  aqua  portiones 
abfciffe  intelliguntur, altitudinibus  compofitisex  reliduiS 
didx  bafis  ( demptis  a bfcilfis  )&  dimidia  totius.. 

Sit  ergo  parabola , H G A , in  bafi,  H A , ad  quam  ordinatim  apJ 
plicentur  duae  vtcunque  linea:  ,S  T»R  V,  ablcindcntes  portiones,  R 
H V , S H T . Dico  portionem  ,R  H V,  ad 
portionem  ,SH T,  eife(  fi  producatur , AX, 
aequalis  ipfius  bafis  ,AH,  medietati ) vt  pa- 
rallelepi pedum  fub  altitudine , X V,  bafi  qua- 
drato, V H,  ad  parallelepipedum  fub  altitudi- 
ne, X T,bafl  quadrato  ,TH*  Eft  enim  por- 
tio, R H V,  ad  parabolam , A G H,  vt  paral- 
lelepipedum iub  altitudine,  X V,  bafi  quadra- 
to, V H,ad  parallelepipedum  fub  altitudine, 

X A,  bafi  quadrato,  AH,  item  parabola,  A 
G H,  adportionem  , H S T,eft  vt  parallele» 
pipedum  iub  altitudine  ,X  A,  bafi  quadrato, 

A H,ad  parallelepipedum  fub  altitudine,  XT, 
bafi  quadrato,  1 H,  ergo  ex  squali  portio,  R 
H V,  ad  portionem  , S H T,  eft  vt  parallele- 
pipedum fub  altitudine, XV,  bafi  quadrato, 

VH.ad  parallelepipedum  iub  altitudine, X 
T,  bafi  quad.ate,  1 H , quod  ofteaderc  opor- 
tebat- 
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SI  ad  bafim  data»  parabola? ordinatim  applicetur  re&a  li- 
nea, fub  qua,&  fub  portione  bafis  abfcifia,  ac  earum  exJ 
trema  iungente,  fiat  triangulum,  portio  parabola;  abfcifia  ad 
triangulum  fibi  infcriptumerit5vtad  reliquam  bafis,  dempta 
abfcifia,  eadem  reliqua  cum, ipfius  abfcifia: . 

? 

Sit  parabola,  H G A , in  bafi , H A,  ad  quam  ordinatim  applicetur 
vtcunque  re&a  linea,  S T,  fiat  autem  triangulum  fub , S T,  & vtrauis 
duarum  ,H  T,  T A , vt  lub , H T,  & lub,  S H, 
quod  fit,  H ST.  Dico  portionem,  H ST,  ad 
triangulum , H S T,  effe  vt  compofitam  ex , A 
T,  & , 4 ,T H ; ad , A T,  compleatur  paralie* 

.Huius.  logrammum.CT, elt ergo  parallelogrammum, 

C T,  ad  portionem , H S T,  vt , A T,  ad  com- 
pofitam ex  > , A T,  & ,*,T  H, & anteceden- 
tium dimidia  Icilicet  triangulum,  HS  T,  ad 
portionem , H S T , erit  vt  dimidia , A T , ad 
compofitam  cx , f , A T,  & , | , T H , ideft  vt, 

A T,  ad , A T , cum  ,f,HT,&  conucrtendo, 
portio , H S T , ad  triangulum , H S T,  crit  vt 
compofita  ex , j , H T,  & tota , T A,  ad , T A, 
quod  olkndendum  nobis  erat . 

S C H O L I V 

POteJl  autem » & di  fla  ratio  (ic  conflit  ui , triplicatis  terminis  ,fcili- 
cet , quod  portio  ,HS  T,  ad  triangulum  ,HS  T,  (ic  r>t  t»ia  , H A, 
cumdmbus,jL  T,  ad  tres , Jl  T,  Kvl  fle,  quod  fit,  vt  dimidia,  H „4tcui»i 
• T , ad  ipfam , jl  T . 

PROBLEMA  I-  PROPOS.  IX. 

A Data  parabola  portionem  abfeindere  per  lineam  ab 
eiufdem  bafim  ordinatim  dudfcim , qup  ad  triangulum 
fub  eadem  ordinatim  du&3,  & abfcifia  per  eandem  a bafi pa- 
rabola» ad  eandem  partem , ad  quam  abfeinditur  portio , ha- 
beat datam  rationem,  dummodo  ha:c  fit  maior  fexquialtera. 

Hoc 


m: 
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Hoc  Problema  foluetur  methodo  Propof.8,Lib.j.  propterca  circa 
ipfum  non  immorar . - *•  O . 

THEOREMA  IX.  PROPOS.  X: 

SI  adbafim  dat»  parabola?  ordinatim  applicentur  vtcun- 
que  re&»  lincte,  triangulafub  ipfis,  & portionibus  bafis 
ab  ijfdem  abfeiflis, erunt  vt  parallclcpipeda  fub  bafibus  qua- 
dratis abfeiflarum  a bafi,  altitudinibus  autem  refiduis  ipfius 
bafis  demptis  abfeiflis . 

Sit  parabola,  HG  A,  cuius  bafis,  H A , axis,  vel  diameter,  GO, 
fint  autem  duftas  duas  vccunq;  ordinatim  applicat»  ad  ipiam  bafim, 

H A , iplas , S T,  V X , & iungantur , S H , V H . Dico  triangulum, 

V H X,  ad  triangulum , H S T,  ede  vt  paralielepipedum  fub  altitudi- 
ne, A X,  bafi  quadrato,  X H , ad  paralielepipedum  lub  altitudine , A 
T,  bafi  quadrato , T H . Quoniam  enim  triangula  vnuraahgulum 
vni  angulo  squalem  habentia  ratio* 
nem  habent  ex  ratione  laterum  illis 
angulis  circumftatium  compoiitam, 
ideo  triangulum,  V H X , ad  triangu- 
lum , S H T,  habebic  rationem  com- 
pofitamex  ea,  quam  habet,  VX,  ad, 

S T,  ldeft  reftan^ulum , A X H , ad 
re&angulum,  A f 11,  & ex  ea,  quam 
habet , X H ,ad , H T,  ied  ida:  duas 
rationes  componunt  rationem  paral- 
lelepipedi  mb  altitudine  ,H  X,bsfi 
rettangulo , A X H , ad  parallekpi- 
pedum  lub  altitudine,  H 'J,  bafi  ie- 

«ftangulo , 11 T A , .i.  parallelepipedi  Scho!  u. 

lub  altitudine , A X , bali  quadrato , X H , ad  paralielepipedum  fub  l.b,». 
altitudine,  A T,  bafi  quadrato  ,T  11 , ergo  triangulum,  V H X , ad 
triangulum,  S H T,  cric  vt  paralielepipedum  lub  altitudine,  A X,  bali 
quadrato , X H , ad  paralielepipedum  lub  altitudine,  A T,  bali  qua- 
drato, T 11,  quod  erat  olkndeadum . 


6.  Lib.  z. 


3.  Huius. 


G.D  Cor. 

4.G;o.3  4, 
lib.i. 
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Hinc  apparet,  (i  producatur,  G O,  vtcunq ; in , E,  & circa  femiaxes , 
vel  fcmtdiametros  ,HO,OE,  defcribt  intelligatur  femtcirculus , 
vel  femiellipfn  ,HEjL,  quod , fi  etiam  producantur  ,ST,V  X,  in,  7^, 
3W , 6'  i uniantur  omnu  quadata  trianguli , H X7ki, ad 

omnia  qua  Irata  trianguli  ,HT i\  , regula  ,0  E,  erunt  m ratione  com- 
foftta  ex  ea , quam  habet  quadratum  ,X  M ,ad  quadratum  , T 2S(  ,i.  re- 
& anguli  n , ,A  X H , ad  r e ft  angulum  ,<A  T H ,&  ex  ea , quam  habet , 
X H ,ad  ,HT,  .i.  erunt , vt  parallelepipcdum  fub  altitudine  ,AX,  bafi 
quadrato,  X H , ad  parallele pipedum  fub  altitudine  t<A  T , bafi  qua- 
irato i T H . 

THEOREMA  X.  PROPOS.  XI. 

SI  ad  axim , vel  diametrum  data?  parabolar  ordinarim  ap-' 
piicentur  dug  re£x  line?  eandem  fecances , deinde  funi, 
ptoextremo  punito  minoris  dictarum  ordinatim  applicata- 
rum ,&aiio  extremo  pun  dio  maioris  dicarum , fcd  non  ad 
eandem  partem  fungantur  didia  pundla  redia  linea  » ha?c  di- 
uidet  qu^dri|ineum  duabus  ordiaatim  applicatis  inciufum 
induo  rrilipea:  Trtlineum  igitur  conditurum  in  maiori  di- 
ftarum  linearum  ad  trilineum  coftitutum  in  minori  tanquam 
in  bafi  erit,  $ didia  maior  ordinatim  ductarum  ,fimul  cum 
tertia  proportionali  duarum,  quarum  prima  eft  tiiplacom- 
pofitfcxminqri,  & dimidia  exceflus  maioris  fuper  minorem, 
iccunda  autem  eft  dimidia  didii  exceflus,  ad  eandem  mino- 
rem, cura  eadem  tertia  proportionali . 

Sit  ergo  parabola , cuius  bafis,  B H , axis,  vel  diameter , N O,  du$ 
ad  ipfam  vteunque  ordinatim  applicata:  lint , BH  , bafis 
minor  ipfa  , B H , abfeindens  parabolam  , A JN  M , lumatur  autem 
vteunque  punehim , A , extremum  m noris , A M , & pundtmn , H, 
ad  altam  partem  de  duobus  extremis  maioris  ,B  H,  & iungantur,  A, 
H,pundta  redta  linea,  A H .deinde a punftis.  A,  M,  demittantur 
verius  jBH,  parallelae  ipfi. , N O ; A C , M G , erit  ergo , B C,  G H, 
exceflus , B H , fuper , A M , & , B C , aequalis  ipfi  , G H , dimidium 
dicti  exceflus  j liat  etiam , vc  tripla  C , ad , B C , ita , B C , ad , C 

E,& 
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E , & iungatur , A G . Dico  trilineum , A B H , ad  trilincum  , A JVt 
H , efie  vt , B H , cum , C E , ad  iplam  ,AM,  cum , C E : Prius  au- 
tem dico  portionculam , A S B , elie  aequalem  portioncula , M I H, 

& enim  trapezium , ABOR,  aequatur  trapezio,  ROHM,  <Sc 
quadriltneum , R A S B O , ipli  quadrilineo  , R M 1 H O , cum , A 
O , axis , vel  diameter  bifariam  diuidat  omnes  aquidillantes  ipfi , B 
H,&  ideo  omnes  lineas  quadrilinei,  R A S BO,  aquentur  omni- 
bus lineis  quadrilinei , R M H O , vude  difta  quadrilinea  etiam  lunt 
fqualia  , & ideo  portionculae , A S B , M I H , inter  ie  iunt  aequales  : *• 

Quoniam , vero  portio,  A S B C,  ad  triangulum,  A B C ,e(t  vt  com- 
poiita  ex  f,  B C,  & ex , C H,  ad , C H,  .deb,  , diuidendo,  portion- 
cula , A S B , ad  triangulum , A B C , erit  vt  7,  B C , ad  , CH,  vel  8di’a:us., 
vt , B C ,ad  triplam , C H , .i.  lumpta  , B C , communi  altitudine,  vt 
quadratum, BC, ad rettangulum lub, B C,&  tripla, CH  ;cft au- 
tem  triangulum,  ABC,  ad  triangulum,  AB  H , vt  ,C B, ad  ,BH,  ** 

ideft  ( iumpta  communi  altitudine  tripla, CH,)  vt  rc&angulura 
fub , B C , & tripla,  C H , ad  re&angulum  lub,  B H , & tripla , C H, 
ergo  ex  aequali  portioncula » A S B , 
ad  triangulum  , A B H , erit  vt  qua- 
dratum , t»  C , ad  redtangulum  lub  , 

B H , & tripla,  H C , quoniam  vero, 

BC,elt media  proportionalis  inter 
triplam , H C , & iplam  ,CE , ideo 
quadratum  , B C,  aquatur  redlan- 
gulo  lub  tripla , H C , & lub , C E , 

vnde  portioncula , A S B ,ad  triangulum  , A B H , erit  vt  reftangu- 
lum  lub , C E,  & tripla,  CH, ad  re&angulura  lub,  BH  , & tripla  , 

C H , idell  erit , vt  batis , C E , au  bafim , B H , ergo , componendo, 
trilincum , A S B H , ad  triangulum , A B H , erit  vt , C E , cum , B 
H , ad  iptam , B H , triangulum  vcr6 , A B H , ad  triangulum , A C 
G , vel  ad  triangu  um  , A G M , ell  vt , B H , ad , C G , vel  ad,  A M, 
cll  vero  triangulum  , A G M , aquale  triangulo , A H M , ergo  tri- 
lineum , A S B ti  , ad  triangulum  , A M H , erit  vt,  C E , cum , BH, 
ad  , A M , efl  vero  trilincum , A ii  B H , ad  portionculam , A S B , 
vel , M I H , illi  aquaiem , per  conuerlionem  rationis , vt , B H , 
cum  ,C  E,  ad  iplam  ,CE,  ergo,  colligendo,  trilineum,  AS  B H, 
ad  triangulum , A H M , & portionculam , M 1 H , .uad  trilineum , 
AM1H,  enc  vt,BH,  cum,  CE,  ad  iplam,  A M,  cum  , CE, 
quod  oltcudere  oportebat , 


Pp  i CO^ 
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COROLLARIVM. 

Hinc  f itet  triangulum  ,UBH , ad  portionculm  tsA.S  B tcJJeirfi 
BH^dyCE.. 

THEOREMA  XI*  PRGPGS.  XII.  *' 

A Sfumpta.  figura  Propof.  am.dimi/Ta  re&a , A G,  & con- 
ftituto  parallclogrammo  lupcr , B H , circa  axim  ,vel 
diametrum R O , quod  litjPHJ un&ifque ,BR,RH}o- 
ftendemus  parallelogrammum  ,P  H,  ad  fruftum  parabola?, 
ASB.HIM,  effe  vt , BH.ad,  HC  » cum»CEi  & trian- 
guIum,RBH,  ad  idem  fruftum,  efle  vt,BH,ad  duplam, 
HC,CE. 


■fo.l.i. 


Parallelogrammum  enim.  PH„eft  ad  triangulum * ABH,vt 
dupla , B H , ad  ipfam , B H , triangulum  ver6 , A B H,  ad  feftion- 
culam » A S B > eft  vt , B H, ad  ,C  £ , ergo , ex  aequali , parallelo- 
€oroI.itgrammum,PH, ad  fcftionculam, ASB.dl  vt  dupla,  BH, ad, 
kuius.  C E , & ad  duas,  portionculas , A S 
B , M I H,  erit  vt  dupla , B H , adi 
duplam ,'CE, ideft  vt , B H , ad,  C 
E . Item  parallelogrammum, P H , 
ad  trapezium  ,A  BHM,, eft  vt,B 
H , ad, A M *cum.  dimidio  excefliis,, 

BH,fuper , A M , .i*ad , A M , vel* 

CG  ,G  H.ergo*  colligendo , pa- 

rallelogrammum  kPH,ad  1 edionc  ulas ASB,  M I H>cum  trape- 
zio, A B H M , -i.  ad  fruftum  parabola: , A S B H 1 M , erit  vt , B H, 
ad  ,H C , cum,C  E*  Quia  vero triangMlura ,R  B H ,e(l  dimidium 
parallelogrammi , P H , ided  ad  fruftum ,,  A S B H I M , erit  vt  di- 
midia ,.B  H , ad  , H.  C cum  ,,C  fi , d.  vt  *BH  .ad  duplam , H C , C 
E, quod  erat  oftendendum  . 


THEO- 
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THEOREMA  XII.  PROPOS.  XIII. 


SI  ab  extremopunclo  bafis  data?  parabola?  ducatur  vfqjad 
curuam  parabolae  fupra  , vel  infra  b.«fim  ( indefinite 
produ&a  ipfa  curua  ) re«3a  linea:  Data  parabola  ad  Tegmen- 
ta fub  du&is  lineis , & curua  ab  ijfdem  abfcilTa  comprehen* 
fa.fingillatimfumpta, erit  vt  cubus  bafis  ipfius  data? para- 
bola ad  cubum  re&ae  linea:  diftopun&o  intercepta,  & alio 
pun&o  ciutdera  bafis  produ&a? , fi  opus  fit,,  in  quod  cadit 
rc»51a  linea  , qua?  ducitur  ab  alio  extremo  pundo  bafis  re- 
feci i Tegmenti  parallela  axi,  vel  diametro  ipfius  data  pa- 
labola?. 


M 


Sit  ergo  data  parabola , H N B , in  bafi , H B , fumptaautem  vno 
extremorum  punitorum , H , B , ipfius  bafis»H  B , vt  ipfum , H,  ab 
eo  ducatur  vtcunq:  reita  linea  ,,H  A , fupra  bafim  , H B , & indefi- 
niti produita  curua,  NA  B,  alia,  HV,lubter  bafim.,  vt  fint  con- 
ftituta  fegmenta,  ANH.VBNH,  fit  autem  axis , vel  diameter, 

N O,  cui  parallelae  ducantur  per  punita , A V,  verius  bafim , H B , 
produdtam , fi  opus,  fit , occur- 
rentes illi  in  punitis  , X , C . 

Dica  ergo  parabolam  , H N B, 
ad  fegmentura,  H N A ,cfl'e  vt 
cubus , H B , ad  cubum , H C* 

Eandem  vero  ad  tegmentum  , 

HNBV,eflevt  cubum  ,BH„ 
ad  cubum  , H X , iungantur 
punita  *B*  A jB,N;N  , H, 

& fit , C E , tertia  proportiona- 
lis duarum , quarum  prima  etl 

tripla , C H , fecunda  autem  ipfa , B C.  Quoniam- ergo  triangula , Coroll.i. 
NBH.BAH  ,funt  in  eadem  bafi,  B H , erunt  inter  fe , vt  alcitu-  's-huiu*. 
dines,.vel  vt  line*,  qua  i verticibus  y NA,  ad  bafes  duitae  cum 
eifdem  aequaliter  inclinantur  .?.  triangulum  ,,  H N B , ad  triangu- 
lum , H A B.crit  vt , N 0,ad  ,AC  ,.i.vt  rcitangulum,  HOB, 
adredtangulumjHCB  ..  Iniuper triangulum,  HNB, ad  portion- 
culam,ASB,  habet  rationem,  compotitam  ex  ratione  trianguli 
H N B , ad  triangulum , H A B , .i.  ex  ratione  reitanguli , H O B > * !* 
ad  re^tangulum , H C B , & ex  ratione  trianguli,  H AB,  ad  por- 

tion- 
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*x  Co-  ^oncu'am » A S B , -i.  ex  ratione , B H , ad , C E , qus  duae  rationes 
roUmcc'  componunt  rationem  parallelepipcdi  lub  altitudine , B H , bafi  re- 
dangulo  , HOB,  vel  quadrato,  OH,  ad  parallelepipedum  lub 
altitudine , C E , bafi  redaugulo , H C B , ergo  triangulum  ,HNB, 
ad  portionculam , A S B , eft  vt  parallelepipedum  lub  altitudine  , 
BH, bafi  quadrato,  HO,ad  parallelepipedum  lub  altitudine, G 
E,  bafi  redangulo,HCB,efl  autem, vt  dicebatur,  triangulum, 
H N B , ad  triangulum , H A B , vt  redangulum , H O B , vel  qua- 
dratum ,H  O,  ad  redangulum , H C B , ideft  lumpca , H B , com- 
muni altitudine,  vt  parallelepipedum  fub  altitudine,  H B , bafi  qua^ 
drato , H O , ad  parallelepipedum  lub  altitudine , H B bafi  redan- 
gulo,  H CB , ergo,  colligendo,  triangulum , H N B , ad  portion- 
culam, ASB  ,cum  triangulo , A B H , filicet  ad  trilineum,  HAS 
B , erit  vt  parallelepipedum  lub  altitudine,  H B ,bafi  quadrato,  H 
0,ad  parallelepipedum  fub  altitudine  compofita  ex,  H B,C  E, 
bafi  redangulo , H C B ; vel  vt  illorum  quadrupla  filicet  vt  parallc- 
1 epipedum  lub  eadem  altitudine,  HB,ba  fi  quadruplo  quadrati,  H 
O , ideft  quadrato , H B , filicet  vt  cubus , H B , ad  parallelepipedum 
fub  eadem  altitudine  compofita  ex,  HB,  CE,  bafi  quadruplo  re- 
t.haiu^  danguli,  HC  B.  Quia  verd parabola , H N B,  eft  lexquitertia  trian- 
guli, HN  B , ide6  erit  ad  ipluin , vt  loldum  fcxquitertium  cubi,  H 
B , ad  cubum , H B , eft  autem  triangu lum , H B , ad  trilineu  n , 
H A S B , vt  cubus , H B , ad  parallelepipedum  lub  altitudine  com- 
pofita  ex , H B , C E , & lub  bafi  quadruplo  redanguli , HCB,  ergo 
ex  aequali  parabola,  H N B , 
cd  trilineum , H A S B , erit  vt 
lolidum  fexquitertium  cubi , H 
B , ad  parallelepipedum  fub  al- 
titudine compofita  ex  , H B ,G 
E , bafi  quadruplo  redanguli , 

* H C B ; vel  vt  iftorum  fubfcx* 
quitertia  filicet  vt  cubus , H B , 
ab  parallelepipedum  fub  ea- 
dem altitudine  compofita  ex , 

H B , CE,  bafi  tri  pio  redan» 
guli , H C B , eft  enim  quadruplum  redanguli , H C B , fexquiter- 
Jl.Ua.  tlu[n  ^'P11  ciufdem  redanguli ; hoc  autem  confequcns  parallelepi- 
pedum  poteft  diuidi  in  paral  lelepipcdum  fub  altitudine , C E , bafi 
triplo  redanguli , H C B , vel  bafi  redangulo  fub , B C , & tripla  , 
^ -H » ^ parallelepipedum  fub  altitudine , H B , bafi  etiam  redan- 
gulo  lub , B C H , ter  fumpto , quoniam  ver6  tripla , H C , & ,C  B , 
CE, luat  deinceps  proportionales  ,ided  parallelepipedum , quod 

fit  ab 


M 
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fit  ab  ilHs  tribus  tequaleeft  cubo  medite  ideft  parallelepipcdum  lub 
altitudine , C E , & lub  bafi  redtangulo  ipfius  ,BC,du6a:  in  tri- 
plam,CH,a£quabitur  cubo,BC,  remanet  adhuc  parallelepipe* 
dum  lub  altitudine  ,HB,  bafi  tiibus  re£tangulis,B  C H , quod  (al- 
titudinem ,B  H .diudentes  in  duas  filicct  in  ,B  C ,C  H ,)  diuidi- 
mus  in  parallelepipcdum  tub  altitudine , H C,  bafi  reflargulo  ,H  „ j - 
CB,tcrjumptoideftinparallelepipedumlub  altitudine,  BC,bafi  5”x’ 
quadrato , C H , ter  furopto , & in  parallele piredum  lub  altitudine , 36. j.1#- 
BC.bafi  reftangulo  ,BC  H , terlumpto idcft  in  parallelep  pedum 
fubaltitudine  ,HC,  bafi  quadrato , BC,tcr  lumpto ; parallepipe- 
dum  ergo  lub  altitudine  coropofita  a,HB,CE,  bafi  red-angu- 
lo,  HCB,ter  lumpto,  atquatur  parallelepipcdis  ter  lub , B C,& 
quadrato , C H , ter  lub , H C , & quadrato , C B , cum  cubo , C B , 
adhxc  ergo  fimul  fumpta  cubus  ,HB , erit  vt  parabola , H N B , 
ad  trilineum,  HASBi  quia  vero  parallclepipedum  ter  lub,BC,  38.  I.* 
& quadrato , C H , cum  parallelepipcdo  ter  lub , H C , & quadrato, 

CB,  cum  cubo , C B,  deliciunt  a cubo,  B H , quantitate  «.ubi,  HC, 
ide6 , per  conuerfionem  rationis , parabola,  H Isi  B , ad  tegmentum, 

H N A ,erit  vt  cubus,  B H, ad  cubum  , HC . 

Nunc  d ico  parabolam , H N B , ad  tegmentum , H N B V , cfle 
vt  cubum , B H , ad  cubum , H X ; ducatur  per  , V , ipfi , B H , pa- 
rallela , V Z , tecans  curuam  parabola:  produttam  in  , Z , & a *.bniui 
pumfto , H , ipfi  , N O , vel , XV,  demittatur  parallela , H I , oc- 
currens ipfi , V Z, in  , I , cft  ergo  parabola,  B N H , ad  parabo- 
lam , V B N H Z , vt  cubus , B H , ad  cubum  , V Z , item  parabo» 
la,  V B N H Z , ad  tegmentum  , V B N H , ( quia , V H , eft  lupra 
bafim  , V Z,  )eft  vt  cubus  ,Z  V,ad  cubum,  V I,  vel  ,X  Hiajqua» 

Iis,  VI,quia,XI»eftparallelogrammum]  ergo,  ex  aequali,  pa- 
rabola , H N B , ad  legmentum , H N B V , conftitutum  per  lineam 
dudlam  a pundlo  extremo,  H»  bafis,  BH  «properantem  infra 
eandem  bafim,  B H,eiit  vt  cubus,  BH,  ad  cubum , H X , qux  o- 
ftendenda  erant. 


THEOREMA  XIII.  PROPOS.  XIV. 


Slintra  curuam parabolar ducantur  vrcunque  dua?redbe 
linea’  incandetn  curuam  terminantes , par.  bola  ab  vna 
durarum  condituta  ad  parabolam  ab  alia  condituram  erit, 
vt  cubus  primo  du<d#  ad  cubum  itvte  line#  ,qu*,  ducit  ut 

pes 
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per  pungam  extremum  alterius  fecundd  du&ar  ,parallel* 

firimo du&a? , inclute  dido  pundo , & alio  eiuidem  parallc- 
x produ&a»,  fi  opus  fit,- in  quod  cadit,  quae  ducitur  per 
al iud  extremum pun&um  fecundo  duda: , parallela  axi , vel 
diametro  parabola?  perprimo  dudam  conftituta: . 

Sit  curu a parabolae  ,B  A E C , intra  quam  fint  vtcumq;  <3u£lae  in 
eandem  curuamhinc  inde  terminantes  ( ,t.quod  non  fint  dudla:  pa- 
' rallelae  axi)  prim6,B  C , fecundo,  A D;  ducatur  deinde  per  veruta 
libet  extremorum  pun£lorum  fecundb 
du<5lae , vt  per , A , ipla,  A F , parallela 
ipfi  , B C , in  quam  produ&am , fi  opus 
fit , incidat  parallela  axi , qua:  ducitur 
per  pun&um  , D , aliud  extremum 
tpfius , A D,  occurrat  autem  illi  in , F. 

Dico  parabolam  , B A E C , ad  para- 
bolam ,AED,  c/le  vt  cubum , B C, 
ad  cubum,  A F.  E fi  enim  parabola, 

>. huius.  B N C , ad  parabolam , A N E , vt  cubus , B C,  ad  cubum  , A E » 
lxantec  itcra parabola , A N £, ad  parabolam,  AN  ED.eft  vt  cubus,  A 
*E,ad  cubum,  A F,  ergo  parabola  ,BN  C,  ad  parabolam,  AN 
ED,  cft  vt  cubus,  BC,ad  cubum,  AF,  quod  oftendere  opus 
erat  * 

THEOREMA  XIV.  PROPOS.  XV. 

T N eadem  antecedentis  figura, fi  ducatur  intra  parabo- 
JL  lam,BNC,apun&o,V,fumprovtcumque  in  curua.B 
NC, verius bafim,BC,ipfa,VX, incidens  bafi  in, X, pa- 
rallela axi , vel  diametro  eiufdcm  parabola? . Dico  parabo- ' 
Jam , A N E D , ad  fegmentum  , V C X,  efle  vt  cubum , A F , 
ad  parallelcpipcdum  ter  fub,BX,  & quadrato  , XC,  cum 
cubo,XC. 

Nam  parabola , A N E D , ad  parabolam , B N C , conuertendo, 
cft  vt  cubus , A F , ad  cubum , B C , item  parabola , B N C,  ad 
• huius.  fc8inei)tum  > VOX  , cft  vt  cubus,  B C,  ad  parallelcpipcdum  ter  lub 
altitudine , B X , bafi  quadrato , X C , cum  cubo , X C , ergo. , ex  s- 
quali, parabola,  A N ED.ailegmentum  , VXC.erit  vt  cubus, 
A F , ad  parallelepipedum  ter  lub , B a , & quadrato , X C , cum  cu- 
bo , X C , quod  oftendere  oportebat . 

THEO» 
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THEOREMA  XV.  PROPOS.  XVI. 


IN  eadem  fupradi&i  Theorematis  figura  oflendcmus  tri- 
Jineum,V  N Al,ad  rrilineum,  VNA  BX  ,eilc  vt  pa- 
rallelcpipedum  ter  fub , E I , & quadrato , I A , cum  cubo  $ 

I A, ad  paraJlelepipedum  ter  fub,CX,&  quadrato, XB,‘ 
cumcubo.XB.  Similiter  trilineum,  V EI,  ad  triJineum  , 
VECX.cflevt  parallckpipedum  ter  fub,Al,&  quadra* 
to,  I E , cum  cubo , 1 E , ad  paralleJepi pedum  ter  fub , BX,  8c 
quadrato,  XC,  cum  cubo.XC. 

Trilineum  enim  , V N A I , ad  parabolam , A N E , eft  vt  paral-  6.hufo, 
lelcpipedum  ter  lub*,  E I , & quadrato , I A , cum  cubo , I A,  ad  cu- 
bum, A E,  item  parabola  , AM  E,  ad  parabolam  ,bNC,eflvt 
cubus , A E , ad  cubum , B C , & tandem  parabola , B N C , ad  trili-  ».huiat, 
neuin , V A B X , eft  vt  cubus , C B , ad  parallelcpipedum  ter  lub  , C 
X , & quadrato , X B , cum  cubo , B X , ergo  , ex  aequali , trilineum, 

V N A 1 , ad  trilineum , V N B X , erit  vt  parallelcpipedum  ter  lub,  *djumf» 
E I , & quadrato , l A , cum  cubo , I A , ad  parallelepiptdum  ter 
fub , C X , & quadrato , X B , cum  cubo , X B . Ecdem  modo  o- 
ftenJemus  trilineum , V I E ,ad  trilineum  , V X C , elie  vt  paralle- 
lcpipedum  ter  tub , A I , & quadrato , i E , cum  cubo , fE , ad  pa« 
rallelcpipedum  ter  iub,BX,&  quadrato,  XC,cum  cubo,XC, 
quod , 6 :c. 

THEOREMA  XVI.  PROPOS.  XVII. 

SI  dua?  intra  curuam  parabolicam ducantur  re<5ba?  linea? 

axem  kcantes, fuerint  autem  conftituaium  ab  eifdem 
parabolarum  diametri,  vc  1 axis,  & diameter  aequales,  & ipfc 
parabola  erunt  aquales. 

/ 

Sit  curua  parabo  ica , B A C , intra  quam  ducantur  vtcunque  duf, 

D F,  VI C , axem  iecantcs , i Jdt  non  parallela:  axi , fint  autem , A 
R,HO,  diametri , vel  axts , & diameter  inter le  aequales.  Dico 
parabolam,  D A F,  cire  aequalem  parabola:,  MHFCi  ducatur 

Qq  per, 
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per , C , ipG , D F , parallela,  C B , & producantur,  A R , H O , y[qt 
ad , B C , in , P , Q , iunganturque , AC,HC,&  a pun&o , M , 
fea.huins,  ducatur , M X,  parallela  axi , vel  diametro , A P ; quoniam  ergo.O 
Q , eft  parallela  ipG  , M X , & ipfa  fecat ,MC,  bifariam  in , 0 , fc- 
cabit  etiam , X C , bifariam  in  Q_;  & quia  parabola , A B C , ad  pa- 
rabolam , M HPC,  eft  vt  cubus  , BC,ad  cubum  ,CX,vel  vt cu- 
bus, PC  , ad  cubum,  CQ,ide6femiparabola,  AP  C,ad  femipa- 
rabolam  ,HOC,  erit  vt  cubus  , P C , ad  cubum  , C Q,  & eorun- 
dem fubfexquitertia  .i.  triangulum  , A P C,ad  triangulum, HOC, 
erit  vt  cubus , P C. , ad  cubum , C Q : quoniam  verd  triangula  aequi- 
angula  habent  inter  fe  rationem  compoiitam  ex  ratione  bafium  , 9~t 
altitudinum , vel  linearum  a verticibus  earundem  duitarum  aequa- 
liter baGbus  inclinatarum  ; ideo  triangulum,  A PC,  ad  triangu- 
lum , H O C , habebit  rationem  compoiitam  ex  ratione  bafis , P A, 
ad  bafim  ,0  H,vel , A R , illi  squalem , & ex  ratione,  PC  ,ad,C 
Q , quae  vel  lunt  altitudines , vel  lineae  duitae  a communi  vertice,  C, 
cum  squali  inclinatione  ad  bafes , A P , & , H O , produ&am , quia» 
A P,H  Q ,funt  parallelae,  elt  autem  vt, 

P A . ad  A R , ita  quadratum , P C , ad 
i quadratum , R F , ergo  triangulum , A 
PC,  ad  triangulum,  HOC  , habebit 
rationem  compofitam  ex  ea , quam  ha- 
bet quadratum , P C , ad  quadratum  , R 
F,  & ex  ca,  quam  habet,  PC, ad  CQ, 
quia  verd  triangulum , A P C , ad  trian- 
gulum, HOC,  eft  vt  cubus, PC, ad 
cubum,  CQ  ,ideo ad  illud  habet  etiam  rationem  compoiitam  ex 
ca , quam  habet , P C , ad  C Q,  & cx  ratione  quadrati,  P C , ad  qua- 
dratum ,CQ,  ergo  i iis  duae  rationes , Icilicct  quam  haber,  PC, 
ad,CQ,’&  quadratum,  P C , ad  quadratum,  R F,  componunt 
eandem  rationem , quam  ilis  dus , icilicct  ratio , P C , ad , C Q , & 
quadrati , P C,  ad  quadratura , C Q , eft  autem  in  his  communis 
ratio , quam  habet , P C , ad , C Q , ergo  reliqua  ratio , quam  habet 
quadratum , P C , ad  quadratum , C Q , erit  eadem  ei , quam  habet 
fwTiunts.  quadratura  idem , P C , ad  ‘quadratum , R F , ergo  quadratum  ,C 
Q , erit  squale  quadrato, R F,&  ,CQ,  erit  squalis  ipfi,  RF. 
Quoniam  autem  parabola , B A C , ad  parabolam , D A F , eft  vt 
la&iim.  cubus , B C , ad  cubum , D F , .i.  vt  cubus , P C , ad  cubum  , R F , 
item  oftcnfum  eft  parabolam  eandem , B A C , ad  parabolam,  MH 
F C , efle  vt  cubum , P C , ad  cubum  , C Q,  ideo  parabola , D A F, 
ad  parabolam  ,MHF  C,  erit  vt  cubus,  R F,  ad  cubum  , QC,iunt 
au  t em , Q C , R F , inter  ie  squales , vt  ollcalum  eft , & ideo  etiam 


corua» 
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eorundem  cohi  fune  squales,  ergo  parabola,  DA  F»  eric  squalis 
parabola , M H F C , quod  oitenderc  opus  erat. 

corollarivm: 

Hinc  patet,  fi  diametri,  jl  i{,  H 0,t>cl  axis,&  diameter  ftnt  aqua- 
les,etiam,DF,X C , effe  equal  es, nam  ojlenfum  efl,QC>effe  aqualem 
lpfi,  l{ F,  efi  autem , X C,  dupla , C &, D F , dupl a,F F^,ideb  etiam » 

X C,D  F,funt , aquales . 

.THEOREMA  XVII.  PROPOS.  XVIII. 

EXpofita  femiparabola  cum  dimidia  bafi  , & axi , vel 
diametro  totius  , & completo  paraJlclogrammo  fub 
dido axi , vel  diametro. & femibafi,  dclcriptaque  ellipfis 
quarta,  vel  circuli  circa  axem  vel  diametrum  , & femi- 
bufim  didam  , tanquam  circa  femiaxes  , vel  femidiame* 
tros  coniugatas  integra?  ellipfis , vel  circuli  i fi  deinde  fu- 
matur vtcunque  punCtum  in  kmibafi  , per  quod  ducatur 
reda  linea  ad  cppolitum  latus  parallelogrammi  paralle- 
la di  ixx  axi,  vel  diametro,  prrt  io  huius  inter  femibafim, 
& curuam  eliipfis,vcl  circuli  inclufa,  erit  mdia  propor- 
tionalis inter  inclukm  oppofitis  lateribus  pa ralle logram- 
ini  iam  dicti,  & eadem  icmib-fi,  ac  curua  parabola?.  Si 
vero  fumatur  pundum  in  axi  , vel  diametro  iam  dida  , 
& periplum  ducatur  femibali parallela,  produda  vlq;ad 
latusoppofitum  parallelogrammi  iam  didi,  & iungantur 
extrema  punda  curua?  parabola?  reda  linea,  huius  portio 
indufainter  axim,vel  diametrum  didam,&  curuam  pa- 
rabola?,  e*it  media  proportionalis  inter  eam,  qua?  inclu- 
ditur iarer.bus  oppofitis  didi  parallelogrammi  , & cam  , 
qua»  includitur  lateribus  trianguli  lub  dida  axi  , vel  diarae- 
& didu  lcmibafi  conftituti . 


*o.rum 
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Sit  fetniparabola , A O C B , in  bafi , B C , & axis , vel  diameter 
integra: , A B , compleatur^; parallriog.amroum  ,DB,& circa,  A 

B , B C,  tanquam  lemiaxcs , vel  lemidi  1 metro*  coniugatas  , descri- 
batur quarta  circuli,  vel  elliplis , A l C B , deinde  lumatur  in  bafi , B 

C , vtcunque  pun&uin  ,P,-St  per,  P , ducatur ipii , A B , parallela , 
P H , lecan,  curuaoi  parabola;  in  , X,  & cuculi , vel  elliplis , A l C, 
in , I . Dico  ergo , 1 P , efle  med  am 
proportionalem  nter,  H P,  P X, pro- 
ducatur , C.  B , verius,  B , in , X , ita 
Vt,  BZ.fil  aqualis,  BC,elt  cigo 
quadratum  , A B , vd  quadratum,  H 
P,ad  quadratum , P I , vt  redangu- 
lum  , Z B C,ad  rcdangulum , Z P C, 

•i.  vt , A B , vel , H P , ad  , P X , ergo 
vt,  H P,  ad , P I,  ita  erit , 1 P,  ad,  P X. 

1 ungantur  punda , A , C , & lura- 
pto  vtcunq.  pundo , V , in  , A B , per  ipfum  ducatur  ipfi , B C , pa* 
rallela,  V F,  fecans  curuam  parabola;  in , O , & redam , AC  , in,N.  • 
Dico  crgo,vt,FV,  ad,  VO,ita  elle,  V O.ad.V N;  eft  cu  m 
quadratum  , B C , vel  quadratum  , F V , ad  quadratum , V O , vt,B  i 
A ,ad , A V,.i.  vt , B C , vel , F V , ad , V N , ergo  erit,  vt , F V,ad,  1 
V 0,fic,  VO,ad  , V N,qu«e  oftendet  e oportebat.  • 

THEOREMA  XVIII.  PROPOS.  XIX.’ 

PAraboI*  fune  inter  fe , vt  parallelogramma  illis  circum- 
feripta  latera  habentia  bafibus  , & eorundem  axibus» 
vel  diametris  parallela . 

Patet  haec  propofitio , nam  didae  parabolae  funt  fubfexquialterae 
didorum  parallelogrammorum , & ideo  iunt  inter  fe , vt  ipia  paral- 
lelogramma- 


A.  COROLL.  SECTIO  I. 

Hinc  patet , concluftones , que  de  parallelogrammis  colleSa  funi 
inVropof.$.6.7.S.Lib.2.  fuppofitis  quibufdam  conditionibus  in 
lata  ibus, vel  in  altitudine,  bafi  ditiorum parallelogrammorum,pof- 

fe  colligi  etiam  pro  parabolis  ea}  dem  conditiones  in  axibus, vel  diame * 
tris,  vel  altitudinibus , & bajtbus  habentes, qui  a enim  tune  dift*  con- 
diti* 
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Aitionti  referiuntur  et  tam  in  lateribus  circumfcriptorum  illis  par  ai - 
lelogrammorum  ,vel  in  altitudine , & bafi  eorundem , quia  bafts  eji 
communis , & reliquum  latus  axi , vel  diametro  parabola  squidifians  t 
idtb fequuntur  itlicb  oflenfs  conclufiones  pro  parallelogrammis  ;&■ 
conjequenter  etiam  pro  ipfis  parabolis  , quarum  ipfa  parallelogrammd 
funt  f exquialtera,recip  i poffunt, 

B.  SECTIO  II.  ' 0 

OV  ia  ergo  oftenfum  eft  parallelogramma,qus  funt  in  eadem  altitu- 
dine, effe  inter  f e , vt  bafes,  & qus  in  eadem  bafi, vel  squalibus 
baitbus  , i jf.  inter  fe , vt  altitudines , vel  vt  linea  i verticibus  ad  bafes 
cum  x quali  inclinatione  ad  eafdem  ducis  : ideb  colligemus  etiam  para- 
bolas, qua  funt  circa  eundem  axem, vel  diametrum,  effe  inter  fe,vt  ba- 
fes; & qua  funt  tn  eadem . vel  squalibus  bafibus  , effe  inter  fe , vt  alti '• 
tudines,  vel  vt  lines  , qus  d verticibus  eorundem  ad  bafes  cum  aquali 
inclinatione  ducuntur  fiue  illa  fint  axes  fiue  diametri. 

C.  SECTIO  III.  G 

Similiter  colligemus  parabolas  habere  rationem  cornpofitam  ex  ra- 
tione bafium, & altitudinum , vel  linearum , qus  a verticibus  du- 
cuntur,squaliter  bafibus  inclinatarum,  fiue  fint  axes  ,fiue  diametri, 

D.  S E C T I O IV.  D 

IT  em  parabols  habentes  bafes  altitudinibus  ,vel  lineis  d verticibus 
dutlis  squal iter  inclinatis  reciprocas  erunt  squales  ;&  par  abols 
aquales  , quarum  diametri  squal  iter  ab  bafes  fint  inclinats , habebunt 
baf es  altitudinibus , vel  lineis  dutlis  d verticibus  ad  bafes  squaliter  in- 
clinatis reciprocas . 

E.  S E C T I O V.  e 

DZniq-,parabolx , quarum  axes,  vel  diametri,  ad  baf es  f qualiter  in- 
cli  nati,  ad  eafdem  bafes  habent  eandem  rationem  ,funtin  dupla 
ratione  bafium , fiue  axium  , vel  diametrorum , vel  vt  quadrata  eorun- 
dem t *2y  am  parallelogratnma  his  parabolis  circumfcrtpta  funt  fimilia, 

& ideo  funt  ,vt  quadrata  laterum  homologorum? qus  vel  funt  axes,  aut 
diametri, vel  bafes  ditiarum  parabolarum  ,&  ideb  etiam  ipfs  parabols 
funt, vt  quadrata  axium , vel  diametrorum  squal  iter  bafibus  tnclina- 
tarum,  vel  vt  quadrata  bafium , qua  Qmnia  facili  patent , 

$CHQs 
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s c h o l i v m: 

DEftderiri  forte  tamen  videtur  , quod  ofleniimus  has  varietate* 
parabolis  contingere  potfe , nec  eafdem  effe , exempltgratia , >£ 
circulos,  quibus  tantum  contingit  f e habere,  vt  diametrorum  quadra - 
ta  , nec  alia  ijfdem  accidit  variatio , propter  ea  fubfequens  Theorema -i 
jubij  ciemus  . 

w THEOREMA  XIX.  PROPOS.  XX. 

DAto  quocunq;parallelogrammo,  circa  eiufdem  duo 
lacera  angulum  continentia  fcmiparabola  deferibi 
poteft, cuius  alterum  eorundem  laterum  fit  bafis,  alterum 
axis,  vel  diameter  integra  parabola:,  ad  quem  di&a  bafis 
ordinutim  applicatur. 

Sit  parallelogrammutn  quodcunque , A D , cuius  fumantur  vt- 
cunque  duo  latera , A C , C D , circa  angulum  ,ACD.  Dico  cir- 
ca, AC  ,C  D , fcmiparabolam  deferibi  poile , ita  vt  alterum  ipfo- 
rum , A C , C D , fit  bafis  didtas  fcmiparabola: , altarum  fit  axis , vel 
diameter  integra:  parabola:;  Elio 
quod  velimus , C D , efle  bafim,&, 

C A , axim , vel  diametrum  inte- 
grae parabol*;  applicetur  ergo  ad, 

A C , re&angulum  squale  quadra- 
to , C D , quod  latitudinem  faciat 
ipfam , X A,  erit  ergo  quadratum  , 

CD , squale  rc&angulo  fub , C A, 

A X , & , A X , erit  linea , iuxta 
quam  polfunt , qus  i curua  para  - 
CchoWo.  bois  tranfeunte  per  punfta , D,A, 
lib.x.  vertice , A , ad  axim , vel  diametrum , A C , 'ordinatim  applicari 
poliunt ; erit  ergo  qusdam  fcmiparabola , cuius  curua  tranfibit  per 
punda,  A D,  in  bali , C D > exilknce , AC,  axi , vel  diametro  in- 
tegrs  parabols , fit  autem  dida  lemiparabola,  A C D , quod  ofien- 
derc  opus  erat . 


CO- 
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COROLLARIVM. 

Hinc  liquet  ,fi  cuilibet  par  allelogrammo  ejl  infcriptibilis 

rabola  tali  pallo,  quo  ditium  e (l , quod  "Partetates,  qua  paralie • 
logrammn  contingunt , etiam  tpfts  parabolis  competere  p<  fiunt/ 

• e 

THEOREMA  XX.  PROPOS.  XXI. 

• '■«**» 

OMnia  quadrata  parallelogrammi  in  eadem  bafi,  8c  c Jr- 
ca  eundem  axim,  vel  diametrum  cum  parabola,  rcgu- 
Ia  bafi,  fune  dupla  omnium  quadratorum  ipfius  parabo!*: 
Omnia  verd  quadrata  para boJ*funt  fexquiaitera  omnium 
quadratorum  trianguli  in  eadem  bafi,&  circa  eundem  axim, 
tel  diametrum  cum  ipfa  conftituti. 

Sit  ergo  parabola , cuius  bafis , V F , axis , vel  diameter , E M , * 

fit  etiam  parallelogrammum  , 1 

^ F , & triangulum , E V F , in 
eadem  bafi , V F , & circa  eun- 
dem axim,  vel  diametrum , E M. 

Dico , omnia  quadrata,  A F,  re- 
gula , V F , omnium  quadrato- 
rum parabolae,  VE  F,  efle  du- 
la : Omnia  verd  quadrata  para- 
olae , V £ F,  omnium  quadra- 
torum trianguli , V E F , efle  fex- 
quiaitera . Sumatur  intra , E M , 
vtcunque  pundura , N , per  quod  ipfi , V F,  agatur  parallela , N D, 
fecans  curuam  parabol?  in , O ; eft  ergo  quadratura  , M F , vel  qua- 
dratum , N D , ad  quadratum , N O , vt , M E , ad , E N , eft  au. 
tem , E F , parallelogrammum  in  eadem  bafi , & altitudine  curo  fc- 
miparabola,  E M F , regula  clt , M F ,&  pun<n-um,N,  furoptum  vt- 
cunque, per  quod  regula:  parallela  dufta  eft , N D , repertumq;  eft  , 
vt  quadratum , D N , ad  quadratum  ,N  O,  ita  efle,  M E,  ad  EN,  Coro!J.J* 
ergo  horum  quatuor  ordinum  magnitudines  erunt  proportionales 
cofleaae  iuxta . didas  quatuor  magnitudines  proportionales  fci- 
licct  omnia  quadrata,  E F , magnitudines  primi  ordinis  collcd* 
urna  primam  fcihcet  iuxta  quadratum , N D » ad  omnia  quadrata 
temiparabol®  , EMF  , magnitudines  fecundi  ordinis  colledtas 
wxta  lecundam  fcilicet iuxta  quadratum,  isO,  erwit  vt  max^ 

m* 
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mx  abfciffarum , E M , magnitudines  tertij  ordinis  colle&ac  iuxta 
tertiam  .f.  iuxta , M E ,ad  omnes  abiciflas  ipfius , M E , magnitudi- 
nes quarti  ordinis  colleftas  iuxta  quartam  .t.  iuxta , E N , lumpti» 
maximis abfcilfarura , E M ,&  eiuldcm  omnibus  abiciilis , vel  re&i, 
Coroll.i»  yej  ciuidcm  obliqui  tranfitus ; funt  autem  maxiinx  abundarum , fi 
? duplas  omnium  ablciflarura , E M,  redi > vel  eiuldcm  obliqui 
tranfitus,  ergo  & omnia  quadrata , E F , erunt  dupla  omnium  qua- 
dratorum femiparabolx , EMF,  & eorum  quadrupla  .f.  omnia 
quadrata , A F , erunt  dupla  omnium  quadratorum  parabolae , V fi 
F ; Quarum  ergo  partium  omnia  quadrata  j A F , eiunt  lex , carum 
omnia  quadrata  parabolae , V E F , erunt  tres , ied  quarum  partium 
omnia  quadrata  , A F , funt  fex , carum  omnia  quadrata  trianguli , 

> E V F , lunt  duae , quia  omnia  quadrata , A F , lunt  tripla  omnium 
,4*  ’**  quadratorum  trianguli , E V P , ergo  quarum  partium  omnia  qua- 
drata parabolae , V E F , funt  tres , tarum  omnia  quadrata  triangu- 
li, E V F , erunt  duae , ergo  omnia  quadrata  parabola , V E F,erunt 
fexquialtcra  omnium  quadratorum  trianguli , V E F , qux  o (tende- 
re oportebat . 

THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXII; 

S|I  ad  eundem  axim,  vel  diametrum  parabola?  ordinatim 
applicentur  dux  re&xlincx  parabolas  conftiruentcs, 
quarum  altera  fumatur  pro  tegula  , harum  parabolarum 
omnia  quadrata  erunt  inter  fe,vc  quadrata  axium , vel  dia- 
metrorum earundem . 

Sinr  ergo  ad  eandem  axitn , vel  diametrum , CG  , parabolae, F 
CH,  dux  vtcunque  ordinat im 
applicatx , F H , O M , parabo- 
las , F C H , O C M , ablcinder- 
tes  t fit  autem  regula  altera  ha- 
rum ordinatim  applicatarum,vt, 

F H . Dico  omn;a  quadrata  pa- 
rabolae , F C H , ad  omnia  qua- 
drata parabolx , O C M , elie  vt 
quadratum,  G C,  ad  quadratum, 

CI  : Conllituantur  parallelo- 
grammum , A H , in  bafi , F H , 

& circa  axim , vel  diametrum , C G , & parallelogrammura , R M, 
in  bafi,  OM,&  circa  axim,  vel  diametrum  , CI.  Quoniam  ergo 

omnia 
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omnia  quadrata,  AH, ;funt  dupla  omnium  quadratorum  parabo-  . 

1*  ,F  C H , & omnia  quadrata  ,RM,  lunt  uupla  omnium  quadra-  E*  art:C/ 
torum  parabole  ,OCM,  ideo  omnia  quadrata  parabolf , F C FI,  ad 
omnia  quadrata  parabolf , O C M , erunt  vt  omnia  quadrata , A H, 
ad  omnia  quadrata , R M : Omnia  vero  quadrata  , A H , ad  omnia 
quadrata , R M , habent  rationem  compotitam  cx  ca , t^uam  habet 
quadratum , F H , ad  quadratum,  OM  , ideft  cx  ea,  quam  habet, 

GC  ,ad  , Cl,&  ex  ea,  quam  habet,  H E ,ad  , J\  M , quiaill^  cum 
bafibus , O M , F FI , continent  angulos  ^quales  , Jug  autem  ratio- 
nes , Icilicct , quam  habet , G C , ad , C I , & , Fi  £ , ad , Is  M , .i.  G 
C,ad,CI , componunt  rationem  quadrati,  G C,  ad  quadratum,C 
I,ergo  omnia  quadrata , A FI , ad  omnia  quadrata , R M , vel  om- 
nia quadrata  parabolg , F C FI , ad  omnia  quadrata  parabolg,OC 
M , erunt  vt  quadratum , G C , ad  quadratum , C 1 , quod  ollcnde- 
re  opus  erat . 

THEOREMA  XXII.  PROPOS.  XXIII. 

IN figu ra Prop.  1 2 fumpta regula ipfa , B H , oftendemus 
omnia  quadrata, PH, ad  omnia  quadrata  frulb  ,A  BH 
M,elle  vc,ONJadcompofitamex,NR,&J  .RO:  Omnia 
vero  quadrata  frufti,  AB  H M,ad  omnia  quadrata  triangu- 
li > R B H , dfe  vt  compotitam  ex , O N > dupla , N R 3 et  i . R 
0,adtpfam,NO, 

Sumatur  in  , R O , vtcunq; pundlum , X , per  quod  regulq  ,BH, 
parallela  ducatur,  X I',  lecanscurua.n  parabolg  in,  I , elt  ergo  qua- 
dratum, O H , vel  quadratum,TX,adquadratum,XI,vt,ON  , 
ad , K X , cll  autem  parailclogram- 
niuiu , R H , in  eadem  bafi , & alti- 
tudine curn  quadnlineo,  ROHM, 

& pundtum  , X,  lumptum  elt  vt 
cunque  , dudaque  , XT,  regulae 
parallela  , repertum  cR  quadratum 
T X , ad  quadratum , X I , eiic  vt  ,*  ® 

ON , ad  , N X , ergo  horum  quatuor  ordinum  magnitudines  erunt 
proportionalcs.!.omnia  quadrata.R  H , magnitudines  primi  ordinis  CoroII-jI 
colle cl§  mxta  primara.l.iuxta  quadratum , T X , ad  omnia  quadrata 
quadrilinei,P^MHO, magnitudines  lecundi  ordinis  colledtas  mxta  fe- 
cunda.f.’uxta  quadratum  ,X  I,  erunt  vt  maximg  abfeiffarum  ,0  R , 
MiWktaL  RR  , ad  omnes  ablcilias ,OR,  adiumfla , R N , qu;  lunc 
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magnitudines  colleftae  iuxta  tertiam,  & quartam  .f.  iu«a,ON,  ter- 
tiam, & , NT  X,  quartam , ijfdem  redi , vel  eiuidem  obliqui  tranlitus 
fumptis-.Quia  vcr6  datae  re&a:  line* , O R,  adiungitur  , R N , ide6 
rnaxirnsabfcilTarum,OR>  adiunita,  R N,  ad  omnes  ablciflas,OR, 

adiunfta,  R N,  rc&i,  vel  eiuidem  obliqui  tranfitus,  tuni .vt,  O N,  ad 
Corel.  compofita.Tw:x,M  R,&  I-  R O.ideb  omnia  quadrata,  R H,  ad  om. 

»-U.  ma quadrata  quadnlinei,  R M HO  vel corumquadrupla . .omn 

quadrata,  P H,  ad  omnia  quadrata  frudi  , A B H VI,  erunt  vt,  O N, 
ad  compofitam  ex,  N R.St  !-  R O;  Et  conucrtcndo  omnia  quadrata 
frudi  A B H VI,  ad  omni  i quadrata , P H , erunt  vt  compotita  ex, 
N R,  St  1.  RO,  ad,  N O,  omnia  ver6  quadrata,  P H,  omnium  qua- 
dratorum trianguli  i RBH,  luut  tripla  ..lunt  vt , N j 

dem , N O , ergo , ex  aequali , omnia  quadrata  frudi , A BHM,  a* 
omnia  quadrata  trianguli,  B R H,  erunt  vt  compolitaex,  N R,  & - 
R O ad  1 N O vel  vt  horum  iripla  .f.  vt  componta  ex  tribus,  IN  K, 
& lexquiaitera l R >,  adipfam,  NO,  porro fnunxerimus  vnara, 
N R,cum,  R O,  fiet  integra , O N , cum  duabus , N R , & dimidia, 
R O.  «qualis  triplae,  N R , & fexqu  llterae,  R O ; ergo  omnia  qua- 
drata frudi , A 8 H VI , ad  omnia  quadrata  trianguli,  RBH,  erunt 
vt  compofita  ex  dupla,  N R , & dimidia,  R O,  cum , N Oj  ad  lplacn, 
N O;  quae  odendere  oportebat  • 


44.  Lz< 


O 


COROLLARIVM.  j 

V ii  autem  probatum  fuit  omnia  quadrata , TH , ad  omnia  qua- 
^ drataf rufii , A B H M ,cjfevt , 7\(  0,  ad  dimidiam  >0!{>cum, 
funt  autem  omnia  quidrata.  Tbl , ad  omnia  quadrata  parallelo- 
grammt  >AG,  vt  quadratam  ,H0,  ad  quadratam,  HM  , -i-  vt,0? 
adTJ^,  ideo  omnia  quadrata , T H , ad  omnia  quadrata frufli , A B 
HM,  ab  ijfdem  demptis  omnious  quadratis , AG , erunt  vt , 1^0, 
ad  dimidiam  tpfius , 0 !{• 

THEOREMA  X|XIII.  PROPOS.  XXIV- 

SI  intra  curuam  parabola:  ducatur  vtcunqjre&a  linea  in 
eandemterminata,  & ad  axem  obliqua,  deinde  intra 
portionem  ab  ipfa  refe&am  ducatur  alia  vtcunqiprsdittae 
parallela,  agantur  autem  ab  extremitate  harum  parallela- 
rum lines  axi  aequidiftantes:  Vt  bafis  refe&ar  portionis  ad 

diftantiara  parallelarum  ab eiufdem  extremitate durarum, 

, ita 


rs 


LIBER  IV.'  jry 

Ita  erit  alia  prarditfa;  parallela  ad  diftantiam  parallelarum, 
durarum  ab  eiufdem  extremitate  fecundo  di&a: . 


F 

H 


Sic  ergo  intra  curuam  parabolicam,  A B C D F , du&a  vtcunque, 

BF,  obliqui lecans axem , NR,  m eandem  rumam  terminata, 
agatur  deinde  intra  portionem  , BKF,  rekdtam  a,  B F , refla , C 
D,  parallela  ipfi , B F ; ducantur  iniuper  a punflis,  B , C , D , F,  axi, 

N R , parallelas  , B O , CV,DG,FH,&a  punflo , F,  cadac 
ipfi , NR,  perpendicularis , F 
A , lecans  parallelas ,DG,N 
R,  CV,  BO,in  punflis,  G, 

R,  V,0,  poterunt  ergo  dicta- 
rum parallelarum  diftantisiumi 
in  ipiamct , A F , nam  ipta  per- 
pendicularitcr  dictas  parallelas 
lecat , erit  ergo , O F , diftantia 
parallelarum  , B O , F 14  , ab 

extremis  punflis  rea* , B F , duflarum ; pariter , V G erit  diflan- 
m parallelarum,  CV  DG.ab  cxtreL  Punais  D , 

rura . Dico  ergo , B F , ad , F O , die  vt , C D ,ad , V G Ducan- 
tur a pum.iO  , U , ipfi , (,  V , perpendicularis , D X , fcca:  s , £ F,  in, 

M,  quoniam  ergo  angui.,  h Ut , C X D duntrefli , keOiuntin! 
ter  le  «quales , iie.n  angulus,  O B F , elt  aqualis  angulo,  V i F,  & V 

rn' ^ aiTi0,’X  C D/  CJgo  auSu,us>  O B F,erit  aquali*  angulo,  X F w 

o R r Tn  V q * iUC,  aquali  ent , &V„. 

11  ’,l°n  VC X 1 w‘lHs crom  • vI“lc'  B F,  aJ , f O , erit  »t , C 
, ad , D X , . .ad,  V G, quod ofieudere opus  erat. 

PROBLEMA  II.  PROPOS.  XXV. 

ASfumpta  iterum  fu  perior  is  figura,  dimiffa  axi,  &ei- 
dem  parallelis,  BO,  CV,  DG,  FH,  &ipfa,DX, 
nguram  plenam  deferibere  cum  portione,  BCDF,  com- 
munem habens  angulum  mixtum  lub , BF,  & curua,  FD 
C , qui  fit  ad  pundium , F , ita  vt  quaelibet  in  dcfciiota  figu- 
a re^a  hnca  ipfi,  B F , arquidiftanter  ducta,  fit  difiantia  pa- 
auclarum  axi , qua?  ab  extremis  pun&is  eiufdem  teda:  ii- 
nca?,produ<a*  vfque  ad  curuam  parabolicam , duci  pc  fiunt; 
ocetur  autem  faa?c  deferipta  figura  i figura  diftantiarum 

Uuii  1 rxn i c (hia  t~\  n * 


portionis,  fiuc parabola;,  BCDF. 

Rr 


Quo- 
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Quoniam  ergo , O t' , elt  ditantia  paraUelaram  «iMoamnil 
, B F ,abicindatur  a , B F , redta  , F t , squalis  diitanuac,F 
O , inluper  inceliigacur adhuc  ipla  ,CD, dudla  vtcunque  paralleU 
reets , BF,  terminans  in  punfta , C D , cu.us  parabols , & cum 
fit  V G , diit  antia  parallelarumaxi , qus  a pundtis  ,C  D , ducun- 
tur’, ablcindatur  ab  ipla  ,C  D , verfus , D , pia , D Z,  aequalis  di- 
antis , V G fic  «ludiis  in  portione,  BC  DF,  omnibus  lineis,  rego. 
Ia  B F in  earundum  lingulis  intell  gantur  lumptx  diilantiae , licut 
accept*  fuerunt , E F , Z D , quarum  extrema  punaa  fint  incurua 
parabolica,  F DCB  , fine  autem  in  huius  eurus  ea  parte, in qua 
iunt  punaa,  DF, patet  ergo  li  lumamus  pundtum,  S,  verticem 
portionis , B S F , quod  didtarum  omnium  linearum  extrema  punftj 
erunt  in  cu.ua  parabolica , qus  incipit  a vertice , S , & definit  in , r, 
per  alia  ergo  extrema  punaa  earundem 
dillantiarum  intelligatur  duaa  linea , S 
Z E . Dico  figuram  , b F E , compre* 
henfamrcdta,  £ F ,curua  parabolica, 

S DF,& linea,  SZE,c(le  huiulino- 
di , quod , fi  duxeri  nus  intra  lpiam  vt- 
cunq;  ipfi , B F,  parallelam,  qus  pro- 
ducatur  vfq;  ad  cufuatn  parabolicam  , t : 

huius  portio  manens  in  ngura  , S E F , erit  diflantia  parallelarum 
axi,  qus  ducuntur  ab  extremis  punais  ab  eadem  produaa  mcurul 
parabolica  fignatis.  Intelligatur  ergo  duaa  vtcunque,  DZ.ipM 
F , parallela , & producta  viq;  ad  curuarn  parabolicam  incidens  m 
in  punfto , C , quoniam  ergo , C D , ell  vna  carum  ,qus  dicuntur 
omnes  lines  figur^ , B S F , portio  eiufdem  manens  intra  figuram, 
S E F , erit  diflantia  parallelarum  axi , qu§  ab  eiufdem  extremis  pun- 
ais  duas  intelliguutur , & hoc  per  conltrudlionem  patet-,  quoniam 
ab  ipla , C D , ablcilfa  ett  ,DZ,  qu?  terminat  in  lineam,  S Z Ec- 
qualis dia  5 di  flant  i?  , ergo  figura , S E F , deteri  pta  ell,  qualem  pro- 
blema poftulabat ; que  vocetur  figura  dillantiarum  portionis, uuep-- 
rabol$,BSF. 

corollarivm: 

QViit  vero  oflenfum  e') , B F , ad diflantiam  parallelarum  axi i . 

F,  duii.irum  >effe  vt , C D , ad  diflantiam  parallelarum & 
punctis  ,C,D , duitarum  ,funt  autem  ,£  F , Z D , squales  diths 
. tys , ideo  erit  >£F,«d,F£,  vtfCD,ad,DZ,  &Jic  erit 
llain  portione  ,BSF , parallela  ipfi  t B F , ad  eiufdem  partem  mW 
figura, S IF  ,vt  }BF  ,ad,f  E*  jUlO 
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THEOREMA  XXIV.  PROPOS.  XXVi:  *# 

IN  eadem  antecedentis  figura  oftendemus  omnia  quadra- 
ta portionis , BSF, ad re&angula  fub  eadem  portione» 

BSF  ,& fub figura  ,SEF, regula  communi 3BF3clTevtaB 
F,ad,FE. 

Eft  enim  quadratum , B F , ad  re&angulum  fub , B F , F E , vt , B 
F , ad , F E ; iimiliter  ducta  vtcunque , C D , parallela  regulf , B F , 
oftendemus  quadratura, CD, ad  reftangulura , fub,  CD,DZ, 
etfe  vt  ,CD,adiDZ,ell  autem  vt  ,B  F,ad  , F E,  ita,C  D ,ad, 

D Z , ergo  quadratum , B F *ad  rettangulum , B F E , erit  vt  qua* 
dratum , C D , ad  re&angulum , C D Z , fic  oftendemus  quamlibet 
dudtam  intra  portionem , B S F , parallelam  regul? , B F»  ad  eiuidem 
portionem  inclutam  figura , S F E , ctle  vt  quadratum , B F , ad  re- 
£tangulum  fub,BF,F  Emergo  quadratum. BF  , ad  redtangulum  +*  ’1' 
fub,BF,FE,erit  vtomma  quadrata  portionis,  BS  F,ad  re&an- 
gula  fub  portione , B S F , & tub  figura,  S E F , vt  autem  quadratum, 

B F , ad  rcttangulum  fub , B F , F E , ita , B F , ad , F E , ergo  omnia 
quadrata  portionis , B S F , ad  reftangula  fub  portione , B i»  F , & fi- 
gura , E S F , erunt  vt,BP,ad,FE,  quod  oftendere  opus  erat . 

THEOREMA  XXV.  PROPOS.  XXVII. 

SI  intra  curuam  parabola  dua:  vtcunque  ducantur  reQx 
lincjin  eandcmjtcrminatfc, quarum  vna  rede, altera 
oblique  axim fecet , fint  autem  conftitutarum  ab  cifdem  pa- 
rabolarum diametri  inter  fc  aquales:  Omnia  quadrata  pa- 
rabola? per  eam  ,qua  re&£  axim  fccat,  conftituta?,  regula 
eadem,  erunt  aqualia  re&angulis  fub  parabola  per  obii, 
quam  ad  axem  conftituta,  regula  eadem,  & fub  figura  di- 
ftantiarum  eiufdcm  parabola  per  obliquam  ad  axem  con- 
.ftitutx. 


i S 

Sint 
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Sint  intra  cumam  parabolicam  ,B  AC,  du«e  vtcunqua:  duifte  m 
eandem  terminatae  ,DF,MC,  quarum , D F , redte , altera , M C, 
obliqui  fecet  axem  , A P , fit  autem  delcripta  linea,  H R , vt  fit  con- 
fticuta,  H R C , figura  dillantiarum  portionis , M F C,  & ab  eodem 
vertice,  H,  a quo  ducitur  linea,  HR,  ducatur,  HQ,  parallela' 
axi , AP,&  fint  diametri , A Z , H O,  parabolarum  ,DAF,M 
H C,  inter  le  asquales.  Dico  ergo  omnia  quadrata  parabolte , D A 
F , regula , D F , efle  aequalia  redlangulis  lub  parabola , M H C,  re- 
gula, MC,&fub,  H R C,  figura  dillantiarum  eiufdcm  parabolae, 
MHC.  Iungantur  ergo,  D A , A F,MH,HC,  &dpundlo,M, 
ducatur , M X , axi  # A P , aequidifians,  a pundlo  ver6 , C , perpendi- 
cularis axi , A P , produdla  vlq;  in , B , tandem  a pundlo , H , ipfa,  H 
I , perpendicularis  ipfi , M C : Omnia  ergo  quadrata  , D A F , para- 
bola:, regula,  D F , ad  redlangula  lub  parabola , M H C , regula  , M 
C,  & lub  trilineo , HRC,  habent  rationem  compofitam  ex  ea, 
Defin.  quam  habent  omnia  quadrata  parabola: , D A F , regula  , D F , ad 
'12.1.  i.  omnia  quadrata  parabolae , MHC,  regula,  MC,&  ex  ea,  quam; 
habent  omnia  quadrata  parabol?,  MHC,  regula,  M C,aJ  rcdlan- 
gula  lub  parabola , M H C , & l ub  trilinco  , H R C , regula  eadem, 
MC:  Omnia  vero  quadrata  para- 
bola:, D M F , regula , D F , ad  om- 
nia quadrata  parabola , M H C,  re- 
gula , M C , funt  vt  omnia  quadrata 
trianguli , D A F , regula , D F , ad 
omnia  quadrata  trianguli , M H C, 
regula  , M C , nam  omnia  quadrata 
parabolarum  funt  fcxquialtera  om- 
nium quadratorum  trianguloi  um  in 
*r Juiius.  eifdcm  hafibus , & circa  cofdem  axes  cum  ipfis  confiitutorum,  regu- 
lis bafibus : Omnia  infuper  quadrata  trianguli,  D A F , regula , D F, 
ad  omnia  quadrata  trianguli,  MHC,  regula,  MC , habent  ratio- 
22  1.°.°'  nem  compofitam  ex  ratione  altitudinum,  & quadratorum  bafium 
.i.  ex  ratione,  quam  habet , A Z , ad , H I , & ex  ratione , quam  ha- 1 
bet  quadratura,  DF,  ad  quadratura,  M C,  vel  quadratum,  ZF,  i 
adquadratum,OC,  eR autem,  A Z , «qualis ipfi,  HO,ex  hypo-. 

Corol.  tefi , & , Z F , ipfi  , Q C,  ergo  omnia  quadrata  trianguli , D A F,ad ' 
i7.huius.  omnia  quadrata  trianguli , M H C,  regulis  iam  didlis , habebunt  ra- 
tionem compofitam  ex  ca  , quam  hakct , O H , adH  I , & ex  ca,- 
quam  habet  quadratum,  QC , ad  qu  adratum,  C O,  quia  vero  trian- 
gul  i , H I O , O Q C,  funt  «quianguli,  ideo , O H , ad , H I , erit  vt, 
O C,  ad,  C Q,ergo  illa  habebunt  rationem  compofitam  ex  ea, quam 
habet , O C , ad , C Q, & quadratum  Q.C , ad  quadratum , C O,  cft 
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autem  vt,  OC,ad,C  Q , ita , fumpta , Q C,  communi  altitudine, 
rcttangulum  fub  OC , C Q,ad  quadratum , Q C , ergo  ratio  com- 
pofita  ex  ea , quam  habet , O C , ad , C Q,  & quadratum  , QC , ad 
quadratum , C O , eft eadem compotitae ex  ea,  quam  habet reftan* 
gulumlub,OC,CQ,  ad  quadratum, CQ,  & quadratum,  CQ, 
ad  quadratum,  CO,.i.  eadem  ei,  quam  habet  re&angulumlub, 

Q C , C O , ad  quadratum  , C O , .i.  eadem  ei,  quam  habet,  Q C,  ad, 

CO;  ergo  omnia  quadrata  trianguli,  DAF,  ad  omnia.  quadrata 
trianguli  ,MHC,  vel  omnia  quadrata  parabolae , D A F , ad  om- 
nia quadrata  parabolae , M H C , regulis  lam  di&is , erunt  vt , QC , 
ad, CO,  quod  lerua . _ 

Vlterius  omnia  quadrata  parabolae,  MHC,  adre&anguhfub 
parabola  trilmeo  , H R C , regula , M C,  iunt  vt , M 

C,  ad,  C R,  vel  ad  , CX,  .i.  vt,0  C,  ad,  C Q,  ergo  omnia  qua- 
drata parabolae , D A F , regula , D F , ad  re&angula  lub  parabola, 

MHC  , & trilineo , H R C , regula  , M C , habebunt  rationem 
compolitam  ex  ea , quam  habet , Q C , ad , C O , & ex  ea  quam 
habet,  CO,  ad,  QC,  ideft  habebunt  eandem  rationem,  quam 
habet,  Q_C,  ad,  QC,  ideft  erunt  illis  aequalia,  quod  oftende- 
rqppus  erat. 

COROLLARIVM  I. 

Hinc  patet  omnia  quadrata  parabola  , r ejula  ,DF,ad  om- 

nia quadrata  parabola  ,M  H C , regula , M C , effc  vt  QC , ad  , 

C O , vel , X C , ad  C M , vel , D F , ( qua  efl  aqualis  ipfi,  XC  >)  ad  tMC , 
dum  diametri  i%4Z,H0  ,funt  aquales , vt  in  Theoremate  ojlenfum  efl . 

COROLLARIVM  II. 

P^ttet  vlterius , (i  intra  c urnam  paraboli  cam  dua  vtcunq;re&a  li- 
nea. oblique  axem  fecantes  , <jr  in  ipfam  terminantes  , duffx  fue- 
rint , regula  pro  qualibet  parabola  fumpta  earum  b-:(i  , quod  reftangula 
fub  dici  is  parabolis  per  eafdem  conflitutis  , & Jub  figura  diflantiarum 
earundem  parabolarum , inter  fe  erunt  aqualia  , quotiefcunq  diametri 
carundem  fint  aquales  tvtraq\  enim  fingillatim  aquabuntur  omnibus 
quadra1  is  pirabola  , cuius  bafis  fecet  perpendeculariter  axem  eiufdent 
qui  fit  aqualis  diametris  ditiarum  parabolarum  , & protqua  (it  regula 
eiuj  dem  bafis . 

THEO- 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOS.  XXVIII. 

SI  intra  curuamparabolicam  dux  vtcunque  du&x  fue- 
rint  refla:  linea?  in  eandem  terminantes,  quarum  vna 
refle,  altera  oblique  fecetaxim  ,•  omnia  quadrata  conftitu* 
tx  parabola  per  eam  , qua:  axim  refle  lecat , regula  eadem, 
ad  reflangula  fub  parabola  conftituta  per  oblique  fecantem 
axem,  regula  huius. bali,  & lub  figura  diitanciarum  eiuf- 
dem  paraboli , erunt  vt  quadratum  axis  primodifla: para» 
boli  ad  quadratum  diametri  fecundo  difla:  parabola: . 


Sint  igitur  intra  curuam  parabolicam , A D H , duaeduftae  refla: 
linea:  in  eadem  terminantes,  quarum  vna  redi,  altera  obliqui  lecce 
axim,  fi  ergo  conftitutarum  ab  ijtdem  parabolarum  diametri  tunc 
aequales , pater  veritas  Propofitionis  ex  antecedenti  Thcor.  non  fint 
autem  conilitutarum  parabolarum  diametri  xquales , fint  autem 
du* parabolas confiitucntcs,  AH,  refle  lecans  axem,  D Q,  &C 
G,  oblique  iplum  diuidens,  exiflatq; 
axis,  D O,  maior  diametro  parabo- 
lae, C E G , quae  fit,  E M , & fit  du* 
fla linea, ER,  & conftituta,  ER. 

G,  figura  difiantiarum  parabolae  ,C 
E G.  Dico  ergo  omnia  quadrata 
parabolae , A D H , regula  , A H , 
ad  reflangula  fub  parabola , C E G, 

& trilineo,  E R G regula,  C G, 
effe  vt  quadratum , D O,  ad  quadratum , EM,  abfeindatur  ergo 
ab , O D , D N , sequalis  ipfi , £ M , & per , N , ducatur  ipfi,  A H, 
parallela , B P . Omnia  ergo  quadrata  parabolje  ,ADH,ad  omnia 
quadrata  parabola: , BDF,  regula  communi , AH , vel , B F,  iunt 
vt  quadratum , O D , ad  quadratum,  DN,  vel  ad  quadratum,  E 
ax, huius.  M , ied  Omnia  quadrata  parabola , BDF,  regula , B F , iunt  tequa- 
lia  reflangulis  tub  parabola,  C E G,& trilineo , E R G , regula , C 
G ,ergo  omnia  quadrata  parabola:,  A D H,  regula,  A H ad  rc* 
Ejantcc.  langula  lub  parabola,  CEG  , & trilineo,  ERG  , regula,  CG, 
erunt  vtquadratuju,ODf  ad  quadratum,  EM,  quod  crac  often-. 
dendum * 


\ 
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COROLLARIVM. 

Hinc  patet  ,fl  dua  reUa  linea  ad  axem  obliqua  parabolas  confli  tue» 
rtntjfumpcapro  regula  conftitura parabola  retia  eam  conflituen» 
te,  quoniam  rcttangula  fub  dtftts  parabolis,  & figuris  diflant  tarum  ca- 
rundem  ad  omnia  quadrata  parabola , cuius  bafisjit  ad  ax  im  re£la  ( qusc 
pro  eadem  fumatur  pro  regula)  funt , vt  quadrata  diametrorum  e ar un- 
dem ad  quadratum  axis  tll  tus  tertia  parabola ; quod  ideo  illa  rtUangula 
erunt  inter  /e,  vt  diametrorum  car  undem  parabolarum  quadrata  fuerint 
quoq;  inter  fe, 

THEOREMA  XXVII.  PROPOS.  XXIX: 

OMaia  quadrata  parabolarum,  regulis  bafibus  funt  in- 
ter fe,  vt  omnia  quadrata  paraJlelcgrammoium,  in 
eildem  bafibus,  & circa  t-oidem  axes,  vel  diametros  exi* 
ftentmm,  regulis  ciidem  baiibus. 

Manifeda  cft  haec  propoficio  , nam  omnia  quadrata  di&arum 
parabolarum  tunt  fubdupla  omnium  quadratorum  eorundem  pa-  ii-huiu# 
rallelogrammorum , cudcmreguns  aUumptis , lciiicec  parabolarum 
baiibus  taui  dices. 


A.  COROLL.  SECTIO  I. 

# 

Hinc  colligimus  conclufiones , qua  de  omnibus  quadratis  parallelo- 
gr animorum  collettx  fmrin  Theorematibus  $>.  io.  II.  12.  13, 
Lib,  2.  regulis  ibidem  ajfumpas , fuppojiiis  quibo  [dani  conditionibus 
etrea  altitudines  , vel  latera  xquaittir  bajibus  inclinata , & quadrata 
bafium  , vel  ipfas  bafes,  verifiean  etiam  de  omnibus  quadratis  parabo- 
larum ,fuppofitts  eifdcm  condicio  .ibus  circa  axes , vel  altitudines,  vel 
circa  diametros  xquahter  bajibus  inclinatas  , & circa  quadrata  bafium, 
'vel  eafdem  bafs ; nam  his  conditionibus  axibus,  vel  altitudinibus , vel 
diametris , & quadratis  bafittm , vel  ipfis  bajibus  competent  ibus,  etiam 
altitudinibus  , vel  lateribus  par alu  togr a. umorum  , xqualtter  bafibus 
inclinatis,  & quadraiis  bafium,vcl  eijdem  bafibus,  pariter  conueniunt, 
qua  quidem  paralleLgramma  fintin  eifdem  bafibus , & circa  eojdem 
axes  vel  diametros  cum  parabolis  i & ideb  dilht  conclufiones,  qua  tunc 
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colliguntur  pro  omnibus  quadratis  ditiorum parallelogrammorum , pr » 
omnibus  quadratis  etiam  parabolarum  eifdem  iafi cnptiarum  , tamquan ► 
pro  earundcm  partibus  proportionalibus , fcihcet  dimidijs  , pariter  >1 

■pera  recipi  peffunt . 

B.  SECTIO  II. 

ET  quia  oHcnfum  c(l  omnia  quadrata  parallelogrammorum  in  ea- 
deoi  alliti  diae  tanti,. in , regulis  bafibus  , effe  inter  fe  , vt  qua • 
dratabtfiun ; & exidennum  m eadem  bafi  effe  , Pt  altitudines  , pe l 
etiam,  vtlttert  eorundem  xquaiitcr  bafibus  inclinata , ideo  pariter  hic 
colligemus  omnia  quadrata  parabolarum  m eadam  altitudine  exifieih 
tium  , reculis  baltmts  , < JJe  Pt  quadrata  bajium  , exiftentium  in  eae 
dem  bafiseffe  inter  f e , pt  altitudines , vel  pt  diametros  aquaht er  ba- 
fibus  inclinatas, 

C,  SECTIO  III. 

S imiliter  qui  t oflenfum  eft  omnia  quadrata  parallclogrammorum, rea 
gulis  bafibus , habere  inter  fe  rationem  compotitam  ex  ratione  qua- 
dratorum baftum , & altitudinum,  pcI  laterum  aqualiter  bafibus  in- 
clinatorum ; ideo  colligemus  ,bic  , omnia  quadrata  parabolarum  regu- 
lis bafibus  , habere  inter  fe  rationem  compofi tam  ex  ratione  quadrato- 
rum  bafium,  & altitudinum,  pel  diametrorum  aqualiter  baftbus  in- 
clinatorum, 

D.  SECTIO  IV. 

COnfimili  methodo  colligemus , omnia  quadrata  parabolarum  regtb 
lis  bafibus , quarum  bafium  quadrataalt itudinibus , Pel  diametris 
aqualiter  bafibus  inclinatis  reciprocantur  , ejfe  aqualia  , & qua  funt 
aqualta , effe parabolarum , quarum  altitudines , pel  diametri  aquali- 
ter  bafibus  inclinata , bafium  quadratis  reciprocantur, 

E.  SECTIO  V. 

DEniq’,  & hoc  obtinemus . nempe  omnia  quadrata  parabolarum, 
regulis  bafibus  , quarum  altitudines  , pel  diametri , bafibus  a- 
qualiter  inclinata , ad  cafdem  bafes  eandem  rationem  habeant , effe  in- 
ter fetn  tripla  ratione  bafium,  pel  altitudinum,  pel  diametrorum 
aquali  ter  bafibus  inclinatarum}  qux  qrunia  clare  f & facile  patent . 


THEO- 


t,l'B  E R IV. 


3*3 


THEOREMA  XXVIII.  PROPOS.  XXX. 

SI  dua»  re&xlincjt  ducantur,  quarum  altera  parabolam 
tangat,  altera  vero  axi,  vel  diametro  parabola?  xqui- 
diftanter  du&a  eandem  fecet , in  idem  punCium  concurren- 
tes: Omnia  quadrata  parallelogrammi , regula  tangente, 
erunt  fexcupla  omnium  quadratorum  trilinci  fub  dictis  tan- 
gente, & fecante,  & curua  parabolae  ab  ijfdem  indufa, 
eomprehcnfi. 

Sit  lemiparabola , A CB,  quam  tangat  linex , AD,  & apun- 
«o,  A,  du«a,  A B,  axis,  vel  diameter,  integrxparabolx,  dein- 
de agatur  vteunque , D C , parallela  axi , vel  diametro  , A B,  iecans 
curuam  parabola;  in,  C , & occurrens  tangenti , A D , in , D , duca- 
tur tandem  a punfto  , C , lpfi , A D,  xquidiAans , C B , iecans , A B, 
in,  B,  regula  autem  fit,  A D . Dico  ergo  omnia  quadrata  parallelo- 
graimni,  AC,  effe omnium  quadratorum 
trilinei , A DC, fexcupla;  Omnia  enim.' 
quadrata  , AC,  ad  rcftangula fub,  AC, 

& lemiparabola , A B C , funt  vt,  A C,  ad 
fem.parabolam , ABC,  .i.letquialtera 
.i.  vt  6.  ad  4.  omnia  autem  quadrata,  dC, 
ad  omnia  quadrata  lemipaxabol^  ABC, 
funt  dupla  vt  6.  ad  j.  ergo  ornnia  qua- 
drata , A C,  ad  refiduum  demptis  omni- 
bus quadratis  fcni>parabolx  , A B C,  a re* 

«angulis  lub,  AC,  & lemiparabola,  A BC  , ,i.  adre&angula  fub 
femiparabola  , A B C , & tnlinco , A D C,  erunt  in  ratione  lex- 
cuplaideft  vt  6.  ad  r.  ad  eadem  vcr6  bislumpta,  vt  6.  ad  2.  quo- 
niam ver6  omnia  quadrata  , A C , ad  omn:a  quadrata  femipara- 
bois,  ABC,  fum  vt  6.  ad  5.  vt  di«um  eft , ideo  omnia  quadrata , 
AC,  ad  omnia  quadrata  lemiparabola:,  ABC,  cum  rcdfangulis 
bis  fub  lemiparabola  , A B C , & trilineo,  A D C , erunt  vt  6.  ad  5. 
ergo  adTeliquum  lcilicct  ad  omnia  quadrata  trilinei , A D C ,omr.ia 
quadrata , A C , erunt  vt  6 . ad  1.  ideft  erunt  eorundem  fexcupla, 
quod  offendere  oportebat . 
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A " A.  COROLL.  SECT  IO  I,' 

Hinc  h.thetur omnia quadrata  trilineorum fub  tangentibus , & fe- 
cantibus , veluti  funt , A D , D C , regulis  tangentibus  , ejfc 
inter  fe,  vt  omnia  quadrata ptrallelogrtm  noram  jub  eifde  ntangcn- 
tibus , dr  fecantibus  , regulis  tjfdem  tangentibus  , quoniam  ditiorum 
trilineorum  om  ii  t qu  tdrata  funt  fex  ea  p irtrs  omnium  quadratorum  di' 
tiorum  ptrallelogra  n nor  an ; Et  ideo  pro  ipfis  etiam  has  conclufmts 
colligemus,  fcilicet-  , 

S B.  S E C T I O II. 

SI  ditii  trilinei  fuerint  in  eadem  altitudine  , quod  omnia  quadrata 
earund ?■»  erunt  inter  fe , vt  bifium  quadrata . f.  tangentium ; Et 
fi  fu  -rint  ditii tri' i iei  in  eadem  bafi  fciltcet tangente , ditia  omnia  qua- 
drata erunt  inter  fe , vt  altitudines  , vel , vtfecantes  aquali  ter  bqjibus 
fcilicet  tangentibus , inclinata  . 

e -<*  C.  S E C T I O III. 

IT em  quod  omnia  quadrata  ditiorum  trilineorum  habebunt  inter  fcS 
rationem  compo(itam  ex  ratione  quadrator  umbafium , & tx  ratio- 
ne altitudinum , vel  fecantium  aqualiter  bafibits  , fcilicct  tangenti» 
bns , inclinatarum . 

D D.  S E C T I O IV. 

PAriter  quod  omnia  quadrata  ditiorum  trilineorum  , quorum  tan- 
gentium quadrata  altitudinibus  , vel  fecanttbus  aqualiter  tangen- 
tibus inclinatis  reciprocantur , effe  aqualia;  & qua  funt  aqualia,  effij> 
trilineorum,  quorum  bafium,  vel  tangentium  quadrata  altitudinibus  , 
t>d  fecantibus  pquahter  tangentibus  inclinatis , reciprocantur . 

E.  SE- 
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}'•  E.  S E C T I O V. 

Tandem , quod,  fi  dictorum  trilineorum  fecantes  ad  tangentes  ean • 
derr}  rationem  habuerint,  omnia  quadrata  eorundem  erunt  in  tri- 
fla  ratione  tangentium , vel  fe  cantum . 

THEOREMA  XXIX.  PROPOS.  XXXI.' 


EXponatur figura Theor.  antecedentis,  & intra  paralie-' 
logrammum,  AC,  ducatur  vtcunqi  reda,  EF,  pa- 
rallela ipfi,  BC,  qua:  fumatur  pro  regula  : Offendemus .n. 
om  ia  quadrata , A C , demptis  omnibus q uadratis  femipa- 
rabolae,  ABC,  ad  omnia  quadrata,  EC,  demptis  omni- 
bus  quadratis  quadrilinei,  M E B C , efle  vt  quadratum , A 
B,  ad  quadratura,  BE. 

Omnia .n. quadrata,  AC,  ad  omnia  quadrata,  EC,  demptis 
omnibus  quadratis  quadrilinei , E M C B,  habent  rationem  corapo- 
fitam  ex  ea , quam  habent  omnia  quadrata  , A C , ad  omnia  qua- 
drata , E C , ideft  ex  ea , quam  habet , A B , ad , B E , & ex  ea , JOt  j ^ 
quam  habent  omnia  quadrata,  E C , ad  refiduum,  demptis  ah  ijfdem 
omnibus  quadratis  quadrilinei , M E B C, 

•i.  ex  ea , quam  habet , A B , ad  ] • B E , 
duae  autem  hae  rationes  .1.  quam  habet , 

AB, ad,  BE,  &,  AB,  ad;.  B E, com- 
ponunt rationem  quadrati , A B , ad  re* 

^angulum  fub,  E B,  & } . BE,  .i.  ad 
dimidium  quadrati , B E , ergo  omnia 
quadrata , A C , ad  omnia  quadrata , E 
C,  demptis  omnibus  quadratis  quadrili- 
nei, M E B C , erunt  vt  quadratum,  A B, 
ad  dimidium  quadrati,  BE,  funt  autem  omnia  quadrata,  AC, 
demptis  omnibus  quadratis  femiparabolae  , A B C,  dimidium 
omnium  quadratorum , A C , quia  omnia  quadrata , A C , funt  du- 
pla omnium  quadratorum  femiparabolae , A B C , ergo  omnia  qua- 
drata , AC,  demptis  omnibus  quadratis  femiparabolae , A B C,  ad 
omnia  quadrata , EC,  demptis  omnibus  quadratis  auadrilinc»,  E 
MCB,  erunt  vt  dimidium  quadrati , AB,  ad  dimidium  quadrati, 

BE,  ideft  vt  quadratura,  AB,  ad  quadratura,  BE,  quod  erat 
demonftrandura  • 

THEQ* 
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THEOREMA  XXX.  PROPOS.  XXXII. 


SI  parallclogrammum , & parabola  fuerint  in  eadem  bai 
fi  , & circa  eundem  axim  , vel  diametrum  conllituca, 
bafifque  fumatur  pro  regula:  Omnia  quadrata  di&i  paral- 
lclogrammi  ad  omnia  quadrata  figurae  compofita?  ex  para- 
bola , & alterutro  trilineorum , qui  fiunt  extra  parabolam , 
demptis  omnibus  quadratis  eiuldem  trilinei , erunt  vt  di- 
dum  parallelogrammum  ad  didam  parabolam  > ad  eadem 
vero  cum  omnibus  quadratis  illius  trilinei  erunt,  vt  didum 
parallelogrammum  ad  didam  parabolam fimul cum  ,*.di« 
di  parallelogrammi  .i.  vt  24.  ad  1 7. 


Sit  ergo  parallelogrammum  , A F,  in  eadem  bafi , D F , & circa 
eundem  axim  , vel  diametrum , B E,  cum  parabola , D B F , regula 
fit,  D F . Dico  omnia  quadr  ata , A F , ad  omnia  quadrata  figuras, 
C B D F,  demptis  omnibus  quadratis  trilinei , BC  t'  ,cfle,  vt  ,AF» 
ad  parabolam , D B F , eadem  vero  ad  omnia  quadrata  fig.  C B D 
F , elTe  vt , A F , ad  parabo- 
lam , D B F , cum  , ' . paral • 
lelogrammi , A F ; quoniam 
enim , B E , eft  axis , vel  dia- 
meter tum  parabolas,  DBF, 
tum  parallelogrammi , A F, 
ide6  ii  ducatur  intra  paralle- 
logrammum , A F , vtcunq. 
recta  linea  parallela  ipfi , D 
F, portiones  eiuldem inclu- 
faetriiineis,  A D B , CF  B , erunt  inter  fe  asquales,  & idc6  para» 
bola , D B F , erit  figura  , qualem  portulae  Prop.  ip.  Lib.  quapro- 
pter omnia  quadrata,  A F , ad  omnia  quadrata  figurae,  CBDF, 
demptis  omnibus  quadratis  trilinei  ,BCF » erunt  vt,  A F , ad  para- 
bolim,DBF. 

Quoniam  vero  omnia  quadrata , A F , ad  omnia  quadrata , B F, 
funt  vt  quadratum , D F , ad.  quadratum  , F E . * i.  quadrupla  .u  vt 
• 24.  add.  omnia  vcr6  quadrata,  BP,  iunt  fexcupla  omnium  qua* 
$0, huius. dratorum  trilinei,  B C F,.i*  vtd.  ad  1.  igitur  omnia  quadrata,  A F, 
ad  omnia  quadrata  trilinei,  BG  F,  erunt  vt  24.  ad  1.  idert  vt,  A F, 
ad  iui  iplius  ergo  omaia  quadrata , A F , ad  omnia  quadrata  fi- 
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gurae,  CBDF, erunt  vt,  AF,  ad  parabolam ,DB.F,  cum . 
paralie) ogrammi , A F ; parallclogrammum  autem , A F,  cft  lex- 
quialterum  parabola:,  D B F , ad  illam  , vt  »4.  ad  16.  ergo  fi  nu* 
mero  16.  'ungatur  2 ’.  eiuldcm  parallelogrammi  , AF,  fient  17. 
igitur  omnia  quadrata,  AF,  ad  omnia  quadrata  figurae,  CBDF, 
erunt  vt  24.  a i 1 7.  quod  oilendendum  erat . 

COROLLARIVM. 


Hinc  patet  omnia  quadrata,  F , effe  fiexquialtera  omnium  qufc 

dratorum  figura,  CBDF,  demptis  omnibus  quadratis  trihnei , B u Wusi  • 
C F , nam  fiunt  ad  Hia  ,-»t,JlF , ai  parabolam  ,BDf,  cuius  parallelo » 
grammum  ,^iF,  efifiexquialterum . 

THEOREMA  XXXI.  PROPOS.  XXXIII. 

IK  eodem  antec.  Propofit.  Schemate  oftendemus  omnia 
quadrata  figura: , C B D F , demptis  omnibus  quadratis, 

BF, ad  omnia  quadrata  ,BF , demptis  omnibus  quadratis 
cr iJinei , B C F , effe  vt  1 1.  ad  j; 

Nam  omnia  quadrata,  AF,  ad  omnia  quadrata  figurae, CBD 
FjOftenfa  funt  effe , vt  2.4. ad  17.  eadem ver6 ad  omnia  quadrata , 

B F , fu  nt  vt  24.  ad  6 . quia  iunt  eorum  quadrupla , ergo  ad  refiduum 
.f.  ad  omnia  epudrata  figurae , C fi  D F , demptis  omnib.  quadratis, 

B F , erunt  vt  24.  ad  1 1,  con- 
uertendo  omnia  quadrata  ti- 
gurf,  CBDF,  demptis  om- 
nibus quadratis,  B F , ad  om- 
nia quadrata  , A F,  erunt  vt 
11.  ad  24.  Item  omnia  qua- 
drata, AF,  ad  omnia  qua- 
drata , B F , funt  vt  »4.  ad  tf. 
omnia verO  quadrata,  BF, 
ad  omnia  quadrata  trilinei, 

BCF,funtvt6.  ad  1.  ergo  omnia  quadrata,  AF,  ad  omnia  qua- 
drata trilinei , B C,  F,  funt  vt  24*  ad  1.  eadem  ver6  ad  omnia  quadra- 
ta, B F , iunt  vt  34.  ad  6.  ergo  omnia  quadrata , A F,  ad  omnia  qua- 
drata , B F , demptis  omnibus  quadratis  trilinei,  B C F,  erunt  vt  24. 
ad  ; . erapt  autem  omnia  quadrata  figur* , C B D F,  demptis  oo^- 
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bus  quadratis,  BF,  ad omnia quadrata , A F , vtn.ad14.ergo* 
ex  aequali , omnia  quadrata  figurae,  C B D F,  demptis  omnibus  qua- 
dratis B F , ad  omnia  quadrata , B F,  demptis  omnibus  quadratis  tri« 
linei  ,B  C F, erunt  vt  1 1,  ad  y.  quod  erat  oftendendura . 

THEOREMA  XXXII.  PROPOS.  XXXIV. 

ASfumpta  eadem  antcced.  Theor.  fignra , fi  producatur 
bafis,  DF,  fqua?  retineatur  pro  regula ) vtcunqjin, 
M,&perM,ipfi,  B E,  parallela  ducatur,MH,  cui  occur- 
rar, AC,  produ&a,  inipfo,  H.  Omnia  quadrata , AM, 
demptis  omnibus  quadratis , C M , ad  omnia  quadrata  figu- 
ra? , HBDM,  demptis  omnibusquadratis  quadrilmei,  H 
BFM,  erunt  vt,  AF,  ad  parabolam,  DBF,  ideft  erunt 
eorum  fexquialtera  .•  Quod  facile  patebit , quia  parabola , D 
BF,infcriptaparalIegram;no,  A F.eft figura  , qualem  po- 
ftulut Propofit-  3®.  Lib. q.  Vlterius  autem  dico  omnia  qua- 
drata , A M , ad  omnia  quadrata  figura? , BDMH,  cfle  vt 
quadratum,  D M,  ad  quadratum , ME,  dimidium  qua- 
drati, ED,  cum  re&angulo  fub  fexquitertia,  DE,  Sc 
fub,  EM. 

In  conllrufta  figura  igitur  omnia  quadrata  figura?,  II  B D M,  per 
re&am,  BE,  diuiduntur  in  omnia  quadrata  femiparaboEe , B DC, 
B.il.bt.  in °mnia  quadrata , B M,  & in  rectangula  bis  lub  femipurabola  , B 
DE,  & fub  E H , nunc 
drata , A M : Om- 
nia igitur  quadr  «? 
ta,  AM,  ad  om- 
nia quadrata  ,BM, 
funt  vt  quadra- 
tum , D M , ad 
quadratum , M E, 
quodfcrua.  Item 
, omnia  quadrata,”1 
A M , ad  omnia  quadrata,  A E , funt  vt  quadratum , M D , ad  qua- 
dratum ,DE,  omnia  vero  quadrata  , A E,  funt  dupla  omnium  qua- 
dratorum lemiparabola?,  B D E,  ergo  omna  quadrata,  A M,  ad 
omma  quadrata  lcmiparabolas,  BD  E,  funt  vt  quadratum,  M D, 
addi.nidium  quadrati,  D£,(quod  etiam  ferua.  Tandem  omni* 

qua- 
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quadrata , A M,ad  rc&dngula  fub*,  A B , E H,  funt  vt quadratum 
D M,adre<3angulurtr;  f^EM  irc&augulavero  Juh,  AE,EH,  ad! 
reftangulafubfemiparabola,B  D E,&  iub  ,EH  ,funt  vt,A  E,  ad,‘ 
femipRiabolaah  BD  E,  (qpia , EH,tfl  parailclogrammum ) idelt 
fcxquialura  .i.  vr, JIE,  nd  ]f  jDMLy  J.  ytircaangulum  iub  , D E M , ‘ 

( ljjn^pta,  E-ljrt,  communi altitudine )‘ad  re  <3  angulum  iub  f,  D E.& 
fuBj£  M Vergo 7 ex- *q  tuli , omnia  qu^d^ta  ,,A,M  ,ad  re&aneufa 
fub  fjraiparaliol»;  B D £,.&iub,  BM  ,ertnt  v<  quadratum  ,I)Mj 
ad  rdfoangulujnyiub  j . D i,  & iub,  B ; ad  eadtrn  vero  bis  fumpta  c®™lf*  *• 
emn^rrtdem  quadrat  umyDAlj  giqpjaanguJum  bis  fub  f.  D E,.u  * ’ 
fubfcxquitertta,  D E,lco»el,  &fub,  E Al,  ergo , colligendo , cmnia 
quadrata,  A M,ad  omnia  quadrata,  B M,  & ad  omnia  quadrata  fc- 
miparabote,  B D E,  cum  rcdlangulis  bis  fub  ,HE,  & femiparabo- 
la,  B 0 E,  ideft  ad  omnia  qoadvara  iigur*»  id  B D Ai, erunt  vt  qua? 
dratum  , D M , ad  quadratum  ,.M  E , & dimidium  quadrati  , E D , 
cum  re&angulo  iub  icxquitmia*Ii)  E,  & iub, EM,  fimul  iun&a  qu* 
nobis eritnt dcmonftranda.  • < ..  , ••  ' 

-■  - ■. ' • . \ -'>* 

’ i/  COROLLARIVM. 

•*  ' . . . . . , ■ - - 

• I • • 

Hinc  apparet,  quod  methodo  huius  in  Tropof.  ji.  ojlcndi  poterat? 

omnia  quadrata  fOt  F,.  ad  omnia  quadrata,  figura,  C B £>F,ejJc 
vt  24.  ad  1 7. prius  demoiijbar.do  omni q quadrata  , Jl  £,  ad  omnia  qua- 
drata figura,  C BDF,  effc.vt  quadratum, D F,  ad  quadratum , F E»\  .qua, 
irati,  ED,  & rt  EI  angulum  /uh/iAquittrifa,D  E,  i '?  fub  ,E  F , vt  nem- 
pe iq.ad  r 7.  veluti  calculanti  patebit,  quod  bic  appof ut,  vt  eam  ratio  « 
nemettamhoc patto  teneamus.  . c , ..  „ 

THEOREMA  XXXIII.  PROPOS.  XXXV.,  -v» 

IN  eadem  anteced.  Propof.  £g,ura,o  frendemus  omnia 
quadrara  3 B M,ad  omnia  quadrata  figtir^BF  M H,dTc 
vt  quadratum,  E M3ad,quadratum,M  F,  cum  reflanguJo  fub 
E F,  & fub  ,FM;  vfia  cum  quadrati , E F , regula  eifdeft» 
retenra . 

i . > 

. . -r  ' • x \ 

Omnia  .n.  quadrata  figura:,  B^MH,  per  rcftam,  C F , d'uiduft- 
turin  omnia  quadrata,  C M,  in  omnia  quadrata  trilitid  ,fi  C F ,’&  D.  CoroJ. 
inreftangula  bisiubtrilinco,BC  F*&Jub,CM;  dd  horum  ergo 
fiuguia  comparemus  omnia  quadrata , BM ; haec  igitur  ad  omnia 

• Tt' qua» 
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quadrata,  C M,funt  vt  quadratum,  E M,  ad  quadratum,M  F,quod 
tcrua . Item  omnia  quadrata , B M , ad  omnia  quadrata  ,BF,funt 
vt  quadratum,  ME, 


Q/  B 


H 


p 

j.  .nj 

ad  quadratum , E F , 
omnia  vero  quadra* 
ta,  B F,  funt  fexcupla 
omnium  quadratorii 
trilinci,B  C F,  .i.  funt 
ad  iila,vt  quadratum, 

EF,ad  eiufdera£.  er- 
go, ex  «quali,  om-  _ 

toia  quadrata, B M,ad 
omnia  quadrata  trili- 

nci,  B C F , funt  vt  quadratura,  E M,  ad  quadrati , E F,  quod  etii 
ferua.  Tandem  omna  quadrata,  B M,  ad  rettangulafub,  BF»  F H, 
t funt  vt  quadratum,  E M,  ad  redangulum  fub,  E F,  F M,  re&angu* 
la  ver6  fub,  B F , F H , ad  reftangula  fub  trilineo , B F C , & fub , C 
M,funt  vt,  B F,  ad  trilineum,  B C F,  (nam,  Q M,  eft  parallclograoi- 
muro)  ideft  funt  eorum  tripla.i. funt  vt,  EF,ad  5,  EF,.i.vtre&an- 
gulum,  E F1M,  ad  re&angulum  (ub  -j.  E F,  & fub,  F M,  ergo , ex  x- 
quali , omnia  quadrata,  B M,  ad  reftangula  fub  trilineo , B C F , & 
lub,  F H,  erunt  vt  quadraturi* , E M ,ad  re&angulum  fub  4.  E F,  & 
fub,  FM,  ad  eadem  ver6  bis  fumpta  , vt  quadratum,  EM,  ad  re- 
ftangulum  bis  fub  4,  E F,  & fub,  F M,  idelt  leroei  fub  -J . E F,  fub , F 
M,  ergo,  colIigendo,oinnia  quadrata, B M , ad  omnia  quadrata ; C 
M,  ad  omnia  quadrata  trilinei,  B C F,  & ad  re&angula  bis  fub  tri- 
lineo,B C F,  & fub,  F H,  .i.  ad  omnia  quadrata  figurae,  B F M H , 
erunt  vt  quadratum , E M , ad  quadratum , M F , rc&angulum  fub 
4-  E F,  & lub,  F M,  vna  cum  i.  quadrati, E F,quod  olkndcre  opus 
erat.-  • 


COROLLA  lt  IV  M. 

t ^ 

: TT  Jnc  colligimus  omnia  quadrata , B M't  ri  retidvum , demptis  ah 
XI  eifdem  omnibus  quadratis  figura,  BFMH,  effe  >t  quadratum , 
E M,  ad  rtfiduum,  demptis  i quadrato , EM , bis  omnibus  .f.  quadrato , 

. f M,  refl  angulo  fub,  MF,&  j.F  E,  cum  {.  quadrati , EF , hoc  autem 
refiduum  eft  re  ff angulum  fub  ,MF>  &fexquitertta  ,FE,  cum  L.  qua- 
drati, E F;  nam  fi  d quadrato,  E M,  dempfens  quadratum  ,F  M,  rema- 
nebunt duo  reSangula  fub,M  F,FE,  cum  quadratum,  F E , >ltertus  (t  i. 
re  fi  angulo  bis  fub,  TXT,  F£,  dempfens  r e fl  angulum  fub,  M F , & j.  F 
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St  idejl  re  ft  angulum  bis  fub,  7HF,  & fub  -).F  Es  remanebit  reftangu- 
lum bis  fub,  MF,&  ’•  F E, idifl  fmtlfub,  M F,  & Jexquitertia,  FEi 
Tandem  ablato{.  a quadrato  ,F  E,  remanent  {.  ciufdem  quadrati,  vi:de 
omnia  quadrata,  B 7tf,  ad  refidun  m,  demptis  omnibus  quadrat  ty figura 
B F M H,  erunt  *t  quadratum,  E 7tf,ad  reti  angulum  fub  F , &[tx- 

quitcrtia,F  E,  cum  {.quadrati,  F E. 

THEOREMA  XXXIV.  PROPOS.  XXXVI.  / 

,1 

IN  eodem  Schemate  Theor.Prop.  34.  oftendemus  omnia 
quadrata  figurar,  BDMH  , demptis  omnibus  quadra, 
lis  ,B  M ,ad  omnia  quadrata,  BM,  demptis  omnibus  qua* 
dratis figurx,BFMH,drevt,EMk,cuml.EM,&*.  ED, 
ad,MF,cum!.MF,  & ;.FE. 


Omnia  enim  quadrata,  A M,  ad  omnia  quadrata  figurat , D £ H 
M , offendimus  effe,  • 14«  huiid. 

vt  quadratum  , D 
M , ad  quadratum , 

M £ , redi  angulum  - 
fub,  ME,&  lexqui- 
tertta,  ED,cum'. 
quadrati,  £ D, ea- 
dem verd  ad  omnia 
quadrata, B M , funt 
vt  quadratum,  D M,  ad  quadratum, M E,  ergo  omnia  quadrata,  A 
M,ad  omnia  quadrata  figura  ,HBDM,  demptis  omnibus  qua- 
Mat  s,  £ M,  erunt  vt  quadratum,  D M,  ad  r&ffangulum  fub,  M E , 

& fexquuertia,  E D,cum  '.quadrati,  E D , & , conuertcndo , ha:c 
adillacrunt,vtre&angulumfubie*quitertia,ED,cum  j.  quadra, 
ti,  E D,ad  quadratum,  D M:  Omnia  ver6  quadrata,  A M , adom» 
nia  quadrata.  B M,  funt  vt  quadratum,D  M , ad  quadratum,  M E , 

& tandem  omnia  quadrata,  BM,  adeorum  refiduum,  demptis  “■ 
omnibus  quadratis  figurat , B H M F , funt  vt  quadratum , E M,  B . 
ad  redanguium  fub , M F , & fexquitertia , F E,  cura  {.  quadrati , °roL 
F£  , ergo , ex  arquali  i omnia  quadrata  figura: , B D M H , 
demptis,  omnibus qpadratis , BM,  ad  omnia  quadrata,  BM, 
demptis  omnibus  quadrari*  figurse , B F M Hrerunt  vt  rcftangu- 
Jum  iub, M E, & fexquitertia , E D , cum  j.  quadrati , E D,  ad  re. 

«angulum  fub,  M F , & fexquitertia , F E , cura  {.  quadrati , F E j 

quia  vciOrcOangulura  fub,  ME,& fexquitertia,  £ D , aquatur  re- 

T c a dlangu- 


Digitized  by  Google 


i.z.elcm, 


doJuiiu» 


Corol.  j». 
huius. 


33*  CHOMBTIU^ 

dt.ingu’o  fiib  fexquitertia , V1E,  Si  fub , E D , quia  bafes  eorum 
lunt  altitudinibus  reciproce,  & eadem  rationerecLingulum  fub  fex- 
quitertia, E F,&  fub,FM,«quaturretfaguIofub  E F,  & fexquitertia, 
FMjideo  fupradifta  ratio  erit  eadem  ei, quam  habet  re&angulu  fub, 
D E,  vel,  E F,&fubtcxquitcrria,  EM.cumJ.  quadrati,  D E,  iJcll 
cum  rcilangulo  fub,  E F,  & ‘ . E F,ad  re&angulum  ( ub,  E F,  & fub 
fexquitcrtia,FM,cum quachati,  EF,ideftcum  rectangulo  fub, 
EF,6t-f.  EP.duq  ajateiflrtjdfatiguJqifib^E  F riS(Lfub  fcxguitertia, 
E M,&fub,  EF,  & ].  E F,conriciunttedfangulutnfufe,  E F,&fub 
compofitaex  ].  E F,&  fexquitertia  , EM ; pariter  alia  duo  reftan* 
gula  fub,  E F,  & E F,  & iub.E  F,  &lejcquitertia,  F M,  conficiunt 
re&angulum  fub, E F»& compofitaex  ^.<E'F,&  fexquitertia,  FM, 
ergo  omnia  quadrata  figura:,  BD  M H,  demptis  omnibyS  quadra- 
tis, B M,  ad  omnia  quadrata,U  M,  demptis  omnibus  quadratis  figu- 
ra:, B F M H; erunt  vt  reft angulum. fub  ,E  F . & compofita cx  j.  E 
F,  & fcxquitcrtia,  E M,  ad  re&angulum  fub  eadem  altitudine , E F , 
& fub  compofita  cx  E F , & fexquitertia , F M , ,i.  vt  compofita 
ex  :*E  F*vel  J.  E D,  & fexquitertia , E M , ad  compo/itam  ex  j.  E 
F, fitfcxquftertia,  F M»tdeft  vt,  EM,  curo  *.  M E,&  E D,ad,M 
F,  cum  I*M  E,  quod  ofkhdcrc  oportebat . 

v‘ : •__:•••  ’ • ■ ; 

i J • V ""  • - 

«THEOREMA  XXXV*  fROPOS.  XXXVII. 

; - _ . J 

IN  figura  Prop.  3*>  oftendemu»,  regula , D F, omnia  qua- 
drata femiparabolae,  D B E,  ad  omnia  quadrata  figura?, 
C B D F , demptis  omnibus  quadratis  trilinei,  B C F ,efle  vt 
o&a  ua  paiSjD  Faad  duas  tertias  eiufdem,D  F,  .i.  vt  3 .ad  16. 

1 . . 


Nam  omnia  quadrata  fcmiparabolae,  B D E/unt  dimidium  om- 
nium quadratorum,  A F , idcll  ; 
funt  ad  illa , vt quadrati , D 
E , ad  quadratum,  D E ,itcm 
omnia  quadrata,  A E,  ad  om- 
nia quadrata,  A F,  funt  vt  qua- 
dratum , D E , ad  quadratum, 

D F;tandem  oraoia  quadrata , 

D F,ad  omnia  quadrata  figur?, 

C B D F , demptis  omnibus 
quadratis  trilinei,  BC  F,  lunt  lexquialccra , jdcft  lunt  vt  quadratu  » 
DF,  ad re^angulum fub,  DF,&  j-DF, ergo , cx*qu^,omn.a 


I 
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quadrata  femiparabola:,  B D C,  ad  omnia  quadrata  figura?,. C B D 
F,  demptis  omnibus qjuadiatistrilinei , BC-F*etunc -vt  dimidium 
quadrati,  D E, vt  rcttangulum  fub  D F,  & lub,  D F,  ad  refla- 
gulum-lub  {.  D F,&  lub,D  F,.’.  vt  J.D  F,ad  4.  DF,.i.  vt  J ,J«D 
iyad  j U D F,  ,i.  vt  j.  ad  1 6.  quod  offendere  opus  erat.  > ' ■ 


THEOREMA  XXXVI.  PROP.  XXXVIII. 


T N figura  Prop.  34.  adhuc  oftendemus  omnia  quadrata 
i figura?,  HBpM,  demptis  omnibus  quadratis  figura  , B 
H M F,  ad  omnia qpadrata  figur«e,C  B DF, demptis  omni* 
bus  quadris  uilinei,  EC  F,  effe  vt , D(M,  M F,  ad,  F D* 

Quoniam  m. omnia  quadrata  , A M^demptis  omnibus  quadra- 
tis, t M , fune  ad  omnia  quadratafigurae , H B p M , demptis  om- 
nibus quadratis  tigu-  ...  . . 
rae,  BHMF,vt,  AF, 

ad  parabqlanyDB  F?  Q/  T$ C H 


34^hufus 


.f.  vt  omnia  quadrata',, 
A F,ad  omnia  quadra, 
ta  figurae  ,,  C BDF, 


demptis  omnibus  qua  f'  \| 

dratistrilinei,BCF , / M f 

ergo,  permutando,.  I)  k F M 

omnia  quadrata  , A.  : , . c . r" 

.M,  demptis  omnibus  . ,4 - f;  . 
quadratis,  C M,  ad  omnia  quadrata,  A F , erunt  vt  omnia  quadrd- 
,t?  figurae,  H B D M,  demptis  omnibus  quadratis  figurae,  HB  F M» 
ad  omnia  quadrata  figuras  , CB  PF  , demptis  omnibus  quadratis 
triljnei,BC  F,funt  autem  omnia  quadrata,  A Mydemptis  omnibus 
quadratis,C  M , ad  omnia  quadrata  »A  F, vt  re&angulum  bis  fub, 
M F,  F D,  cum  quadrato,  F D ,.:-re£tangulum  fub  compofira  ex, 
I)M,  m F , & fub;  F D,  ad  quadraturo  *F  D , .vvt  compofita  ex# 
D M , M F,  ad,  F D*ergo  omnia  quadrata  figurae,  D M,  H B, dem- 
ptis omnibus  cmadratisfigur*  C B D Fv  demptis  omnibus  quadra- 
tis trilinci , B C F,  erurit  vt , D M , M F#  ad , F D , quod  offendere 
opus  erat . 


TttEO* 


>Txo 

p 

\ 

. 
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THEOREMA  XXXVII.  PROP.  XXXIX. 


IN  Schemate  adhuc  Prop.  antec.  oftendemus  omnia  qua; 

quadrata  figura;,  HBDM,  demptis  omnibus  quadratis 
figurar, BH M F,effe  ad  omnia  quadrata  femiparabol*  ,B 
D E,  vt , D M,  M F,  ad  7 im  ipfius, F D. 

* m,  ' 

Nam  omnia  quadrata  figura:,  HB  DM  , demptis  omriibus  qua* 
lf.huiir|  iratis  figurae,  B H M F,  ad  omnia  quadrata  figurs , C B D F , dem- 
ptis omnibus  quadratis  trilinei,  B C F,  oflenfa  funt  efle,  vt,  D M,  M 
F,  ad,  F D , hsec  autem  ad  omnia  quadrata  femiparabolx , B D E» 
funt  vt  *.  F D,  ad{.  ipfius,  F D,  .f.vt,FD,ad7  F D,  ergo,  ex  a^ 

2uali , omnia  quadrata  figurs  , H B D M , demptis  omnibus  qua- 
ntis figurae,  B H M F,a  d omnia  quadrata  femiparabolae , B D fi* 
erunt  vt,  D M,  M F,  ad  7 -J.  ipfius,  F D,  quod  oftendere  opus  erat. 

THEOREMA  XXXVIII.  PROP.  XL. 

■* 

SI  In  figuris  Propof.  3 a.  & 34.  ducantur,  G P , G V , regu* 
Iis,  DF,D  M,parallel«,  oftendemus  (fi  ipfpfecauerint 
parabolam,  DBF,)  omnia  quadrata  figura:,  C B D F,  dem- 
ptis omnibus  quadratis  trilinei , B C F , ad  omnia  quadrata 
figura:,CBNP  , demptis  omnibus  quadratis  quadrilinci, 
BCPO  , Vel  omnia  quadrata  figura:,  HBDM,  demptis 
omnibus  quadratis  figura: , B H M F , ad  omnia  quadrata  fi- 
gura:, H B N V,  demptis  omnibus  quadratis  figurse , H V O 
B , efte  vt  parabolam,  D B F,  ad  parabolam,  N B O. 

t' 

Demonftratiopraefentis,Theor.  erit  conformis demonftratio* 
nibus  Prop.ip.  20.  Lib-j. quapropter  inde  petatur. 

COROLLARIVM. 

• ■ • r .1  . , 

* 

Hinc  colligemus  omnia  quadrata  figura,  HBDM,  demptis  omni- 
bus quadratis  figura,  B HMF,ad  omnia  quadrata  figura,  HB  \ 
V,  demptis  omnibus  quadratis  figura , B H V O , efje  ut  omnia  quadra- 
ta figura  , CBDFt  demptis  omnibus  quadratu  trilinei , BC  F,  ad  omnia 
i - qua 
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quadrata  figur*,  CB  T^  T , demptis  omnibus  quadratis  quadrilinei , & 
CT  Oj&  vtraque  effc,  irt  cubum , DF.  ad  cubum,  ?y£  o. 

THEOREMA  XXXIX.  PROPOS.  XLI. 


INeifdem  figuris  offendemus , regulis  adhuc  ipfis,  DM,' 
D F,  omnia  quadrata  figurae,  C B D F,  ad  omnia  quadra- 
ta figura? ,CBN  P,efl'e  vt  paralIcIepipedumfub,BE,& 
1’.  quadrati  ipfius.DF  ,adparallelepipedumfub  jBX>& 
hisfpatijsfimul  compofitis .f. quadrato ,XP,  .quadrati, 
N X,  & rc&angulo  fub  fexquitertia,  N X , & fub  ,X  P:  Om- 
nia vero  quadrata  figur*,HBD  M , ad  omnia  quadrata  fi- 
gurae ,HBNV,  eflevt  paralleJcpipcdum  fub , B E , & his 
fpjtijs.f.  quadrato, M E,  «.quadrati,  E D>&  rc&angulo 
fub  iexquitertia,  D E,&  fub,E  M,ad  parallelepipedum  fub, 
B X,  & his  fpatijs  .f.  quadra to , V X,  . quadrati , X N,  & rc* 
^angulo,  iub  fexquitertia,NX,&fub,X  V. 


^ ® ' * • . 

Ducatur  per,  N,  ipfi,  B E,  parallela , N Q,  in  vtraq,-  figura , igi- 
tur omnia  quadrata 
figurae,  CBD  P,ad 
omnia  quadrata  figu- 
rae,C.  B N P, habet  ra- 
tionem compofitam 
cx  ea , quam  habent 
omnia  quadrata  figu- 
rae , C B D F , ad  om- 
nia quadrata,  A F,.:. 
txea , quam  habent 
i ?•  quadrati, DF, ad  ‘ 

quadraturo,  D F,  & ex  ratione  omnium  quadratoruro,A  F/ad  om- 
nia quadrata,  A P,  «i.  ex  ratione,  E B , ad , B X * & ex  ratione  om- 
nium quadratorum , A P , ad  omnia  quadrata , Q P , .i.  ex  ratione 
quadrati,  G P , vel  quadrati  j DF , ad  quadratum , P N , & tandem 
«t  ratione  omnium  quadratorum.Q  P,ad  omnia  quadrata  figur^,  C 
. BN  P,.i.ex ratione quadrati,NP,ad quadratum,? X, cum '.quadra- 
ti,XN,&  cum  rcftagulo  fub  fexquitertia,N  X,&  iub,XP, harum  au- 
tem rationum  iflae.l.quam  habent  J-  J.  quadrati, D F,ad  quadratura, 
p F,  quad'.tum,DF,ad  quadratum,  N P,&  quadratum, N P,ad  h;c 
«mul  .f.  quadratum,  P X , i.  quadrau,  N X,&  rcftangulum  fub  fex. 


qui- 


ExJ.hu* 


J».  huie* 


n.huiu*. 
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qu:  tertia,  NX,  & fub,  X P,  conficiunt  rationem  * f.  (juaifratl,I)F$; 

..  ad  hxc  ipatia  vltimo  di&a.hxc  vero  ratto,cuin  ea,  quam  habet  ,E  *- 
B,  ad  B X-,  cqnficit  rationpmparallelcpidi  fub , B E,  61 1 -J. quadra- 
ti, D F,  ad  parallelepipeclUra  lub,  8<X,  & ctfftisfpatijs;  vltimo  didis, 
fciiicet  quadrato, P A,  *,  quadrati,N  X,&  re&angulo  fub  fexquiter» 
tiayN  X,  & fub,  XiB, ergo*  omnia  quadrata  figur;,C  B D F,  ad  om- 
nia quadrata figurat.C  B H P,  eruat  vt  paralldepipedum  fub,B  £,&c 
; J,  quadrati , D F , ad  paralldepipedum  fub,,B  X ,& didis  <pati;r 
vltimo  di&is.  t ' t ; • c“^ 

Eadem  methodo  compofitionis  proportionum  ,fumpfcis  frtedi js 
omnibus  quadratis,  A M,  fi  V,  QJ*»  inter  ortaia  quadrata  figura-i 
rum,  H B DW , H B N V , offendemus  pariter  omnia  quadrata  fik 
gurar,  HBDM,ad  omnia  quadrata  figurae^  H BN  V , ellc  vt  pa» 
rallelepi pedum  fub,  B E,  &l  his  ipacijs  .1.  quadrato,  M E , J,  quadra- 
ti, E D,  & rcdangulo  fub  fexquitertia,  D E,  & fub , E M,  ad  paral* 
lelepipedum  lub>  B X,  & fub  hi»  ipacijs  .f.  quadrato , V X , J.  qua*1' 
drati,  X N,  & redaqgulo  fub  fexquitertia , X N , & fub , X V , quae* 
erant  nobis  offendenda.  ^'£2* 

* * " • - - •*  * i.*  .v/ 1 < <il  toioifflfl|  • 

THEQREMA  XL.  PROPOS.  XLII. 

* e 

SI  intra  parabolam  axi , vel  diametro  eiufdem  'parallela 
dulcatur  r$da  linea incumam,,  & bafimparaboJ*  ter- 
minata, qu*  bafis  fumatur  pro  regula  ,duda.verd  tangente, 
parabolam  intermino  didrraxis,  vel  diametri , & producta 
dida  parallela  vfque  ad  ipfam,  compleatur  parallelogram- 
muinfub ipfa,&  bafis  maiori  portione.-  Omnia  quadrata 
confticuti  parallelogrammi  ad  omnia  quadrata  refidua?  fi- 
gura? eodem  mclufa?  parallclogrammo, ab  eodem  dempto 
triiineo  extra  femiparabolam  fado,erunt  vt  quadratura  ba- 
fis didi  frufti  ad  quadratum  refidui  eiufdem  bafi , dempta 
ab  eadem  dimidia  bafis  totius  parabola? , firaul  cum  ]• 
quadrati  huius  dimidia?,  &redangnlo  fub  fexquitertia  ta- 
lis dimidia? , & eodem  bafis  refiduo-iam  dido. 

* • t 


' * I i 


t 


Sit 
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Sit  ergo  parabola,  H B M^cuius  axis , vel  diameter,  B G , tofis , 

H M , ducatur  autem  intra  ipLam 
eidem , B G , parallela , E F ,Hu£ta 
vcr6  tangente , A C , in  termino , 

£ , quae  erit  parallela  bafi,H  F,pro- 
ducatur  kverfus , F E , illi  produ&ae 
occurrens  in,  C,  & compleatur  pa- 
rallelogramtnum1,  A F , regula  ve- 
rd  fit,  H M.  Dico  ergo  omnia  qua- 
drata,A  F ,ad  omnia  quadrata  fi- 
gurae, C B H F,  cfie  vt  quadratum,  H F,  ad  quadratum,  F G,  '.qua-' 
dtaci,  G H,  & re&angutum  fub  fexquitertia,  H G,  & fub,G  F.  H?c 
autem  erit  confimilis  dcmonllrationi  fecundae  partis  Thecr»  31. 
ideo  inde  colligatur. 

THEOREMA  XLI.  PROPOS.  XLlII. 

IN  eadem  anteced.  Propofit.  figura  oflendemus  omnia 
quadrata,  A F,ad  omnia  quadrata  figura?,  C B H F.dcm- 
ptis  omnibus  quadratis  triJinei , B C E-  efle  vt  paraJldepi- 
peduui  fub,  B G,  & quadrato,H  F,  ad  reliquum  parallciepi- 
pedifub,  BG,&his  fpatis  ,f.quadrato,FG,  ‘.quadrati, 

G H,  & re&angulo  fub  fexquitertia,  H G.&  fub,  G F,  ab  eo- 
dem dempto -.parallclepipedi  fub,CE,  &quadrato,FG. 

Nam  omnia  quadrata,  A F,ad  omnia  quadrata , B F,  dufta  per,  n3**i 
E,  ipla,  E I,  aequidiftans,  H M,lunt  vtpa  aiieJepipedum fub,  AH, 

& quadrato,  H F,  ad  parallelepipedum  fub,  B 1,  & qjsdrato , 1 E , 
fuut  autem  omnia  quadrata,  B E,  lexcupia  o.nmum  quadratorum  joculus, 
trilinei,  B C E , ideo  omnia  quadrata , A F , au  t mnia  quadrata  tri- 
linei , B C E , erunt  vt  parallelepi- 
pedutn  fub ,AH,vel,BG,& lub 
quadrato, H F ,ad  parallclepipedi 
iub  , B I , & quadrato , ili,  textam 
partem : Quia  vero  omnia  quadra- 
ta ,A  F,  ad  omnia  quadrata  figurae, 

C B H F,funt  vt  quadratum  , H F, 
ad  btec  lpatia  .f.  quadratum  FG , - H Q Jf 

f quadrati , H G ,&  redangulum 

fub  fexquitertia , H G,  & fub , G F,  .i.  fumpta , B G, communi  alti- 
tudine.  vt  parallelepipedum  fub , B G,  & quadrato , H F , ad  paralr 
r V v lcle- 
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lefcpipedjro  fub,  BG,  & dicti»  fpatijsj.ideb  omnia  quadrata » A F, 
ad  omnia  quadrata  figura , C B 11 F > dempris  omnibus  quadratis 
trilinei,B  C^E,  erunt  vt  parallclepipcdum  fub,  B G,  & quadrato,  H • 
F,  ad  reti  luam,  dempta  iex&partc  paralleiepxpcdi  fub,  B i > vd,  C 
E,cx?efla,  lFG,fupcrKE  F,  fub  quadrato,  I E, a parailelcpipedo 
fub,  |G,  & di  ftis  lpatijvf-  qUadrato,  F G,  J*  quadrati,  G H,  & re* 
«^angi^ofpiyiexquiu;ctxa,Jf-l  G,  & fub,  G F* 

^THEOREMA  xlilpropos.  xliv. 

***  * 'ZJ  t 4 t ' * * 

IN  eadem  figura  Prop.  42.  du&a  intra  frudum  parabola* , 

E BHF,  re&a,V  R,  parallela  bafi,HM  .offendemus 
omnia  quadrata  figura:,  C B H F, ad  omnia  quadrata  figu- 
ra, C B R V ,cfTe  vt  parallelcpipedum  fub  * B G , & bis  fpa- 
tijs  .f.  quadrato, FG*:.  quadrati*  GH»  &rc3angu.lofub 
fexquitertia,  H G,  & fub , G F , ad  parallelcpipedum  fub , B 
S,  & fub  his  fpatijs,  fciiicet  quadrato,  V S, ' . quadrati,  S R, 
& re&an&ulo  fub  fexquitertia,  R S,  & fub , S V.  ’ 


Huius  dcmonftratio  non  eff  alia  ademonflrationc  Propof,  41. 
idc6  ibi  in  fecunda  eiufdcm  parte  recolatur» 

* ** . * . * ' 

* - THEOREMA  XLIII.  PROP.  XLV.  * ’ 

.1.  - ’ ...»  • . * . * » . . . . 

IN  eodem  Propof.42.  Schemate  offendemus  omnia  qua- 
drata figura?,C  BHF,  demptis  omnibus  quadratis  triii* 
nci , B C E,  ad  omnia  quadrata  femiparaboJar , B H G,  effe 
vtreiiquum  parallelcpipcdifub,BG,&his  fpatijs  .f  qua* 
drato,FG,  uquadratt,GH,&re&angulofub,FG,&lcx- 
quitertifrjGH*  ab  eodem  dempta  fexta  parte  parallelepi- 
pedifub,GE,  & quadrato,  FG,  ad  dimidium  parallclepi- 
pediTub,  B G,  & quadrato,  G H. 

/ . - : • 

Etenim  omnia  quadrata  figura:,  CBHF,  demptis  omnibus 
quadratis  trilinci , B G E , ad  omnia  quadrata , A F , conucrtendo , 
funt  vt  parallclepipcdum  fub,  B G,  & his  fpatijs,  fcilicct  quadrato, 
F G, !.  quadrati,  GH,  & re&angylo  fub  , F G , & fexquitertia  ,G 
H , ab  eodem  dempto  i.  parallel epipedi  fub , C E , & quadrato , F 

- G»ad  » 
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G,  ad  parallelepipedum  fub , B G , & quadrato,  H F j item  omnia 
quadrata,  A F, ad  omnia  quadrata,  A G, funt  vt  quadratum ,FH, 
ad  quadratum  ,H  G , .f.  lumpta,  BG  ,<ommuni  altitudine, vt  pa- 
raJJclepipedum  fub , B G , & quadrato , F H ,ad  parallelepipedum 
fub  ,JJ,G>  & quadrato,  H G •*  Tandem  omnia  qbadrata,  A G, dupla 
funt  omnium  quadratorum  fcmiparabolae,  B H G,  ergo,<x  asquali, 
omnia  quadrata  figura:, CB  H F, demptis  omnibus  quadratis  trili- 
nei,  B C £,  ad  omnia  quadrata  fcmiparabola.  B H G , erunt  vt  pa- 
rallelepipcdum  fub,  B G,& his  fpatijs  .f.  quadrato, F G,  '.quadra- 
ti, G H , & reflangulo  lub , F G , & fexquitcrt>a , G H , ab  eodem 
dempto. f . parallelcpipedi  fub,  C E,  & quadrato,  F G , ad  dimidium 
parallelepipcdi  lub,  B G,  & quadrato,  G H,  quod  erat  demonllran- 
dum. 

THEOREMA  XLIV.  PROP.  XLVr. 

TN  parabola  duda  axi , vel  diametro  a?quidifhnter  reda 
linea,  fi  deinde  fiat  parallelogrammum  fub  eadem  du- 
da , & fub  bafi , anguium  habens  arqualem  angulo  inclina* 
tionisciufdemdudaad  bafim,  regula  fumpta  bafi.Redan* 
gula  fub  parallelogrammis , in  qua  didum  parallelogram- 
mum  diuiditur  i duda  linea  , funt  dupla  redangulorum 
fub  portionibus  fruftiparaboJ«p,didoparaIlelogranimo  in- 
dufar,  per  eandem  dudam  conftitutis. 

Sit  parabola,  A Z G,  in  bafi  , Z G , circa  axim , vel  diametrum, 
A Q,  cui  parallela  ducatur  vt- 
cumque  refla, D P,  fiat  autem 
parallelogrammum  lub, 2 Q, 

D P,  angulum  habens  aquale 
angulo  inclinationis , D P,ad 
Z G,  .h  angulo, qui  fit,D-PG, 
vtcunqufc  exduobus,  DPG, 

DPZ  , fit  autem  hoc  paralie* 
logrammum , H G,regula  vc* 
r6,  HG.  Dico  ergo  ,refl3gula 
fub,HP,PE, dupla  effe  reflaguloru  fub  portionibus, B D P Z,D  G P. 
Sumpto  ergo  vtcunq,- in,D  P, punflo,T, per, T,  ducatur,  R F , ipfi, 
Z G , sequidifians  fccanlq;  curuarn  parabola  in,  S i,  &,  A Q,  in,  O. 
Rcftangulum  ergo , ZP  Q,adrcflangulum»S  TI  , habet  rationem 
■*-  V v a com- 
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compofitam  ex  ea,  quam  habet  rcftangulum,  Z PG,  ad  re&angu - 
lum,  Z QG  , ideft  ex  ca , quam  habet , D P,  ad , A Q , & ex  ra- 
tione re&anguli , Z Q G , ad  rettangulum  , S O I , vel  quadra- 
f Jhuiut.  ti,  Q G,  ad  quadratum , O I,  ideft  cx  ea , quam  habet , Q A , ad , 
A O , & ex  ratione  reotanguii,  $ O I , ad  rcdtangulum » S T I , ideft 
ex  ratione,  A O,  ad,  D T,  ergo  re£tangulom,  ZPG,vel,RTF,ad 
5-huius,  rcdtangulum,  S T 1,  erit  vt,  P D,  ad  D T,  abfeiflam . Et  quoniam , 
HGjdl  parallelogrammum  in  eadem  bafi,&  altitudine  cum  frufto, 
B Z G D,  & per  pundtum,  T,  vtcunq.  lumptum  dudta,  B P , regulas 
parallcla,qu5  elt  bafis.Z  G.inucnm  eft  redtangulii  B T P,ad  redtan- 
. c gulu,S  T I,effe  vt,l’  D,ad  D Tjquatuor  ergo  horum  magnitudinum 
2!  ordinibus  conftructis , iuxta  has  quatuor  magnitudines,qu$  inuentj 
funt  efie  proportionales,  & hoc  modo  lolto,  reperimus  rettangula 
fub,  H P,P  E,  ad  re&angula  fub  portionibus,B  Z P D,D  G P,elTe  vt 
Corol  2 maxira$abfeiffarum,  D P.ad  cmnesabiplias,  D P,rc<fti,vcl  eiufde 
* * obliqui iranfitus  .i*  cfle  eorum  dupla,  quod  oftendereopus erat. 

THEOREMA  XLV.  PROP.  XLVH. 


IN  antcced.  figura  oftendemus,  regula  eadem,Z  GjOrania 
quadrata,  DG,  ad  omnia  quadrata,  D PG,  efle  vt,Z  P, 
ad  compofitam  ex  .ZP,&  .P  G:  Omnia  vep6 quadrata, 
D C,ad  omnia  quadrata  trilinci,  D G E,  efTe  vt , Z P , ad  fui 
reliquum, demptis  ab  cadtm  ;.ZP,cum  (,PG. 


CorolLi  Rc&angula  enim  fub,  H P,  P E,  ad  rc&angula  fub,  H P,  & por- 
2*.L  i.  tione,  D P G,  funt  vt , E P,  ad  portionem  , D P G , .i.  vt , Z P,  ad 


j.huhn. 

Cxaotec. 


- » — T * " - / " # - 

compofitam  ex  Z P,  & P G;  eadem  autem  redtangula  fub , H 
P,  P E,  funt  dupla  rcftangulorum  fub  portionibus , D B Z P , D P 
G,.i.funtadilla,vt,ZP,ad  I-Z  P,ergoadrcfiduura  reftangulo- 
rum  iub,H  P,&,D  P G,  dem- 


ptis re&angulisfub  portioni- 

fax  A i*  . s DGP,  ideft 

^ 3'  ad  rc&a ngula  fub  trilinco  , D 

P G,  & trilinco,  B H Z,  .i.trt- 
Jineo,  D E G , erunt  vt , Z P , 
ad  i . p G, fumpta,  P G,cd  • 
muni  altitudine , vtreftangu- 
lum,  Z P G , ad  reftangulum 
fub,PG,&4-PG,.i.adf 

quadrati,  p g,  funt  autem  omnia  quadrata,D  G,ad  rcdangula  fub  < 

EPi 
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E?,PH,vt  quadratum, G P, ad  refiangulum,  G P Z,ergo,cxa:- 
quali, omnia  quadrata,  DG,  ad  rettangula  lub  trilineis,  D IG,  D 
E G,  erunt  vt  quadratum,  P G,ad|.  quadrati,  P G,.i.  erunt  eorum 
fcxcupla:  Quoniam  ergo  omnia  quadrata,  D G,  adrcctangula,fub, 
DG,&Jtrilineo,  DGP,funt  vt  ,DG,ad,DG  P,.^.vt,ZP,  ad 
compofitam  ex  *.  Z P ,&  P G , iunt  autem  omnia  quadrata , D 5 
G,  lexcupla  re&angulorum  fub  trilineis , D P G,  D E G , .i.  ad  ea  , 5 
vt,  Z P,  ad  { , Z P,  ergo  omnia  quadrata,  D G,ad  omnia  quadrata , 
D G p,  erunt  vt,  Z G,  ad  xefiduum , dempto  Z P , k compofita  ex 
Z P,&  P G,  quia  verO  fi  ab  Z P,  dematur,  3.  Z P , remanent 
J.  Z P,tdc6  omnia  quadrata,  D G,ad  omnia  quadrata,  D P G,crunt 
vt,  Z P,  ad  compofitam  cx  5 . Z P,  & 4.  P G , vt  di&um  eft. 

Quia  ver6  nunc  oftcnfum  eft  omnia  quadrata  ,;D  G , ad  omnia 
quadrata,  D PG,  efle  vt,Z  P , ad  compofitam  cx  5.  Z P , & i . P G , 
omnia  autem  quadrata,  D G,  ad  re&angula  lub  trilineis,  D P G , D 
EG,  iunt  vt,  Z P^id  *.  Z P,  & ad  eadem  bis  fumpta,  vt , Z P , ad  }. 

Z P,  ideo  omnia  quadrata,  D G ,ad  omnia  quadrata , D P G , & ad  . 
redlangula  bis  iub,  D PG,  D E G,  erunt  vt,  Z P,ad  compofitam  ex 
Z P-  & P G,  ergo  omnia  quadrata.  D G,  ad  refiduum,  demptis 
omnibusquadratis,  D P G,&  rc&angulis  bis  iub,  D P G,  D E G,«v 
ad  omnia  quadrata  trilinei,  D E G,  erunt  vt,Z  P,  adrciiduum,dem* 
ptis  ] . Z P , & P G,  ab  eadem,  Z P,  qua:  nobis  pftendenda  erat, . " 

THEOREMA  XLV1.  PROPOS.  XLVIII. 

IN Tupradida* Propof.  figura, du<3a , A X , parallela  bafi ». 

ZG,qua?  tanget  parabolam  in, A,  cui  cccuTtat  ,GE,  ' 
produ&a,  in  pun3o,X,oftendemu$  omnia  quadrata  trili- 
nei, D P G,  ad  omnia  quadrata  femiparabola? , A QG  ,ha- 
berc  rationem  compofitam  cx  ea, quam  habet  compofita  ex 
4.  Z P,  & , . P G , ad , Z P , & ex  ratione  parallelcpipedi  fub  , 
D P,& quadrato, PG, ad  dimidium  parallelcpipedi  fub, 
AQj.&qudrato,Q^G}Onania  vero  quadrata  trilinei , AX 
G.  ad  omnia  quadrata  trilinei,  D E G,  habere  rationem  co- 
pofitam  ex  ea,  quam  habet  parallclepipedi  lub,  A Q,  & qua- 
drato , QG , fexta  pars, ad  parallelcpipedum  lub,DP,& 
quadrato,  P G,  & cx  ea, quam  habet,  Z P,  ad  refidtmm.dcin? 
ptis  ab  eadem,  Z P,  ,.Z  P,  cum P G. 

* v • • , , . 

Omnia  .n.  quadrata  trilinei,  D PG , ad  omnia  quadrata  femipa* 

rabo- 
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ra  bola;,  A QG,  habent  rationem  compofitam  ex  ea , quam  habeo* 
o.nnia  quadrata,  D PG,  ad  omnia  quadrata,  D G,  ideft  ex  ratione 
Exanrx.  compoitij  cx  \.Z-  P,  & {»  P G,  ad,  Z P,  & ex  ea,  quam  habent  ora» 
nia  quadrata , D G,  ad  omnia  quadrata,  A G., . i.  cx  ratione  paralio» 
lepipedi fub,  D P,&  quadrato, P G,ad parallclcpipedum  fub , A Q, 
k:  j;  & quadrato,  Q G,  & tandeua  ex  ea,  quam  habent  omnia  quadrata* 

AG,  ad  omnia  quadrata  fecniparabolae,  AQG,.i,  cx  ratione  paral- 
llicitur  ex ^lepipedi  l'ub,  A Qj6c  quadrato,  Q G , ad  ciuidem  dimidium : Duae 
ii.',  i.  autem  rationesparallelepipedi  iub,  D P,  & quadrato,  P G,  ad  paral» 
. . lelepipcdumiub,  A Qj& quadrato,  QG, fitratio huius  ad eiufdcm 
*u  UIU,‘  dimidium , conficiunt  rationem  parallelepipedi  fub,  D P>&  quadra- 
- to.PG,  ad  Ji  parallelepipedi  iub,  A Q,  Scquadrato,  QG, ergo  om« 
l t'  a*u*  nia  quadrata,  DP  G,  ad  omnia  quadrata  femiparabol<e,  A QG,ha* 

' bent  rationem  compofitam  ex  ratione  red*  compofitaeex  \.Z  P,  & 
PG,  ad,  Z P,  &cx  ratione  parallelepipedi  fub,  D P,  & quadrato , 
V G,  ad  parallelepipedi  iub,  A Q^Sc  quadrato,QG,  vt  didum  cft, 
Infuper  omnia  quadrata  tnliaei,  A X G,  ad  omnia  quadrata  trili- 
nci,D  £ G,  habent  rationem  compofitam  ex  ratione  omnium  qua* 
3»,  IiaiM,  iratorum,  A X G,ad  omnia  quadrata  , AG,.i.  tublexcupla  .L  ex  ra- 
tione parallelepipedi  fub,  A Q,  & quadrato,  Q G ,ad  idem  paral- 
lelepi pedum, & ex  ratione  omnium  quadratorum , AG,  ad  omnia 
quadrata,  D G,  «i.  parallelepipedi  mb,  A Q , & quadrato , QG , ad 
parallelcpipcdum  iub,  D P,  & quadrato,P  G,  quas  duae  rationes  co- 
£ ciunt  rationem  paraliepipcdifub,A  Q,  & quadrato,  QG,  ad  pa* 
rallelepipedum  fub , D P * & quadrato,  P G , & tandem  cx  ratione 
omnium  quadratorum,  D G,ad  omnia  quadrata  trilinei,  D £ G 
47.  mus.  ^abet,Z  P,  ad  reflduum,  ab  eadem, 'Z  P,dcmptis  f.7.  P, 

• cum  {*  P G.ergo  omnia  quadrata  trilinei,  A~X  G,ad  omnia  quadra- 
ta trilinei,  D £ G,  habent  rationem  Compofitam  cx  ca,quam  habet 
{•  parallclepipedt,  fub,  A Q»&  quadrato, QG,  ad  paralldcpipedutn 
iub,  D P,&  quadrato,  P G,  & ex  ea,  quam  habet , 1 P , ad  lui  refi* 
duura,  demptis  ab  ea^.ZP,  cura  P G,  qua:  oftendere  oportebat. 

THEOREMA  XtVIIf  PROPQS.  XL1X.  . 

IN  eadem  figura  Propof.40.  oftendemus,  produ&a , P D, 
verfus,  AX.cui  occurfat  in, C.  omnia  quadratatriJinci, 
DGP,ad  omnia  quadrata  figura  .CA^Pjdemptis  omni- 
bus quadratis  trilinei,  A C 0,  habere  rationem  compofitam 
cx  ea,  quam  habet  compofitacx  '.ZP,&  « ,P  G,adZP,& 
ex  ratione  parallelepipedi  fub,  D P,  & quadrato,  P G,  ad  pa- 


erili- 


O 2-«- 

rallelepipedum  fub,AQ,&his  fpatijs .fi  quadrato 3PqT 
quadrati>4Zw^V«fta0gUlQ;fUbTWq^ir«r&aiZ  q)'4rftjb  , Q 
P,ab  eodem  dempta^. parallelepjpcdi  fub,  C D,  <3c  quadra* 

, -r, ...7J  .!.r,t  :i  vb  V' 

f J ' ; • : • . ......  ^ - / » 

^Completo  parairelogramruo „K:F,6mnia  Icitur  quadrata 
nci *p  Pt?y  ad. omnia' qua-  • 1 ^ -■  > 

drafti figui^;C A Z^Pv demptis-  L.  V.  ~ 

onrmibustjuadratis  trilinei , A 
C D , habcataat  tonem,  co  m« 
pofitainexca  >quam  habent 
omnia  quadrata , D PG,  ad 
omnia  quadrata  G , J.  ei 
ratione  compofitae  ex  ]JL  P , 

&4.  PG,  ad,  ZP,  &ex  ratio- 
re omnium  quadratorum  V ti 


DL 

Y . 

O T 

\|. 

i 

Q-  PG 


'•> 

/•J 


! V 

47U1UIHJ. 


G ,ad  omniaquadrata,  KP,  .Lex  ratione  paralie  Jepipedi  fub',  D' 

P,  & quadrato,  P G,  ad  parallel epipedum  fub,  A Q,  & quadrato,  Z‘ 

P^& tandem  ex  ratione  omnium  quadratorum,  KP,  aefomnia  qua- 
drata figurat,  C A Z P,  demptis  omnibus  quadratis  trilinei,  A C D , 

.f.  ex  rationeparallelepipcdifub,  A Q,  & quadrato,  Z P ,ad  paralie- 
pipedum  fub,  A Q,& his  fpatijs  .k  quadrato,  P Q,J.  quadrati,. 

QZ,  & re&angulofub , PQ,  &Jfexquitertia  ,QZ , ab  eodem  dem-  ***  •"u,n** 
pta  j.  paralJelepipedi  fub,  C D,&  quadrato,  P QJ  duae  autem  ra- 
tiones paralfelepipedi  fub,  0 P,  & quadrato  P G r ad  parallelcpipe- 
dum fub,,AQ,  & quadrato, *Zp?  & huius  parallclcpipedi  ad  pdral- 
iel epipedum  fab'»  A Q,&  fpati/s  iatn  di£lis,  ab  eodem  dempta  {.  pa- 
rallelepipedi  fub,  C D,  & quadrato,  P Q,  componunt  rationem"  pa^ 
rallelepipedi fub, DP,& quadrato>-P  G,ad parallclepipcdum lubr  Defioa*.. 
A Q,  & diftis  fpatijs  ab  eodem  dempta  {.  parallelepipedi  fub , C D , I,».- 
& quadrato,.  PQ^ergo  omnia  quadrata  trilinei  * D G P,.ad 'omnia  . 
quadrata  figurae,  C A Z P,  demptis  omnibus  quadratis  trilinei , A G 
0,  erunt  in  ratione  compofita  ex  ea , quam  habet  Z F,  cum  -J.  P 
G,  ad,  Z P,  & ex  ea,  quam  habet  parallelepipcdum  lub,  D P,&tqua-‘ 
drato, PG,.ad  parallclepipedumfub,  A Q,&  his  fpatijs’.!. quadra» 
to,P  quadrati,  Q Z,  cumre&angulo  fub,  P Q,&  feiquitertia  *. 

Q Z,  ab  eodem  parallelepipedo  dempta  -^.parallelepipedi  lub.C  D*. 
quadrato,  P Q,  quod  offendere  opus  erat.. 


TrfEO. 


Digitized  by  Google 


}2£  G E 0 M1T  R I 'M 

• , * . . • • ; * • • » 

i i t i , ... 

• THEOREMA  XLVIH.  PROPOS.  t! 

IN  eadem  figura , dudU  per  ,1 , 1 L,  aequidiftante  ipfi , A 
Q,  adhuc  oftendemus  omnia  quadrata  trilinei  ,DGP, 
ad  omnia  quadrata  trilinci,  DT  l,haberc  rationem  compo- 
fitam  ex  ea , quam  habet  reflangulum , Z P G > cum  . qua* 
drati,P  G,ad  re&angulunn*  STl,  cum  .quadrati,Tl,&exca, 
quam  habet  quadratum , P G , ad  quadratum  T 1* 

Nam  omnia  quadrata,  D G P,  ad  omnia  quadrata  ,DT  T ,ha« 
bent  rationem  compoficam  ex  ea,  quam  habent  omnia  quadrata  , 
4i.huu;i  dg  P,  ad  omnia  quadrata,  D G,.  i.  ex  ea,  quam  habet Z.  P,cu 
{,  P G,  ad,  2 P,.i.  lumpta,  P G, communi  altitudine,  ex  ea  > quam 
habet  redtangulum  lub  i.Z  P,  & j.P  G, & lub,  P G,  ad  rettangu- 
lum,  Z P G,  item  ex  ratione  omnium  quadratorum , D G , ad  om- 
nia quadrata,  D I,  fcilicct  compofitaex  ea, quam  habet,  P D,ad,D 
T,&quadratum , P G,  ad  quadratum,  T I,  eft  autem,  vt,  P D,  ad , 
D T , ita  redtangulum , Z P G,  id  redtangulum  * S T I ; Tandem 
vero  componitur  ex  ea , quam  habent  omnia  quadrata  , D I , 
ad  omnia  quadrata,  DIT  , 
ideft  cx  ratione  , 5 T,  ad  ■?. 

S T , cura  -J.  T I , ideft  lum- 
v'  pta,  TI,  communi  altitudi- 

ne, ex  ea',  quam  habet  redtan- 
gulum , S T I,  ad  redtangulum 
lub,  T I , & compofita  ex  S 

is. Huius.  T»&-J'TI»iftxautcmrat>°* 
nes  .f.  quam  habet  redtangu- 
lum lub  Z P ,&  £,  PG 
fub,  P G,  ad  redangulum,  Z P G,  & huius  ad  redtangulum,  S T I , 
& taudem  redtanguli , S T I , ad  redtangulum  lub , T I , & |.ST, 
cum  {.  T I»  componunt  rationem  redtanguli  lub  j.Z  P,  & j.  P G, 
&l'ub,PG»ad redtangulum lub  ;.S T,&£. T I,  & fub,  T 1‘ .i,  tri- 
plicatis terminis,  componunt  rationem  redtanguli  fub , Z P,  PG, 
cum  reftangulodub^.  P G,  & lub,  P G,  .i.  cum  ! . quadrati , P G , 
ad  redtangulum  fub,  S T,T  I,  cum  redtanguio  fub  j.  T I,  & fub , T 
I,.i.  cum  ].  quadrati,  T I,  & rcmanfitlola  ratio  quadrati,  PG,  ad 
quadratum , TI , ergo  omnia  quadrata  trilinei , D G P,  ad  om- 
nia quadrata  trilinci , D I T , habebunt  rationem  compoiitam  cx 

ea, 
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ca , quam  habet  reitangulum  , ZJG,  cum  -J  • quadrati , Pg,  ad  re* 
ftangulum,  STl,cum  f.  quadrati»  TI,  & cx  ea , quam  habet  qua* 
dratum,PG,ad  quadratum*  TI, quod,  St  c. 

THEOREMA  XLIX.  PROPOS.  Ll.  ; 

IN  omnibus  huius  LibH  4.  Propofitiorribus,  in  quibus 
duarum  quarumcunque  fi  grarum  norificara  fuit  ratio 
omnium  quadratorum , iuxta  regulas  in  cifdem  affumpras, 
nota edam euadit ratio fimilatium  foJidorum,qu  cx  illis 
gignuntur  figuris , iuxta  eafdcm  reculas. 

_ . ' • ■ * J C !■!  ■ > '] 

Quoniam  cnimoftcnfum  efl  Lib.t.  Prop.  3 3.  vt  omnia  quadra- 
ta duarum  figurarum  inter  felumpta  cum  datis  regulis , ita  effe  fo- 
lida  limilaria  genita  ex  ijldem  figuris  iuxta  eafdem  regulas',  idc6 
eifmiri  Propofitionibos  huius  Libri  inuenta  eft  ratio  omnium  qua- 
^ratorum  auarum  figurarum  curoquibufdam  regulis,  colligemus 
ftian^tmflc  eandem  ede  rationem  duorum  fiipil^xrium  folidorum, 
quas  ex  illis  figuris  iuxta  eafdem  regulas, genita  dicuntur.  Vt  ex.g, 
in  Prop.tr.  conlpecta  denuo  illius  figura,  cum  oftentum  cft  omnia 
quadrata-,  APyefledupla  omnium  quadratorum  parabolae,  VEF, 
tegula  Uiqgpta , V F item  omnia  quadrata  parabola , VEF,  ef-  , 

fc  lcxquialtera  omnium  quadratorum  trianguli , VEF,  conclude- 
mus pariter  folidum  fimilarc  genitum  exi  AF>  ?d  flbi  fimilarc  geni- 
tum ex  parabola,  VEF,  duplam  habere  rationem  ,•  hoc  verq  ad  fo- 
lidum fibifimilare  genitum  ex  triangulo,  VEF»  habere  rationem 
fexquialteram,  genita  autem  di#a  folida  intcllige  iuxta  di&am  re- 
gulam, VF  ; patet  ergo  propofitunf. 

$ G H,  O L I V M. 

QVoniam  autem  aperte  colligitur  ex  Lib.i,  Trep.q6.& 47  fi  om- 
. nes  figura  fimi l es  parabola , qua  fumantur  regula  eiufdem  bafi, 
Jint  circuli , diametros  in  eadem  parabola  fitos  habentes , cuifint  ere- 
81 , foUdumfimi  lar  e genitum  cx  diil  a parabola  effe  concides  parabo- 
licum , cuius  bafis  rttdc  fecat  axim  ; fi  *cro  ftnt  cllipfes  homologas 
diametros  in  eadem  parabola  fitos  habentes  eidem  erclla , quarum  fe- 
cunda diametri  ftnt  aquales  dtflant  i a parallelarum,  qua  ducuntur  ab 
UjCtrTmis  prima  diametri  aqutdiflaitter  axt , cfie  pariter  conoidcs  pa- 
rabolicumt£umiJtafis  tunc  oblique  axm  fccat . ideb  ex  hts  infra - 

JMi-  **  ' /*#"  _ 
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[cripta f iquuntur  Corollaria , in  quibus  exempla  odbibebkmi  *fl*i 
Ltb.q.  etf.  ffum  eH  , afimptts  nempe  omnibus  figurufimilibuigemtru 
cium  figurarum , qua  lirtt  circuli , diametros  m ipfis  genitricibus  figu* 
ris , ambis  funt  ereZi,  litos  habentes, qua  per  reuoluttonem  figurarum 
tircafuos  axes  dcfcrthtfaedi  approhendt  pofsut,  propter  qqoiin  ex,- 
piis  tantumodo  axes  a fume  mus  congruenter  ipfaru  geni  trium  figurant 
revolutioni,  licet  exempla  eum 

per  defer  iptionem  omnium  fimikum  fibrarum  hauitomin  ppttqUol^ 
tionem  faBam.  Liceat  autem  Trpp.  antecedentium  rtafimptarfjgp- 
rasfub  ampliori  forma  quandoque  proponere,  velfub  augupjort,^ 
ut  expedire  comperietur , f trudta  fimper  earundem  fimilitudtnc  * .1 
r r 11 S .i,',.  .. : u I 

COROILARIVM  i, 

IN  Prop.xu  creo  fi  intelligantur  tres  figurae , nempfc  ’paraIfdo‘ 
gramirum,  AF,  triangulus,  EVF,&  parabola, VEF,  circa  com* 
munem  axem  rcuolui , qui  iupponji  A.  ^ 

tur  efle',  EM,  fiet  ex , AF , cylindrus  , 

AF,  ex  triangulo,  VEF,  conus,  VEF, 

& ex  parabola , V E F,  conoides  para- 
bolicum,VEF,  vnde  patebit  cylindru, 

AF,  clle  duplum  conoidis , VEF  • & 
hoc  efle  fexquialterum  coni,  VEF;  & 
vniucrlalilsime,  vtdittumelt  , foli- 
dum  fimilare  genitum  ex,  AF , ad  fibi 
fimilare  genitum  ex  parabola, VEF,  habere  duolam  raHonem.hoc 
ver6  ad  fibi  fimilare  gentium  ex  triangulo,  VEF,  rationem  fexqui» 
alteram,  quod  tamen,  ne  figurae  multiplicentur,  feu  nimis  confun. 
dantur(quod  etia  impofte-u  oblcruabimus)vnotaiu  adhibito  exe- 
plo,reuolutionis  figuraru’gcnitnciu  circa  fuos  axes,cxplicarc  volui. 

COROL  L A R I V M fL 

IN  Frop.  lx.afiuidptacius  figura , fiat  exemplum  perreuolutlO 
nem  parabola;,  FCH  , circa  axe, 

CG.dimilsis  parallclogrammis,  AH, 

RM, fient  igitur  tn  hac  reuolutione 
conoidea  parabolica  ttx,FCH,OCM, 
parabolis,qux  fiht,TCH,  OCM;vn- 
dc  patebit  conoides  parabolicum, 

FCH,ad  conodes  parabolicu,OCM, 
clk-jVt  quadratu, GC,  ad  quadratu, 

• 4 
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CI,&  ficcfie  quodlibct  folidunvfitnilare  genitu  et  parabola, FCH» 
ad  fibi  fimilare  genitum  ex  parabola  OCM  , iuxta  communem  re» 
gulam,  FH,  fiue  CG,  fit  axis,  fiue  tantum  diameter, quod  iuxta  an* 
tecedentis  explicationem  facile  imdligi  poteft . 

eo  R O L L A R I V M IU. 

• . ‘ji  . r* 

IN Prop.z|.  affumpta figura Prop.ia.fciJicet parabola, BNH, 
parallcJogrammis,  PH,  AG,  & triangulo,  Bi<H,reuoluaturpa* 
rabola , BNH,  vt  fiat  noftrum  exem- 
pium, circa  axem, NO, & infimul,PH, 

AG,  & triangulus , BRH , circa  RO, 

S acebit  ergo  cylindrum  ex , PO,  ad 
ullum  conoidis  cx , ABOR,  in  rcuo* 
lutione  genitum,  effc  vt,ON,ad  cosm* 
pofitam  ex,NR,  & i»  RO,  ipfum  ve- 
ri» ad  idem  dempto  cylindro  ex , AO, 

•f.AG,vt,NO,ad  RO,  ex  Corollario  huic  Propofitiom'  fubiedVo, 
hoc  frudum  tandem  ad  conum  gentium  ex  triangulo,  RBO.vt  co- 
^ofita  ex, ON,  dupla,  WR,  &f.RO,adipiam,  NO  & vniuerla- 
liter  quaicunquetofidaiwnflaria  ex  eiidem  figuris  gemtricibusgeni- 
la , iuxta  comrmrrreni  regulam,  BH,eal<lem  rationes  habere,  n fu- 
pradida  ad  inuicera  comparata,  fiue,  No,  fit  axis,  fiue  tantum  dia- 
meter ; quod  ex  Fropol.  y r.  cJarcpatet.  Icieliigatur autem  in  ie- 
quentibus , licet  femper  aflumatur axis,  tamen  pro folidis  fimilari* 
bus  etiam  aflumptis  diametris  eadem  ibi  appofita  verificari. 

: . _ i . i 

COROLLARlVM  IV  . 

t 1 . ‘ i i # ; . * , , 

N Propof.  i 6.  veluti  oftendimus  in  eiuldcm  figura  hic  appofita 
omnia  quadrata  portionis  ,BSF, 
ad  rcdtangulaiub  portione  ,BSF,& 
figura  didantiarum,S£F,  efle  vt,BF# 
ad  FE,ficoftenfum  fuiflet(aflumptis 
vice  quadratorum  aiijs  figuris  fimili- 
bus,&  vice  redtanguioruifi,afiumptis 
aiijs  fimiiibus  figuris  cius  generis , vc 
veluti  eft  vnum  quoduis  didlorum 

omnium  quadratorum  ad  repagulum  adiacens  lateri,  k quo  deferi- 
bitur,  ita  iit  figura  ab  eodem  latere  defcnpta  vice  quadrati  fumpta, 
ad  figuram  dclcriptam  eodem  latere  vice  redlangulifumptam , fiet 
. ‘ X x a enim 
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enim  eodem  modo  dentonftratio  his  figuris  affumptis)  orftnts  fr 
guras  (irniles  portionis,  BSP,  ad  figuras  v.ce  re&angulorum  fun>.* 
ptasefle  pariter,  vt,  BF,  ad,  EF,  & pariter  lofiudm, quorum  omne* 
diA*  fi  gura:  fimiles.  viccquadratorum.  furapea:  tunc  omnia  plana , 
ad  lolidum,  quorum  figur*  vice  rettangulorum  iumpta:  funt  om- 
nia plana,  ctte*vt,  BF,  4M,  FB';  qiias  quidem  iqhdgmon  funt  folida 
adinuicem  (imslarid,quia  vcnulquc  lofidi  ngurxlionumt  mter  fe 
fimiles,  ied  tantum  funt  fimiles  inter  fe  > quae  funt  in  vnoqupqoe 
horum  foiidorum  fingillatim  lumpto. 


C O R O L ju  V.  SECTIO  I. 

F * "r  * 1 j ■ * . *•..'/  • 

INProp.ay»  fimilitecaffumpca  eiufdem  figura , vtfiatnoftrotn 
exemplum  reualuatur  parabola,  BAC  , circa  AP,axcna , vtfiat 
conoides  parabolicum,  BAC , i quo 
per  planum  a,  DZ  ,de(Cr.iptu'm  in  re- 
uolutione  abfdndetur  conoides  'pan* 
bolicum,DAF,cuiusbafis.re&&axim, 

AP»fecat,  & cit  circulus  ,intelligatur 
autem  etiam  per , M C , planum  ex- 
tendi redu  ad  planu  parabola:,  BAC,  BS 
per  hoc  igitur  abicindetur  pariter  co  • 
noides  parabolicum,  cuius  bafiserit  eliipfis,cuius  maior  diameter  » 
M C, minor  autem  erit,  C R.  Dico  nunc  haec  duo  conoidea  ellc 
inter  ie  aequalia,  cum  diametri  eorundem,  A Z,  H O,  fintacqualest 
fi  enim  intellexerimus  conoides,  DAF, planis  parallelis  bafi  iecari, 
45.I.1.  & pariter  conoides,  MHC,  lecari  planis  parallelis  fuaebafi , fient', 

du£lis  omnibus  eorundem  planis,  inconc«de,D  AF/diftaomnia 
plana , omnes  figura  fimiles  inter  fe  .f.  omnes  circuli  figuras  geni- 
tricis, qua:  cfi  parabola,  DAF;  in  conoide  vcr6,M-HC,  ditta  orarria 
plana  fient  pmnes  figura  fimiles  genitricis,MHC,  .f.omnes  ellipfes 
eiutdem,  quarumcomugatae  diametri  eruncintcrfe,  vt,  MC,ad , C 
R,  maiores  diametros  in  figura  genitrice,  MHC,  fitas  habentes. 
Intellegantur  nunc  <^rc*  illas  maicmes  diametros  deferibi  circuli  ia 
plgm.  ellipinmiiadcntes?|  eri ter^b quilibet  circulus  ad  ellipfim  ab 
10 J.  caiqomprehenlam, vt maiipr  diameter ad  minarem, & quia  i%  con- 

iugaca:  diametri iubt  CMuntes  interfe,  maiores  .f.ad  mitiores,  vt  M 
C,ad,C  R,. i. vt  quadratum,  MC,adr©£langulum,MCR,  & ve 
vnumad  vnatB  ^ iic  omnia  ad  omnia.f.vc  omnes  circuli  figura:  ge- 
nitricis, MHC,  ad  omnes  ciuidem  firmleseltiptes,  ita  circulus  circa, 
MC  ,ad  dliplimeipsa^IC,  d.fic  quadratum,  MC,ad  re&angulum  > 
~ 'r  * * MCR, 
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MCR,  ifiita-oifinia  quadrata  figura?  genitricis,  vel  parabo!,* , MH 
C, ad reftangula,  fub parabola, MHC,&  figura  diflantiarum , H i l t’ 

R C , it.ua iolidum , cuius  omnes  circuli  figura:  genitricis , MHC  > 
inatareguiain bafim,  VlC,tumpti,’funt omnia  plana, ad  (olidum, 
cuiusamnia  plana  iuot  omnes  fimiles  ellipfes  iam  diflse  figura  ge“ 
nitricis,MHC,lumpta:  iuxta.eandem  regulam , fcilicet  ad  conoides 
parabolicu,MHC;  funt  ver6  omnes  circuli  parabolae,  DAF , iuxta 
regu!am,Dlr,ad  oiflileSfirculos  parabola.  Mf^C  , iuxta  regulam  >IuTtare„ 
MC,  ita  ornnia  quadrata,  DAF,  ad  omnia  quadrata,  MHC,  iuxta  df. 
ealdem  regulas:  ideo  ex  aequali  omnes  circuli  parabola»,  DAF,  ad 
omnes  dliptcs  fimiles  iam  diftas parabola:,  MHC, erunt  vt  omnia 
quadrata,  DAF,  retentis  fem  per  eitdem  regulis,  ad  redbangula  lub , 

MHC,  & ligifcudiftantiarum,  HRC,  ,i.omnes  circuli,  DAF,‘erunt  ^ 
aequales^mnibus' fimilibus  eliipfibus  iam  dictis  figura:,  MHC,  ve* 
ruui,omncs  circuli  parabola  -,  DAF,  fumpti  iuxta  regulam  ,DF , 
quorum  diametri  funt  m figura  genitrice,  DAF,  (unt  omnia  plana 
conoidisjgcniti  in  reuolutiono  ex  femiparabola,DAZ,  omnes  vero 
elliples  nmdps  iam  d^Cheparabolae , MHC  , funt  omnia  plana  co*  FJicitur 
noidis^cabolicjjrctedi  a plano  du&o  per,  MC,  ergo  conoides  pa-  cxCo:o\ 
rabolicum,  DAF,  eft  aequale  conoidiparabolico,  MHC;  Sed  vni-  • 
ucrfaliter  foliduro  genitum  ex,D  APyfeabens  omnia  plana,  qua:  fint 
omnes  figdra  fimiles inter feriufdcm genitricis, DAF, erit  aequale 
folido  genito  ex  , MHC,  habenti  omnia  plana  i quae  fint  omnes  fi- 
gura: fimiles  inter  feeiufdcm  genitricis  figurae, MHC,  ad  q uas  om. 
nes  figura:  fimiles  figura  genitricis,  DAF, fint  vt  omnia  quadrata  } 

DAF,  ad  reftangulatub  figura  genitrice, MHC,  & figura  diflantia- 
rum , HRC , dummodo  d ametri  , AZ , HO,  inter  le  fint  aequales, 
quae  hic  nobis  erant  colligenda.  ' ■*  « 
arouo:)  i •>«  : * .•>  -V.il  .mu J/..u,up  V 

$ e c t:i  o ii. 

...  . 

IN  CoroIUi-colligitor  folidumfimilare genitum  ex  parabola , D 
AF,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  parabola,  MHC , efle  vt , DF  , 
ad  MC,  dum,AZ,HO,  diametri  fuerint  xqualcs. 

SECTIO  III. 

...  f.r.  . i. 

INCoroIl.s.coIlig>tur,fi  fuerint  duo  plana  axem  conoidij  pa- 
raboliese  obliqui:  iecantia  , fint  autem  ablcifiarum  conoidum 
diametri  inter  le  aequales,  quod  abfcilsae  conoides  erunt  inter  fe 
aequales;fedvniuerlaliter,viccfimiliumcl);pfium  ,qua:  (unt  om* 

....  : nia 
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nia  plana  diftarutn  conoidum , alijs  figuris  fimilibus  feorfim  it 
vnoquoquc  folido  alsumptis,  inter  fc  eandem  rationem, quam  pr$- 
difta;  fimiles  ellipies  habentibus , quod  ea  folida  , quorum  alsum* 
ptre  fimiles  figura  lunt  omnia  plana,  erunt  inter  fe  a:qua’ia , dum 
diametri  genitricium  eorundem  figurarum , qua:  fimt  abfciis*  pa- 
tabol*,interie  quoq;  aquales  fuerint. 

COR  OLLARI  VM  VI. 

IN  Propof.  z3.& cius  CorolLafsumpta illius  figura,  & fafto  fi> 
lito  exemplo  per  reuolutionem,  ADH,  parabola:  circa  axim, 
DO, habetur, quod  fi  conois  paraboli- 
ca , ADH , in  reuolutionc  deicripta 
fecctur  quomodocunque  planis  fiue 
ad  axem  rcdtis,fiue  obliquis, quod  ab* 
fcifsae  conoides  erunt  inter  ie,  vt  qua* 
drata  diametrorum  eorundem , Nam 
vt  omnia  quadrata,  BDF, regula,  BF, 
qua:  axim, DO,  redU  lccat,  ad  redtan- 
gula  iub  parabola,  CEG,  & figura  di- 
ftantiarum,ERG,  ita  efse  omnes  circulos,  BDF,  diametros  in  ea  G- 
tas  habentes,  (uroptos  iuxta  regulam,  B F , ad  omnes  fimiles  clli- 
pfes  figura:  genitricis , CEG^lumptas  iuxta  regulam,  CG,  quarum 
diametri  maiores  lunt  in  figura  , CEG,  minores  verri  in  figura  di- 
llantiarum,  REG,  oftendemus,  methodo  antecedentis , ergo  di&i 
omnes  circuli  parabolz,BDF,ad  diditas  omnes  ellipfes  parabola: > 
CEG,  erunt  vt  quadratum,  DN,  ad  quadratum , E M , ergo  & co- 
nois parabolica  , BDF , ad  conoidem  paraboheam . CEG , erit  vt 
quadratum,DN,  ad  quadratum,  EM,  vnde , conuertendo , conois 
parabolica , GEC , ad  conoidem  paraboiicajn,  FDB , erit  vt  qua» 
draturn,  EM,  ad  quadratum,  DN  , fi  ergo  aliud  planum,  vtcunqj 
oblique  axem  , DO, lecaucrit , erit  conois  parabolica , BDF , ad 
hanc  conoidem  vltimb  refectam , vt  quadratum , DN , ad  quadra- 
tum dfametri  huius  reledlte  cono;dis , ergo  ex  tequali  conois  pa- 
rabolica , CEG,  ad  hanc  conoidem  vicinari  refedtam , cuius  bafi* 
pariter  oblique  lccati»iqi,DvO,  erit  vc-quadratum  , EM , ad  huius 
diametri  quadratum, qudmodochnque  igitur  refecctur  conois  pla- 
nis axem  lecaotibus,  refedta  fegmenta  lun$ , vt  diametrorum  qua- 
drata. Sed  vniuerfaliter.fi,  vice  circulorum, vtl  diflarum  ellipfium, 
fummamus  alias  figuras  fimiles  in  vnoquoq;  folido  lcorfim,  quo- 
rum lunt  omnia  plana,  ijs  cxiitcnubus  omnibus  figuris  fimilibus 

genitri- 
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«nitnciutn  figuraram, qdalcs  iunt  parabcHae.  BDF,  CE<lJ,  didla  c* 
ljfdcm  genita  loiida  iiixta  regulas  bales  abfc/flaruin  parabolarum, 
fi di&x  figurae  fimiles fuerint  interle,vtpra£didii  circuli, vel  fimi* 
les  e lipfcs,  vel  vt  omnia  quadrata , & reflangulaiubabtciffis  pa- 
rabolis^ figuris  diiianoarumeaiundtm,  regulis  iemper  pro  vna- 
quaque  earundem  parabolarum  bafibus  luniptts,  erunt  inter  fe , vc 
quadratadiametrorum  abicillarum  per  dotfa  pHana  parabolarum , 
intellige  tamen  retecantia  ptana  Iemper  m iuprad  dtis  eiicereda 
plano genitricium figurarum*,  vt  planum  per , ( G,  eredum  para- 
Dofae,  A DH,  plano.fimuitei  & quod  per,  BF,fiuc  10  conoide , fiue 
UUh/siam  didis  loiidis,  vt  iupradiftum  eil  genitis. 

APPENDIX. 

'*'■**.  ' * ^ ,1  / 

EXponatur  parabola  , A Cg,  cirCa  axirn , CM,  in  bafi , AE , cur 
parallela  ducatur  vtcunque.BD,  intra  iplam,&  iungatur,BEi 
ducaturque,  RS,  diameter  parabol», 

BRE , &|ftrfi|iti'tiiij)(brli(b  exj&ipluwi  .T 0 fl  CD  c 
reuo  uatur  parabola,  AC  E, circa  axim 
manentem , C M , vt  fiant  conoides 
parabobese , ACE  > BCD  , & per  Bfi, 
ducatur  planum  eredum  plano  para- 
bolae , A^E  ,fcindens  {rufium  conoi* 
dtSjBAED,  in  duas  portiones, tciiicet, 

BAE,BDE.  Dico  ergo  portionem,  B A E,  ad  por^onem  ,BOE, 
^•deda.CO, aequali ipfi,RS,)effevt quadratu  , MO,cfi  redangulo 
bisfub,  MOC,  ad  quadratura,  ON,  cum  redangulobis  fub,  ONC. 

Nam  conois,  ACE,  ad  conoidcm,  BR  E,efl  vc  quadratum, MC, 
ad  quadratura, }R,  vel  ad  quadratura,OC,  ergo,  per  conucrfionein 
rationis,  & conuertetido,  portio folida , BAE , ad  coiioidem  para- 
kolicam,  AC  P.erit  vtrefiduum quadrati, MC, dempto  quadrato, 
OC,  ad  quadratum,  MC, .!.  vt  quadratum,  MO,cum  rcdiangulo 
bisfub*  MOCVad  quadratum,  MC, quod  ierua.  Iteni  quia  conoi» 
dem,  ACE,  ad  conoidcm , BRE, diximus  fcffe  vt  quadratum , MC* 
ad  quadratum, C O.eadem  autem  conois,  ACE, ad  conoidcm, RCD, 
«A  vt  quadratum,  MC,  ad  quadratum.  CN,  ergo  conois,  ACE , ad 
reliquum  dempta  conoide, BCD,a  conoide, BRE,  erit  vt  idem  qua- 
drarum, MC,ad  reliquum, dempto  quadrato, CN, a Quadrato, ( O, 
i.  ad  quadratum,  ON,  cum  re&anguio  bis  lub,  ONC,efl  ergo  co- 
nois, ACE,  ad  portionem  folidam , BDE,  vt  quadratum , M C,  ad 
quadratum, ON, cura  redangulobis  iub,ONC,crai  autem  portio 
i folida. 




1* 

B^| 

V 

A. 


jj»  C E/Q  M ET,R  Ij/E 

folida,  BAE,  ad  conoidcm  parabohcacn,  ACE,  vt  quadratum, MO, 
cumrofiangulobisfub,  MOC,  ad  quadratum,  MC,  ergo, ex  xqua- 
li,  portio  1 olida , AB  E „ ad  portionem  folidam , BDE , erit  vt  qua- 
dratum,MO,  cum  re&angulo  bis  fufy,  MOC,  ad  quad.  ON,  cum  rt- 
£lang. bis fub.ONC, quod $tc.  < , . . • ■ 

Sed  vniucrlaliter  fi  fint  folida  fimilaria  genita  ex  parabplis,ACE, 
BCJD,  fijxta  communem  regulam,  A E,  & ducatur  planum  pcr.BE, 
redlum  plano  parabolx,  ACE,  fcindensfoiidum  fimilare  genitum 
ex,  BDEA, in  duas  portioi^s  folidas,  BAE,BDE, adhuc, Conte- 
quaiter  t upradi&is,  inueniemus  has  duas  portiones  folidaseffe  ia 
eadem  ratione,  yt  portiones  folidae  prpduft*  cx  fe&ione  frufti  co- 
noidis  parabolicx,  BAED,  .f.cflc  vt  quadratum,  MO,  cum  reftan- 
gulo  bis  lub, MOC, ad  quadrat, uQN,<eumre<aangulo  bis  lub,ONC, 
quod  ex  lupradi^is  erui  facili  pote  fi;  quasdemonfiratio  currit  ctia* 
fi , CM , non  fit  axis , fed  tantum  diameter  , vt  conlideranti  clari 
patebit.  / ..  r ■ . v' 


A.  COROLL.  VII*'  SECTIO  I. 


IN  Prop.ap.  & Cor.Se<fi.i.6rx.  colligimus  folida  fimilaria  geni- 
ta ex  parabolis  in  eadem  altitudine  confii tutis , genita  inquam 
iuxta  regulas  ipiarum  bafes  ,elfc  inter  fe,  vt  quadrata  bafium , & in 
ijfdem  bafibus  conftituti5,vt  earum  altitudines,  vel  vt  diametros 
xqualiter  bafibus  inclinatas ; hoc  igitur  nedum  concluditur  de  co* 
noidibus  parabolicis  in  eadem  altitudine  flantibus,  quod  fit,vt  qua- 
drata bafium,  vel  in  eadem  bafi  exiftentium , quod  fint,  vt  altitur 
dines,  fed  de  exteris  funilaribus  folidis  exipbs  parabolis  genitis 
iuxta  regulas  bafes , vt  di&um  cft . 


B.  S E C T I O II. 

Ii  /,■•*(•  < . ' . #> 

ITcm  habanus  conoides  paracolicas , & extera  fodida  fimilaria 
cx  parabolis  genita  iuxta  regulas  bafes,  habere,  inter  fe  ratio* 
nem  compofitam  ex  ratioae  quadratorum  bafium  , & altitudi- 
num , vel  diametrorum  xqualiter bafibus  inclinatarum*  > 

. • . . t * , ' , , • * « 

C.  . C.  S E C T I O III. 

T Tcm  eadem  folida,  quarum  bafes  altitudinibus , vel  diametris 
X xqualiter  bafibus  inclinatis  reciprocantur,  effe  xqualia , & 
quxluncsqualia habercbafes altitudinibus,  vel  diametris  xqua* 
liter  bafibus  inclinatis , reciprocas*,  . , 

D.  SE- 
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T An.fe®  colllgemus  conoidcs  parabolicas , & catera  folida  fi- 
JL  railaria  ex  parabolis  genita  iuxta  regulas  ipiarum  bales,  qua- 
m axes,vel  diametri  ad  homologas  bafium  diametros , vel  latc- 
ranabeant  eandem  ratione. i.  fimiles  conoiJes  parabolicas.  & fi* 

“1  fim,l?r,a  Scnita  « Parabolis iam  d.ttis , elle  in  tripla 

ratione  dictarum  homologarum  linearum.. 

* COROLL.  VIII.  SECTIO  I. 

[ ? ^r°p'  figura  » vt  fiat  folitum  exemplum , reuo* 

x„“:tur * ACD  • c,rca  manentem  axim,  DC,  patebit  crgocylini 

f 0*0®*^* r™ cx>  » *° rcuolutione 

, ...  F » fcxcuplum  folidi  geniti  ex 

tnlineo,  C D A , .f.  folidi,  C A F.  Sed  ft — "c  ^ 

jmucrfaliter  folidum  fimilare  geni-  A 

um  ^ D » ad  fibi  fimilare  genitum 
ex»  CDA , fexcuplam  rationem  habe- 
"ftCD  »fit  perpendicularis ipli, 

T A*  fiu.c  non  »*  vocetur  autem  loli- 
oum  genitum  per  reuolutioncm  ex,  C 
■U  A,  Apex  parabolicus. 

-A.  -SECTIO  II. 

|N  Corollario  autem  colligimusapices  parabolicos  in  eadem 
r,  "Cludine  exifientes,  elle  vt  bafium  quadrata , & ineifdcra  ba- 
us  cne»  vt  altitudines , fic  etiam  efle  folida  fimilaria  genita  ex 
' .lncis  ,n  eadem  altitudine , vel  in  eadem  bafi  exiftentibus,  geni- 
ta  inquam  iuxta  reguias  tangentes  iplas  parabolas.  , 

B S E C T I O TJL 

V Tem , quod  eadem  folida  quomodocunque  fint , habeant  inter 
•*  ic rationem  compofitam  ex  ratione  bafium  ,&  altitudinum, 
ei  lccantium  «qualiter  tangentibus  inclinatarum. 


D 


4$.l  .1. 


C.  SEC- 
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C C 'SECTIO  IV. 

ITcm,quodead:nfolida  baies  habentia  altitudinibus  ; vel  fe> 
cantibus  xqualitcr  tangentibus  inclinatis  reciprocas , fint  m- 
qualia;  & qusiuntatqualia,  bales  habeant  altitudinibus, vel  fc- 
cantibus  aequaliter  tangentibus  inclinatis  reciprocas. 

D D.  S E C T I O V.  1 

TAndem , quod  eadem  folida  fint  in  tripla  faponptangen- 
tium , vel  lecantium  parabolas  ; ‘fi  tangentes  ad  lecantcs  fc- 
miparabolas,  ex  quibus  in reuolutione  generantur , habeant  ean« 
dem  rationem. 

COROLLA -RIVM  IX. 

INPropof.^r.expofita  figura , & vtfiat  noftrum  exemplum  re* 
uoluto,  A C,  circa  manentem  axim , A B,  patet  folidum,  quod 
in  reuolutione  fit  ex  trilipeo , A D 
C,  ad  folidum , quod  fit  ex  trilinco  , 

MFC,  effe  vt  quadratum , A B » ad 
quadratum,  B E,  & vniuerfaliter,fo- 
lidum  fimilare  genitum  ex,  AC, 
dempto  folido  fimilari  genito  cx  fe- 
miparabola , A C B , ad  fibi  fimilare 
genitum  cx  , E C , dempto  folido  fi- 
milari  genito  ex  frufio,  E M C B, 
effe  vt  quadratum,  A B,  ad  quadratum , B E , genita , in  quam  io* 
tcllige  iuxta  communem  regulam,  B C. 

COROLL  X.  SECTIO  PRIOR. 

INProp.  j*.expofi^  fisura, &y$  fiat  noftrum  exemplum  re- 
uoluto , A F , circa  manentem  axim  , C F , patebit  cylindrum 
in  reuolutione  genitum  ex  A F , ad  folidum  genitum  ex  parabola , 
DBF,  effe  vt,  A F,  ad  parabolam , D.  B F , & ita  effe  quodlibet  fo- 
lidum fimilare  genitum. ex , A F ,ad  fibi  fimilare  genitum  ex  figu- 
ra, C 3 D F,  dempto  folido  fimilari  genito  ex  trilineo , B C F ; cy- 
lindrum ver6  genitum  ex,  A F , d.  A M , ad  folidum  in  reuolutione 
genitum  cx  figura , C B D F , effe  vt , A F , ad  parabolam,  DBF, 

cum 
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cum  ^ J.paraUcIogrammi  F,  .i.vt  jj.  ad  17.  & ita c (Ici olidum 
nmilare  ge- 
nitum ex,  A 
F,ad libi 
milare  geni 
tum  ex  figu- 
ra,CBUF,  Q 
genita  in- 
quam iuxta 
communem  ^ 
regulam,  D 
F.  Vocetur 

autem  (olidum  , quod  in  rcuolutione  generatur  ex  parabola  'DB 
F.  Semianulus  Bridus  parabolicus ; quod  rero  gignitur  cx,  figu- 
ra, C B D F;  Semibafis  columnaris  parabolica  (Irida . 

SECTIO  POSTER  tO  R. 


IN  Corollario  colligitur  cylindrum  , A M , e(Te  fexquialterum 
femianuli  (Iridi  parabolici,D  B F X M.vndc  colligi  potefl  pro- 
prietates , qua:  conoidibus  » vel  apicibus  paraboiicis  in  Corollari/s 
7.  &8.Propofit.j  1.  huius  in  effe  oftcnfa  funt , & dcfcmianulis  llri- 
dis  parabojicis  pariter  concludi. 

1 

• • * • } , t 

C O R O L L A R I V MJ  XI. 

IN  PropoGr.  23.  habemus  partem  interiorem  femianuli  (Iridi 
parabolici,ad  exteriorem  (qu-e  partes  dilleparantur  per  fuper- 
ficiem  in  rcuolutione  deferiptam  i n luperioris  figura  per  lineam,  fi- 
ueaxim,  BE,)efsevt  j.  ad  11.&  ficelse  quodlibct  (olidum  fimila- 
re  genitum  ex,  £ F,  dempto  (olido  (imilari  genito  ex  trilineo,  B C 
F,  ad  fibi  frmilare  gehitum  ex  figura , CBD  F,  dempto  (olido  fi- 
railari  genito  cx , BF , genita  , inquam , iuxta  communem  regu- 
lam, DRi 

COROLL.  XII.  SECTIO  PRIOR. 

IN  Prop.  J4.  aflumpta  ciufdem  figura,  vt  fiat  exemplum  reuo- 
luatur,  A M,  circa  manentem  axim,  H M,  fiat  autem  ex,  A M, 
in  rcuolutione  cylindrus , AL  ; patet  igitur  cylindrum,  A L,  ad  lo- 
lidum  in  reuolutione  genitum  cx  parabola,  DBF,  ede  vt , A F , ad 

Y y z parabo- 
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parabolam,  DBF,  (hoc  autem  vocetur  Scmianulus  latu*  parabdfc 
licus ) & ad  folidum  genitum  ex  figura  ,HBDM4e  vt  quadra; 
tum,  D M,ad  quadratum,  M E,  *.  quadrati,  E D,  cum  re&angu- 
lo  fub  fexquitertia,  D E,  & tub,  E M,  quod  vocetur  Semibafis  co- 
lumnaris parabolica  lata;  Et  vniucrfahtcr  lolidum  fimilare  geni- 


tum ex,  A M,  ad  (ibi  fimilare  genitum  ex  figura , H B D M , habe- 
re eandem  rationem  proximi  diftae ; ad  idem  ver6  dempto  folido 
fimilari  genito  ex  quadrilineo , B F M H , efsc  vt,  A F , ad  parabo- 
lam, D B F,.:.  in  ratione  1'exq  uialtera  • 

SECTIO  POSTERIOR, 

INCoroll.  poteft  colligi  etiam  in  Cor.  io.  Prop.  51.  SeSt.  po« 
fler,  concludi  pofsc  cylindrum  in  reuolutione  genitum  ex,  A F, 
ad  iemibafim  columnarem  firidtam  parabolicam  genitam  ex  figu- 
ra, CB  D P.eisc  vt  quadratum,  D F,ad  quadratum,  F E,  qua 
draci,  E D,  & rc&angulum  lub  fexquitertia  , D E,&  fub,  EF  , & 
fic  efle  lolida  fimilaria  ex  eiidem  genita  iuxta  communem  regu- 
lam D F .n 

COROLL.  XIII.  SECTIO  PRIOR. 

IN  Prop.  j5T.  iterum  afsumpta  antecedentis  figura,  patet  cylin- 
drum genitum  in  reuolutione  ex,  BM,. i.  cylindru  n , B Y,  ad 
folidum  genitum  ex  reuolutione  figur® , B H M F , X ad  folidum , 
B F K R,  quod  vocetur  Semityinpanum  parabolicum,  efsc  vt  qua- 
dratura, E M, ad  quadratum , M F , cum  reftangulo  fub  E F , & 
F M,  vna  cum  {.  quadrati , E F ; & ficcfse  folidum  fimilare  geni- 
tum ex , B M , ad  libi  fimilare  genitum  ex  figura , B H M F , iuxta 
communem  regulam,  D M . 

: s e- 
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SECTIO  POSTERIOR. 

EX  Coroll.  habetur  cylindrum ,BY, ad  refiduuin, dempto fe- 
mitympano  parabolico,  BFKR.ab  eodem , efse  vt  quadra- 
tum , EM,  ad  rcdlangulum  lub,  M F,&  lub  lexquitcrtia,  F £,  cum 
i- quadrati , F E , & fic  efse  lolidum  fimilare  genitum  ex  , B M ,ad 
reuduum,  dempto  ad  eodem  tolido  fundari  genito  ex  hgura , B H 
F,  luxta  communem  regulam,  DM. 

COROLLARIVM  XIV. 

IN  Prop.  $6  . viia  adhuc  tadem  figura , patet  port.onum  femia- 
nui.  lati  parabolici  ex  , D B F,  parahoia  in  reuolutione  geni-' 
ti#  quaelepaiantur  a lupcrfi.ciedelcriptaabaxi,B  £,  exteriorem 
ad  interiorem  .1.  qux  gignitur  a lemiparaboia  , B L>  E , adeam  , 
qua;  gignitur  a femiparabnla,  b F E,  elsc  vt,  fc  M,  cum  ■].  EM,  & 
•*.  E D,  ad  M F ,cum  J.  M F,&  •$.  F E,  & fic  elsc  lolidum  fimilare 
genitum  ex  t gura,  D B H M,  dempto  lohdo  fimilari  genito  ex , B 
M , ad  folidura  fimilare  genitum  ex , B M , dempto  folido  fimilari 
genito  ex  figura,  B F M fi,  iuxta  communem  regulam,  D M. 

- COROtLARI  VM  XV. 

.N  Prop,  jj.  vita  fi g» Cor.  io.  P.  J i.  huius,  patet  conoide m pa- 
rabol.ge- 
nitam  in  re* 
uolutione  ex 
femiparabo* 
la,  B D E,  ad  A 
fetnianulum, 
firidum  para  (J 
boheum  ge- 
nitum ex  pa  n 
tabo l.i,  ( BF,  u 
ei.e  vt  ].  nr, 
adj.DP,.:. 

»t  j ad  1 6 . & rc  e fle  fof/dum  fimilare  genitum  ex,  D B E,  femipa- 
taboia,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  figura,  CB  T F, dempto  IoJmo 
«uian  genito  ex  trilineo,  B C F,  iuxta  communem  regulam,  DF. 

...  CO- 
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COROLLARIVM  XVI* 

IN  Propof.  *S.  compcfta adhuc  eadem  fuperiori  figura , hab*- 
tur  femianulum  lacum  parabolicum  genitum  in  reuoiunone 
ex  parabola,  D B F , ad  temianu.um  AruSum  pararaboltcum  geni- 
tum ex  eadem , cfse  vt,  D M,M  F,  ad  F D,  & tic  clsc  .folidum  fimi- 
larcquodcunq;  genitum  ex  figura,  HBOM,  dempto  folido  fimi- 
lari  genito  ex  figura,  B H M F,  ad  lolidum  fibi  firailan  genitum  ex 
figura,  C B D F,  dempto  folido  firailari  ge  nito  ex  tnlinco  ,BCF, 

iuxtacommuncmrcgulajm*DM%  j * 1 -t 

COROLLARIVM  XVII. 

INProp.  39.  vifa  eadem  fu  perior  is  figura,  habemus  femianu* 
lum  latum  parabolicum  genitum  ex  parabola , DBF,  ad  co- 
noidem  parabolicam  geaicam  ex  eadem  pcrreuolutionem,elsc  vt, 
D M,  M F,  ad  rf  ipfius,  F D,  & fic  efse  quodlibec  folidum  fimila- 
re genitum  ex,H  B D M,  dempto  folido  fimilari  genito  ex  figura, 
BH  VIP,  ad  folidum  fibi  fimilarc  genitum  ex  femiparabola,  B D E , 
iuxea  communem  regulam,  DM. 

COROLL.  XVIII.  SECTIO  PRIOR. 

IN Prop.  40.  vifis  fig.  Cor.  io,  & 11.  fuperiorum , & duftis  vt- 
cumque  bafi  parabo!ae,D  B F,«equidifiancibus  intra  ip  am,qu£ 
lint,G  P,  G P V, patet  femianulos  parabolicos  ex  parabolis,  DBF, 
N B O,  in  vtraq ; figura  perreuolutionem  genitos , efse  inter  fc  , vt 
i pias  parabolas,  D B F,  N B O,  & fic  efse  quodlibet  folidum  fimi* 
lare  genitum  ex  figura,  H B DM,  dempto  folido  fimilari  genito 
cx  figura,  B F M H,  ai  fibi  fimilare  genitum  ex  figura  , H B N V , 
de  npcQ  iohdo  fimilari  genito  cx  figura , H B O V-*  Ec  fic  etiam 
folidum  funilare  genitum  ex  figura,  C B D F,  dempto  folido  fimi- 
lari  genito  ex  trilineo,  C B F,  ad  lolidum  fibi  fimila®  genitum  ex 
ligura,  C B N P,  dempto  folido  fimilari  genito  ex  figura,  B C Pq, 
genita  inquam  iuxta  communes  regulas,  D F-  < 

SECTIO  POSTERIOR. 

EX  Coroll.  habetur  lemianulos  latos  parabolicos  ex  parabolis , 
D ii  F,  N B 0,in  reuolutionc  circa,  H M,  genitos  clsc  ad  in- 

uicem , 
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uicS,  vtfemianulos  ftri£tos  par;  bclicosex  parabolis,  DBF,  Is  I!P» 
genitos  in  rcuolut.c  cr,  t 1 , & f:c  lol  da  mjuliaria,&r.&  vtrtict 
lenmanulos  paraboicr  s,  fiut  laus,  fiuc  Frifios  <ftt  ad  inuict  n ,v 
cubi  datarum  parabolarum  bafium,  D F , Iv  C , & fic  etiam  i olida 
fimiiapia , &c. 

COROLLARIVM  XIX. 

IN  Prop.41.  vifisadhucfig*  Cor.  10.  &12.  fuperiorum , patet 
lemibafim  columnarem  Itri&am  parabolicam  genitam  in  rc- 
uolutioue  ex  figura, CBDF , ad  femibafim  columnarem  latam  pa- 
rabo! caro  genitam  ex  figura , G B N P,  efle  yt  parallclcpipcdum 
fab,  BE,  & i ~J.  quadrati  ipfius , Df, ad  para  lelepipedum  lub,BX, 
& hisfpatijs.l.  quadrato,  XP, /.  quadrati, fsX,  & rc&angulolub 
fcxquitatia,NX,6rfub,XP;  & fic  etiam  efse  quodlibet  lolidum 
fimdare  genitum  ex  figura,  CBDF,adfolidum  fibi  firoilarc  genitu 
ex  figura,  CBNP,  iuxta  communem  regulam , D F , patet  infuper 
femibafim  coi  umnarem  latam  parabolicam  genitam  in  reuolutio- 
ne  circa,  HM,  cx  figura,  DBFJM , ad  lemibafim  columnarem  lata 
parabolicam  genitam  ex  figura,  HEJNV , efse  vt  parallelepipedum 
fub,  BE,  & his  fpati/s  X quadrato.  ME,  j.  quadrati,  ED,  & repa- 
gulo fub  lexquitertia, DE,&  lub,  EM»ad  parallclcpipcdum lub,  B 
X,&  hislpatijs  X quadrato  ,VX,  J.  quadrati,  XN  ,&rePanfeulo 
fub  lexquitertia,  NX,&  lub,  XV ; & fic  etiam  efle  lolidum  fimiia- 
re  quodeunqj  gcmtuija  ex  figura,  H£E?M , ad  lolidum  fibi  fimila- 
re  genitum  ex  figura , HBN  v , iuxta  communem  regulam , DM. 

COROLLARIVM  XX. 

IN  Prop.  4x.  affumpta  figura,  quae  ad  ipfum  pertinet  X paralle- 
logramo,  AF,  & frullo  parabolae  maiori  illi  inclulo  X.  EBHF, 
vt  fiat  noftrum  exc-  1 ■»  ’7T~ 1 

plu rcuoluatur,  AF,  A 1 ' p 

circa  manecfi  axim , 

C F , fiat  autem  ex , / \/  \ 

AF,  cylindrus,  AN,  / S /E  \ 

& ex  figura, HBCP,  Xr' -4X 

folidum  , HBON , f 

quod  vocetur,  femi-  H <TT— ■ X >'  ■'  :JL' ' '/JL  N 

bafis  collumnaris  ^ 

rotdia  parabolica,  $ extcnioplaiio,/**,  n.uuLimtptoducatur  in 

cyln- 
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cyln Jro  parallclogramura , AN  , & ia  femibafi  columnari  figuri , 
HBON,  quce  erit  ci rea exem  ,CF,compofitacx  duabus  nguris, 
EBHF,  FEON,  fimihbus,  & aequalibus  ci , qu*  per  reuolutioncm 
fciuiba!im  columnarem , HBON,  generat ; pacet  ergo  in  hac  t'ro» 
pofir.  cylindrum,  AN,  adfcmibalem  columnarem  mediam  para- 
bo icam,  HBON,clfc  vt  quadratum  bafis,  HF,  ad  quadratu,  FG, 
quadrati,  GH,  cutn  redangulo  fub  lexquiccrtia,  H J,  & fub , G 
Fj  lic  ver6  etiam  erit  quodlibct  folidum  fimilare  genitura  ex,  AF, 
ad  Tibi  fimilare  genitum  ex  figura , CBHF , iuxta  communem  re* 
gulam , H F. 

COROLLARIVM  XXI. 

IN  Prop.  4 j.  viCa fuperioris  figura,  patebit  cylindrum , AN, ai 
folidum  genitum  m reuolutione  ex  frufto  maiori  parabolz  , 
EBHF,  (quod  vocetur  Aceruus  maior  parabolicus  ) X ad  Aceruu, 
HBfiON,  cfle  vt  parallclepi pedum  fub,  BG,  & quadrato,  H F,  ad 
reliquum  parallelepipedi  fub,  BG,  & his  fpatijs  .u  quadraro , FG, 
J. quadrati,  GH,  & redtangulo  iub  fexquitertia,  HG , & fub  ,GF» 
ab  eodem  dempto  > . parallelepipedi  iub , CE , & quadrato , F G ; 
Sic  etiam  erit  lolidum  fimilare  quodeunq;  genuum  ex,  AF  ,ad  fibi 
fimilare  genitum  ex  figura,  C BHF, dempto  lolido  fimilah  genito 
cx  trilineo , BCE,  iuxta  communem  regulam  , H F . 

COROLLARIVM  XXII. 

IN  Prop.  44«  adiunfta  fuperioris  figura:  linca,RV,paraIlela  ipfi, 
HF,  quae,  RV,  fit  produtfa  vfq;  in,  X,per  iplam  ducatur  pla- 
num  aequidiilans  bafi,  HN,  quod  faciet  in  icrn;baficoiuinnari,HB 
ON,  communem  fa&ioncm  circulum , RX,  habetur  ergo  hinc  fc- 
mibafim  columnarem  mediam  parabolicam,  HBON, ad  ablciffum 
per  circulum,  RX,  frudum,  RBOX,  effe  vt  parallelepipcdum  fub, 
BG,  & his  fpatijs  .1.  quadrato,  FG,  \ . quadrati,  GH,  & rc&angulo 
iubicxquitertia,  HG,  & lub,  GF,  ad  parallelepipcdum  fub,BS  ,& 
fub  his  fpatijs  .f.  quadrato,  VS, quadrati,  SR,  & rcdangulo  lub  < 
fexquitertia,  RS,  & lub,  S V.  Veluti  etiam  erit  quodlibct  folidum 
fimilare  genitum  ex  figura , CBHF,  ad  fibi  fimilare  genitum  cx  fi- 
gura, CBRV,  iuxta  communem  regulam , HF. 


C 0- 
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COROLLARIVM  XXIII. 

IN  Prop.4y.  vifa  adhuc  anteced.  figura , patet  accruum  maio* 
rem  parabolicum  ,HB£GIv;,  ad  conoidcm  parabolicam  geni» 
^^n.CXJCfl’IFara^Llla*^  **  G,elit  vtreJiquumpaiallelcpipcdilub, 
GB,&  h!s  Ipatis.  1.  quadrato,!  G,-J.  quadrati, GiH,&  re*agw)o  lub, 
FG,&  fcxquitert  a,GH,ab  ecde depto paralJeJtpipcdi  lub, CE, & 
quadrato, FG .ad  dimidiu  paralJcpepidilub,;EG,  & quadrato,  GH; 
vtetia  erit  quodlibet  lolidu  lumilare  genitu  cx  figura,  C £JHF,dtn> 
pto  folido  fimilan  genito  ex  trilineo.BCE.ad  lolidum  fibi  fmilare 
genitum  ex  lcimpaxabola,  bPiG,  iuxta  communem  regulam , EiF. 

COROLLARIVM  XXIV. 

IN  Prop.47.  fumatur  ex  figura  Prop.4<j,  fruftum  minus  parabo- 
lae , quod cft, DPG, cum  Parali clogrammo  ,DG,&  integra 
bafr  parabolas,  ® 

Z A G,  quae  eft , 

ZG,  &,vtfiat 
Colitum  exem- 
plum, reuolua* 
tur,  L>  G,  circa 
tnanentS  axim , 

D P , & iterum 
circa  manente 

axim,  EG,  fiet  ergo  ex  reuolutione circa,  DP,  i parallelogrammo, 
DG,  cylindrus,  RG,&  i frulto  parabolae  minori,  PGG , lolidum  , 
quod  ut,  HDG, quodque  vccetur,  Aceruus minor  parabolicus;& 
ex  reuolutione  circa;  EG,  i parallek>graaitro,  D G ,in  alia  figura 
cylindrus,  DV,  & a trikneo  extra  frnfium  namus  parabolae  confli- 
tuto lolidum, DGXJ,  auod  cft  fruftum  apicis parabolici  refeflum 
per  circulum.  DX,  quodque  vocetur  Fruftum  apicis  parabolic-.Pa- 
tet  ergo  cylindrum, RG,ad  accruum  minorem  parabolicu’,  HDG, 
efle  vt,  ZP,  adeorspofitamex  ZP,  & {.  PG,  ac  cylindrum, DV, 
ad  fruftum  ap  cis  parabolici,  DG  X,eflc  vt.  Z P,  ad  lui  reliquum , 
demptisabea  ?.ZP, cum-$.  PG-  Svcautem  etiam  erit  quodlibet 
folidum  fira  ilare  genitum  ex,DG,ad  lolidum  fibifimlarc  genitum 
cx  frufto  minori,  DGP  , vt , inquam , in  priori  parte  huius  1 hcor. 
diftum  eft  ; & fic  etiam  folidum  quodlibet  fimilarc  genitum  ex, 
DG,  ad  f.bi  fimilarc  genitum  cx  trilineo>DEG,  iuxta  ccn  munem 

Zz  regulam, 


Digitized  by  (jOOglc 


G&OMEtiliE 

regulam,  ZG,  vt  in  poftcnorcdidti  Theor.  parte  di^umcrt  . 

COROLLARivM  XXV. 

IN  PropofitioneaS.  fumatur  de  figura  Propofic.  i6.  paraboja , 
ZAG,  cum  bafi,  ZG,  & an,  AQ,  & reiedo  eius  m.uon  frutio, 
uPG ) Je eiuldeui  ngura  adhuc  iutnacur  > AXG  i trilincuna  > tu  quo 
ducitur,  DE,aequidutans  ipfi,AX,&  ieorfim  ponatur, vt  autem  nat 


, reuoluatu1 
m minus  eiu 


ic^tumexcfiiplu 
axim,  A($,  St 

ex  quo^iat  accrujis  minor,  RD 
luatur  circa,  GX 
frudum,  C^DY'^ 


, i J Jm.  . ■„  _ 

circa  manentem 
*DPG circa,  DP, 
neum , AXG,  reuo- 
r vtjfo  apex  pfrnbtrtfctfvAGZ,  & ex  G DE, eius 
patet  igitur  ex Ipf&-£i$>p, 4S.  aceruum  minorem. 


ROG, adeonoidem  psrat^cam.ZAGihabcre  rationem  compo- 
titam ex  ea,  quamiiabct  compofita  ex  j.  ZP,  & £ » PG,  ad,  ZP,  & 
ex  ratione  parallelcpipedi  lub,DP,&  quadrato,  PG,ad dimidium 
parallel  epipedi  fub,’AQj&  quadrato, Q Gj  & fic  etia  ede  quodlibet 
loliduin  fundare  genitum  ex  frudo  parabolae,  DGP,  adfibi  fitnila- 
re  genitum  ex  femiparabola  , AQG  i iuxta  communem. regulam, 
ZG . Ltetn  ex  eadem  Prop. patet  apicem  paraboiicum , A G Z ,ad 
eius  frudum , DGY,  habere  rationem  coropoficam  ex  ea , quam 
habet  fexta  pars  parallelcpipedi  fub  AQ*_&  quadrato  , Q G,  ad  pa- 
ra  11  clepi  pedum  fub,DP,  & quadrato,  PG , & ex  ea,  quam  habet, 
ZP,  ad  refiduutn,  demptis  ab  eadem , Z P , ZP,  cum  j*P  G .*Sic 
autem  quoque  erit  quodcunque  folidum  fimilare  genitum  ex  erili- 
neo , AXG,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  trilineo,  GDE » iuxta  com- 
munem regulam , A X.  x,  i! 


CORO- 
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COROLLARIVM  XXVI. 

N Propofitione  4^.  aflumpta  de  figura  Propofit»  4^-  parabola , 
Z AG,  cum  axi*  AQ^St  illi  parallela , DP , abfei  ndatur  ab  axi , 
AQ,  ipfa,  AV,  exccflus,AQ, 
fu  per,  DP,  & vt  fiat  1'olituin 
exemplum',  reuoluantur  tu 
fruftmn  maius,  ZADP,tum 
frliftum  minus , DPG  ,tirca 
communem  axem , D P , vc 
ex  frufto  maiori , D A Z'P , 
fiat  aceruus  maior  parabo- 
licus,  Z ADON,  & ex  ftulto' 
minori*  DPG  ,fiae  aceruils 
minor  paraboljcus , RDG  ; Patet  ergo  ex  hac  Propof.  aceruum 
minorem,  RDG,  adaceruura  maiorem , ZADON , habere  ratio- 
nem compofitam  ex  ea,quam  habet  compofita  ex  j»  ZP,  & PG, 
ad  Z P,  & ex  ratione  parallelepipedi  fub,  DP,  & quadrato , FG,  ad 
para llel epipedum  fub , At^.&ljis  fpaty»e{.  quadrato , PQ,  J.  qua- 
drati, QZ>  & re&angulo  fub  iexquitertia,  2q,  & fub,  QP,  dempto 
ab  eodem  parallelepipedi  lub,  A V,  & quadrato,  QP : Sic  autem 
erit  etiam  quod  libet  lolidum  fimdare  genitum  exfrufto  minori* 
DPG , ad  fibi  fimilare  genitura  cx  fgura  ,CAZP,  Prop.46.  dem- 
pto folido  fimilari  genit  o ex  trilineo,  ACD»  iuxta  communem  rp> 
gulam,  ZG. 


COROLLARIVM  XXVII. 

N Propofitionc  yo.  de  figura  Propofit.  46.  fumatur  /rufium 
minus  parabola:, quod  eft,  DGP,  quodque  fecatur  per  redam, 
TI,  aequidiltantemipii  ,PG,  acci- 
piantur infuper  dua:  integrae , ZG, 

SI , & vt  fiat  nofirum  exemplum , 
reuoluatur , D P G , fruftum  circa 
manentem  axim,  DP,vt  cx,  DPG, 
fiat  accruus  minor , R D G , & cx, 

DTI,  eius  fruftum,  YDI , patet  er- 
go ex  hoc  Theorem.  aceruum  mi- 
norem, RDG,  ad  reieduro  fruftum,  YDI , habere  rationem  rem- 
poRsamtx  ea , quam  habet  rcdangulun,  ZPG,  cum  J.  quadrati, 

Z 2 * 
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PG.airertitigjlutn,  $n,cu a I.qudraci,  FI, &exea,  quara 
hub:c  .]uUra<u  n,  PG,ai  qaadractui,  FI.  Vc  ctiacn  critquod- 
libitiol  du  n i»  n iarcgsiita  n^x  fra  to  .auiori  parabol*  , quod 
clt,  0?G , ad  tibi  ii  oilarc  geaicu.u  ex  triliaco  * D Ti , iuxca  com  - 
munemrcguiaai , PG.  w 

• SCHOIiIV  M. 

Pluri  alia  poffle  nut  adhuc  circa  hac  examinare  .pracipui  fotidhH 
ten  eiut,  qu  )d  produceretur , remixta  parabili  circa  ba/im,  »rf 
illt  parallelam,  (tue  tangentem  p arab»lam,fiue  extra  ip/am  conftitw 
ta  n>& proportio  tem  uajdem  Tegmentorum  i necnon  , & aliorum 
corporum » quorum  notitia  tum  ob  fpeculatiouem  ineunda,  tum  in  or  . 
dtne  idpraxim  condierat  a,  non  inutilis  etiam  effle  ridetur  , fed  hac 
qliii  indiganii relinquam*  Hac  autem  nunc  dcltbafflefufflctat. 


, / fc  / 
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l4  • : 

intvs. 

Iri  quo  de  HypMola,  Oppofitis  Senionibus, 

; ac fbtiaisab eifdern  genitis,  habetur 
contemplatio.- 

THEOREMA  I.  PROPOS.  i. 

■ r • 4I,  v . 

f * •*  i r . . * 

MNl A quadrata  Hy-perbol r, regu- 
Jafimpca  bafi  fciiicec  vnaexordi- 
natim  applicatis  ad  axim,  vci  diame- 
trum eiuldem , ad  omnia  quadrata 
parallelogtammi  in  eadem  bafi , & 
altitudine  cum  ipfa,  erunt  vt  linea 
compotita  ex  dimidia  tranfuerfi  la- 
teris hyperbolae  9c  1 . diametri , vel 
ixiteiufdem,  ad  compotita  nex tranfuerfo latere,  &axi. 
Ve!  diametro  eiufdem:  Eaden  verd  ad  omnia  quadrata 
trianguli  in  eadem  b ifi,  A altitudine  cum  ipfa  erunt , vt  cd- 
potit  i cx  fcvqui  i Itera  tranfuerfi  lateris.  St  axi , vel  diame- 
tro eiufdem,  id  compotitam  ex  tranfuerfo  Jacere,  &axi, 
vel  diametro  ciufdcai . 


btho.  40. 


CoroH.j 


Gorol.j 
• I.  2. 


24.U1, 


r ■ 9 

JL  -k 
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fi 
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Sit  igitur  hyperbola,  DBF,  in  bafi.DF,  cuius.axis,vcl  diameter, 
EB,  & tranfuerfum  latus,  BO,  bifariam  diuifuni  in,  N,  deferibatur 
vero  pacaliclograininu , Ab’ , ia  eaden» altitudirie  , & b»6  cum  l»y- 
pcrbola,  DBF,  & nunc  circa  axim,vel  diametrum,  BE,circa  quam 
titetiam  triangulum , B DP  . Dico  ergo 
omnia  quadrata  hyperbolae,  DBP,regu- 
la  , DF  , ad  omnia  quadrata , AF , effe  vt 
compoOtam ex,  NB,&  j.BE,ad,OE; 
ad  omn.a  vcr6  quadrata  trianguli , DBF, 
edevteompofitam  ex  fexquialtera  ,OB, 

& ipfa,  BE,  ad,  OE , fumatur  in  , BE , vt- 
cu  nq;  punitura , M,  & per , M , ducatur , 

MG  .parallela ipfi,  DF,  lccans curuara 
hyperboU  in , H . Eli  ergo  quadratura  , 

EP,  vel  quadratum , GM , ad  quadratum, 

MH,  vt  reitangulum,OEB,adreitangu- 
lum,  OMB,  e(l  autem,  BF , parallelogra» 
mumin  eadem  altitudine,  Sebali  cum  femihyperbola  \ BBF,& 
punitum,  M , vtcunq;  furaptum , per  quod  adta  eft  ipfi  , DF , pa- 
rallela,  MG,  regula,  DF,  repertumque  eft,  vt  quadratum,  GM,ad 
quadratum,  MH&ta  efle  rcftanguluni,  OEB,  ad  it&a^gulum , O 
* MB, ergo  horum  quatuor  ordinum  magnitudines  erunt  propor- 
tionales ,f.  omnia  quadrata,  BF,  magnitudines  primi  ordinis  coi- 
leitae  iuxta  primam .(.  iuxta  quadrarum , GM , ad  omnia  quadra- 
ta femihyperbola:,  BEf  magnitydines  lecundi  ordinis  colleitas 
iuxta  fecundam  .f,  iuxta  quadratum,  MH , erunt  vt  reitangula  lub 
maximis  ablcillarum,  BE,  magnitudines  terti;  ordinis  £olle£t$  iux- 
ta tertiam  .f.  iuxta  re&angulum  fub , OE , EB , ad  reftangula  fub 
omnibus abltifsis,  EB,  adiundta,  BO,  & fub  omnibus  abfcilsis,  EB, 
magnitudines  quarti  ordinis»colle£ta$  ruxfa  primam , .f.  iuxta  re- 
itangulum , OMB ; verum  rettanguia  fub-’  maximis  abfeiflarum , 
EB,  adiyn^ta,  BO,&  fub  maximis  abicitlarunr,  EB,  ad  rcttangula 
fub  omuibus  abfcilsis,  EB,  adiup£ta,  BO,  &jub  amnibus  abicilsis, 
EB,  recti,  vel  eiufdem  obliqui  tranfitus*  funt  vt,  OE  't  adconjpofr 
*• tam  cx,  B,  & I-  BE , ergo , cqnuertendoaomrjia  quadrarf  lemi* 
hyperbola;, BEF,  ad  omnia  quadrata, BF,  vel  eorum  quadrupla  J. 
omnia  quadrata  hyperboli,’ Dbp,  ad  dfnriia  qojidrata,  AP^etiara 
fi,  AF,  non  cllet  citcaaxmi*  v*l  diametrum,  BE/fMtaritum  in  ea- 
dem altitudine  cum  hypwbola,  DBF,  erunv/vt  cOttipciflta  &x  !•  0 
B,  & *.  BE,ad,OE. 

Quoniam  vero  omnia  quadrata , AF , funt  tripla  omnium  qua- 
dra* 


Digitized  by  Google 


iP7 


dratorum  trianguli,  I)BF,  ide6  funt  ad  illa,  vt,OE,ad f.  OE,oilen- 
fum  autem, cA  omnia  quadrata  hyperbolae , DBF , ad  omnia  qua- 
drata, AF,  c.Hc  vt  compofitam  ex  {. OB, & {. BE , ad^OE  ,ergo, 
ex  aequali,  omnia  quadrata  hyperbolae , DBF,  ad  omnia  quadrata 
trianguli,  pBF,  etiam  fi  non  cllcc  circa  axim,  vel  diametrum,  BE, 
fed  tantum  ju  eadem  altitudine  cum  hypcrbola,DBF,  erunt  vt  cq- 
pofita  ex  ’.PB.  & j . BE,  ad  {.06,  vel  vt  horum  tripla .i.vt  yom- 
pofita  ex  (ieiiquialtera,  OB , & ipfa , BE , ad , OE , quod  oAenderc 
opus  erat.  , 


JHEOREMA  II,  P.ROP0S.  Ifc, 

SI  du*  ad  axim,  vel  diametrum  hyperbolae  ordinatim 
applicat*  fuefint  retfa;  linea? , bypexboias  conftituen* 
tes 5(it  aueem  eariin  altem  regula**  omnia  quadrata  hyper- 
bo;la?.ab  vna  earundem  conftitutarad  omnia  quadrata  hy- 
perbolae per  aliam  conftituta?,  erunt  vt  parallclepipcdum 
fub  compofita  cx  fexquialtcra  tranfuerfi  lateris  hyparboia- 
rum  dicarum , & fub  axi, .vel diametro  hyperbolae  primo 
di<a»,  & fub  quadrato  piufdem  axis,  vel  diametri  ad  pa- 
rallelcpipedum  fub  qompofita  ex  eiufdem  traniuerfi  lateris 
fexquialtera,  Araxi,  vel  diametro  hyperbolae  fecundo  di- 
Gae,  & fub  quadrato  eiufdem  axis , vel  diametri. 

Sint  intra  curuam  hypcrbola?  dua:  vtcunq;  ad  axim,  vel  diame- 
trum, N E,  Ordinatim  duiA*c redtk lineae,  HG,  DF,  hyperbolas , N 
HG,  NDF  jconftituentes , fit  autem. earum  altera , vt , DF,  Ium- 
pta  pro  regula,  & tranfuerfum  eoru/rdem  latus , NO , bifariam  di- 
uifum  in,  B,  cui  ifi  direftum^fit  adie&a,  OX,  aequalis  dimidiae,  ON. 
Dicoergo omnia  quadrata  hyperbolae,  DNF» ad  omnia  quadra- 
ta hyperbolae,  HNG,effe  vt  parallclepipcdum  lub,  XE,  & quadra- 
to, EN,  ad  parallelepipedum  fub , XM , & quadrato , MN*.  Fiant 
ergo  in  bafibus,  DF,  HG,  & circa  axes,  vel  diametros,  N M,M  E, 
parallelogramma,  AF,CG;  Omnia  ergo  quadrata  hyperbol*, 
DNF , ad  omnia  quadrat^ byperbofe  , HNG  , habent  rationem 
compofithmex*ea,quam baoenteiiifiia  quadrata  hyperbolae,  D 
NF,  ad  omnia  quadrata,  AF,  omnia  quadrata,  AF,  ad  omnia  qua- 
drata, CG,&  omn  a qoadrata , CG,  ad  omnia  quadrata  hyperbo- 
lae, HNG ; ied  opania  quadrata  hyperbolae,  DNF, ad  omnia  qua* 
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drata,AF,funtn  compotita  ex  _?.ON..i.ex,  BN,&$.NE»ai,’ 
r . OE,vel  vt  iftorum  tripla.f.  vt,  XE,ad  trip  iam,OE . lnfupcr  omnia 
Stfehf?  quadrata, AF, ad  omma  quadi ata,CG, habent  rationem  compotita 

I,i.  ' * ex  ca,qua  habet  quadracu,DF, ad  quadratu, 

HG,  ideft  redtaftgulum,OEN,ad  re&agulu, 

Exantec.  OMN,.i.horu  tripla,.i.re<ftangulura  fubtri- 
pla,OE,&,EN,foia,ad  re&agulu  fubtripla, 

OM,&  fola,MN,  &ex  rne,EN,ad,N  M;  ta- 
dem  omnia  quadrata,CG,ad  omnia  quadra- 
ta hypcrbolx,HNG,  fu°t  vc,OM,ad  copo- 
fitam  ex,  BN,  & }.  N M,  .i.  vt  tripla  ,-OM  , - 
ad,  MX, ideft  fumpta,MN,  communi  alti- 
tudine, vtreftangulu  lub  tripla,OM,  & fub,  | 

MN.ad  reciagulii  iub,XM,MN>ergo  oipnia 
quadrata  hyperbolae,  DNF,  ad  omnia  qua- 
drata hyperbolae , HNG , habent  rationem 
compotitam  ex  ea,  quam  habet,  XE,  ad  tri- 
plam, EO,  .i,  lurapta,  EN  , communi  alticudine , ex  ea , quam  ha- 
bet re&angulum,XEN,  ad  rc&angulum  fub,  N E,  & tripla,  EO,& 
ex  ea,  quam  habet  re&angulum  fub  tripla,-  OE,&  fub,  EN , ad  re- 
ilangulum  fub  tripla,  OM>  & lub,  MN , & re&angulum  fub  tripla, 
OM,  & fub,  MN,  ad  rcdangulum  lub,  iMN,  & MX , & tandem  ex 
ea,  quam  habet,  EN*  ad,  NY1 ; porrd  ifla:  rationes  .f.  quam  habet 
reftangulum  fub,  XE,  &,  EN,  ad  rectangulum  fub  tripla , Ofi , 
EN,  item  quam  habet  re&angulum  lub  tripla,  OE,  &,  EN , ad  rc- 
Ctangulum  fub  tripla , OM  , 6t  MN , & quam  habet  re&angulum 
fub  tripla,  OM,  &,  MN,  ad  reftangulum,  XMN,  conficiunt  ratio# 
nem  rcflanguli,  XEN,  ad  rcttangulura,  XMN,  quae  timui  cum  ra- 
tione: quam  habet,  EN,  ad,  NM,  conficit  rationem  parallelcpipe- 
di  fub, NE,  &reiftangulo,NEX,.’.  fub,  XE,  & quadrato , EN» ad 
parallelcpi  pedum  fub,  NM,  & redtangu  o,  NMX,.i.fub,‘  XM  & 
quadrato,  MN,  ergo  omnia  quadrata  hyperbola:,DNF,ad  omnia 
quadrata  hyperboix  ,HNG,  erunt  vt  parallclepipedum  fub  ,XE, 
& quadrato,  EN,  ad  parallelepipedum  fub,XM , & quadrato  ,M 
N,  quoJ  oftendere  oportebat. 
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1 THEOREMA  III.  PROPOS.  III. 

N eadem  antecedentis  figura  ,fi  producatur  ,HG,  hinc 
inde  vfque  ad  curuamhyperbolicam  , cui  incidat  in, 
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NX, &ON,^i-NE,  regula  eadem , DF,  retenta ; often* 
demus' omnia  quadrata  paraJleJogrammi  , SF,  ad  om- 
nia quadrata  frufti  hyperbolx,HDFG,  cffevtre^angu- 
lum,  OEN,  ad  reflangulum  fub,  OE,&,  NM , vna  cum  re* 
dangulofub  compofitaex  ,NO,&  . ME,  & fub,  ME; 
Omnia  verd  quadrata  trianguli,  DMF,  ad  omnia  quadra- 
ta eiufdem  frufti , HDFG , efle  vt  re&anguJ  um , OEN , ad 
re tfangulum  fub,  OE , & tripla , NM  ,vna  cum  re&angulo 
fub  compoftta  ex , NX,  & ME,  fub,  ME. 


Sumatur  in , ME,  vtcunq;  punitum  , L , & per  ipfum  regulae , 
DF,  parallela  ducatur,  LK,  curuam  hyp.rbolicam  in , I , iecans ; 
Eft  ergo  quadratum , EF,  vel  quadratum , 

LK , ad  quadratum , LI,  vt  reftangulum , 

OEN , adrcftangulum , OLN  ,•  eft  autem 
parallelogrammum,iVIF,in  eadem  bafi,& 
altitudine  cum  figura  , MGFE , punftum  , 

L‘,  fumptum  eft  vt  cunque , perq;  ipfum  re- 
gulx,  DF , dufta  parallela , LK , repertum 
eft,  vt  quadratum,  KL,  ad  quadratum,  LI,  ^ 
ita  effc  re&angulum,  OEN,  ad  rettangulG,  p- 
OLN;  quatuor  ergo  ordinum  magnitudi-^LHj 
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nes  conflruftx  iuxta  has  quatuor  inuentas  I 
magnitudines  proportionales,  erunt  quoq;  \/r\ 
proportionales  .i.  omnia  quadrata;  MF,  ad -jj  p £ q F 
omnia  quadrata  figura;,  MGP E , qux  funi  u v^ 

magmtudines  primi , & fecundi  ordinis  confiruftx  iuxta  prima  ,& 
fecundam  .f.  iuxta  quadratum , KL,  & quadratum , LI , erunt , vt 
rectangula fub  maximis abiciflarum , EM , adiunfta  , MO,&  fub 
maximis  abfciflarum,  EM,  adiun&a , MN  ,ad  retfangula  fub  oms 
nibus  abfcitsis,  EM,  adiun&a,  MO,&  fub  omnibus  ablcifsis,  EM, 
adiundta , MN , qux  junt  magnitudines  tertij , & quarti  ordinis 
collettx  iuxta  tertiam,  & quartam  .1.  iuxta  reftangulum , OEN , 
OLN;  verum  rcdangula  fub  maximis  abiciflarum,  EM,  adiundia, 
MO,  &lub  cildem  adiunfta,  MN,ad  redtangula  fub  omnibus  ab* 
fcilsis,  EM,adiuntta,  MO,  & lub  ijfdem  adiuntia , MN,  omnibus 
retti  vel  eiuldem  obliqui  tranlitusfumptis  , lunt,  vt  rcdtangulnro, 
OEN,  ad  re&angulum  lub,  OE,  &,  N M , vna  cum  reftangulo  lub 
compofitaex  ON,  & > ME,  & fub,  MF,  ergo  omnia  quadra- 
ta, MF  , ad  omnia  quadrata  figurx , GMEF,  vel  horum  quadi  u- 
pla  .i.  omnia  quadrata , S F , ad  omnia  quadrata  frufti , Hn  G , 
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erunt,  vt  re&angulum,  OEN,  ad  reftangulum  fub , OE , & , NM, 
vna  cum  rcftang.  fub  compofita  ex  J . ON,  & J . ME,  & fub,  ME» 
»4.  !.  i.  Quia  ver6  omnia  quadrata  trianguli , DMF , fune  omnium 
quadratorum,  SF  ,idci>tad  omnia  quadrata frufti , HDFG , erunt 
vt  j,  re&anguli,OEN,adreftangulumfub,OB,S6,NM,  wnacu 
redfangulo  iub  compofita  ex  J.ON,  & j.  ME,dtfub,  ME,  vel  vt 
horum  tripla.i.  vt  re&angulum , OEN , ad  rciftangulum  iub , OE, 
& tripla , N M , vna  cum  rcttangulo  fub  compofitaex  fexquialtc- 
ra,ON,.i.cx,NX,&ON,&  ].  NE,  & fid^ME^qu^  offendere  opus 
erat . 

THEOREMA  IV-  PROPOS.  IV. 

IN  eadem  antecedentis  figura  prod  u£is,  CH , RG , ver- 
fus  bafem,  DF, cui  incidant  in,  PQ,  regula  eadem  re- 
tenta, oftendemus  omnia  quadrata,  SF,  ad  omnia  quadra- 
ta frufti,  HDFG,  demptis  omnibus  quadratis , HQ.efle  vt 
re<ftangulum,OEN,  adre&angulum  fub,EM,  & iub  com- 
pofita ex  '.EM,  integra,  MN,&  i.NO:  Omnia  vero  quadra- 
ta trianguli , DMF,  ad  eadem  c fle  oftendemus  ,vt  re&ang; 
OEN,ad  re&.fub  compofita  ex,  EX,duph,NM,& fub,  ME. 


ante.  Omnia  .mquadrata , SF , ad  omnia  qu  adrata  frufti , HDFG  < 
* oftcnfafuntefle,vtreftangulum,  OEN,  ad 
rc&angulum  fub , OE , & NM , vna  cum, 
re&angulo  fub  compofita  ex  J.ON,6t  J. 

ME,  & fub, ME;  Omnia  verd  quadrata- 
SF,  ad  omnia  quadrata,  HQ , funt  vt  qua 
*.I»  ».  dratum,D  F, ad  quadratum  ,PQ,  vel  ad 
quadratum,  HG,.i.vc  redangulum^OEN, 

3 Sch.  ad  rcdlangulum,OMN  ,ergo  eadem  ad  re. 

40. 1.  i.  ]iquum  omnium  quadratorum  frufti , DH 
GF,  demptis  omnibus  quadratis , HQ  , e- 
runt  vt  reftangulum,  OEN  , ad  reliquum , 
dempto re<ftangulo,OMN,  ire&angulis 
fub,OE,  MN,  & lub  compofita  ex  J.ON, 
j.i.  EJemA  '*ME,  & fub,  ME, ell  autem  rcftangu- 

’lum  fub,OE,  MN,  aequale  reftangulis  lub,OM,MN,&fub,  EM, 
MN,  ergo  dempto  re<ftangulo,OMN,a  re<2angulo  lab,OE,MN, 
remanet  rc{tangulum,EMN,  ad  quod  vna  cum  rcdtangulo  fub 
compofita  ex  j.  ON,  & ME,  Sc  fub , ME , ipfum  reftangulum 
OEN,  erit  vt  omnia  quad.  SF,  ad  omnia  quad.  frufti,  HDFG,  dc- 
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ptis  omnibus  quadratis , HQ,  aequatur  autem  re&angulum , EM 

N, cumredlangulofub,EM,  & fub  compofita  cx  4»EM,&  J.N 

O,  redangulo fub,  EM, & fub  compofita  cx  4.  EM.  integra.MN, 

& .*•  NO, ergo  omnia  quadrata,  SF,  ad  omnia  quadrata  frufti,D 
HGF,  demptis  omnibus  quadratis , HQ,,  erunt  vtrcdangulum , 

OEN,  ad  re&angulum  luo , EM , & fub  compofita  ex  -J . EM»  in*  • 
tegra , MN , & J.  NO. 

Omnia  vero  quadrata  trianguli , DMF , ad  eadem  erunt , vt  j. 
re&anguii,  OEN,  ad  reclangulum  fub , EM , & fub  compotita  ex 
v*  EM,  integra,  MN,  & 1.  NO,  .i.  vt  totum  redangulum  fub,  O 
EN,  ad  redlangulum  fub,  EM  ,&  fub  compofita  ex,  EM,  tripla, 

MN,  &,  NX,v«  fub,  EM,  & fub  compotita  cx,EX,&  dupla, MN, 
quas  offendenda  erant . 

THEOREMA  V.  PROPOS.  V. 

IN  eadem  figura,  regula  eadem  retenta  ,oftendemu$  ora- 
mnia  quadrata,  AF,demptis  omnibus  quadratis  hyper- 
bolae, DNF,  ad  omnia  quadrata,  SF,  demptis  omnibus 
quadratis  frufti,  HDFG , efle  vt  parallelepipcdum  fub  co- 
pofita  ex  ipfa,  XE,  EN,  & fub  quadrato,  NE,  ad  parallele- 
pipedum  fub  compofita  ex  eadem , XE,  & cum  ,EN  ,NM, 

& fub  quadrato , ME. 

Quia  enim  omnia  quadrata,  AF,ad  omnia  quadrata  hyperbo»  x*  ^a‘us* 
lac,  DNF,  Cunt  vt,OE,adcompoficamex  J.ON,& NE,ide6 
per  conucrfionem  rationis,  & conuertendo  omnia  quadrata,  AF , 
demptis  omnibus  quadratis  hyperbolae,  DNF,  ad  omnia  quadra- 
ta, AF,  erunt  vt  compofita  ex  1 . ON,  & J.  N E,  ad , OE , .i.  fum- 
pta,  NE,  communi  altitudine,  vt  reftangulum  fub  compofiu  ex 
|.  ON,&i*NE,  & fub,NE,ad  rcdVangulum,OEN.  Quoniam 
vero  omnia  quadrata , AF , demptis  omnibus  quadratis hyperbo- 
le, DNF , ad  omnia  quadrata,  SF,  demptis  omnibus  quadratis 
frufti,  DHGF,  habent  rationem  compofitam  ex  ea,  quam  habent 
omnia  quadrata,  AF , demptis  omnibus  quadratis  hyperbole , D pefih.i».' 
NF,  ad  omnia  quadrata , AF , .i.  ex  ea , quam  habet  redlangulum  * '* 
fub  compofita  ex  ].ON,&f.  Nk,  &iub,  N E,  ad  redtangu- 
lum , N E O ; & cx  ratione  , quam  habent  omnia  quadrata , 

AF,  ad  omnia  quadrata,  SF,  idefiexea,  quam  habet,  NE, 
ad , EM  , & tandem  ex  ea , quam  habent  omnia  quadrata  , SF , 
ad  omriia  quadrata,  SF, demptis  omnibus  quadratis  frufli  , HDF 
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G,  ideo  omnia  quadrata , Ap , demptis  omnibus  quadratis  hyper- 
bole, DNF,  ad  omnia  quadrata,  SF, demptis  omnibus  quadra* 
tis  frufii,  HDFG , habebunt  rationem  coinpofitam  ex  ea , quam 
habet  re&angulum  fub  compofita  ex  ]:ON>&  ?•  NE, &iub,N 
E,  ad  reftangulum,  N EO,  & ex  ea,  quam  habet,  NE  ,ad,£M, 
& ex  ea,  quam  habent  omnia  quadrata , SF , ad  omnia  quadcaw , 
SF,  demptis  omnibus  quadratis  frufb,H D 
FG*  Quoniam  autem  omnia  quadrata, 

SF,  ad  omnia  quadrata  frudi,  HDFG , sut 
vt  re£lagulum,OEN,ad  re&.fub  OE,NM, 
cum’re£tag. fubcompofita ex  ON,  & 

'ME,&  fub,  ME,  ideo  oia  quadrata,  SF , ad 
refiduum,  daptis  omnibus  quadrat:s  frudi, 

HDFG,  erunt  vt  reftangulum.O EN  ,ad 
refiduum,  demptis  a reftangulo,  GEN,re- 
dangulo,  (ub,  QE,  N M , vna  eum  reftan- 
gulo  iub  compofita  cx  J.ON  ,&  5.  ME, 

&fub,  ME*  fligitur  a reftangulo,  OEN, 
dempieris reftangulum  iub , OE,  MN  , re- 
manebit re&angulum  iub , OE , EM , rur 
fus  fi  a re&angulo  fub, OE,  EM,  dempieris  o 

fmfitaex  J.  ON,&  ME,  & fub,  ME  ,.i.  fi  dempieris  re&angu» 
umiub,OB,&,  ME,  remanebit  re&angulum  iub,  BE,  EM, a quo 
fi  adhuc  auferas  re&angulum  fub  ME , & fub , ME , -i*  ’•  qua* 
drati,  ME,habebimps  recfanguiura , BEM,  dempto  quadrati , 
ME,  ad  quod  re&angulum,  OEN,  erit  vt  omnia  quadrata,  SF,ad 
fui  reliquum,  demptis  omnibus  quadratis  frufti,  HDFG,  ergo  om- 
nia quadrata,  AF,  demptis  omnibus  quadratis  hyperbolae , DNF, 
ad  omnia  quadrata,  SF,  demptis  omnibus  quadratis  frufti , HDF 
G,  habebunt  rationem  compofitam  ex  his  rationibus  .f.ex  ca,  qua 
habet  reftangulum  fub  compofita  ex ON,  & ?.  NE,&fub,NE, 
ad  redtangulum,OEN,  & ex  ratione,  NE,  ad,  EM,  & ex  ca,quam 
habet  re£langulum,OEN,adre<5tangulum,  BEM, dempto  5. qua» 
drati,  ME ; harum  autem  ifta:  duae,  quam.f.  habet  reflangulura 
fub  compofita  ex  J. ON,&  |.  NE, & fub, NE,adredtangu!um, 
OEN,  & quam  habet  reftangulum,OEN,ad  re&angulum,  BEM, 
dempto  '.quadrati, ME, conficiunt  rationem reftanguli fub com. 
pofitaex  l.ONjSr  f. NE , &fub,  NE , adreftanguIum,B£M  f 
dempto  quadrati.  Me,  vel,  his  triplicatis , conficiunt  rationem’ 
rettanguli  iub  compofita  ex  tribus,  BN,.t.ex,  NX,  & ter  %NE , 
,f.  dupla,  N E,  .f.  iub  compofita  cx , N E , & , EX , & fub , N E , ad 
rc&anguium  fub  tripla,  BEi  & fub , EM,  demptis  ?.  idcil  integro 
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dempto  quadrato,  ME,  quia  vero  tripla,  BE , ert  compofita  ex  , E 
X,  & dupla,  EN>  fiaredtangulo  iub  cojt  polita  ei,  EX,  & dupla» 
EN,  & fub,  EM,  abftuleris  quadratum,  M E , ,i.  re£tangulum  fub  > 
ME,  &(  ME, rettoanebit  rediangulum  lub compofita  cx  iplu , XE , 
EN,  NM,  & lub,  EM,  illas  ergo  tres  componentes  rationes  tn  has 
duas  refolutas  habemus , 1'cilicet  in  cara , quam  habet  re&angulu 
fuf.XEN,  integra,  & fub , EN « ad  reftangulum  lub  integra , X E, 
FN,NM,&fub,  ME,  & in  eam , quam  habet,  NE,  ad,  EM  .quas 
duae  rationes  componunt  rationem  parallelepipedi  fub,  NE,& 
fub  rettangulo  integra: , XEN,  du&ae  in , EN,  ideft  parallelepipc- 
di  lub  integra, XEN,  & quadrato, NE , ad parallelepipedum  lub, 
ME, & rettangulo integrae, XE , EN,  NM , dufts  in . ME,  .i.  ad 
.."parallelepipedum  fub  integra,  XE,  EN,  NM,&  quadrato  , M E , 
ergo  omnia  quadrata,  AF , demptis  omnibus  quadratis  hyperbo- 
lae , DNF , ad  omnia  quadrata , SF-,  demptis  omnibus  quadratis 
frufti,  HDFG  .erunt  vt  parallelepipedum  fub  integra , XEN , &: 
cuadrato,N^>  adparaUelcpipcdum  lub  integra  , XE,  EN , N M , 
& quadrato,  ME,  quod  erat  oftendendum.  t , 

*■  '•  \z  ’•  ' " ■ : 

PROBLEMA  I.  PROPOS.  VI. 

: c av.  . M ' ■ . ^ ,1  ■ 

ADatahyperbola  portionem  abfeindere  per  lineam 
. adeiufdemaxim , vel  diametrum  ordinarim  appli- 
. catam , cuius  omnia  quadrata , regula  propoiitar  hyperbo- 
lae baU,  ad  omnia  quadrat&qianguJr  in  eadem  bah,  & cir- 
ca eundem  axinvvd  djametrup  cum  portione,  iiue  hyper- 
i Bola  abfcilTa  , esiftent  is , habeant  datam  rationem , quani 
oportet  efle  quidem  maioris  inaequalitatis , fed  tamen  mi- 
norem fexquialtera  . .m  . > }.  i 


Sit  ergo  data  hyperbola,FEG,  cuius  axis,  vel  diameter,  E 
larus  tranfuerfuno,  C'E, cuius  fit , AE,  fexquialtera,  bafis , & regu- 
la, FG,  data  ratio,  quam  habet,  HR,  ad,  RL,  maioris  inaequali  - 
tatis  , fed  minor  fexquialtera , oportet  ergo  ab  hypcrbola , FEG , 
per  lineam  ad,  EM  iordinatim  applicatam  .i.  bali,  fiue  regula: , 
FG , parallelam  , portionem » fiue  hyperbolara  abicindetc , cuius 
omnia  quadrata  ad  omnia  quadrata  trianguli  in  eadem  bafi , & 
circa  eundem  axim , vel  diametrum  cum  ipia  habeant  rationem , 
quam  habet,  HR,  ad,  RL ) quia  ergo  ratio , HR,  ad,  RL,  ell  mi- 
nor fexquialtera , erit  minor  ea , quam  habet , AE,  ad,  EC , & etia 

diui* 
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diuidendo  uvnor  ca,  quam  habet, 
AC,  ad , CE  , eandem  ergo , quam 
habet , HL,  ad,LR,  habebit , AC,  ad 
maiorem , C E , fit  illa  , CO , & per , 
O,  ducatur,  SV , parallela  ipfi  regu- 
lae, FG,iunganturque,  SE,  EV : Om- 
nia ergo  quadrata  hyperbolae,  SE  V, 
ad  omnia  quadrata  trianguli,  SEV , 
luat  vt , AvJ,ad,OC,  qmayero,  AC, 
ad,  CO, cfl  vt,  HL,  ad, LR,  compo- 
nendo,  AO,  ad,  OC,  erit  vt,  HR,ad, 
RL,  ergo  omnia  quadrata  hyperbo- 
lae, SEV,  ad  omnia  quadrata  triangu- 
li, 'iEV,  erunt  vt,  HK,ad,  RL in 
ratione  data,  quod  facere  opus  erat. 


THEOREMA  VI.  PROPOS,.,VlI. 

SI  circa  datam  hypcrbolam  defcribantur  afymproti, 
eiuficm autem  bafis  vfqj-ad  afymptotos  producatur, 
qua:  fumatur  pro  regula:  Omnia  quadrata  hyperbolae  ad 
omnia  quadrata  twatiguli  afyraptotis  , & bafi  comprchen- 
ii,  habebunt  rationem  compofttamex  ea  ^ auam  habet 
quadratum  bafishyperbolatadquadratum  baus  trianguli, 
&cxea  , quam  habet  re&angulum  fub  cotnpofitaex  lex- 
quialtera  tranfuerli lateris,  & axi,  vel  diametro  datshy- 
perboiar,  fub  eodem  axi,  vel  diametro , ad  re&angulum 
fub  compofita  ex  tranfuerfo  latere , Se  axi,  vel  diametro 
ciufdem  hyperbolae;  &fub  compolita  ex  ‘.traafuerfi  late- 
ris , Se  eodem  axi , vel  diametro. 


Sit  igitur  data  hyperbola,  cuius  bafis,  SX,  circa  axira  » vel  dia- 
metrum,  O V,  cuius  tranfucrium  latus  fit , BO , bifariam  in  C ,di- 
uiium,  fit  autem  illi  in  direttum  adiun<fta,  AB , aequalis , BC  , de- 
inde dutfa  per , O , tangente  hypcrbolam  , qu<e  (it , ED  , cui  erit 
parallela  bafis,  SX,abicmdantur,  EO, OD  ,ita  vt  quadratum, E 
O,  6c  quadratum,  OD  , feortira  fint  aqualia  quartae  parti  re<3an  • 
guli  iub,  BO,  latere  tranluerio , & fub  au  idem  re<fto  latere, fi  ergo 
iunclis,  CE , CD  ,ips.e  producantur  indefinite  verius  bafim  ,SX, 
cui  pioduoia:  occurant  in  punttis , H,  R,  erunt,  CH,  CR, aiym • 
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ptoti  dat*  hyperbolae . Dico  igitur  omnia  quadrata  hyperbolf , 
SOX,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  HCR,  habere  rationem  com- 
pofitam  ex  ea,  quam  habet  quadratum , 

SX,ad  quadratum,  HR,  & reftangulu  , 

AVO,  adrettanguium , BVC , iungan- 
tur,OS,OX:  Omnia  ergo  quadrata  hy- 
perbol*,  SOX,  ad  omnia  quadrata  tria- 
guli,  HCR , habent  rationem  eompofi- 
tam  ex  ea,  quam  habent  omnia  quadra- 
ta hyperbolae,  SOX , ad  omnia  quadra- 
ta trianguli,  SOX,  .i.  ex  ea, quam  habet, 

AV,  ad,  V B,  & ex  ea,  quam  habent  om- 
nia quadrata  trianguli,  SOX,  ad  omnia 
quadrata  trianguli,  HCR,quas  eft  com- 

Sofita  ex  ea,  quam  habet  quadratum  ,S 

, ad  quadratum,  HR,&  ex  ea,  quam  

habet,  OV  ,ad  , VC,  habemus  ergo  has  tres  rationes  componen- 
tes rationem,  quam  habent  omnia  quadrata  hyperbo!*,  SOX,  ad 
omnia  quadrata  trianguli , HCR , fciltcet  eam  ,quarrv  habet  qua- 
dratum, SX,  ad  quadratum,  HR,  & quam  habet , AV,ad,  VB,& 
tandem , quam  habet,  OV,  ad,  VC,  harum  autem  ift*  du*  .{.qua 
habet,  AV,  ad,VB,  &,OV,ad;  VC,  componunt  rationem  rcfta- 
gulij  AVO,  ad  reaangulum , BVC, ergo  omnia  quadrata  hyper- 
bol*,  SOX,  ad  omnia  quadrata  trianguli , HCR , habent  rationfi 
compofitam  ex  ea,  quam  habet  quadratum , SX , ad  quadratum , 
HR,  & rertangulum , AVO,  ad  reaangulum , BVC , quod  often- 
dere  opus  erat . 


Dcfin.ia. 

1.  i. 

i.  huius. 
D.  Cor. 
21.  1.  #. 
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THEOREMA  VII.  PROPOS.  VIII. 

IN  eadem  anteced.  figura,  regula  eadem,  retenta,  often- 
demus  fdu&a  intra  hyperbolam,  SOX,  ipfa,  IY,  occur* 
rente  afymptotis , CH,  CR,  in,  T,  P. ) omnia  quadrata  tra- 
pezijjTHRP,  ad  omnia  quadrata  frurti  hyperbrI*,lSXY,‘ 
eflein  ratione  compofita  ex  ea,  quam  habet  reaangulum 
fub,  GP,  VR,  cum  . quadrati,PM,  ad  quadratum,  VX,  Sc 
ex  ea,  quam  habet  rc&angulum  , BVO,  ad  re&angulum 
fub  ,BV,OG,vnacumre<SUngulofub  compofita  ex  .BO, 
&,.GV,&Iub)GV. 

Du- 
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Ducantur  per  punfla,  X,  R ,XN,RM  , re&ae  lineae  parallelas 
axi , vel  diametro  hyperbolae,  OV,  occurrentes,  TP,  productae, in, 
N,M:  Omnia  ergo  quadr.  trapezij,  GPRV , ad  omnia  quadrata 
quadliiinei , GVXY,  habent  rationem  compofitamexea , quam 
habent  omnia  quadrata  trapezij,  PGVR  ,,ad  omnia  quadrata, 
GR,  .i.exea , quam  habet  rectanguJumfub,PG,VR,cum  j.qua» 
drati,  PM,ad  quadratum,  VR,  & ex  ea,  quam  habent  omnia  qua- 
drata , GR,  ad  omnia  quadrata»  GX,  idert  ex  ea, quam  habet  qua- 
dratum, RV,  ad  quadratum,  VX ; qua:duae  rationes  componunt 
rationem, quam  habet  rectangulum  fub, 

GP,  VR,  cum  {.  quadrati , PM  , ad  qua 
dratum,VX;  & tandem  cx  ea,  quam  ha- 
bent omnia  quadrata,  GX,  ad  omnia 
quadrata, GYXV,  .i,  cx  ea,  quam  habet 
rectangulum,BVO,ad  rectangulum  fub, 

BV , GO , vna  cum  rectangulo  fub  com- 
pofita  ex  BO,  & 5.GV,&fub,GV, 
ergo  omnia  quadrata  trapezij , PGVR , 
ad  omnia  quadrata  quadrilinei , YGVX,  w 
ve!  eorum  quadrupla  ,i.  omnia  quadrata  T //7 
trapezij, THRP,  ad  omnia  quadrata  fi  u*  Mr 
fli.ISXY.  habebunt  rationem.  compofi-  -y-  — 
tam  exea,  quam  habet  rectangulum  iub,  , * v Xft 
GP,  VR,  cum  J . quadrati,  PM, ad  quadratum,  VX,  & ex  ea , q ui 
habet  rcetanguUim,  BVO,  ad  rectangulum  fub,  BV,  GO,vna  cum 
rectangulo iuocompofita ex  GV,& fub , GV,  quod 

oflendere  opus  erat. 


THEOREMA  VIII.  PROPOS.  IX.  < 

Vlfxadhuc  anteced.  figura , exponemus  aliter  rationi 
ibi  adinuentam  tantummodo  compofitam  ex  dua- 
bus, ad  wjam  folii  n eandem  reducentes, probando .f.  om- 
nia quadruta  n ianguli,  HCR,  regula  eadem  ,HR , retenta 
ad  omniaquadrata  hyperboJ«e,Sr)X,efre  vtcubus^  CV, 
eftad  parallclepipeduin  terfub,  CO,  & quadrato,  OVi 
cum  cubo,  OV» 

Nam  vttnfupradifla  Propoiit.  oflenfumeftjomnia  quadrata 
trianguli,  CHR,ad  omnia  quadrata  hyperbolae,  SOX,conuerce* 
do, habeut  rationem  coiupo.itam  cx  ea  , quam  habet  quadratu , 

HR, 
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HR,  ad  quadratum,  SX,  &redtangulum,  BVC,adredlangulum: 

AVO,  qua:  eft  compofita  pariter  ex  duabus  .f.  ex  ea,  quam  habet,  i'  * * 
CV,  ad,  VO,  & ex  ea,  quam  habet,  BV  , ad,  VA  , vt  autem,  bV, 
ad,  VA,  fle  eft,  lumpta,OV , communi  altitudine , redtangulum , 

BVO,  ad  redtangulum,  AVO,  quod  icrua . Sumatur  nunc  harum 
rationum  componentium  ea,  quam  habet  quadratu, HR,  ad  qua- , 
dratum , SX,  qua:  eft  eadem  ci , quam  habet  quadratum , HV , ad  j.2.Eicm> 
quadratum,  VS,  quia  vcrdred  angulumjJbSR^uniquadratOjSV,  io.i.co.* 
eft  aequale  quadrato,  HV,  ideo  quadratum,  VS , eft  exceffus , quo 
quadratu, HVjiuperat  redtang.  quia  rcctangui.HSR,  eft 

aqua’e  quadrato,  EO,  ideo,  vt  quadratum,  HV  ,ad  rectaugulum,  4.$.E!cm. 
HsR , ita  erit  idem  quadratum  , HV , ad  quadratum , EO , & ita 
jerit  quadratum,  VC,  ad  quadratum  , CO,  quia  triangula  ,CEO, 

CH V,  fune  fimilia,  ergo,  per  conucriioncm  rationis , quadratum , 

HV,  ad  cxceflum  lui  luper  quadratum,  EO,  .1.  ad  quadratum, VS, 
erit  vt  quadratum,  VC, ad  excellum lui  luper quadratum,  C <3,. i.  . 
ad  rectangulubtsiub,  CO,OV,cum  quadrato,  OV,. i.  ad  rectan-  ' 
gulum  lemei  lub , BO , OV , cum  quadrato , OV  , .i.  ad  integrum 
rectangulu,  BVO;  erit  ergo,  vt  quadratum , HV , ad  quadratum , 

VS,  ita  quadratum»  CV,ad  rectangulum,  B VO , hac  ergo  ratio , 
quam  nempi  habet  quadratum,  C V,  ad  rectangulum,  BVO, lum-  . 
pta  vice  eius,  quam  habet  quadratum,  ElV , ad  quadratum , VS , 
vel  quadratum,  HR,  ad  quadratum,  Sji,  (qua  erat  vna  rationum 
componentium)  componit  rationem  omnium  quadratorum  tria- 
gult,  HCR , ad  omnia  quadrata  hyperbole , SCX , limul  lumpta 
cum  ea,  quam  habet  redtangulum,  b VO,  ad  redtauguium  , AVO, 

& cum  ea,  quam  habet,  C V,ad,  VO;  harum  autem  trium  rationu 
component. um  ca,  quam  habet  quadi  atum,CV,  ad  rcdlangulum, 

BVO , & quam  habet  hoc  redtangulum , b VO , ad  redtangulum , 

AVO,  componunt  rationem  quadrat , C V , ad  rediangulutn , AV 
O,  illas  ergo  tres  in  has  duas  rationes  rcioluias  habcmus.l.iqeam, 
quam  habea quadratum,  CV,ad  redtangulum,  /\VU,&  ineam, 
quam  habet,  CV,  ad,  VO,  porro  iit*  dua;  rationes  componunt 
rationem  parallelepipedi  iub,CV,  & quadrato,  CV,  .i.  cubi , CV, 
ad  parallele;  ipedum  lub , OV , & redi  angulo,  AVO,. i.  parailele- 
pipcdiiub,  AV,  & quadrato , VO , ,i.  parallelepipedi  tub , AO,  & 
quadrato,  OV,  cum  cubo,  OV , i.  parallelepipedi  ter  lub,  C C , & . 

quadrato,  OV, cum  cubo,  OV  ; trgoomna  quadrata  trianguli , ’ 

HCR,  ad  omn.a  quadraia  hv pti boia;,  SOX,  erunt  vt  cubus , ( V, 
ad  paraiklepipedum  ter  iub,CO,  & quadiato,OV,  cum  cubo,  O 
V,  quod  olkndcre  opus  uat. 

B b b THEO- 
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THEOREMA  IX.  PROPOS.  X. 

SI  a centro  hyperbol*  du*  intra  afytnptotos  eiufdem 
du&*  fuerint  re Cts  linea;  indefinite  pradu&a»  , agan- 
tur auten  intra  curuam  hyperbol icam  parallela;  tangenti* 
bus  in  punftis  concurlus  du&arum  linearum,  8c  catas  hy- 
perboiic*  hinc  inde  ad  eandem  producar,  erunt ift*  ba- 
feshyperbolarum,  quarum  diametri,  vel  axeserunt  por* 
tiones  durarum  a centro  intercepta;  inter  ipfas , & earun- 
dem  hyperbolarum  vertices : Dico  autem  omnia  quadra- 
ta vnius  didUrum  hyperbol  arum,  regula  eiufdem  bafi,  ad 
omnia  quadrata  alterius  .regula  quoq;  huius  bafi,  habere 
rationem  compofitam  ex  ratione  re ftanguli  fub  compofita 
ex  fexquialtera  tranfuerfi  lateris  hype  rbol*  primo  didi* , 
& axi,  vel  diametro  eiufdctn,  & fub  compofita  extran- 
fuerfo latere,  & ax» , vel  diametro  hyperbol*  fecundo  di- 
di* , ad  re&angulu  n fub  compofita  ex  fexquialtera  tran- 
fuerfi  lateris  hyperbol*  fecundd  di&* , & axi , ve  1 diame- 
tro eiufdem  ,&  fub  compofita  ex  tranfuerfo  latere  , & axi , 
vel  diametro  hyperbol  a:  primd  didi*  > Sc  ex  ratione  paral* 
lelepipedi  fub  altitudine  hyperbol*  primd  didi*  ,bafi  ve- 
ro, bafis  eiufdem  quadrato  ad  parallelepipedum  fub  alti- 
tudine hyperbol*  Iccundd  didi*,  bafiqj  pariter  eiuidem 
bafis  quadrato. 

Sitergo  hyperbol*,  ADC.vtcunq:  bafis,  AC,  centrum  , F»per 
quod  mira eiuidem aiymptotos,  EY,  EZ,  duft*  liat,  FEDB,  HE 
VI,  vtcunq,- indefiniti  produtt*,  fit  tamen  altera  carum  diameter 
iamexpofit^  hyperbol*,  pro  alia  hyperbola  autem  conftituen da , 
dUifU  pariter  fit  vtcunq:  intra  curuam  hyperbolicam , &.  in  cande 
hmcinde  produdaipfa,OX , parallela  tangenti  curuam  hyperbo- 
licaminpundlo,  V,  inquaipfam.HI  , fccat*  Dico  ergo  omnia 
qua  Irata  hyperbol*,  AD  2 .regula  , AC , ad  omnia  quadrata  hy* 
perool  e,  O Vi,  regula , OX  » habere  rationem  compofitam  ( Ium» 
ptis,  EF,  F 4,  «qualibus  i pii,  ED,&  , EH  > HR , xqualibus  ipfi  % 
£V,>  cx  ratione  reclanguli  iub,  MB,  HI,  ad  rcftaogulum  fub , R 1, 
FB;  &ex  ratioaeparalielepipedi  iub  altitudine  hyperbol*,  ADC, 
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& bafi  quadrato,  AC , ad  paralicJcpipedura  fub  altitudine  hyper* 
bol*,  OVX,  bafi  autem  quadrato,  OX.  Nam  omnia  quadrata 
hyperbolae,  ADC , regula , AC  , ad  omnia  quadrata  hyperbolae , 

OvX,  rcguia,OX,  (iunttis,  AD,  DC , OV , VX , ) fumptis  mediis  DefiM»- 
omnibus  quadratis  triangulorum,  AD 
C , OVX  ,habent  rationem  compofitS 
ex  ratione  omnium  quadratorum  hy- 
perbola: , ADC,  ad  omnia  quadrata 
triangu  i, ADC, .Lex ratione,  MB, ad, 

BF , fit  ex  ratione  omnium  quadratoru 
trianguli,  ADC,  ad  omnia  quadrata 
trianguli , OV  X , qua;  eft  compofua  ex 
ratione  altitudinis  trianguli , A DC , vel 
hyperbolae,  ADC , ad»ataitudinem  tria- 
guli  ,OVX,  vel  hyperbolae , OVX,&  ex 
ratione  quadrati , AC , ad  quadratum , 

OX,  & tandem  eli  compotita  ex  ratio- 
ne omnium  quadratorum  trianguli,  O 
VX,  ad  omina  quadrifta  hyperbola: , O 
VX,  .i.  ex  ea,  quam  habet , HI , ad , 1R , harum  autem  rationum 

componentium  iftas  duae  .f.  quam  habet,  MB,  ad,  BF,&  , HI,  ad,  6,1  ** 
1R,  componuntrationem  rcftanguii lub,  MB , Hi , ad  rcftangulu 
lub,  Rl,  FB  jfllia;  autem  duae  rationes  coroponentes.f.  quam  ha- 
bet altitudo  hyperbolae,  ADC,  ad  altitudinem  hyperbola;  ,OVX, 

•&  quam  habet  quadratum,  AC,  ad  quadratum  ,OX  , componunt 
rationem  parallelepipcdi  lub  altitudine  hyperbola,  ADC, bafi 
quadrato,  AC , ad  parallelcpipedum  lub  altitudine  hyperbola  ,0 
VX,  bafi  quadrato,  OX,  ergo  omnia  quadrata  hyperbola , ADC, 
regula,  AC  , ad  omnia  quadrata  hyperbola , OVX , regula , OX , 
habent  rationem  compofitam  ex  ratione  retf anguli  lub,  .VI B,  HI , 
ad  reftangulum  lub , R1,FB,  fit  ex  ratione  parallelepipcdi  lub  al- 
titudine hyperbol$,  ADC , bafi  quadrato,  AC  ,ad  parallclepipe- 
dum  iub  altitudine  hyperbola,  OVX,  bafi  vero  quadrato,  OX, 
quod  oftendere  opus  erat. 

THEOREMA  X.  PROPOS.  XI. 

IN  eadem  antcc.ffgura  ,iun<5h , DV,  & a punflo,X,  du<la, 

XP, parallela  ipli  D V , indifiniteprcdudhi  , a pi  n&o 
autem , O,  ipfa , OP , parallela  ei , qua;  tangertt  bypexbo- 

Bbb  a lam. 


.i. 
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lara , ADC , in punSo ,D,quse indefinite quoq,-  produ£a 

occurrat ipfi.XP, in pu!i<ao,P,  fuppofitoque , B D , eflc 
axitn , oftende  nus  omnia  quadrata  hyperbolae , ADC , ad 
re&anguia  omnia  hyperbolar,  OVX  , finilia  re^anguio 
fub  ,XO , OP , habere  rationem  compofit  am  ex  raytionc  re- 
<»ingulifub,MB,  HI , ad  rc&angulura  fub  ,RI  ,FB,  & ex 
tatione parallelepipedi  fub  altitudine  hyperbola:,  ADC, 
& bafi quadrato , AC , ad  parallelepipedum  fub  altitudine 
hyperbolae,  OVX,  bafi  aute  m rc&angulo  fub,  XO , OP . 


Nam  omnia  quadrata  hyperbolae,  ADC, regula  eade,AC,ad  ola 
quadrata  hyperbol?,OVX,  regula, OX , oftentafunt  habere  ratio, 
ne  copoficam  ex  ratione  re&ang.  iub,  MI>,Hl,ad  reftang.lub,RI, 
1«  »otec.  FB.&Jparallelepipedi  tub  altitudine  hyperbol;,  ADC , bau  quadr. 
AC,  aci  parallelcpipedu  fub  altitudine  byperbol$,  OVX,  bafi  aute 
quadrato.OX;  infuper  omn  a quadra- 
ta hyperboi? , OVX,  ad  rettangu'a 
omnia ciufdem  hyperbole  fimiliare- 
ftaogulo , XOP , regula , XO , futit  vt 
vnum  ad  vnum,  icilicct  vt  quadratu  , 
jfO,ad  re&angulura,  XOP , .f.  fumpta 
communi  altitudine  eiufdem  hyperbo- 
le, OVX,  altitudine,  vt  parallelepi- 
pedum fub  altitudine  hyperbole, O 
VX,  bafi  quadrato , OX , ad  parallele- 
pi pedum  tub  eadem  aliitudinc,  bafi 
autem  reftangulo,  XOP , erga  omnia 
quadrata hyp.rbol?  , ADC, regula, 

AC,  ad  omnia  re&angula  hyperbol$  , 

OVXjfimiiia  rcftangulo , XOP  , regu- 
la, OX,  erutu  in  ratione  compofita  ex  ratione  re&anguli  fub,  MB, 
HI,adre£kangulumfub,  Rl,  FB,& parallelepipedi  fub  altitudine 
hyperbolf , AD  ,& tub  quadrato,  AC,  adj'''"'11-1 — :~~J — r,  k 


hyperbol^ , \ D ',  & tub  quidrato,  AC,  ad  parallelepipedum  fub 
altitudine  hyperbol?,  OvX,  bafi  quadrato,  OX,  & ex  rat;one  hui- 
us parallelep  pedi  ad  parallelepipedum  fubeiuidem  hyperbole  ,0 
VX,  altitudine  bafi  re£tangulo  , XOP  ,qu£  du§  v]timodi£l§rai>o- 
nes  componunt  rationem  parallelepipedi  lub  altitudine  hyperbo- 
le, AD'\  bau  quadrato , AC  ,ad  parallelepipedum  fub  altitudine 
hyperbole , OVX  , bali  re&angulo , XOP,  ergo  omnia  quadrata 
byperbol^ , ADC,regula , AC , ad  omnia  rc&angula  hyperbolg , 

OVX, 
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OVX,  fimilia  rc&angulo,  XOP , regula,  OX , habebunt  rationem 
compofitam  ex  ea,  quam  habet  reftauguluinlub, MB,HI,adre- 
«Stangulum  fub , R1 , FB , & ex  ea , quam  habet  paralielepipeduu» 
fub  altitudine  hyperbol$,  ADC  ,bafi  quadrato , AC,  ad  parallelc- 
bipedum  lub  altitudine  hypcrbol$,  OVX,  baGre&angulo,XOP , 
quod  erat  dcmonftrandum . 

THEOREMA  XI.  PROPOS.  XII. 

ASfumptis  quibufcunq;  byperbolis,  in  vnaquaq;rc- 
gula  bafi,oftendemus  omnia  quadrata  vmus  ad  om- 
nia quadrata  alterius , habere  rationem  compofitam  ex  ra- 
tione re&angul i fubcompofita  ex  fexquialteratranfuerfi 
lateris,  & axi,  vel  diametro  hypcrbola?  primo  difta?,  & fub 
compofita  ex  tranfuerfo  latere,  & axi , vel  diametro  hyper- 
bole fecundo  di&a?  ad  re&angulum  fub  compofita  ex  tra- 
fuerfi  lateris  fexquialtera  , & axi , vel  diametro  hypcrbola? 
fecundo  didte,&  iub  compofita  ex  tranfuerfo  lattre,&  axi 
vel  diametro  hyperbolae  primo  di&x,  8c  ex  ratione  paral- 
lelepipcdi  fub  altitudine  hyperbolae  primo  di<2a? , bafi a u- 
tem  quadrato  bafis  eiufdem,  ad  parallelepipedum  fubal- 
C tudinc  hyp  rbolx  fecundo  di&x , bafi  pariter  quadrato 
b fisciuldcm.  Vclfi  comparentur  omnia  quadrata  hy- 
perbola?  primo  di£x , ad  omnia  rc&angula  hyperbolae  fe- 
cundo ditfa?  fimilia  cuidam  re&angulo,  illa  ad  haec  habe- 
bunt rationem  compofitam  ex  ratione  praedi&orum  re&a. 
guforum,&  ex  ratione  parallelepipedi  primo  di&iadpa- 
rallciepipedum  fub  altitudine  hyperbolae  fecundo, di &ae 
bafirc&angulo,  cui  omnia  di&a  re&angula  lunt  fimilia. 
Vel  tandem  fi  comparentur  omnia  re&angula  prima?  hy- 
perbolae fimilia  cuidam  re&angulo  ad  omnia  redangula 
fecundae  hy perboiae  fimilia  pariter  cuidam  rt  £tengulo  , il. 
Ia  ad  hate  habebunt  rationem  compofitam  tx  ratione  pa- 
rallclcpipedi  fub  altitudine  hypetbola?  ptimodi&ae  bafi 
redangulo,cui  omnia  eiufdem  1 exanguia  Ijint  fi  nilia , ad 
parallelepipedum  fub  altitudine  ictundx  hypeibolx.  bafi 
re  C\ angulo , cui  omnia  eiufdem  tUtanguiu  ism  dicta  lunt 

* fimi- 
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fimilia,  & ex  ratione,  quar  in  huius  Theorematis  fupradi. 
aiscafibusincer  iliaduore&angula  primd  iocoexpofita 

fuit*  x j,  • 

Sintafiua>pt$quscunq;hypcrbol$,  BAD, HMQ,  circa  axes» 
vel  diametros,  AC,  MP, circa  quas  line  quoq;  triangula,  BAD,  H 
MQ,  & inbafibus,  BD,  H alatus  autem  traniucrtum  hyperbolf, 
BAD,  fit,  GA , cuius  Icxquialtera , VA  ; & iacus  cranfucrium  hy- 
perbolj,  HMQ,  fit,  MX , cuSs  lexquialtera , MR  , lint  autem  ex. 
pofit*duae  vtcunque  re&*  linea:,  FY,£N.  Dico  omnia  qua» 
drata  hypcrbol? , BAD,  regula,  BD  » ad onania  quadrau byper» 
pcrbole , HMQ , regu* 
la , HQ^  habere  ratio- 
nem compofita  ex  ea, 
quam  habet  reftangu- 
luin  lub,  VC,  XP,adre- 
aangulurafub  RP,  C 
G,&exea,  quam  ha- 
bet paralldepipedum 
fub  altitudi  n : hy  perbo- 
le,  BAD,  & fub  qua- 
drato, BD,  ad  piralie- 
lepipedum  fub  alritu- 
dine  hyperbolj.HMQ^ 
bafi  quadrato,  HQ; 
quod  offendemus  ad  B 
modum  Propof.  io.  Si 
ver6  comparentur  om- 
nia quadrata  hyperbolae,  BAD,  ad  omnia  re&angula  hyperbol*^ 
H MQj  fimilia  reftangulofub  .HQjiBN  «offendemus  illa  ad  haec 
hab:re  rationem  conapofitamcx  ratione  prim6  di£b  nter  illare* 
langula,  & ex  ratione  pitallclepipedifub  altrtud  ne  hyperpola:  , 
BAD,b^fi  quid  ato,  BD,  ad  paralldepipedum  fub  altitudine  hy- 
perbolae, HMQ,  bafi  reftangulo  fub  , HQ , EN ; hocq,-  offende- 
mus iuxta  methodum  PropoU  antecedentis.  Si eamdem  compa- 
rentur omnia  re&angula  hyperbolae,B AD,  fimilia  reAangulo  lub» 
BD,  FY.ad  ouiniareftangula  hyperbolae , HMQ,  fimiliareftan- 
gulo  fub,  HQJ=N,  offendemus  propofitum  de  bis  hoc  padto:  Na 
omnia  reftangu  I*  hy perbol*  , BA  D,  fimilia  re&angulo  fub , BD, 
FY,  ad  omnia  quadrata  eiufdem , BAD  ,fant  vt  reftangulum  fub, 
BD,  FY,  ^djquadratum,  B D ,.i.  vt  paralldepipedum  lub  altitudi- 
ne 
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nc  hyperbolae»  BAD,  bafi  re&angulo  fub',  BD , FY  , adparallek- 
pipedum  fub  eadem  altitudine  ba Ii  quadrato , BD  : pariter  omnia 
quadrata  hypcrbola?,BAD,  ad  omnia  re&angula  hyperbo^HM. 

Q,  fimilia  reflangulo  fub,  HCQ  EN , habent  rationem  compofita 
ex  ratione  re&anguli  lub,  VC,  XP,  ad  reflangu  um  lub,  RP , GC> 

& parallelepipedi  lub  altitudine  hypcrbol*,  BAD  ,&  lub  quadra- 
to, BD,adpara!lelepipedumfubaltitudtne  hyperbolae,  HMQ , 
bafi  reftangulo fub, HQ , EN  , ergo, ex  aquo, omnia rc&angula 
hyperbolae,  BAD,  fimilia  rc&angulo  lub,  BD, FY,  regula,BD,ad 
pmnia  rcftangula  hyperbolae,  HMQ»  fimilia  rcdanguloiub,HQ» 

EN,  regula,  HQ,  habebunt  rationem  compofitam  ex  ratione  re- 
6languli,lub,  VC,XP,ad reciangulumfub,RP,GC  , &cx ratio- 
ne parallelepipedi  fub  altitudine  hyperbolae,  BAD  ,bafi  redtangu- 
lo  lub,  BD,  FY,  ad  parallelepipedum  lubeadem  altitudine , & bafi 
quadrato,  BD,  & ex  ratione  huius  parallelepipedi  ad  parallciepi- 
ptdurn  fob  altitudine  hyperboly,  HMQ, bafi  le&anguio  lub,HQ, 
tN  i compofita  ex  ratione  parallelepipedi  fub  altitudine  hy- 
perbolf,ABD,  bafi  re&angulo  lub,BD , FY,ad  paralTdcpipedum 
lub  altitudine  hyperbolj,  HMQ»bafire&angulofub>  HQ,  E-N, 
qu$  erant  oftcnd» 

THEOREMA  XII.  PROPOS.  XIII- 

Similium  hyperbolarum  omnia  quadrata » regulisea- 
rum  bafibus , funt  in  tripla  ratione  axium,  vel  diame- 
trorum earundem . . 

Sint  fimiJes hyperbolae,  BAD, HMQ, earnm  latera  tVanfuerl a , 

GA,XM  , quorum  fiat  fexquidter*  , AV  ,MR , in  dircdluraaxi- 
bus,  veldiametris»AC,MP,batcs,&rcgula:ftnt>BD  ,HQ.  Di- 
co omnia  quadrata  hyperbolae , BAD,ad  omnia  quadrata  hyper- 
bolae, HMQ,  clfe  in  tripla  ratione  cius , quam  habet , AC , ad,  M 
P,  iungantur , BA  » AD , HM  , MQ . Quoniam  ergo  hyperbolae  r,ma  dei. 
funt  firailes  bafis,BD, ad,  CA,ertt  vt  bafis » HQ, ad,PM,  & lunt  Apcll.  a. 
anguli  in  clmationis , AC,  ad,  BD,  & MP,  ad,  HQ , inter  le  aqua-  Con* 
les»  ergo  triangula,  BAD,  HMQ, lunt  fimilia,  & ideo  omina  qua. 
drata  eorundem,regulis.i  jidcm,  erunt  inter  le  in  tripla  ratione  la- 
terum homologorum  -i.  eius,  quamhabct,BD,  ad,  HQ^vc^AC, 
ad,  MP ; quia  ver6 quadratum, BC, ad rc&angulum,  GC A, eft  vt 
hyperbola,  BAD,reftum  latus  ad  tranfuerium  d-  vt  redtuni  latus  p Cor.22 
ad  traoluermut  hyperbolae,  HMQ,  quia  ilic  lunt  limilcs_.l.vt  qua- 1, ». 

*•*  "u  afaM  ,dra.*^[ 
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. dratum,  HP,  ad  refiangulum,  MPX,  ideo  quadratum  ,BC , ad  re* 
'i  Pritnl  ftangulum,  ACG,crit  ve  quadratum,  HP,ad  rc£tangulum,MPX; 
c o ’ quia  aurem  ratio,  quam  habet,  BC,aid,  CA,  &,  BC,  ad,  CG,com- 

I jef  ponit  rationem  quadrati,  BC  , ad  reftangulum,  ACG , & item  ra- 
Comand.  tio,  quam  habct,HP,  ad,  PM,  &,  HP,ad  PX , componit  rationem 
& di<2i  quadrati,  HP,  ad  redta- 
aJSchol.  gulum  , MPX,  harum 
»8..u  autem  rationum  com- 
ponentium ea  , quam 
habet,  BC,  ad,  CA,  cli 
eadem , ei , quam  ha- 
bet, HP , ad,  PM , ideo 
reliqua:  componentiu 
erunt  eaedem  .f.BC , ad 
CG,erit  vt,HP,ad,P 
X , ed  autem  etiam , A 
C,  ad , CB , conuerten  • 
do  , vt,MP,  ad  PH, 
ergo,cx  aequali, & con- 
uertendo,  GC,  ad  CA  , 
erit  vt,XP,ad  PM  ,& 
diuidendo , GA , ad  , A 

C,  entvt,XM,ad  MP,6/  antecedentium  dlmiJi.i.f  VG,adAC, 
erit  vt,  RX,  ad,  MP,cft  autem  eadem,  VG,  ad, GA,  vt  eaJem  ,R 
X,  ad,XM,  ergo,  VG,  ad,  GC,erit  vt,  RX,ad,  XP, & componen* 
do,  VC, ad,  CG.crit  vt,  RP,ad  PX>fl  autem,  VC,ad,  C G,  vt  om- 
nia quadrata  hyperbolje,  BAD,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  B 
AD,&,  RP,ad  PX,  vt  omnia  quadrata  hyperbol$,HMQ,adom* 

j. huius.  n>a  quadrata  triangul' , HMQ_,  ergo  omnia  quadrata  hyperbdfi 
BAD,  ad  omniaquadrata  trianguli,  BAD  , erunt  vt  omniaqua* 
drata  hyperbola:,HMQ,  ad  1 mnia  quadrata  trianguli , H M 
permutando , omnia  quadrata  hyperbolq  , BAD , ad  omma qua- 
drata hyperbole , HMQ,  erunt  vt  omnia  quadrata  trianguli,  BA 

D, ad  omnia  quadrata  trianguli,  HMO,.  .in  tr;pla  ratione  eius» 
quam  habet,  AC,  ad,  MP,  quod  oftendere  opus  erat. 


FCor.n 

l.i. 


THEOREMA  XIII,  PROPOS.  XIV. 

SI  exponatur  fcmiperbola , qua:  per  axem , vel  dlamctru 
integrffitabfcilla,  habens  pro  bafi  dimidiam  baft 

inte- 
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integra  hyperboJtfjfiat  autem  parallelcgrcnr  ir  un  fu  b di* 

&a.  b afi  ,&  ari,  vel  diametro,  inaiigplo  tfbeildtm  ccntcn* 

CO,  fumpta  bafi  proregul?  * Omnia  quadrata  di&i  paralie* 
logrammi  ad  omnia  quadrata  trtfrrei  extra  hypetboJam 
conftituti,  erunt  vtidem  paralltlegfsn  n tm  . dluirtli- 
quum  ab  eodem  dempta  kir.it ypttfc><  la,%na  cum  exctflu, 
quo  di&a  femibypetDola  fipirat  . dfdb  parallcb  gr;,m- 
mi,  cum  i . paralie  logrammi  fub  tergente  Kypcifcoka 
axis,  vel  diametri  hyperboltt ea Fouione,  ad ouan  reli- 
qua fit , vt  integra  axis,  vel  diameter  ad  ciuleitm  latu? 
iranfuetfum . -r . ,r 

. : * • ‘ ■ • * 1 * t * . * • . 

Sit  ergo  axis,  vel  diameter  hypcrbol$,BE,  cuius  £ 
dimidia,  BED,  latus  tranlucrluir,  AB , & in  angu- 
lo, BED,  fub,  BE , ED , conditurum  parallelogra- 

mum,  GE,  (it  autem,  vt,EB,ad,  BA,ita,  EH , ad,H  

B,  & per,  H,du<3a,HM,parailela  ipfi,  ED,  qu§  iu-  "S. 

matur,  pro  regula,  ita  vt  fit  conllitutum  parallelo-^  j a 

grammum  lub,  HB,  & lub,BG,qu*  erit  tangens  HJ  \ * 
hypcibolam  in  puncto,  B.  Dico  giturOitinia  qua-  I \ 
drata,  BD,  ad  omnia  quadrata  trilinei , BGD , effe  £ T? 

Ut,  BD  , ad  fui  reliqpuro  , dempto  ab  ccdem  un  ihyptibola , BE 
D»  vna  cum excelTu,quo ipla luperat  difliparalle  t gran  n.;,B 
D,  cum  £.  B M.  Kam  omnia  quadiata,  BI  , ad  ret  ar  gula  lub , B 
D,  & lemihyperbola,  BED,funt  vtj  BD,  ad  iplam,  Bl  D,  ref?am  Coreit-r. 

gula  vcr6iub,BD,,&  BED, aequantur reaanguhsiLb,l;<  1:,  t j*  .1. 

BD,  fimul  cum  omnibus  quadratis,  BED, ergo  < mma  quadrat?, 

BD,ad  rc&angula  lub, BGD,  BED, cum  cjri*  busquarirat  s , I'E  c Cr.jj, 

D,  erunt  vt,BD,  ad,  BEDtfunt  autem  otr.nia  quadrata,  BD,  ad  '•  *• 

omnia  quadrata>BED,  vr,AE,  ad  coo-pofitan  ex  AB,  & ’.B 

E,  .i.  vt,  BE,  ad compofitamex  J. BJH,&  t.  DE,  quia  , A.  L ,BE , 
proportionalitcr  diuiduntur  in  punitis,  P,,K,  .i.  vt  parallclogram*  »•  huius 
mum,  BD  , adeompofitum  ex BM  , & {■  HD,»'«  vt,BD,ad 
coiftpofitum  ex  BD,&£.  BM  ,e»gocn  nia  quadrata , BD  , ad 
reftangula  fub,  BGD,  BED, erunt  vr,  BD,  ad  exccffum  , cuo  lc-  j. 
mihypcrbola  luperat  ’•  Br,cum  £•  BM,  erant  autem  omnia  qua- 
drata, BD,  ad  rcftangula  lub,  BGD,  BED,  vna  cum  ommb.qua- 

dratis , BE  D , vt,  BD  ,ad,  B 1 1' , ergo  omnia  quadrata , ED , ad 
rc&angula  bis  fub,  BGB>,BED,  vna  cum  omnibus  quadratis , BE 

C c c D,c 
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D,  erunt  rt,  BD,  ad,  B ED,  rna  cura  excetfu , quo,  BED,  fuperat, 

.«  BD , cura  i.  BM , ergo  per  conucrlionetn  rationis  omnu  qua-, 
drata,  B D,  ad  omnia  quadrata , BG  D , erunt  vt , B D , ad  lui  reli- 
quum, ab  eodem  dempta  femihyperbola , BEU , & cxcellu , quo 
eadem  luperat  ].  BD,  fit  {•  BM,  quod  erat  offendendum  . 

, $ e H O L I V M.: 

HAnc  Tropofmonem  appofut , rt  &.  nonnulla s alias  inferius  , 
au*  licet  fupponant  quadraturam  byperboU  tam  notam, rt  & 
ipf* complete mteUvntur, non  inutiliter  Umen  aliqualiter  fciri  exi. 
flimitti  ,rt[t  alicuius  ind  icia  tilias  quadratura  tn  lucem  prodeat , 
illico  & hic  appoftta  nota  fiant;  rei  e conuerso , vt  pcrbxc  ahquan* 
do  aiinuenta  / fatim  illius  quadnturt  nobis  motefcat:r  ,de  cum  J cie  ■ 
mus,  quam  rationem  habeat,  BD , ad  femtbyperbolam,BED  Apprehen- 
demus (latim  quam  rationem  habeant  omnia  quadrata,  BD , ad  omnia 
quadrata  trilmei,  BGD  : Vel  e contra,  (i  quando  notificabimus,  quam 
rationem  habeant  omnia  quadrata , BD,  ad  omnia  quadrata  trilmei, 
BGD  ,(latim  compertum  habebimus , quam  rationem  habeat , BD,ad 
femibyperbolam , BED,  & aus  quadratura  nota  reddetur. 

THEOREMA  XIV.  PROPOS.  XV. 


SI  parallelogrammum , & hyperbola  fuerint  in  eadem 
bafi,  & circa  eundem  axnn , vel  diametrum,  regula 
bafi.  Onnia  quadrata  didit  parailelogrammi  ad  omnia 
quadrata  figura?  compofit a?  ex  hyperbola»  & alteruti  o tri- 
Jineoru  n extra  hyperbolam  conititutoruin  ,*  demptis  om- 
nibus quadratis  aira  npti  trillnei  , eruucvtdittumparal. 
lelogramu  n ad  mferiptam  hyperbolam. 


Sit  hyperbola,  CBD,  m bali,  CD, 
circa  axnn,  vel  dametrura,  Bfi , eius 
latus  traniuerfum,  AB , m eadem  au- 
tem bafi,  CD,&  orca  eundem  axim, 
vel  diametrum,  BE , fit  pirallelogra- 
mum,  FD,  regula  verd,  CD . Dico 
ergo  omnia  quadrata,  FD,  ad  omnia 
quadrata  figura: , GBCD,  demptis 
omnibus  quadratis  trilinci , BGD,  al* 
tcrutnus  ex  duobus,  BFC,  BGD>ef- 
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fe  vt,  FD,  ad  hyperbo!5,  CBD,  quod  patet  nam,  CBD , dl  hgura 
qualem poftulat  Prop.  19.  Lib.  j.  cft  enim  , BE, communi»  axis , 
vel  diameter,  FD , paraJlelograrami , & Hyperbolo. , CBD,  vnde 
patet-  propofitum . 

• ' o*‘  ' ,,  * 

THEOREMA  XV.  PROPOS.  XVI. 

IN  eadem  aptcced.  Prepof.  figura,  fi  producatur  ,CD, 
vtcunq;  in  JM,  & compleatur  paralie  Jogrammum,  HC, 
regula,  CM : Omnia  quadrat3,  FM,  demptis  omnibus  qua- 
dratis vGVl,  ad  omnia  quadrati  figura:,  HBCM,dem- 
pt:s  omnibus  quadratis  figura: , HBDM , erunt  vt , FD , ad 
hyperbolam,  CBD. 

Patet  hoc  Theor.  nam,  CBD,eft  figura, qualem  poftulat  Prop, 
30.  Lib.  3.  quia,B£,  eft  communis  axis  , vel  diameter  ,parallelo- 
grammi,  FD,  & hyperbola , CB  D , vnde , &c. 

COROLLARIVM. 

Hinc  bibetur  omnia  quadrata, FD  ad  omnia  quad.figurd.GMCD, 
demptis  omnibus  quadratis  trilmei , RGD  , tjjb  t>t  omnia  qua- 
drata FM,  demptis  omnibus  quadratis,  GM , ad  ornata  quadrata  figu- 
rat, H BCA1,  demptis  omnibus  quadratis  fig.  HBDM,  quia  ytraq,funt, 
'Pt,  FD,  ad  hyperbolam , C BD. 

THEOREMA  XVI.  PROPOS.  XVII. 

IN  eadem  Prop.  15. figura  fi  intelligamus  du&nm  vt- 
cunq;axi,vcl  diametro,  BE,  parallelam,  BS  fi.it  au- 
te,  vt  oia  quad.FE,ad  ola  q uad.lcinihypcib.BC.E,icgu]a , 
CD,.i.  vt,AE,ad  compolitam ex  .AB.  & £E,ta quadra- 
tum, CE,  ad  quadratum,  EI,  5{  vt,  FE:  ad  femihypubeja i , 
BCE,  itaefie  lupponatur,  CE,  ad  EV,  vbicunq;cac:tpu- 
6tu:n , V*  Dico  omni  a quadrata  ,FS , ad  omnia  cjl.  drata 
figura-,  RBCS,  regula,  1 D,eflc  vt  quadratum  ( D,  ad 
quadratum, SE,quadratum ,EI , &rt#ar.gulum b.siub, 

VE, ES. 

C c c 1 Om- 
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Omnia. i.  quldrata fighr<£,  RBCS,  lecantur per,BE,  in  omnia 
quadrata,  BS,  in  omnia  quadrata  fcmi  hyperbolae , BCE , & in  rc- 
aancrula  bis  fu5, 8CE,  & fub,  BS,  ad  horum  ergo  fmgula  compa- 
remus  omnia  quadrata,  FS;  haec  igitur  ad  omnia  quadrata,  BS, 
funt  ve  quadratum , CS , ad  quadratum , SE , pariter  omnia  qua> 
drata , FS , ad  omnia  quadrata , FE , funt  vt  quadratum , SC , ad 
quadratum, CE,  omnia  vero  quadrata  ,FE  ,ad  ommaquadrata, 
BCE,  funt  vt  quadratum,  CE, ad 
quadratum,  EI, ergo,  ex  aequali, om- 
ni a quadrata,  Fi  , ad  omnia  quadra* 
ta,  BCE,  erunt  vt  quadra  tum, CS, ad 
quadratum,  EI;  quodlerua  . Item 
omnia  quadrata , Fi , ad  reilangula 
fub,  FE,  ER , funt  vt  quadratum  , C 
S,adre£kanguluro,CES,  reftangula 
vero  fub,  FE,  ER,ad  re£lang.fub,BC 
E,  ER, funt  vt,  FE,  ad,BCfi,  .i.  vt,C 
E, ai,  VE,  .i.fumpta,  ES , communi  altitudine  ,vt  rctfangulum, 
CES,  ad  rectangulum,  VES,  ergo,  ex  aequo,  omnia  quadrata,FS, 
ad  re&angula  lub,  BCE,  ER,  erunt  vt  quadratum,  CS,  ad  reftan» 
gulutn,  V ES,  ad  eadem  vero  bis  fumpta , vt  quadratum , CS , ad 
reftangulum  bis  fub,  VES ; ergo,  confcqucntibus  fimul  coileftis, 
omnia  quadrata,  FS,  ad  omnia  quadrata  , BS  , ad  omnia  quadra* 
. ta,  BCE,  &adrettangulabisfub,BCE,  ER  , ideft  ad  omnia  qua* 
drata  figurae,  RBCS,  erunt  vt  quadratum,  CS  , ad  quadra- 
SE,  quadratum , EI , & reftangulum  bis  fub  , VE , ES  ; qua  me- 
thodo fi  militer  oftendemus  omnia  quadrata , F D , ad  omnia 
quadrata  figur^ , GBCD.effe  vt  quadratum  , CD  , ad  quadra- 
tum , DE , quadratum , EI , & reftangulum  bis  fub  , VE  , ED  ; 
& (imilitcr  omnia  quadrata,  FM,ad  omnia  quadrata  figurae,  HB 
CM,eife  vt  quadratum  , CM , ad  quadratum  , ME , quadratum, 
EI,  & re&angulum  bis  fub,  VE,  EM,  quod  oftendere  opus  erat , 


THEOREMA  XVII.  PROPOS.  XVIII. 

IN  eadem  Prop.  i j.  figura  oftendemus  omnia  quadrata 
figurae,  HBCM,  demptio  omnibus  quadratis  figurae,  H 
BDM.regul  t eadem  retenta, ad  omnia  quadrata  figura?, 
GBCD,  de  nptis omnibus  quadratis  triiinci,  BGU,efie 
vt  compofita  ex , CM , MD , ad,  DC. 
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Hoc  Theorema  demonfirabnur  methodo  Se&.  i.Collorarij 
Prop.33.  Lib.3.  quod  firnilitcr  quacunq;  figura  exiftente,  C B 
D,  dummodo,  BE,  fit  communis  axis  eius,  & , FD,  facile  collige- 
mus. 


THEOREMA  XVIII.  PROPOS.  XIX. 

IN  eodem  Prop.  15,  figura  oftendemus  omnia  quadrata 
BCE,  regula,  CD , ad  omnia  quadrata  figura» , CBCD, 
demptis  omnibus  quadratis  tril  inei,  BGD,  cfle  vt  quadra- 
tum, iE,  ad  re  angulum  fub,CD,&  dupla,  VE. 

Nam  omnia  quadrata,  BCE,  ad  omnia  quadtata  ,F  E , funt  vt 
quadratum,  1E,  ad  quadratum , EC,  item  omnia  quadrata  , FE, 
ad  omnia  quadrata,  FD,lunt  vt  quadratum,  EC,  ad  quadratum,  g.\x. 
CD,&  tandem  omnia  quadrata,rD,ad  omnia  quad.tiguras,GBC 
D;dcmptis  omnib.quadratis  trilinei, BGD, funt  vt,  FD,  ad  hyper- 
bola,  CBD,  .i.  vt,CE,ad,EV,  velvt,CD,ad  dupla,  VE,vd  vtqua-  tf.V.iu*. 
dratum,  CD,  ad  redtangu<u  (ub,CD,& dupla,  VE.crgo,  ex  aequa- 
li, omnia  quadrata  iemihyperbola?,  BCE,  ad  omnia  quadrata  figu- 
ras, GBCD,deptis  omnibus  quadratis  tril  inei,  BGD,  eruntvt  qua- 
dratum,EI,  ad  re&angulumlub,  CD,& dupla,  VE, quod  erat  dc- 
monftrandum. 

COROLLAR  IVM; 

OVia  -pero  omnia  quadr  ita  figura,  GBCD,  demptis  omnibus  qua* 
d itis  trilinei,  BGD,  ad  mnia  quadrata  fig.HBC7tf,  demptis  om- 
nibus quadratis  figuret,  BHMD,  oflenfa  funt  ejfe,  vt,  CD,  ad,  DMC,.i. 
fumpta  communi  altitudine  dupla , VE  , vt  re6l angulum  fub  ,CD,& 
dupla,  VE,  ad  retlangulumfuk ,C7HD,  & dupla,  VE , tdcb  etiam , ex  -ig.huius. 
aquali,  omma  quadrata,  BCE, ad  omnia  quadrata  figura  HBCM,dt  m-f 
ptis  omnibus  quadratis  figura  , BWMD , erunt  vt  quadratum  ,El,ad 
reffuhgulum  fub , CMD,  & dupla , VE . 

SCHOLIVM. 

& fimi  lia  pvffumus  circa  byperbolam,  eiufque  portiones 
contemplari,  quorum  plurima  Leftoris  indufiria  examinanda 
relinquo,  tum  ad  ntmttm  prolixitatem  euitandam,  tum  etiam ; quia 
b<tc  Theoremata  minus  forte  reliquis  ineunda  erunt , tum  completa 
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eorum  notitia  in  fuppofitiane  cm fidem  hyperboU  qudaraturx  deficiat  i 
fi  quis  tamen  adhuc  voluerit  alu  circa  emdem  contemplari , metho- 
dum tenere  poterit  Lib.  i.  & me  profiquutam , mihi  vero  pofl 
hyperbolarum  fpeculationemad  oppofitas  feChones , & contugatat 
odppolou ii  opportune  videtur  transeundum. 

THEOREMA  XIX.  PROPOS.  XX. 

SI  ad  axim.vel  diametrum  vtriufq;  oppofitarum  fe&io- 
nun  ordinarim  applicentur  re3a?  linea?  in  eafdem 
terminata?,  ita  vtabfcilla?  per  eafdem  ab  axi  bu  , vcldia. 
metris  verfus  vertices  ftnt  a?quules  crut  i fta?  applicata?  pa- 
rallelogrammi  oppofita  latera , quod  parallelogiamum  fi 
compleatur,  regula  applicatarum  altera  fumpta  omnia 
quadrata  parallclogrammi  conftituti  ad  reliquum  ,dcm- 
ptisab  ijfdem  omnibusquadratis  oppohtarum  hyperbo- 
larumiam  fer.li3.is  ordinarim  applicatas  conftitutarum, 
erunt  vt  rcC;  a igulum  fub  compofita  ex  tranfuerlo  latere , 
& axi, vel  diametro  alcerurrius  oppofitarum  hyperbola- 
tum,  & fub  compofita  ex  hoc  ay.i,  vel  diametro , & . tran- 
fuerfi  lateris,  ad  re&angulum  bis  fub  . tranfuerfi  lateris , 
& fu  n compofita  ex  . eiufdem  tranfuerfi  lateris  , & axi, 
vel  diamerro  alrerutrius  oppofitarum  hyperbolarum,  cura 
quadrati  eiuldem  axis , vel  diametri. 

Sint  oppofita?  fc&iones,  AMC,  BN D, quarum  latus  tranfuer- 
fum  fit , N vi, communis  ax  s,  vel  diamete  r carundem  , ad  quam 
hinc  inde  productam  ordinatu»  applicetur,  BU,AC,  in  ledtionc* 
terminata;,  abic  ndentes  vei  lus  vertices,  NM  , axes,  vel  diame- 
tros, FN,  Mti,  hyperbolarum,  BND,  AMC:,(quas  pariter  oppo- 
fitas  voco)  qua;  lint  inter  tc  aequales  , iunganturque,  B A,DC  , & 
fit,  O»  centrum  oppofitarum  le&tonun^BND,  AMC. ; Quoniam 
crgo.tN,  ME,  lunt  aquales,  erunt  etiam  aequales,  BD,  AC,  & 
1'uut  eqdid, liantes,  qu.a  ad  eandem  d amctrum,velaxim,  FE,tunt 
F.!ic'rur  ordinatim  applicat^,  ergo,  BA,  DC,  erunt  ^quidiftantes,  & , RC, 
r x ij.fri.  parallelogrammum  . Dico  ergo  (regula  lumpta  altera  applica- 
<-QU*  tarum,  AC.,  BD,  vt,  AC,) omma. quadrata,  BC , ad  reliquum  eo- 
rundem dempps omnibus  quadratis  oppofitarum  hypnboiarum, 
BND,  AMC, cllc  vt  redtangulum,  JN EO, ad'rc£tangulum,NOE  , 
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bk*  cum  ?.  quadrati,  EM  . Ducantur  per,  M,  Ofpun£ta  paralie' 
1$,  AC,ipf?,  VS,TR  , igitur, TR  , tanget kflioncm  , A MC,  & 
funt  parallelogramma,  ECyVC,  VD:  Omnia  ergo  quadrata  pa« 
rallclogramroi,  VC , ad  omnia  quadrata  byperbola: , AMC  , ha 
bent  rationem  compdfitam  ex  ea,  quam  habent  omnia  quadrata, 
VC,  ad  omnia  quadrata , TC  ,.i.  cx  ratione.,  OE , ad , EM , & ex 
ratione  omnium  quadratorum,  TC, 
ad  omnia  quadrata  hyperboJf,  AMO, 
ideft  ex  ea,  quam  habet , NE , ad  co- 
pofitam  cx , OM , & *.  ME , ift? di  $ 
rationes  autem. i.  quam  habet,  OE, 
ad,  EM,  &, NE»  ad  compofitam  ex , 

OM,  & ].  ME, componunt  rationtm 
re&anpli  iub.NE,  EO,ad  rettangu- 
lum  fub,  EM,  & lub  corapofita  ex,  O 
M,  & 5 . ME , ergo  omnia  quadrata , 

VC » ad  omnia  quadrata  hyperbolf , 

AMC,  lunt  vt  redangulum,NEO,ad 
re&angulum  fub,  EM,&fubcompo« 
fitaex,  OM,&  ).  ME.quodcft^qua 
lereaangulislub,OM,&,ME,&lub  ** 

j. ME,  & lub, ME,  ..re£tanguIo,OME,  cum  quadrati,  MF,* 
qu  a vero  re&angu.ura , N EO , f quatur  redtangulo , N EO , cum 
quadrato,  OE,  quadratum  verO,  OE,  aquatur  quadratis,  EM,  M 
O , cura  rcdtangulis  bis  lub,  EMO,  ideo  (i ab  h’s  dempleris  femel 
re&angulum,  EMO,  remanebit  de  quadrato , OE , re&angulum , 
EMO,  cum  quadrat.s,  EM  , MO,  rurius  fi  dempferis  quadrati , 
EM,  a quadrato,  EM,  remanebunt  f . quadrati,  EM , re&angulu , 
EMO,  cum  quadrato  , MO , reftangulum  vero , EMO , cum  qua- 
drato, OM,  aquatur  rctf  angulo,  EOM,  vel , EON  , quod  coikdtu 
fimul  cutn  •'.quadrati,  EM,elt  refiduum,quod  remanet  detraflo 
rc&angulo,  EMO, cum  quadrati , EM  , a quadrato , EO , ergo 
detra&o  redlangulo,  EMO, cum  % quadrati,  EM  , a quadrato,  E 
O , iumflo reilangulo , EON,  ,i.  a redangulo,NEO,  remanent 
duo  re&angula,  JNOE,  cum  ).  quadrati,  ME ; quia  ergo  oftenfum 
eff  omtTa  quadrata,  Vc, ad onmia  quadrata  byperbolj,  AMC, 
etie  vt  re&angulum,  NEO, ad redlangulum  ,OME  ,cum  '.qua- 
drati, ME,  ide6,  ptr  conuerlionem  rationis , omnia  quadrata , V 
C,  ad  reliquum,  demptis  ab  ijldem  omnibus , quadratis  hyperbo- 
1?,  AMC,  erunt  vt  re&angulum,  NtO,  adredtanguluin  bislub, 
NOE, cum  quadrati, EM.  Eodem  pa£to,fiduumusper,Iv[, 
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ipfam.QP» parallelam ipf», BD.quscrit  tangens feaionem.BN. 
D,  in  pundto,  N,  ortcndc.nus  omnia  quadrata,  BS  , ad  reliquum, 
demptis  omnibus  quadracishypcrbols , BND,  ( turaptis  medijs 
omnibus  quadratis,  Bp,)  clic  vtreaangulura,MFO,ad  reftangu 
lum  bis lub,  MOF,  cum  quadrati, FN,.i*  vtreaangulum  , NE 

0,adrc<5langulum  bis  lub,  NOE,  cum  j.  quadrati,  EM , nam  , E 

M,  eft  squalis,  NF,  & ideo  etiam,  EN,  $quahs,  MF,  &,  EO , pa- 
riter cfl  squalis  ipfi,  OE . Tandem  vt  vnum  ad  vnum,  ita  omnia 
ad  omnia. i.  vt  omnia  quadrata,  BS,  ad  reliquum  , demptis  omni* 
bus quadratis  hyper^ol#,  BND,  »i.  vt  redlangulum,  MFO,  ad  re- 
dtnngulum bisfub , MOF , cum  quadrati,  FN , itaomnia  qua- 
drata, BC,  adreliquum, demptis  ab  eadem  omnibus  quadratis  hy. 
perbohrum  oppo  'tarum,  AMC,  BND  ,clt autem,  vt  rertangu- 
lum,  MFO,  ad  retangulum  bis  lub,  MOF,  cum  * . quadrati , FN, 
ira  reftaogulura  , NOE  , ad  reftanguiua.  bis  lub , NOE  , cum 
qi  a!ra  i* EM, ergo oiu^a quadrata,  BC,.ad  reliquum  demptis 

ab  j d m omnibus  quadratis  oppolitarum  hyperbolarum,  AMC, 

BNU,  irunt  vtrc&angulumfub,  NEO,adredlangulum  bis  lub  , 
NOE,\um  f.qoadrati,ME>  quodoOendereopus  erat. 


THEOREMA  XX.  PROPOS.  XXI. 

SI, veluti in anteced- fit parallelogrammum  habens «p» 
polita  latera,  qua?  fint  ad  diametrum  tranluerfam  op- 
pofiraram  feilioncmordinatim  applicata, qua?q>  oppofi- 
tarum  hyperbolarum  fint  bafes,  inluper  delcribantur  earu 
afymptoti,  & regula  fit  latus  tranfuerium}conftituti  paral- 
lelogran  nio  nnii  quadrata  ad  omnia  quadrata  figura?  , 
qua:  concinetur  lateribus  parallclogrammi  iam  didi,  late- 
ri tranfuerfo  parallelis,&  portionibus  oppolitarum  fe&io- 
num  inter  eadem  latera  comprehenfis , erunt  vt  quadrati 
vniufcuiufuis  laterum  di&i  parallelogrammi  lateri  tran- 
fuerfo  arquidiftantium  ad  quadratum  lateris  rranfuerfi, 
vnacum  . quadrati  portionis  di&i  lateris  eiufdem  paral- 
Ielogrammi,quae  inter  aiymptotosinclufa  manet . 

Sintojppolits  ledt  ones,  FAD , EVC  , quarum  latus  tranfuer- 
fum,  A V , ccntruin,  O,  per  quod  tranlcant  earum  afymptoti , YO 
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H,  NOS,  fit  autem,  veluti  in  antcccd.  Prop.  conflitutum  paralie, 
logrammum,  FC,  cuius  oppofita  latera  , FD , EC,  fint  ad  ax  m , 
vel  diametrum,  AV,  in  eadem  produttam , ordinatun  applicaia  , 
erunt,  DC,  FE,  ipfi,  AV.^qui  , ' 
di  Itantes, fint  earum  portiones 

inter  alymptotos  conclufae.H  . R D//  K G 

5, NY, regula  fit,  AV.  Dico 
ergo  omnia  quadrata , FC,  ad 
omnia  quadrata figura:,  F AD 
C V E.ideft  figurx  conclufa:  in- 
ter latera,  FE,  DC,&  oppofi- 
tarum  feiftionum  portiones  in- 
ter eadem  mancnces,  qu?  funt, 

FAD,  EVC,efie,vt  quadratu, 

DC,  vel , FE , ad  quadratum , 

AV,  cum  quadrati,  HS,vel, 

NY  . Per  punrta ergo, 0,V# 
ducantur,  XL,  VP , ad  ipiam , 

AV,  ordinatim  applicata:,  erit 
igitur,  XL,  fecunda  diameter, 

6,  VP,  tanget  fo5tionem,EV' 

C.  Quoniam  ergo  rc&angulum,  HCS,  aequatur  quadrato  ,OV, 
idefl  quadrato, LP, reftangulum  ver6, HCS , aquatur  reflangu- 
lo,LSC,  bis  vna  cum  quadrato,  SC,  ideo,  te£langulum,LSC,  bis 
vna  cum  quadrato,  SC , erit  «xqua )c  quadrato , LP ; eodem  patto 
fi  intclligamus  ipfi,  LC,  aquidifiantem  vtcunq;  ductam  intra  pa> 
rallelogrammum,  OP,  vlq;  ad  ieftionem,  VC,  produdtam,  ollcn- 
demus  rc&angulum  bis  I ub  eius  portionibus  inter,  OL,  OS , & in- 
ter, OS,  & (edionctii,  VC,  conclutis,  vna  cum  quadrato  eius,  qu$ 
inter,  OS,  & feftionem,  VC,  clauditur,  aequari  quadrato  eius,qu; 
manet  inter, OL,  VP,  & fiede  reliquis  coulimiliter  lumptis;  vnde 

Eatcbit  tandem  rettangula  fub  triangulo,  LOi,  & figura,  OVCS, 
is  lumpta  , vna  cum  omnibus  quadratis  figuia  , OVCS  , aquari 
omnibus  quadratis , OP,  regula  , AV , lam  luppofita , quia  ergo 
omnia  quadrata,  CO,  ad  omnia  quadrata,  OP,  lunt  vt  quadratu , 
ZO  , ad  quadratum, OV  , ideo  pariter  » 11  n a quadrata  , OC , ad 
re&angu  Ia  lub  triangulo, LOS,&  l“gura,CVC  S,  bis, vna  cum  om- 
nibus quadratis  figura,  OVCS,  erunt  vt  quadratum,  20,  ad  qua- 
dratum,OV;quod  lerua. 

Intuper  omnia  quadrata,  CO,  ad  omnia  quadrata  parallclogra- 
mi,SO,  fi  compleretur,  eflent  vt  cuadiatum , CL,  ad  quadratum, 

D d d LS, 
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LS,  iunt  autem  omnia  quadrata  trianguli,  OLS, omnium  qua- 
dratorum parallelogrammi , S O , ergo  omnia  quadrata  ,gO  , ad 
omnia  quadrata  trunguh,  LOS , erunt  r t quadratum , CL , ad 
quadrati,  LS;  & quoniam  otlcnfutn  eitomma  quadrata,  CO,  ad 
reddangurtabis  lub triangulo, LOS,  & figura,  OVCb,  vna  cum 
omnibus  quadratis  figurae,  O 
VCS,  elfe  vt  quadratum,  ZO, 

vel,  CL, ad  quadratum  ,Ot/, 

ideo  omnia  quadrata,  CO,  ad 
rcftangula  bis  lub  triangulo , 

LOS  , & figura,  OVCS.vm 
cum  omnibus  quadratis  tu. n 
figura^ OVCS, tum  trianguli, 

OLS^i.  o;nn;  a quadraca,CO, 
ad  o unia  quadrata  figuras > O 
LCV,  -runt  vt  quadratum , C 
L,  ad  quadratum,  OV,  vna  cu 
*, . quadrati,  L »,  & anteceden- 
tiu.n  dupla  .f.  o nnia  quadra- 
ta, XC,  ad  omnia  quadrata  fi- 
gurae, EVCLX,  erunt  vt  qua- 
dratum , rL,  a 1 quadratum, 

OV,  cum  *. quadrati,  LS  , ,&  , 

adhuc  ildo  uiii  quadrupla  .1.  omnia  quadrata , FC , ad  omnia  qua 
drata  figur«e,  F AOCV fi,  erunt  vt  quadratum/  L ad  quadratum* 
OV,  vna  cu.n  J.  quadrati,  L-»,  vel  vt  i ‘torum  quadrup  a,ic  licet » 
vt  quadratum,  CD,  ad  quadratum,  AV,  vna  cum  ■*.  quadrati  ,H 
S,  vel,  NY, qu  id  ollend.-rc  opus  erat,  ? ^ I 

A iter  fupridil  vn  rationem  explicare , i 

D coomn-a  quadrati,  eC,  ai  omnia  quadrata  figurae, 'FADC 
VE,  elfe  vt  qua  iratum,  RZ,  compofitx  ex  tranfuerto  latere,  W, 
& axibus,  vel  diametris  oppolitarum  hyperboJarum,F  A D,  EVC, 
ad  quadratum,  AV,  vna  cum  rettanguloiub.  AZ,&  fexquitertia, 
Zv.  Nam  otlenlum  efl  eadem  effe,  vt  quadratum,  CL,  ve'»  ZO, 
ad  quadratum,  OV,  cum  T,  quadrat',  LS  , & quoniam  jrc&angu* 
lum,  CSD,  cu  n qu  idrato,  SL,  eit aquale  quadrato, CL,  vel.ZO, 
reftangulu  n aute  n,  CSD , dt  .equalc  quadrato , OV , -deo  qua- 
dratum, Li,  erit , «qualtf  reliquo  quadrati , ZO,  dempto  quadra- 
to, OV  , .t.-ric  equaie redaugui  Jiub , OVZ , bi> , vna  cuin  qua- 
drato, VZ, . i»  -.e-taugulo  iub,  AVZ,,teuiclcum  quadrato,  VZ, , i. 
rctdanguio lub, AZ V ,i5tidc6  }. quadrati,  LS,ent«*qualc  rc- 
9 ttan- 


kF  1 

l D. 

V 

r/ 

/V 

/ 

S C 

Digitized  by  Google 


: LIBER  V. 


Js» 


dtanguli  l'ub,  AZ,  ZV,  ,i,  erit  *qualc  redtangulo  iub , AZ,  & ’ . Z 
V,  & idc6  omma  quadrata,  FC,  ad  oainia  quadrata  figura; , 1 n L) 
CVE,  erunt  vt  quadratum,  ZO,  ad  quadratum,  OV,  cum  redi an- 
gulo fub,  AZ,  & ! . ZV,  .i.  vt  horum  quadrupla  , nempe , vt  qua- 
dratum, RZ,  ad  quadratum,  AV,cum  redtangulo  lub,  AZ,  fy  t- 
ZV,  .i.  Iub,  AZ,  & lexquitertia  , Z V , qua;  ratio  lic  proponebatur 
explicanda,  qujequc,vt libet, retineri  poterit. 


Hinc  pxtet  quadratum  dimidi.t  eius,  qua  lateri  tranpierfo  op- 
pofit  irum  feti  tonum  &quidt(l*nter  d icitur,  fubtenditurq',  an- 
gulo, q ui  deinceps  e(l  angulo  fub  afymptotts  comprebcnl' o , feti  tones 
continenti  aquale  ejfc  re£l  angulo  fub  compofita  ex  latere  tixv.fuerfo, 
& axi , vel  diametro  alterutrius  conflttutarumbyperbolarum  per  or- 
d nat tm  applicatas  dpunths,  quibus  dtEla JhbtenJd  incidit,  pr  jdutla , 
ipfis  oppofitis  fethonibus  , & fub  eodem  axi , vel  diametro  , quod  pa  • 
tet,  vcluti  ofU-nfum  cfl  quadratum  , 51,  aquari  reti  angulo  ,^iZV . 


I per  vertices  oppoficarum  fedlionumrcda:  linea’  or 
dinatim  ad  eorum  axim,  vel  diametrum  applicentur 


vTque  ad  afymptotos  ptodu&ar,  quarum  extrema  ad  eaTde 
partes  Tumpta  iungantur  re&is  lineis , iungentefq;  vfq; ad 
oppofitas  Tectiones  producantur,  erunt  ifta:  parallelogia' 
mi  oppofita  latera , quod  parallelograramum  fi  complea- 
tur, regula  exiftence  latere  tranTucrTo ; Omnia  quadrata 
confticuri  parallclogratnmi  erunt  Tcxquialtcra  omnium 
quadratorum  figura?  comprehcnfa?  Tub  lateribus  didi  pa- 
rallelogrammi  lateri  tranfuerfo  aquidiftant  bus,  & Tub 
oppofitarum  Tedtionum  portionibus  inter-eadem  latera  cq- 
clufis;  Omnia  vero  quadrata  diCia?  figura?  erunt  quadru- 
pla omnium  quadratorum  triangulorum,  qui  lub  aTympto- 
tis  &ijTdem  indufis  portionibus  laterum  paralltlogrum- 
mi,  tranTucrfo  lateri  aquidiftanciu.n  continentur. 

Sint  oppofita:  Icibo^,  FAD  , EVC  , quarum  latu>  traniucr- 


COROLLAR IVM; 


THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXII. 
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fum  iit,  AV,  centrum,  O,  aiymptou  indefiniti  produ&i,NP.HY, 
per  punita  autem, A'/,  int  Ju  t.«  ordinarim,  NH  , YP  > producta: 
vlq;  ad  aiy.nptotos , in  punftis , N,  H,  Y,  P,  ipfis  incidentes,  qua: 
fc&iones  tangent,  deinde  iunctis,  NY,  HP,  producantur  ipuiuu- 
gentes  vfq;  ad  lediones  illis  in  pundis,  F,  E,  C,  D,  p.  ^ p fi 
sr.^cu  i.  occurrentes,  wng  mturque , FD,  EC,  & per,  O,  ad 
Con.  iplam,  AV, ordinat  n applicetur, XL .incidens , P 
E,  m,  X,  &,  DC,  in,  L,que  er.t  fecun  h dia  necer, 

& producatur,  AV  , indefinite  incidens  ipfis,  FD  , 
^r.cgeua.ECfia  pund.s  , R , Z.erit  ergo,  FC,  paraiielogra- 
Con.  mui),  nam  rcdungulum,  YFN,.u  rcdangulum,  E 

NF,cit  atqu  ile  quadrato,  AO,ideft  redangulo,  Cs, . 

HD,  itenquad  atum;  NX  ,e)l  asquale  quadrato  , ' * 

4-Sec.B  •. HL, & i le6 redangulum,  ENF  ,cum  quadrato,  NX  ,.i  quadra- 
tum, XF,  erit  aquale  redangulo,  CHD  ,cum  quadrato , LH  ,.i- 
quadrato,  LD,  & ideo,  VF,  erit  aqualis  ipfi,  LD,  & eius  dupla, F 
E,  aqualis  dupla,  CD , & eidem  parallela , vnde  , FD , erit , EC, 
parallela,  & amba  ordinatim  ad  axim  , vel  diametrum , RZ  ,or- 
d natimappl  caca,  & ideo  in,  R,  Z,  bifatiam  leda , & , FC , erit 
parallelogram  num,  Iit  regula  latus  cranlucrlum,  AV.  Dico  nuc 
omnia  quadrata  parallclogrammi,  FC,  effe  lexquialtcra  omnium 
»i,  huius,  qua  Iratorum  figura , F A DCVE  ;& h^ccflc  quadrupla  omnium 
qua  Iratorum  triangulorum,  NOY,  HOP;  nam  omnia  quadrata , 
FC,  ad  omnia  quadrata  tigura,  FADCVE  ,oflcnlaluntclTe,vt 
quadratu  n,  DC,  a 1 quadratum , AV  , cuin  j.  quadrati  ,PfP>c(l 
aucem  quadratum  , HP,  aquaie quadrato , AV  , & ideo lunt,*t 
quadratum,  O a J quadratum,  HP,cu  n quadrati,  HP, vel  vt 

Jiiadratum,  RZ,  id  quadratum,  AV,  cu  n,  quadrati,  AV  .Pro* 
ucantur  nunc  aiymptoti,  NP,  HY,  verius,  E^  .cui  produftan- 
cidant  m i,  1,  edergo  rcdangulum  ,SE1 , «quale  quadrato,  YV, 
u-Ssem,  .i.quadj-jto,  EZ,  & ideo  rtdjngulum  , 5&I , tum  quadrato,  FZ, 
ton’  duplum  ell  quadrati,  EZ,  vel  quadrati,  Y V,  ell  autem  rcdai  gulu, 
SEI,  cuin  quadrato,  EZ,  aquale  quadrato,  SZ  ,&  ide6 quadram, 
SZ.duoluin  e<l  quadrati , \ V.efl  autem  , vt quadrarum  , SZ,H 
quadratum, YV, na  quadratum  ,ZO,ad  quadratum  ,OV  ,ergo 
quadratum,  ZO,  erit  duplum  quadrati,  OV,  vel  eon.m  quadrufla 
,{.  quadratum,  ZR  , duplum  quadi  at  ,AV  ; quia  vero  didunicft 
omnia  quadraca,  FC,  ad  omnia  quadrata  tigurx , FADCVE, 
vt  quadr  uum,  RZ,ad  quadratum,  AV,  cum  quadrati,  AV  ,.i* 
vc  quadratum,  RZ , ad  quadrae  , AV , & ell  quadratum  , R L> 
duplum  quadrati,  AV,  ideo  quadratum,  R«r-,  erit  % quadrati,AV, 
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ergo  quadratum,  Rz,  ad  quadratum,  AV,cum  *.  quadrati , AV, 
erit  vt  f.  aJ  f.  ,i.  vt  6.  ad  4. in  ratoue  iexquialtera,crgo  cmma 
quadrata,  FC,  ad  omnia  quadrata  hgur^,  FADC  V E «erunt  in  ra  • 
Cione  lexquialtera . 

Igitur  conuertendo  omnia  quadrata  figurf.FADCVE, id  om- 
nia quadrata, FC, erunt m ratione lubiexquiaitcra,. i. vt  ♦. ad  <S. 
funt  autem  omnia  quadrata,  F(  , ad  ornna  quadrata, NF,  vt  qua- 
dratum, i-R,  ad  quadratum,  AV,  ideit  dupla  vt  d.  ad  ? & om- 
nia qua  Jiata , i>P  , iuih  tripla  omnium  quadratorum  triangulo- 
rum, 1 0,  UHF, tunt  ad  il  a,  vt  3.  ad  1,  eigoex  aquali,  omnia 
quadrata  iigurtj  FAD(.  VE,  ad  otnina  quad.  triangulorum , N\r 
O,  OHF , erum  vt  4.  ad  x. . , torum  quadrupla , qu^  erant  olkn- 
deuda* 

COROLLARIVM  I. 

. v - ■-  : s't.v 

QV oniam  vero  in  Tropo f,  .inter,  oflenfum  eft  ac  in  eius  figura, 
omnia  quadrata,  FC,  ad  omnia  quadrata  figar * , F^fDCVE, . ffe 
Vt  quidrartn  , D , ad  quadratum,  JlV , cum  ■.  quadrati , HS  ,<& 
quia  omnia  qui  dr:ta.  ZL,ad  ctnma quadrata  trianguli  OSL  , vel  eo- 
rum quadrupla  . mnit  quadrua,  i\C  ad  omnia  quadrata  trianguli, 
SOH,  oltenfa  funi  ff  Vt  q.adratum  It,  ad  quadrati  LS  V-lVt 
quad  ■ >tu  n,  CD,  ad  . quadrati.  H , & fu  t orum  dupla Vt  quadra, 
tum  LC,  ad  qu.dr  ti , '■H  it  a amnu  quadrata  , FI  , ad  omnia  qua- 
drata tri an>uiornm,T\(OY  HOS, erant  autem  omnia  quadrata, FC, ad 
omnia  quidrata  figura  FADCVE  vt  quadrarum.  DC, ad  qu  dratnm , 
,cnn  . quadrati  , HS  , ergo  omnia  quadrat  x ,FC  ad  reliquum  , 
Ue  .jpns  omnibus  qu  dr  tis  triangulorum  7qOT  . HOS  , ab  omnibus 
q uadrans  fi ‘nrx  FADlVE  erunt  vt  qu  dratnm  DC  ,ad  qudratum, 
lAV  ;&  idib  I pratU  nn  Tropof.  imnia  q adraia.  FC,ad  om  ta  qua* 
drit  fig  - rA  F 'ID  (VE  demptis  ab  tjfdem  omnibus  qu  Arans  tra- 
g m TqjlT  HOT,  erunt  Vt  quadram™,  P^Z,  ad  quadratum,  stV, 

' idcjld  ip.a  • 


COROLLARIVM.  II. 

Ex  prfficdcnti  deductum. 

PAtet  etiim  nos  pojse  nr.emre  parate  ogr-mmum  c ircum  feri- 
prurn  fedi  mibus  0 tporicis  , vcluti , FC  , idefl  ita  qu  d eius  duo 
oppojita lattra  fint  bafet  oppjfitarum  bypabolarum , &rihq  < < duo 

lateri 
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laceri  trar.fuerfo  parallela,  quod  fum  etur  pro  regula,  ita  inquam,  vr 
omniiqu.idr.ua  defcrtpti  parallelogram m ad  ommx  quadrata  figura 
diffis  lateribus,  qux  tranfuerfo  l it:n  xquidtjlxnt , & ab  ijjdem  /<?• 
fl tonum oppoftt arum  mclufis  portionibus  comprxbcnfx  , demptis  om- 
bus  quadratis  triangulorum  fub  afymptotis  , & ab  ijs  tnclufts  portio* 
nibus  laterum,  parallelogrammt  tranfuerfo  lateri  xquniiftantium  , 
habeant  datam  rationem , dummodo  ea  fu  maioris  inxqualitatis  : Sit 
in  figura  Tropos,  z i . data  ratio  maioris  inxqualitatis , quam  habet, 
KB,ad,  GM  , & fupponatur  dutlam  fuiffc  ,FE  , xquididantem  lateri 
tranfuerfo,.AF,  ita  vt  quadratum,  FE,  ad  quadratum . AF  ,fit  vt,K 
15,  ad, GM,  & conflruclamf utffe figuram,  Trellttibi  fatturn  efl , patet 
igitur,  quia  omnia  quadrata,  FC.ad  omnia  quadrata  figure  , FjIDCV 
E,  funt  vt  quadratum,  FE,  ad  quadratum,  ^IF,  t x Coroll.  ante c. dem- 
ptis ta  nen  ab  omnibus  quadratis  dtclx  figurx , omnibus  quadrans 
trianguloru  m,  Tf^OT,  HOS,  quod  ideo  ad  eadem  erunt  in  ratione  da- 
ta .f  m ea  quam  habet,  KE,ad  , GM. 

THEOREMA  XXII.  PROP0S.  XXIII. 

SI  duo  parallciogramma  vtcunq;  fcPionibus  oppofitis 
circumfcripta  fuerim  modo  lolito, habentia  lcilicet 
duo  oppofita  lacera . qua?  lint  oppofirarum  hypcrbolarum 
bafes,  & reliqua  duo  lateri  rraniucrfoaquidiltantia.rcgu- 
Ja  vna  diParum  bafium  : Omniaquadrata  vnius  paralie- 
logrammi,  demptis  omnibus  quadratis  oppofirarum  hy- 
pcrbolarum communes  cum  co  bales  habentium  3 ad  om- 
nia  quadrata  alterius  parallclogrammi , demptis  omnibus 
quadratisoppofit arum  hypcrbolarum  communes  cum  eo 
bafes  habentium, erunt vt parallelcpipedumfub  altitudi- 
ne axi , vel  diametro  vnius  hypcrbolarum , cuius  e ft  com- 
munis bafis  cum  parallelogrammo  primo  diPo,bafi  repa- 
gulo fub  dimidia  tranfucrli  lateris,  & fub  compofita  ex  ea- 
dem dimidia,  & axi,  vel  diametro  diP*  hyperbola?,  vna 
cum  . quadrati  ciuldem  axis , vel  diametri , ad  parallele* 
pipedum  fub  altitudine  axi,  vel  diatnetro  hyperbol  x,  cui- 
us eft communis  baliscum  parallelogrammo  fecundo di- 
Po,bafircPangulo  fub  dimidia  tranfuerfi  lateris,  & fub 
compofita  ex  eadem  dimidia , & axi , vel  diametro  hyper- 
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bolx  poftremd  didi*  , vna  cum * . quadrati  eiufdem  axis , 
vel  diametri. 


Sint  oppofitis  fe&ionibus,  FAD,  EVC,  quorum  latus  tranfuci" 
fum,  AV,  centrum,  0,circumlcriptaparailciogramma  vtcunque» 
FC , TN  , quorum  duo  oppofita  latera 
fint  bales  oppolitarum  hyperbolarum  ,F 
D,EC,  nempe  hyperbolarum, F AD, EV 
C,  &,  TY,  MN,  hyperbolaru  n,  TAY,M 
VN,  nempe  line  ad  axiin , vel  dameermo 
traniueriam,  AV,ordmat  in  applicata, & 

# reliqua  latera,  ad  fecundum  axim,  vel  da- 
metrum, quee  fit,  XL, pariter  ordmatun 
applicata,  regula  autem  vna  durarum  ba* 
fium,vt,  EC . Dico  ergo  omnia  quadra, 
ta,  FC,  demptis  omnibus  quadratis  oppo- 
fitarum  hyperbolarum, FAD  , tVC.ad 
omnia  quadrata,  FN , de.nptis  omnibus 
quadratis oppolitarum  hyperbolarum,  T 
AY , MV  iM  , elfc  vt  parallelepipcdu  n lub 
altitudine,  ZV,  baureftangulo,  VOZ,  cu 
*.  qua  Jrat.,ZV,  a 1 parailelcpioedu  n lub  ait  tudine , SV  ,bafi  re- 
ftangulo,  VOS,cu.n  quadrati,  iVjO.noia  »%  quadrata  ,PC, 
de.npt  so  no  bus  quadratis  oppolitarum  hyperbolarum, F A D , E 
VC,  ad  omnia  quadrata,  I N , deinpt  s omnibus  quadratis  oppo- 
fitarum  hypetb  rlaru  n , FAY,  M Vi\  , habent  rationem  compo. 


fitain  ex  ea,  quam  habeat  omn  a quadraca.Ft  , de.nptis  omnibus 
qua  iratis  oppolitarum  hyperbolarum  , FAD,  EVC,  ad  omnia 
quadrata,  FC,  & ex  ratione  horum  ad  omma  quadrata  , TN  ,& 
ex  ratione  i florum  ad  omn  a eorundem  quadrata  , demptis  omni- 
bus quadratis  oppolitarum  hyperbolarum  ,TAY,  MVN  ; verum 
omn  a quadrata,  FC,  demptis  omnibus  quadratis  oppolitarum 
hyperbolarum,  FaD.  EVC,  ad  omnia  quadrata  , FC.lunt  vtre- 
ttangulum,  AOZ,  b s,  cum  quadrati , ZV,  ad  rcdlangulum , A jo.huius, 
Z > : O.nmajtem  quadrata,  FC,ad»omnia  quadrata,  TN,  habet 
rationem compoluam  ex  ratione, FE, ad, TM,  vel,  EX,  ad,  V1H, 
fiuc,  ZO,  ad,.<)  $,&  ex  ratione  quadrati,  EC,ad  quadratum,  VJN,  Defin.i*. 
liue  jredtanguli  , AZV  , adredlangulum,  A^V  : l audem  omnia  •l*. 
quadrata,  TN  ad  eadem  demptis  omnibus  quadratis  oppofitaru 
hy perbolaruin,  T AY , MVN  , lunt  vt  redtangulum , A dO , ad  re- 
dtauguium , AOd  , bis,  cum  f.  quadrati  ,bV, habemus  ergo  has  i.«:huiufc 

qua* 
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quatu  jr  rationes  primo  iiPam  rationem  componentes  .f.  rationf 
rc:tanguli,  AOZ,  bis,  cum  quadrati,  VZ , ad  rePangulum , AZ 
O,  rationem,  Z J , ai  'J  > , rationem  r:Panguli , AZV  »,ad  reflan* 
gulum,  ASV,  & tandem  rationem  rePanguh,  ASO  , adrcftangu- 
Ium,  AO  i,  bis  cum  '.quadrati,  SV,  harum  autem  rationum  illa, 
quam  habet  rePangulum,  AZV, ad  repa- 


gulum, ASV,  componitur  ex  ratione,  Z -yjp, 

\F  'i  .-I  X/  t*  tr  ra  r i nn » 7 A o ] A ^ h.1*  m 
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V,  ad,  VS,  & ex  ratione,  Z A,  a J,  AS , ha 
bemus  ergo  qu-nque  rationes  componen 
tes  rationem  primo  diPam  , fit  igitur  pri- 
mo loco  diipolita  ratio  , quam  habec  re- 
Pangulum  b.stub,  AOZ,cum  f- quadra- 
ti, ZV , ad  rePangulum , AZO;  fi  rurlus 
a Humamus  ex  caeteris  quatuor  rationibus 
catn,  quam  habet,  Z A,  ad , AS , vel(luin  - 
pta,  ZO,  communi  altitudine  ) quam  ha- 
bet rePangulum  , AZO , adrePangulu  i 
lub,ZO,  AS, qua:  habeatur  lccundb  loco,- 
& intuper  fi  ex  casteris  tribus  rationibus 
fumamus,  quam  habet , ZO , ad , OS , vel 
( lumpta,  AS,  communi  akitudincj  quam 
habet  rePangulum  lub, ZO,  AS , ad  rcPanguIurn , ASO , qu*  fi< 
polita  tertib  loco,&  tandem  fi  teneamus  quarto  loco  catn , quam 
habet  rePangulum,  ASO,  ad  rePangulum  lub,  AOS,  bis,' -qui' 
drati,  SV, habebimus  has  quatuor  hoc  ordine  difpofitas  conteque- 
ter  rationes. I.  rationem  rePanguli  lub,  AOZ,  bis  cum  quaora-. 
ti,  ZV,  ad  rePangulum,  AZO , rationem  huius  ad  reflanguluni 
fub,  AS,  OZ,  rationem  huius  ad  rePangulum , ASO,& tandem 
rationem-  liuius  ad  rePangulum,  AOS, bis  , vna cum  f.  quadrati > 
u.  SV,  quae  component  rationem  prima;  ad  vltimam.f.  catn,  quam 
habet  rePangulum,  AOZ,  bis  vna  cum  *.  quadrati,  ZV,  ad  refla- 
gulum,  AOS,  bis,  vna  cum  '.quadrati,  SV , vel  quam  habent  ho- 
rum dimidia .1.  rePangulum,  AOZ,  cum  ] . quadrat. V,Z,  ad  refla- 
gulum,  AOS, cum  quadrati,  SV,  illas  ergo  quatuor  rationn ia 
Iblam  hanc  redegimus,-  huitfli  iungamuscam  , quam  habet,  ZV, 
ad  , V S,  qua  erat  quinta  ratio , qute  refidua  erat , componetur  t-i 
diPis  quinque  rationibus  hac  fola  .f.  quam  habet  parailelcpipw11 
lub  altitudine,  ZV,  bafi  rcPanguIo,  AOZ,  vel,  VOZ,cuin  ’.<3ua' 
drati,  ZV,  ad  parallclepipedum  lub  altitudine,  SV , bafi  reflangu- 
lo,  AOS,  vel,  VOS,  cum  {.  quadrati,  SV/quj  erit  ea,  quatD  habe- 
bunt omnia  quadrata,  FC , demptis  omnibus  quadratis  oppoliu 
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rura  hypcrbol  arum,  FAD,  EVC  ,ad  omnia  quadrata, TN , de<n- 
ptis  omnibus  quadratis  oppofiurum  hyp  crbolarun  ,1  AY  ,X.VJS‘, 
quoJ,&c.  ’ 

t t t'  . 

THEOREMA  XXIII.  PROPOS.  XXIV. 

IN  eadem  antecedentis  figura,  regula  fumpta,  DC,oflc* 
demusomnia  quad.  fig.  FADCVE, ad on  nia quadra- 
ta figura?,  TAYNVM,  eflc  vt  paraJJelepipedum  lub;XL,  3c 
quadrato,  RZ,  cum  duplo  quadrati,  AV  ,ad  paralltiepipe- 
dumfub,HG>  & quadrato,  BS , cum dupfo quadrati,  A V. 

- . . : . * 

Omnia  namque  quadrata  figura,  FADCVE,ad  omnia  quadra* 
ta  figura, TAYNVM,  habentrationcm  compotitam  ex  ea, quam 
habent  omnia  quadiata  figura-,  FADC  VE,  ad  omnia  quadrata, 

FC  , ,i.  ex  ratione  quadrati , AV,  cum  ].  quadrati , KI  , <qua  u 
portio,  DC,  capta  inter  alymptotos,  qui  fint,  Pi , K.Q , dudh  per,  iU  buiua 
O,  iccanteSjYN,  in,  &,  B t,  FE,  in,  P,  Q,  &,  ,iii , £1 , ri,  )ud  • 
quadratum,  DC , & cx  ratione  omnium  quadracorum,PC,acl  om- 
nia quadrata, TN, quacft  compofita exea  ,quam  habet  quadra- 
tum, DC,ad  quadratum,  YN,&  cx  ea, quam  habet,  EC,  ad,MN, 

& tandem  ex  racione  omnium  quadratorum,  TiN,  ad  omnia  qua- 
drata  figura,  T A YiSVM, . . ex  ratone  quadrati,  YN  , ad  quadra- 
tum, AV,cum  j.  quadrati , & # , porro  ex  his  ration  bus  compo- 
nentibus ea,  quain  fialxt  quadratum,  AV, cum  5. qua  irati,  KI, ad 
quadratum,  DC , tera  quadratum , DC,  ad  quadratum  , YN  , & 
quadratum,  YN, ad  quadratum,  AV,cura  |.  quadi  at:,  & $,00111* 
ponunt  rationem  quadrati,  A V,  cura  quadrati  ,Kt,  ad  quadra- 
tum, AV,cum  ».  quadrati,  &$  , vel  triplicatis  terminis, compo- 
nunt rationem  trium  quadratorum  , AV'  ,cum  quadrato,  KI,ad 
tria  quadrata,  AV,  cum  quadrato,  &$ , vel  componunt  rationem  Def.  1* 
trium  quadratorum,  OV,  cum  quadrato,  L1 , ad  tria  quadrata , O Lu 
V,  cum  quadrato,  G$ ; quadratum  auiem,  L1  ,cll  arquaJcrcdtan- 
gulo,  OVZ,  bis  cum  quadrato , V^,  &•  quadratum , (/$ , aquale 
redtanguio,  OV  5,  bis  cum  quadrato.  V5  ; nam  redianguiuu  , KC 
l,ex  prop.  1 1.  Lib.  1.  Conicorum  aquatur  quadrato, OV,&  jdc 
redtangulum,KCl,  cum  quadrato,  II,  acuatur  quadrato, LO.vel 
quadrato,  OZ , vade  quadi  acum , LI  , remanet  aquale  redi  angulo 
lub,  OVZ,  bis  cum  quadrato,  VZ  ; & fic  etiam  quadratum , G$, 
concludetur  aquale  eiie  redtanguio  bis  iub , O Vi,  cum  quadrato, 
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Vb  ; componunt  ergo  rationem  trium  quadratorum  , OV , cura 
reltangnlo,  GVZ,  bis,  & quadrato, VZ,.i.  duorum  quadratorum, 
OV,  cum  quadrato,  OZ,  ad  tria  quadrata , OV , cum  re&angulo, 
OVs,  bi*  & quadrato,  VS,  .i.  ad  duo  quadrata,  OV  ,cum  quadra- 
to, Qj , h«c  autem  ratio  fimul  cum  ea , qux  remanflt  .i.  cum  ra- 
none,  EC,ad,  MN  , componit  rationem  parallclcpipcdi  lub , EC, 
6 c bafi  quadrato,  ZO,  cum  duplo  quadrati,  OV,  ad  parallelcpipe- 
dum  lub , MN , & bafi  quadrato , JiO,  cum  duplo  quadrati , OV ; 
vel  parallelepipedi  lub,  aL  , bafi  quadrato , RZ  ,cum  duplo  qua- 
drati, A V,  ad  parallelcpipedum  lub,  HG,  bafi  quadrato  , BS,  cum 
duplo  quadrati,  A V,  quod  nobis  erat  ollcndcndum . 

THEOREMA  XXIV.  PROPOS.  XXV. 

IN  eadem  figura  Prop.  23.  oftendcmus  omnia  quadrata 
figurae,  FADCVE  ^regula  eadem,  A V,)  demptis  omni- 
bus quadratis  triangulorum  kOI,  POQ,  ad  omnia  quadra- 
ta figura;, TAYNVM,  demptis  omnibus  quadratis trian* 
. gulorum,  &0‘K,aorj,eflc  vtjEC.ad,  MN,vel,XL,ad,H 

^ ? v qG,  qui  funt  fecundi  axes , vel  diametri . 

\ Nam  omnia  quadrata  figurx,  FADCVE,  demptis  omnibus 

quadratis  triangulorum , kOI , POQ,  ad 
omnia  quadrata  figurx,  TAYNVM,  de 
ptis  omnibus  quadrat  s triangulorum , & 

Ol*,  non»  habent  rationem  compofita 
ex  ratione  omnium  quadratorum  figurae, 

FADCVE,  demptis  omnibus  quadratis 
triangulorum,  KOI,  POQ, ad  omnia  qua- 
eri ^ drata,  PC,.C.  ex  ratione  quadrati,  AV,ad 
sadiuius.  quadratum , DC , item  ex  ratione  oraniu 
* quadratorum  FC,ad  omnia  quadrata,T 
N 1 qux  cft  compofita  ex  ratione  quadra- 
ti, DC,  ad  quadratum,YN,  & ex  ratione, 

> CE»ad,NM  ,& tandem  componiturcx 

ratione  omnium  quadratorum , TN  ,ad 
omnia  quadrata  rigur§ , TAYNVM , de- 
ptis  omiv.bus  quadratis  triangulorum , & 

Coroll.r.  ^9»  flO  n,  .1.  ex  ea,  quam  habet  quadratum , YN , ad  quadratu 
i>.h»ios.'  AV,  ex  his  autem  rationibus  illa,  quam  habet  quadratum,  AV,  aJ 

qua- 
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quadratum,  DC, quadratum  , DC, ad  quadratura  ,YN  ,& qua- 
dratum, YN,  ad  quadratum  , A V,  componunt  rationem  quadra*  ** 
ti,  AV,  ad  quadratum,  A V,  qu$  fimul  cum  raticne  ipfius,  fcC  , ad  1 "* 
MN,  componit  rationem  para llelepipedi lub, EC, & quadrato, 

AV,  ad  paralldepi  pedum  lub,  MN,  & quadrato , AV  ,qua  tandd 
cft  eadem  ei,  quam  habet,  EC,  ad,MN , quia  illa  innt  paiallelepi* 
peda  in  eadem  bafi,  & ideo  omnia  quadrata  figura:,  bADCVfc, 
demptis  omnibus  quadratis  triangulorum  , KOI , POO , ad  om- 
nia quadrata  figurx  , TAYNVM,  demptis  omn.bus  quadratis 
triangulorum , &tO$,  flOri,  erumvt,  Et.,ad,MN  , vel,  XL,ad, 

HG,  quod  demonltrarc  opus  erat . 

THEOREMA  XXV.  PROPOS.  XXVI. 

A Sumpta  iterum  figura  Propof.  a ?.  dimiflo  quouis  pa- 
rallelogrammorumjFCTN  .vtdimilfojTN,  cete- 
ris ijidetn  manentibus,  oltendemus  omnia  quadrata  .FC, 
demptis  omnibus  quadratis  oppofitarum  hyperbolarum, 

F AD,  EVC,  regula,  EC,  ad  omnia  quadrata  figurat , FA  D 
CVE,  regula,  DC,  vel , AV , habere  rationem  compolitam 
ex  ratione  retfanguli,  AOZ,  bis  cum  .quadrati,  VZ,  aj 
re^angulum,  AZO,  & ex  ratione  re&anguli  lub,  IX,  vel, 

RZ,  & lub  EC,  ad  quadratum,  AV,  cum  . quadrati, KI, 
vel  cum  re&angulo  fub,  AZ , & lexquitertia , ZV . 

Omnia  naraqiquadrata,FC,demptisoranibu  ,qua  fiatis  oppo. 
litarum  hyperbolarum, FAD, EVC, regula, EC  , ad  tnnia qua- 
drata figurx,  FADCVE,  regula , AV , habent  rationem  corapofi- 
cam  ex  ratione  omnium  qu.idratorum,FC,  deuip.L  oumi.  us  qua- 
dratis oppofitarum  hyperbolarum , FAD , EVC.' » ad  ounna  qua- 
drata, FC , communi  regula,  EC  , .1  ex  ratione  uttanguli > AOZ,  i»,  huius, 
bts cum  quadrati , VZ , ad  rcdtangulum  , Ac-O, dt  <. x ratione 
omnium  quadratorum,  FC,  regum,  EC  ,au  omnia  quadrata , FC, 
regula,  CD,  vel,  AV,.l.  cx  ratioue,  EC , ad , CD , vel  re.tanguu  s^.L». 
fub,  EC.CD.adquadatuu.CD  ,&  tandun  componitur  ex  ra- 
tione omnium  quadratorum,  FC,  regula , DC  ,ad  omnia  quadra- 
ta ligurx, FADCVE, regula eadem,  l)C,.  .e,  radoqe quadrati , . . 

DT,  ad  quadratum , AV,cum  ••  quadrati  ivi , dux  ve>  p raiioucs , 
fcilicet  redtanguli lub,  ED,  C ’,  - d quadratura,  CD , & quadrati, 

CD,ad  quadratum,  AV,cum  \»  quadrati , Kl , componunt  rano- 
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nem  rcflanguli,  DC, CE,  vel  fub , RZ , £C , ad quadratum , AV, 
cu.n quadrati,  kl,  ergo  omn.a  quadrata,  FC , aemptis  omnibus 
quadrati*  oppolicaruin  hyperbola- 
rum,  F AD,  EVC , regula , EC  , ad 
omnia  quadrata  Jigurae,FADCV£, 
regula,  DC,  vel,  AV , habebunt  ra- 
tionenxompolicam  ex  rasione  re- 
ftanguli,  AOZ , bis  cum  quadra- 

ti, Kl,ailrcaangulum,  AZO,&ex 
ratione  reftanguii  fub,  RZ,  EC,  ad 
quadratum,  A V, cum  quadrati, 

KI,. i, cum T*. quadrati,  KI,qu* 

Corol.  ii.  funt  +.  quadrati,  Ll , .i.  reftanguli, 
huius . AZV , vnde  reftangulum  fub , AZ, 

& fexquitertia,  ZV,erit  aequale  ter- 
tHe  parci  quadrati,  kl,  erit  igitur  di- 
&a  ratio  compofica  ex  ratione  pri- 
mO  di&a  , & ex  ratione  re£tanguli 
fub , Rz,  EC,ad  quadratum,  AV, 
cum  ^.quadrati,  kl,  liue  cum  redangulofab,  AZ,  & fexquitertia, 
ZV,  quod  oftendere  propofitumtrat.  • •>  ■ 


THEOREMA  XXVI.  PROPOS.  XXVII. 

• • f ■ . t 

SI  in  eadem  anteced.  Propofic.  figura  intelligantur  cfe- 
lcriptsfe<3iones,qua?  ab  Apollonio Coniugatae  vo- 
cantur, quae  fint,  Y&B,  HTN.  coniugata?  praedi&is , FAD, 
EVCjhabentes  fcilicet quadratum  tranfuerfi  lateris,  &T , 
squale  re&angulo  fub  alio  tranfuerfo latere,  AV,&  linea 
.iuxta  quam  poliunt, fiue  latere  rc&o  oppofitarum  fe&ionu, 
FAD,  EVC,  & regula  fit  DC,  latus  parallelogrammi , FC, 
expofitis  primd  fe&ionibus  oppofitis,FAD,  EVC,  circum* 
fcriptum,a?quidiftans  earum  lateri  tranfuerfo,  AV : Om- 
nia quadrata  , FC , ad  omnia  quadrata  figurae , F ADCVE , 
demptis  omnibus  quadratis  oppofitarum  hyperbolarum, 
Y&B, HTN, quae  portionibus  laterum  ,FE,DC, inter  op* 
pofitasfe£iiones,  Y&B,  HTN,  exiftentium  confti  tuuntur, 
erunt  vt  parallelcpipedum  fub  dimidia  bafis  primo  expofi- 
tarum  alcerutnus(hyperbolarum , vt  fub  ,ZC , & fub  qua- 
di a* 
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drato,ZS,(  qu* habetur,  produdis, ZC, 01,  donec fibi 
occurrant , vt  in , S, ) ad  pa  ral JeJepipedum  bis  fu b , LT , & 
quadrato,  TO,cum  cubo, TO,&  amplius  eiufdemcubi- 

Producatur,  OL,  indefiniti, cui  occurrat,SG  ,du&a  per,  S,  ipfi, 

ZO,  aequidiftans,  & occurlus  4*  in  pun&o,  G,  & per,  T,  ipfa,MT, 
atquidillans  ducatur  ipfi,  A V,  & per,  V,  VM  ,aquidiftans  ipfi , V 
T,  quae  tangent  fe&iones  in  punitis , VT , & conuenient  inter  fe 
in  afymptoto  ,OS  , vttn  ,M , vtex  pri.  Secundi  Conicorum  elici 
poteft  .•  Omnia  ergo  quadrata , FC ; ad  omnia  quadrata  figura;  i 
FADCVE,  vel  omnia  quadrata,  RC , ad  omnia  quadrata  figura- , »«*ht 
DAVC,  lunt  vt  quadratum,  DC,  ad  quadratum,  A V,  cum  qu- 
drati,  kl,  fiue  vt  quadratum  , C L , ad  quadratum, OV , vi  I , 'i  M , 
cum  *«  quadrati,  LI,  qui%verd  quadratum , CL , vel  ,$G , ad  qua- 
dratum, MT,  cft  vt  quam-atum,  GO,  ad  quadratum,  OT  , & qua- 
dratum, GS,  a4  quadrattpn,LI,eft  vt  quadratum,  GO,  ad  quadra- 
turo, OL,ide6 quadratam ,SG,  ad  quadratum,  TM,  veI,pV,cum 
4.  quadrati,  LL  erit  vt  quadratum,  GO,  ad  quadratum,  OT, cura 
* . quadrati,  OL,  fiue  vt  triplum  quadrati, GO,  ad  quadratum,LO, 
cum  tribus  quadratis,  OT,  vel  fumpta,  'LO , communi  altitudine, 
vt  paralieJepipedum  lub,  LO , & triplo  quadrati , OG , ad  paralk- 
lepipedum  lub,  LO,  & quadrato,  OL , cum  triplo  quadrati , Ori  , 
fic  igiturerunt  omnia  quadrata , RC , ad  omnia  quadrata  figurae , 
DAVC, quod  lerua . 

Infuper  omnia  quadrata,  RC , ad  omnia  quadrata  trianguli , K 
Ol, t unt  vt  quadratum,  DC,  ad  4.  quadrati,  kl,  vel  vt  quadratum, 

CL,  vel  quadratum,  GS,  ad  quadrati  ,LI , vel  vt  quadratum  ,G 
0,ad  *. quadrati,  OL,  vel  vt  tripum  quadrati,  GO, ad  quadra- 
tum, OL»  vel, fumpta, OL,  communi  altitudine,  vt  paralklepipe- 
dum  fub,  Lo,  & triplo  quadrati,  CG,  ad  parallelepipcdum  lub,  L 
0,& quadrato,  LO,  .i.  ad  cubum  , LO . Vlterius  omnia  quadra-  9hu' 
ta  trianguli,  KOI,  ad  omnia  quadrata  hyperbolx,  FITN  ,lunt  vt 
cubus,  LO,  ad  paralUtepipqdum  ter  fub,  OT,  & quadrato,  TL,  cu 
cubo, TL,  ergo, ex  aequali,  omnia  quadrata,  RC, ad  omnia  qua- 
drata hyperbolae,  FITN,  erunt  vt  parallelcpipedum  fub , LO , & 
triplo  quadrati , OG  , ad  parallelcpipedum  ter  lub,  OT,  & qua- 
drato, TL.cum  cubo,  TL,  erant  autem  omnia  quadrata , RC  ,ad 
o.rmia  quadrata  figurf,  DAVC,  vt  idemparallelepipedum  fub,  L 
O,  & triplo  quadrati,  OG,  ad  parallelepipedum  lub , LO , & qua- 
drato, OL,  cum  triplo  quadrati,  OT , ergo  omnia  quadrata , RC , 
ad  omnia  quadrata  figur* , DAVC , demptis  omnibus  quadratis 
• , ‘ hyper- 
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hyperbolae,  HTN, erunt  vt  paral.depipedum  lub  >LO?  ^ tr,^f 
quadrati,  OG,  ad  reliquum,  quad  habeiwi , dempto  parallclepLpc 
do  ter  fub , OT , & quadrato  , TL» 
cum  cubo,  TL,  aparalldepipedo 
lub,  LO,  & quadrato,  LO  ,.i.  a cu- 
bo,LO,  & parallelcpiped  o lub,LO, 

& triplo  quadrati,  O 1’,  verum, quia 
cubus,  LO,  aquatur  parallelepi  pe* 
dis  ter  fub , OT , & quadrato , TL , 
ter  fub,  TL,  & quadrato,  TO , cum 
cubis,  OT,  TL,  ideo  fi  a cubo , OL, 
dematur  parallelcpipcdum  ter  lub, 

3t.  1. 1,  OT,  & quadrato , TL , cum  cubo , 

TL  , remanebit  paraUclepipedum 
ter  fub,  L1 , & quadrato,  TO,  cum 
cubo  ,TO,  quod  iur.gendum  eft  pa- 
rallclepipcdofub,LO,&  triplo  qua- 
drati , TO,  habebimus  ergo  pro 
quxfito  refiduo  parallelepipedum 
* fub , LO , & quadrato , O F , ter fub  , LT , & quadrato  , TO , 

i*  L i,  ter,  cuin  tribus  cubis,  TO»&  adhuc  parallelepipedum  fub  ,LT,& 

v quadrato , TO , ter  cum  cubo  , JO,  .i.  habcbimXis  parallclepipe- 
dum fub, LT,&  quadrato, TO,(cxies, cum  quatuor  cubis  ,TO, 
pro  quxfito  refiduo , igitur  omnia  quadrata , RC  , ad  omnia  qua- 
drata figurx,  DAVC,  demptis  omnibus  quadratis  hyperbol.t  ,HT 
N,  vel  omnia  quadrata,  FC,  ad  omn  a quadrata  tigurx , F ADCV 
E, demptis  omnibus  quadratis oppofitarum  hyperbolarum  & 
B,  HTN, erunt  vt  parallelepipedum  fub,  LO , & triplo  quadrati, 
OG,  ad  parallelepipedum  lcxies  lub,  LT,  & quadrato  ,10,  cum 
quatuor  cubis.  TO,  .i.  vt  parallelepip  dum  lub , LO , ve  1 , ZC  , & 
quadrato,  OG,  vel,  ZS,  ad  parallelepip  ed-un  bi«  lub,  LT  , & qua- 
drato, TO,  cum  cubo,  TO,  & amplius  eiufdem  cubi.  TO  ,nam 
hxc  lunt  coruudemiubtripla,  vt  confideranu  facili  patebit , quod 
erat  offendendum . 


THEOREMA  XXVII.  PROPOS.  XXVIII. 


SI, expolitis  fe&ionibus  coniugatis.parallelogrammu 
defcribatur,  habens  latera  earundem  axibus,  vel  dia. 
metris coniugatis  parallela, in  carum afymptotis  cooue- 

nicn- 
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aientia,  eafdcmq,-  oppofitasfeflionesdiuidenmalterutro 
axium,  vel  diametrorum,  fumpto  pro  regula . Omnia  qua- 
drata defcripti  paralJelogrammi  ad  omnia  quadrata  figurj 
duobus  oppofitis  lateribus  parallelogrammi  regula?  a?qui- 
diftantibus,  & reliquorum  Jaterum  portionibus  inter  le. 
Diones  coniugatas,  &.pra;di<fta  latera  conclulis,  & ipfis 
coniugatisfe&ionibus  .comprehenfa?  , demptis  ab  ijfdem 
omnibus  quadratis  oppolitarum  hyperbolarum,  quarum 
latus  tranluerfum  non  fuit  iumptum  pro  regula,  erunt  vt 
cubus  dimidij  lateris  parallelogrammi  regula;  nonarqui- 
diftantis, ad  duo  parallelcpipeda, quorum  vnum  contine- 
tur fub  dimidio  excelTus  didi  lateris  fuper  bafim  hyperbo- 
la:,  quam  idem  latus  abfeindit,  & fub  quadrato  dimidij 
ciufdetn  lateris,  aliud  vero  fub  dimidio  bafis  di  da  hyper- 
bolae, &fub  quadrati  eiufdem,  cum  quadrato  dimidij 
lateris  tranfuerfi, quod  non  eft  regula , , ab  his  tamen  dem- 
pto paralleledipedo  lub  dimidio  lateris  tranfuerfi,  quod 
non  eftregu  a.  St  fub  quadrato  axis , vel  diametri  alteru- 
trius hyperbolarum,  quarum  eft  latus  tranfuerfum , vna  cu 
*.  cubi  eiuldcm  axis,  vel  diametri. 


t 

i 

: 


Sint  igitur  expofitae  feftiones  coniugatae , AEC , MON  , PIQ , 
BFHj  quarum  communes  afymptoti  indefiniti  cum  legionibus 
fint  prodacti,  qui  fint,  TSV,  RSX,  fint  autem  earum  axes,  vel  dia- 
metri conjugata-,  EO,  FI , quarum  alterutra  fit  fumpea  pro  regu- 
la, vt,  FI , fit  vlterius  deferiptum  parallelogrammum  ,TV , latera 
habens  aequidiftantia  i pfis,EO,  Fi,&  in  afymptotis,  TV,  XR,  co- 
ucnientia  inpun&is,  T,  R,V,  X,  ipfafq; legiones  diuidcncia , ita 
vt,qua inter fe&iones  manent, fiuntq; hyperbolarum bafes fint , 
PQ,NM,HB,  AC, quorum xquidiftantia  erunt  aequalia.  Dico 
ergo  omnia  quadrata  parallelogrammi  ,TV,  ad  omnia  quadrata 
figurae  inte  , TX,RV,TB,HR,  VQ,  PX,&feftiones,BFH,  PIQ» 
coclulx,  demptis  ab  ijfde  omnibus  quadratis  oppolitarum  hyper- 
bolarum, AEC,  MON , effc  vt  cubus  dimidij , XV , ad  parallelcpi- 
pedum  lub,  QV,  & quadrat  o dimidij  lateris  • XV,  vna  cum  paral- 
ldepipcdo  lub  dunidio,  PQ.,&  lubcompofito  ex  }.  quadrati  eiuf- 
dem dimidij, PQ,  & quadrato,  SO  , ab  h s tamen  dempto  paralie- 
lepipedolub, SO,& quadrato reliqux ad  medietatem, XV  ,cum 

|.cu-  • 


10.1.  *. 
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4o8  GEOMETRI^ 

*]  . cu[ji  eiufdem  reliquas . Producantur , FI,  EO,  hinc  inde  vfq  jai 

latera.TX,  XV,  VR,  RT , quibus  occurrant  in  punftis  Z,  Y, 
G , in  quibus  illa  bifariam  diui- 
duncur,  & per,  Q , ducatur,  QK., 

$quidirtans  ipfi  , RV  ; Omnia 
igitur  quadrata  parallefograin- 
mi,SV  , ad  omnia  quadrata  ngu 
r$,  SlQK.habent  rationem  com. 
pcfica.n  ex  ca,  quam  habent  oin- 
nia  quadrata,  i V, ad  omnia  qua- 
Oe^n.u.  arata, SQ. 4. ex  ratione ,Ya, ad, 

1 **  Sk , & ex  ratione  Omnium  qua* 
dratortim , ad  oihnii  qua- ' 
drata  figur$,  SIQk, ex  ratione 
quadrati,  KQ,  ad  quadratum,SI, 
cum  i»  quadrati1,  'kD , it.  ex  ra 
tione  quadrati , YS  , .,d  quadratu 
SO  , cum  quadrati , SK  , Ju$ 
autem  rat  ones , YS  , ad , vk , & 

quadrati,  Ys,ad  quadratum,  bO,Cum  quadrati , Sk,  cmnponijt 
rationem  cubi,  YS,  adparallclepipcdum  iub,ks , & compofitocx 
quadrato,  SO,  & ‘.quadrati , sk,  ergo  omnia  quadrata  SV , ?d 
omnia  quadrata  figunj  SIQk  ,eiunc  vt  cubus  , YS , ad  parallelrpi- 
pedum  lub,  kS,  & cowpofito  ex  quadrato  , SO,  & ].  quadrati,  Sk: 
Omnia  item  quadrata,  SV,  ad  omnia  quadrata  , kV  , iunt  vt , $Y, 
ad,Yk,.i.  iumpta  communi  bafi  quadraro  ,SY  , vt  cubus , SY,  ad 
parallelcpipedum  lub,  Yk,  & quadrato,  YS,  ergo  omnia  quadrata’ 
SV,  ai  omnia  quadrata  figurae,  SIQk,  & parallelogrammi,  kV^i- 
ad  omnia  quadrata  figuras, SIQVY,  erunt  vt  cubus,  YS  ,ad  pacal* 
lclepipedum  lub,  kY,& quadrato, YS  , vnacuin  parallelepipedo 
fub,kS, & compofitoexqfadrato,SO,&  '.quadrati  ,Sk:  Quo* 
niam  ver6  omnia  quadrata , SV , l‘uht'r  pla  omnium  quadratoru 
trianguli,  SYV,  hareveroad  oinira  quadrata  femihyperbolve,OY 
N» funt  vt  cubus,  sY,  ad  parallelepipeduin  ter  lub,  SO,  & quadra* 
9.  huius.  to,OY,cumcubo,OY,  ideo  omma  quadrata,  SV,  ad  omnia  qua- 
drata lemihyperbolvC,  YON  , erunt  vt  tres  cubi , SY  , ad  parallele* 
ptpedum  ter  lub,  SO,  & quadrato,  OY,  cum  cubo , OY . . . vc  cu* 
bus,  SY,  ai  paralielcpipcdu.n  iub,  •>  O,  & quadrato  ,OY  , cuiri  ]. 
cub,  OY;  erantautem  oiniva  quadrata , S V , ad  omnia  quadrata 
figuras,  SIQVY  , vt  cubus , SY  ,ad  parallelepipeduin  fub  , kY  , & 
quadrato,  YS,  vna  cum  parallelepipedo  iub , kS , & compofto  ex 
. qua 
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quadrato , SQ,  & quadrati,  Sk , ergo  omnia  quadrata , SV , ad 
Oinnia  quadrata  figurat , SiQVY  * demptis  omnibus  quadratis  le- 
mihyperbol<£,  YON,vel  horu  quadrupla .!.  omnia  quadrata,GV  , 
adornata  quadrata  figura:>F  1QV  R H,dcmptis  omnibus  quadratis 
hyperbol^.vlONjvel  horum  dupla.i.omnia  quadraca,TV,ad  om- 
nia quad.ngur§,  XPlQVRHFliT,  deptis  omnibus  quadratis  op. 
politarum  hypcrbolaru,  AEC,M.UN,crunt  vt  cubus,  YS,  vel,  ZV-, 
ad  parallelepipedum  lub,  kY,  & quadrato,  YS.vel  iub,QV,&  qua- 
drato, VZ,  vna  cum  parallckpipedo  lub,kS,&  compofito  ex  qua- 
drato, SO,  & j.  quadrati,  Sk,  vel  vna  cum  parailelcpipedolub  ,Z 
Qj  & compofito  ex  quadrato  , SO,  & *.  quadrati , Zi^ab  his  ta- 
men dempto  parallel epipedo  lub,  SO , & quadrato, OY  ,quf  eft 
reliqua  ad  iplam,  SY,  vel,  ZV,  vna  cuin  ^ . cubi  eiuidem  reliqu£,N 
Y,  qugeft  diameter  alterutrius  hypcrbolarum  dicarum,  quod,&c. 

COROLLARIVM. 

Hinc  habetur  omnia  quadrata,  TV  , cui  omnia  quadrata  fig.  iam 
dittx,  qux  comprehenditur  terminis , quifunt,  TX,  Rf , TBt 
Hl\,  yQ^JPX,  & f 'tUtombus  oppujitis , BrH,  TU ^ effe  vt  cubus  YSt 
ad  parallelepipedum,  fub,  KY,  & quadrato.  YS,  Vna  cum  parallele - 
fipedofub,  KS,  & compofito  ex  quadrato , SO,  & -j.  quadrati,  SK,  Vt 
fuperius  oflenfumefi  . 

THEOREMA  XXVIII.  PROPOS.  XXIX. 

IN  eadem  anteced.  figura  fi  aliud  parallelogrammum  de- 
Icribaturvtcunque,  conditionibus  tamen, quo.TV,de« 
feriptum  eft,  cuius  latera  fediones  conjugatus  diuid^nt, 
quod  fit  parallelogrammum,  3Q,cuius latera  fe&iones  co- 
iugatas  diuidant  in  pungis, L.  r,  <P,  A,  3,  i, 7 , 9 ,&a xes, 
vel  diametrosconiugatas,  &,Y,  GZ,  in  punttiS  Bt,  8,6  4, 
regula  alterutro  axium,  vel  diametrorum  coniugataium.V 
T, FI:  Oftendemus omnia quadr  ta  figurar,  qua’ remanet 
demptis  oppoficis  hyperbolis,BFH,P!Q^a  parallt  logrum- 
mo,TV,abljtis  ab  tjldein  omnibus  qu-idatisoppofiuruin 
hyperbolarum,  AEC,  MON , ( qua  figura  brcuitatis  cau- 
fa  dicatur , figura  purjlJclogrammi  ,TV ,)  ad  omnia  qua- 
drata figurae, qua;  remanet,  demptis  oppofitis  hypcrbolis, 

Fff  4*iA 
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»lA,9F7,ipa«,alWogrammo>^a>abIatisa^  'i^cm  ora* 
nibus  quadratis  oppofitarum  hyperbolarum , LEr , 2 O 3, 
qu*  dicatur  figura  parallelogrammi , 8CI , cffe  vt  paralle- 
lepipedum fub,QV,  & quadrato.  VZ,  voa  cum  parailelepi- 
pedo  fub,  QZ,  & corapofito  ex  quadrato,  SO,  & quadra- 
ti, QZ,  ab  his  dempto  paral  lclepipedo  fub , SO,  & quadra- 
to, OY,&  cubi, OY , ad parallelepipedum  fub , Aii , & 

quadrato,  04 , vna  cum  parallclepipedo  fub , A4 , & com- 
pofito  ex  quadrato , SO , & . quadrati , A4 > dempto  paral- 
lelepipedo  fub,  SO,  & quadrato,  06,cum  cubi , 06 . 

Nam  omnia  quadrata  figura:  parallelogrammi,  TV,  demptis 
fam  didis , ad  omnia  quadrata  figurae  parallelogrammi,  dem- 

ptis iam  didis,  habent  rationem  compofitam  ex  ratione  omniu 
quadratorum  prim6  didae  tigurs,  demptis,  &c.  ad  omnia  qua- 
drata,^,. i.  cx  ea,  quam  habet  parallelepipedum  fub,  Q.V  ,« 
Sxantec.  quadrato,  VZ,  vna  cum  parallelcpipedo  fub,  QZ,  & compotita 
cx  quadrato, OS, & j.  quadrati, QZ  .dempto  ab  his  parallclepi- 
pedo fub,  SO,  & quadrato,  OY,  & 1 . cubi,  OY,  ad  cubum,  ZV ,'te 

ex  ratione  omnium  quadratorum, TV  ,ad  omnia  quadrata  , 
u l(  jdeft  ex  ratione  cubi,  VZ,  ad  cubum , 04 , quia  parallelogramma, 
TV,  fi),  funt  fimiha,  cum  fint  circa  eandem  diametrum , & tande 
cx  ratione  omnium  quadratorum,  fi  a , ad  omnia  quadrata  figurae 
Bxamec.  parallelogrammi,^,  demptis  iam  didis,. ex  ratione  cubi,  fl4, 
ad  parallelepipedum  lub,  Afl , & quadrato, 04 , vna  cum  paralie-; 
lepipedo  fub,  A4 , & compofito  cx  quadrato , SO , & ) . quadrati , 
A4,  ab  his  dempto  parallclepipedo  lub,  SO,  & quadrato,  Otf.vna 
cum  >.  cubi,  06,  rationes  autem  parallelepipedorum  primo  dido- 
rura,  dempto  parallelep  pedo  lub , SO , & quadrato  ,OY , cum  {. 
cubi,  OY,  ad  cubum,  ZV,  cub:,  ZV,  ad  cubum , « 4»  & cubi , £4 , 
adparallelcpipeda  poftrcinbdida,  dempto  parallclepipedo  fub  ,S 
O,  & quadrato , 06 , cura  f . cubi , 06 , componunt  rationem  pa« 
Defin.ii.  rallclepipedorum  primb  didorum,  dempto  iam  dido  ad  parallele^ 
1.  u pipeda  poftrcmb  dida , dempto  iam  dido , ergo  omnia  quadrata 
figura:  parallelogrammi,  TV,  demptis  omnibus  quadratis  oppofi* 
tarum  hyperbolarum  , AEC , MON , ad  omnia  quadrata  figurae 
parallelogrammi , $£i , demptis  omnibus  quadratis  oppofitarum 
hyperbolarum,  LE  T,  2 O 3,  erunt  vt  parallelepipedum  fub , QV, 
& quadrato,  VZ,  vna  cum  parallclepipedo  fub,  QZ , & compofi- 
to cx  quadrato,  SO  ,&■?.  quadrati,  QZ , ab  his  dempto  parallele- 

ptpc- 
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p?pedo fub,  SO,  & quadrato,  OY , cum  >.  cubi , OY , ad  parallele; 
pi  pedum lub,  AA,  6l  quadrato,  Af,  vna  cum  parallelepipcdo fub, 
A4.  & compotito  ex  quadrato,  iiO, & ].  quadrati , A»  ,ab  his  dc- 
pto  parallelepipcdo  fub , SO  > & quadrato  ,0 6 , cum  J.  cubi , O^, 
quod  offendere  opus  erat . 

COROLLARIVM: 

Hinc  patet,  quod  eadem  meth  odo  oflendemus  omnia  quadrata  £• 
gura  par. ulelogrammi , TV  , nthil  ab  ets  dempto  , ad  omntz 
quadrata  figura  parallelogrammt  j!A , nibil  partter  ab  eis  dempto teJJe 
Vtparallelepipeda  primb  diS a ad  parallele pipeda  fecundi  ditia . 

THEOREMA  XXIX.  PROPOS.  XXX. 

IN  omnibus  huius  Lib.  y Propofitionibus , in  quibus 
duarum  quarumcunqj  figurarum  notificata  fuit  ratio 
omnium  quadratorum,  iuxta  regulas  in  cifdem  aflumptas, 
nota  etiam  euadit  ratio  fimiliarium  folidorum,qu*  ex  illis 
gignuntur  figuris , iuxta  eafdem  regulas . 

Quoniam  enim  oftenfum  effLib.  ».  Prop.  1 j.  vt  omnia  qua- 
drata duarum  figi  rarum  inter  le  lumpta  cum  datis  regulis,  ita  effe 
folida  funilaria gemta  cx  ijidem  figurisiuxta  caidem  regulas,  ideO 
Cum  in  huuts  Libri  Propoli tionibus  nueta  cll  ratio  omnium  qua- 
dratorum duaruin  figurarum  cum  talibus  regulis,  colligemus etia 
nunc  eandem  effe  rat  onem  duorum  fimilarium  lolidorum  ,quas 
ex  'Ilis  liguris  iuxta  eaidem  regulas  gemta  dicuntur * quae  ampliu» 
in  lequcntibus  dilucidabimus  finguluS  Propoimones , qu*  oppor- 
tuna: fuerint , dcnu6  affumentes . . 

Vndecu.n  in  prima  Propof.  exempli  gratia  offenfum  eff  ( con- 
fpeaa  denuoeiuidem  figura  ) omnia  quadrata  hyperbol* , DBF, 
regula,  DF,  ad  omnia  quadrata,  AF,  elic  vt  compotitam  ex , NB, 
& BE, ad, OE, eandem comperien-u 'habere  rationem  lolidum 
fimilare  genitum  cx  hypcrbola,  DbF , ad  .olidum  fimilaic  genitu 
cx,  AF,  mxta  communem  regulam  , DF  ; & vcMem  padto  collige- 
mus, veluti  omnia  quadrata  hyperbolae , DBF , ad  omnia  quadra- 
ta trianguli,  DBF,  tunt  vc  compotita  ex  texquialtcra , OB  , & ex , 
B£  ad  OE,  ita  dlctohdum  fimilare  genitum  cx  hypcrbola,  DBF, 
* * Fff  1 ad 
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ad  fibi  firai’afc  genitum  ex  triangulo,  DBF » iuxta  communem  r«» 
gulam , Dr. 

SCHOLIVM. 

QVoniamverb  ex  Tropofi.  45*  Lib.  Trimi  habetur , quodft  qu* 

cunque conoisbyperbolica,  in  tutus bafi  fit  cylindrus, & conus 

tr  arca  eund,m  axem,  vel  diametrum  fecetur  planis  bafi £V<ld‘^n' 
ttbus,  quibus  pariter  fetentur  cylindrus  , & conus  , fient 
(olidis  filaro,  ft miles  b xfi,  ideo  omnia  plana  eorundem  regula  bafi  crut 
45 .1.1.  omnes  fixura  fimtles  diSorum  fohdorum , tn  quibus  fi  ducatur  pia- 

9**  ProduCet 'f*  fii“raS  earu”deTU>  ”1™/* 

Conoide  pxrallelogrammum  m cylindro , hyperbola»  in  conotde , f 
Hypcrb  Jgulum  in  cono , ditJa  aun mfohdx  erunt  fimilaria 
tx  Cor.j.  aenitricibus  iuxta  communem  regulam  ipfiam  bafim  , & ideo  cor 

rvliX°  ratto  nota  erit  , quia  fiamus  quam  rationem  habeant  inter  fie  omnia 
£c!2i .'quadrata ditiarum  genitricium figurarum,  regula  bafi- ^cautem 
limi  liter  pro  fequentibus  memoria  teneantur , ia  quibus  fiet  «oftruM 
folitum  exemplum  per  reuolutionem  figurarum  circa  f*o,*xes,Vt 

habeamus  omnes  figuras  fimiles  genitorum  fohdorum, 

diametros  in  figuris  genitricibus,  quibus  fint  eredi , fitas  k*€Wtt% 

licet  eadem  venficentur  .Jfumptis  non  axibus, Jed  tantum  *«***"» 
Vt  alibi  pluries  repetitum  ell , ex  didis  autem  mfrafcnpta  habentur 

Corollaria  . 
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VT  igitur  fiat  noftrum  exemplum  in  Prop.  i.reuoluaturpa- 
rallelogrammum,  AF,  circam  manentem  axim,  BE  » vt  tat 
ex  parallclogrammo,  AF  »cyi  ndrus , A 
F,  ex  hyperbola , DBF»  conois , DBF  » 

& ex  triangulo,  DBF»  conus,  DBF,col» 
liguur  ergo  cy lindrum»AF,  ad  conoidfc, 

DBF , eile  vt , OE,  ad  compofitam  ex  , 

NB,  & B E,  cono  dem  autem , DBF, 
ad  conum,  DBF,elievt  compofitam 
ex  lexquialtera , OB,  & ex , BE,  ad  OE  » 

& ita  cilc  loltda  quaecunque  fimilaria 
genita  ex  citdein  figuris  .1.  ex  parallelo* 
grammo,  AF,  hyperbola,  DBF,  & tria* 
gulo,  DBF,  iuxta  communem  regulam, 

DF,  vt  lupea  dittum  ell,  qu$  declarare  oportebat.  CCfi 
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COROLLARIVM  II. 

INProp.  ».  affumpta  cius  fig  ura , d:iriff  s paralleJcgrairmis , A 
Z,  CG,  6t  redlis,  CH,  RG,  LK  , vtfiat  nofiru®  mniplumre- 
uoluatur  f.gura  circa  manentem  axim , 

NE,  vc  fiat  ex  parallelogrammo,Sf  ,cy, 
l nd  i«s,SF,  ex  triangulo,  DMF,  conus- 
DMF.&ci hypcrbolis  , DNF,HNG, 
conoides hyperbo'ic*  , DNF,  HNG, 
patet  ergo  ex  hac  Propoi.  conoidem,D 
NF,  ad  conoidem,HNG,abiciflam  pia* 
no,HG  , acquididante  pfi  plano, DF* 
efle  vt  parallelcpipedu  lub,  XE,  & qua* 
draco , EN, ad  paralielepipedum  fub,X 
M,  & quadrato,  MN  , &ficeUe  quod-  g 
libet  folidum  (imilare  genitum  exhy*  . 
pcrbola , DNF , ad  fibi  flrailare  genitu 
ex  hyperbola,HNG,iuxta  communem  D 
regulam  ,DF.  • 

COROLL ARIVM  IlL 

IN  Prop.  3.  patet  in  iuperioris  fi  gura , in  qua  eius  exemplum 
conftru&um  eft,  cylindru m,  SF,  ad  frudum  conoidis,  HDFG, 
eife vt rcitangulum , OEN,ad  rcftangulumfub,OE,&,NM, 
vna  cum  re&angulo  fub  compofita  ex  ME,&iub,M 

E . Et  conum,  DMF,  ad  idem  frudum  ede , vt  retf  angulum, OE 
N,  ad  re&angulum  fub,  OE , & tripla  ,NM,  vna  cum  re&angulo 
fubcompofita ex,NX, &,ME,&lub,  ME;  & fic effe lolida fl* 
milaria  qutecunq;  genita  ex  eildem  figuris , parallelogrammo  nc« 
pe,  SF,  frudo  hyperbolae, HDFG,  & triangulo , DMF , iuxta  cd. 
munem  regulam,  DF. 
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COROL  LARIVM  IV. 

INProp.  4.  iterum  affumpta  figura  Corotl.  %.  patebit  cylindriij 
SF,  ad  fruftum  hyperaolicum , HD 
FG  • ab  eo  dempto  cylindro , HQ^  ede 
vt  redtangulum,OEN,ad  reftangulum 
fub  compolita  ex  }-.  EM,  integra,  MN, 

& ].  NO.  Conum  vcr6,  DMF  ,ad  >dd 
frudum , dempto  cylindro , HQ,  eile  vt 
re&angulum,OEN,ad  re£tangulum  lub 
compofita  ex,  EX,  & dupla,  N M:  & fic 
effe  quxcunq;  folida  fimilaria  geuitacx 
cildem figuris. l.  parallelogram.no,  SF, 
frulto  hyperbolae,  HDFG , dempto  io* 
lido  (imilari  genito  ex,  Hi,6t  triangu- 
lo, DMF,  iuxta  communem  regulam., 

DF. 


COROLLARIV  M V. 

IN Pmp.  a Sumpta iteru  n figura  Prop.  i.dimifsis reftis,CP, 

R;}  Lk,  St  triangulo,  DM,  &,  vt  dat  loUtum  exemplum , ea 
rcuoiuca  circa  axem,  NE,  vtex  , A 
F,  fiat  cylindrus, ex  hyperbola,  * 

DNF.coiois  , DNf,  quaefolida 
fint  le&a  plano,  SZ,  bafi,  DF,jqui- 
didaute,  patet  cylindrum,  AF  , de* 
pta  conoide,  DNF , ad  cylindrum, 

SF,  dempto  fru  do  conoidis,  DHG 
F,eife  vt  parallelepipedum  lub  co* 
polita  ex, XE,EN,&  lub  quadrato, 

NE, ad  pa^ailelepipeduin  lub  com- 
pofita ex,  XE,E N ,N  M,&  lub  qua- 
drato, ME;  & ficdfe  quodlibet 
(olidum  fim  lare  genitum  ex , AF, 
dempto  folido  fimilari  genito  ex 
hyperbola , DNF , ad  fibi  fitwlare 
geivtum  ex,  SP  , dempto  folido  fi  ndari  genito  cx  frufio  hyperbo» 
Ue,  DHFG,  iuxta  communem  regulam,  DF. 
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IN  Prop.tf  .expofita  eius  figura, & vt  fiat  noftrura  exemplum  ea» 
dem  circa,  EM,  rcuoluta , patet  pla« 
num  tranfiensper,  SV  ,aequidiflans  ba- 
fi,  FG,  a conoidc,  FEG , rciecare  conoi- 
dem,  SEV,  qu*  ad  conum,  SEV,  habet 
rationem  datam,  quam  netnpi  habct.H 
R , ad , RL  , idq;  diteimus  efficere  quo* 
cunque  (olido  fimilari  exiftente , FEG , 
cuius  figura  genitrix  fit , FEG » a quo  .(• 
fciemus  abfeindere  per  planu  bafi  $qui* 
diltans  (olidum  fibi  fimilare , quod  nem* 
p£  erit  genitu  ex  hypcrbola,SEV,  quod 
ad  iolidum  fibi  fimilare  genitum  ex  triS- 
gulo , SEV , habeat  rationem  datam , 
dummodo  data  ratio  fit  quidem  maioris 
in  aequalitatis , fed  minor  icxquialcera. 

COROLLARIVM  VII. 

IN  Prop.  7.  expofita  eius  figura,  dimifsis  tamen  reftis , ED,SO 
XO , & parallclogrammis , a 

GX, G R , eadem  rcuoluatur  cir* 
ca  manentem  axim , CV , vt  ex 
triangulo,  HCR , fiat  conus , H 
CR,  & ex  hypcrbola,  SOX , co. 
nois,SOX,  patet  ergo  conum  , 

HCR  , ad  coaoidem , SOX , effe 
in  ratione  compofita  ex  ca,  qua 
habet  quadratum,  SX,adqua* 
dntum , HR , & re&angulum , 

•AVO,  ad  re&angulum , fiVC. 


\ 
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COROLLARIVM  VI Jt 

IN  Prop.  8.  furnpto  exemplo  ex  anteced.  figura  > in  qua  trap_ 
xium,  THRP,  m rcuolutione  geauit  fruftum  coni,  THRP  » ® 
fruftum  hyperbol* , IYXS , ge* 
nuit  fruftum  conoidis,lYXS;pa- 
tet  fruftum  coni,THRP,  ad  fru- 
ftum conoidis,  IYXS,  habere  ra- 
tionem compofitam  ex  ea , qua 
habet  rcftangulum  fub.GP.VR, 
cum  quadrati  carum  ditfcren* 
tiae  ad  quadratum,  VX,  & ex  ea, 
quam  habet  re&aguium  , BVO, 
ad  re&angulum  lub , B V , OG  , 
vna  cum  re<ft  angulo  lub  compo. 
fitaex  J.BO,&  J.GV,&  lub, 

GV;&ficelie  quodlibct  Yoltdu 
fimilare  genitum  ex  trapezio  , T 
HRP , ad  libi  fimilare  genitum  ex  fruflo hyperbolae,  ISXY , iux. 
ta  communem  regulam  , HR . 

COROLLARIVM  IX. 

EX  Propof. p. confpe&a  figura Corollarij  j.  manifeftd colli» 
gitur  Conum,  HCR,  ad  conoidem,  SOX,  elfe  vt  cubus , CV, 
ad  parallelcpipedum  ter  fub,  CO*  & quadrato,  OV , cumcubo,  O 
V,  & ficetum  elfe  quaecunq;  folida  fimilaria  genita  ex  triangulo, 
HC R,  ad  fibi  fimilaria  genita  ex  hyperbola , SOX,  iuxta  commu- 
nem  regulam , HR . 

COROLLARIVM  X. 

IN  Prop. io. colligimus lolida  fimilaria  genita  ex  hypcrbolis» 
AOC,  OVX  , habete  inter  le  rationem  compofiiamex  ratio- 
nibus ibi  appofitis , quae  breuitatis  gratia  int  bi  recolantur. 

COROLLARIVM  XI. 

IN  Propof.  1 1.  expolita  cius  figura,  habemus  conoides  hyper* 
boiicas  ab  eadem  conoidc  diremptas , habere  iuter  le  rat  lonc 
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compofitam  cx  duabus  rationibus  ibidem  appofitis.  Vt  autem 
fiat  noftrum  exemplum  , ir.te  1 ligatur  n lpia  ( m qua  dimittantur 
afympcoti,  & retta;,  ad,  DC,  OV,  VX,  hc,  i -X,tI  KL),  tl»c  axun, 
i quam  rcuoluatur  figura,  vt  cx  bypuccia  , A.LC , Lacconois 

erbolica , ADC;  vlteriuspcr, 
rra^nratnr  nlanmil.  OX,  tfC*  *'  t 


4J.I.I. 
toro.  44, 

I.  u 


afymptot 
circa 

hyper l — - . 

Oa,  traducatur  planum,  OX,  crc 
ftum  plano  genitneis  hyperbolae, 

ADC,  cuius  pars  in  conoide  con- 
cepta erit  ellipfisjOX,  cuius  maior 
diameter,  OX  , minor  autem  in  fi- 
gura propo  (itionis  linea , PO , ha  • 
bemus  igitur  ex  Prop.  1 i.conoi- 
dem , ADC,  ad  conoidem,  OVX, 
habere  rationem  compoiitam  ex 
ratione redangub  fub  , MB  , HI , 
ad  re&angulum  lub,  R[,  PB,&  cx 
ratione  parallelcpipcdi  lub  altitu- 
dine hyperbolae , ADC , bali  qua- 
drato, AC,  adparallelcpipcdum  fub  altitudine  hyperbolae  ,.OVX, 
bafi  autem  rcSangulo  lub , XO , OP  , vcluti  lunt  amnia  quadrata 
hyperbolae,  ADC,  regula,  AC,  ad  omnia  re&angula  hyptrbola:, 

OVX,  (regula,  OX,)  fimilia  redtangulo  lub , XO , OP  , (iue  omnes 
circuli  ciuTdcm  ad  omnes  clliplcs  hyperbolae,  OVX,  fimilcsellipfi,  Coro!.  1. 
cuius  coniugati  axes,  vel  diametri  lunt,  XO,  OP,  XO,  maior , OP,  jj.  1.  *• 
minor,  nam  omnes  di&i  circuli  funt  omnia  plana conoidis,  ADC, 
regula,  AC,  & didlx  omnes  cllipfes  lunt  omnia  plana  conoidis,  O 
VX, eandem  autem  rationem  lupradiftx  comperiemus  habere 
qu<ecunq;tolida  non  quidem  fimijacia  inter  le,  led  quorum  om- 
nia plana lint  omnes  figura:  fimiles  genitricium  figurarum,  ADC, 

OVX  , a quibus  gcnrta  dicuntur  , quae  habeant  inter  lccandenira. 
tionem  ei,  quam  habet  quadratum,  AC,  ad  rettangulum , XOP. 

COR  OL  L A R I V M XII. 

IN  Propof.  1 1 . conlpeft  a llhus  figura, & completis conoidihus, 

BAD » HMQ,  patet  eorum  rationem  ede  compofitam  ex  ra- 
tionibus ibi  explicatis , vbi  videri  poterunt.  Quas  quidem  ratio- 
nescompericmus  etiam  habere  qu£cune;iohda , licpc  rtumnoa 
fimilaria  ad  inuiccm,  gci.ita  tamen  cx  eildcm  figuris,  quarum  o*  • 
nes  figura;  fjiuilcsf.nterfe , qu$  lunt  vnius-,  vtnulq;.tamun.&ujve 
genitricis  diifimiles)  .habeam  candcip  uti'  ne.m  , quam.  liabJnt 

'Gg^  • ' * ‘ ~ piy 
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prarduti  omnia  quadrata,  vel rcflangula , vt fupra  adinuiccm 
comparata . 

COROLLAR IVM  XIII. 

TN  Prop.  1 j.  habetur  (1  miles  conoides  hyperbolicas  efleintri- 
pla  ratione  axium , vel  diametrorum  earundem,  quippe  quas 
cxfmvlibus  hyperbolis  nafcuntur  •:  Igitur  in  anteccd.  Corollarij 
figura, fi  fupponantur  fimiles  hyperbol*,  BAD  ,HMQ,  vt  fiant 
ei  illi»  fimiles  conoides  hyperboiic*,  FEG,  HTS  .illae  erunt  inter 
fe  jn  tripla  ratione  axium , AC  , MP  >&  fic  erit  quodhbct  f olidum 
fimilare  genitum  ex  hyperbola,FEG  ,ad  fibi  fimilarc  genitum  ex 
hypcrbola,  HTS,  iuxta  regulas,  FG,  H5. 

COROLLARIV  M XlV. 


IN  Prop**4.expofitaeiusfigura,  vtfiatexem  pium , rcuolua^ 
tur  circa  axiro,DG,vt  ex,  EG , fiat  g 
cylindrus,  EF,& cx  trilineo»  DGB,fo* 
lidum , DBGF , quod  vocetur  .•  Apex 
hyperbolicus  ; patet  ergo  cylindrum,  E 
F,  ad  apicem,  BDF,cflc  vt,BD  ,ad  lui 
reliquum  , dempta  ab  eodem  femihy-  g 
jjcrbola , BED , vna  cum  excelfu , quo 
ipia  iuperat  '..parallelograram',  BD,& 

BM ; & ficellc  patet,  quodlibet  foli- 
dum  fimilarc  genitum  ex  , BP , ad  fibi 
fimilarc  geuiium  ex  (emihyperbola,BE 
D,  iuxta  communem  regulam,  ED. 

COROLLAR1VM  XV. 

IN  Propof.  15. expolita 
eius  figura,  vt  liat  exe- 
piuin  , eadem  voluatur  cir- 
ca axim  ,GD  ,vtex  ,FD, 
fiat  cylmdrus,  FH,  &ex  ? 
hyperbola,CBD,rolidu  n, 

CBD.'JH,quod  voeetur.* 

Sem  anulus  ftr.&us  hyper- 
bolicus •*  mtclligantuv  autc  r 
femper  haec  lolida  fecari^ 
peraxem,vt  ijs  producan- 
tur figurae , qu*  m rcuolu* 

tione 
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tioneeadtm  generant , nempe  ex  tenfo  plano,  *D , per  axem  ,G  . 
D,  produci  figuram,  FH,  compoficam  ex  duobus  parallclogram- 
mis , FD,  DM,  & figuram,  CBDNH.compofitamcxduabus  hy« 
perbolis,  CB  D,  D N H;  patet  ergo  cylindrum,  FH,  ad  1 olidum  , G 
BDN H,  efle  vt , FD,  ad  hyperbolam,  C’BD , & fic  cfic quodlibet 
folidumiimilarc genitum  cx,FD»  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  hy* 
perbola,  CBD,iuxta  communem  regulam,  CD. 

; » 

COROLL  XVI.  SECTIO  PRIOR. 

IN  Prop.  16.  vt  fiat  exemplum,  reuoluatur  cius  figura  circa 
axim,HMfVtex,FM,  fiat  cylindrus,  FQ,&  ex  hyperbola,C 
BD.toiidum, 

CBD,SO^, 
quod  voce* 
tyr ; Semia- 
nulus  latus 
hyperbolicus 
patet  ergo  cy 
lindrum,  FQj, 
ad  femianulu 
latum  liyper- 
bolicum,  CB 
DSOQ,  e fle 
vt,  FD  , ad 

hyperbolam, CBD,&  fic  eflequodFbct  lolidum  fimilare  genitum 
ex,  F D,  ad  fibi  fimilare  genitum  ex  hyperboia , CBD,  luxta  com- 
munem regulam  ,CD. 

SECTIO  POSTERIOR. 

VNde  habetur  ex  Corollario  cylindrum , FH , in  figura  Co» 
rollao/  antecedentis  ad  lemianulum  flrid  um  hyperbolicu, 
CBDNH,elic  vt  cylindrum  , FQ.,  in  figura  huius  Coroilar  j ad 
lemianulum  latum  fiy per bo licum,  CBDSOQ^  & lic loiida limi* 
lana , &c. 


COROLL ARIVM  X«'IL 

IN  Prop.  17.  !i,  duda  parallela  axi,  vel  diametro  hyperbojsr,  B 
E,  lit,G D,  patet  m figura  Corollarij  15.  quam  rationem  ha- 

Ggg  » beat 
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beat  cylindrus,  FH,  ad  lolidum.CBNH  , quod  vocetur  .*  $emiba« 
fis  columnaris  ftridta  hypcrbolica ; Si  vero  difta  parallela  fit,HM, 
patet  in  rigura  CorolJarij 
anteccd.  quam  rationem 
habeat  cylindrus, FQ,  ad 
iolidum,  CBOQ, quod  vo- 
cetur; Scinibalis  colum- 
naris lata  hypcrbolica:  fi 
tandem  (it,  RS, voluto, F3, 
circa  axim  ,R3,  vt  ex,  FS, 

fiat  cylindrus,  FH,  & ex  fi- 

gura,  CBRS,  folidum,  CB 
DH,  quod  vocetur.-  Se-C 
mibalis  columnaris  media 
hyperbolica:  patet  cylin- 
drum, FH,  ad  lemibafim,  CBDH,  efle  vt  quadratum,  CS,  ad  qua- 
dratum, SE,  quadratum,  El,&reilangulumbislub,  VE,  ES,vt 
& iplida  fimiiaria  ex  cildem  genita  iuxta  commune  regulam  , CS  • 

' !•  COROLLARIVM  XVIII. 

IN  Prop.  1 8.  habetur,  vilis  proximis  antecedentibus  figuris,  fe« 
rmianulum  latum  hyperbcl  cum  , CBDSOQ  , ad  (cmianulutn 
ftrittum  hyperbolicum,  CBD.NH,  efle  vt,  CM , MD,ad , DC ; & 
fic  folida  fimiiaria, &c. 

: t * 

COROLL.  XIX.  SECTIO  PRIOR. 

IN  Prop.  ip.  habetur , vifa  figura  Corollanj  is.conoidem  hy- 
perbolicam  genitam  ex  lemihyperbola  , CBE,  ad  lemianulu 
Itrtttum  hyperbolicum , CBDN H,  elie  vt  quadratura  , 1E , ad  re. 
^angulum  lub , CD,  & dupla,  VE.  1 

SECTIO  POSTERIOR. 

VNde  in  Corollario  colligitur  eandem  conoidem  ad  femianu» 
lura  latum  hyperbolicum  efle  vt  quadratum,  EI , ad  reftan- 
gulum lubcompofitaex, CA1, MD,  & lub  dupla,  VE,  &ficloli. 
da  fimiiaria  ex  cildem  figuris  genita  iuxta  communem  regulam , 
CD. 
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COROLLARIVM  XX. 

IN  Prop.  20.  expolita  cius  figura,  & vt  fiat  Colitum  exemplum» 
ea  circa  axira,  FE,rcuoluta,  vtex,  BE,  fiat  cylindrus, 
ex  oppoiitis  hyperbolis , BND , AM 
C,  fiant  conoides,  BND,  AMC, qu? 
pariter  dicantur  ;Conoides  oppolit^-, 
patet  cylindrum , BC  , ad  reliquum, 
demptis  ab  eodem  oppofuis  cono.di  • 
bus,  AMC,BND,dfevt  reftangulu, 

N EO , ad  re&angulum , NOE , bis , 
cum  f .quadrati,  ME;Sc  fic  elTe  quod-  x . 
libet  lolidum  fimilare  genitum  ex,  B 
E , ad  reliquum , demptis  ab  eodem 
lolidis  fimilaribus  genitis  ex  fem  hy-  T 
perbolis,  BNF,  AME,  vel  fic  lolidum 
quodlibet  fimilare  genitum  ex,BC,ad 
relliquum  ab  eodem, demptis  lolidis  » 
fimilaribus  genitis  ex  hyperbolis  op.  ** 
pofitis,  BN  D,  AMC , iuxta  commu- 
nem regulam , AC . 

COROLLARIVM  XXL 


IN  Prop.  si.  expolita  cius  figura , & ea  circa  axim  , LX,  reuo- 
luta,  v t ex,  DX,  fiat  cylindrus , DE,  & ex  figura , DAFEVC , 
(olidum , DAFEVC, 
quod  vocetur;  Tym. 
panum  hyperboheu; 

& ex  triangulis,  HL 
O,  OXN , oppofiti 
coni , HOS , NOY , 
patet  cylindrum , D 
E , ad  tympanum,  D 
AFEV C,  effe  vt  qua- 
dratum, FE,ad  qua- 
dratum, AV , cura  |. 
quadratu  HS, . Vel  ( vt  aliter  ibi  explicatur  )vt  quadratum  ,PZ, 
ad  quadratum,  AV,  vnacum  reftangulolub,  AZ  , & lexquitertia, 
ZVj  & fic  effc  quodlibct  lolidum  fimilare  genitum  cx,DE,  ad  libi 
••  ■■  fimi* 
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fimilare  genitum  ex  figura , , DA  t EVL  ,iuxta  communem  regu* 
lam , FE . 

COROLL.  XXII.  SECTIO  PRIMA. 

IN  Prop.  2 a.  fi  in  1'uperioris  figura  fupponamus,  FR,  tffe  xqua- 
lein  cij  qu*  tangens  leftionem , DAF,  in , A , concluditur  in* 
ter,  A,&  aiy  aiptoton,  ON,  habetur  cylindrum,  DE.  elle  lcxquial- 
terum  tympani  hyperbol  ci,DAFEVC,&  hoc  tympanii  clle  qua- 
druplum conorum,  NOY,  HOS,  fcficcde  lolida  firailana  cx 
ciliiem  figuris  gemta  iuxta  communem  regulam , DC. 

SECTIO  II. 

c.  . _ . 

IN  Coroll.  r.  habetur  cylindrum,  D E, ad  tympanum  hyperbo- 
,-Jicum,  DAF  EVC,  demptis  conis  oppoiitis,  HOS , NOY , efle 
vt'quadratum,  DC,  ad  quadratum,  A V,  & in  calu  praelentis  Prop. 
etle  eorum  dupla , & fic  lolida  limilaria»  &c. 

SECTIO  III. 

IN  Coroll.  i.  difeimusinuenire  cylindrum  deferiptum  i paral- 
lelograinmole&ionibus  oppofitis  circumlcripto,vt  ibi  dicitur, 

quod  ad  reliquum  tympani  hyperbolici , demptis  oppofitis  conis, 
habea:  rationem  datam,  dummodo  ea  fit  maioris  intequalit.idetn 
intellige  de  lol  dis  fimilanbus , &c. 


COROLLARIVM  XXIII. 

i 

IN  Prop.  * j.  alTumpca  cius  figura,  &, 
vc  fiat  exemplum,  ea  circa  axun,RZ , ■' 
rcuoluta,  vt  ex,  FC,  fiat  cylindrus,  FC,& 
ev,  TN,  cylindrus  ,TN , & ex  oppofitis, 
hyperbolis,FAD,  EVC,oppo(itie  conoi- 
des, FAD,  EVC.&  cx,TAY,  MVN,  op- 
poli  t*,  conoides , T A Y , M VN , natet  er-  r » 
go  cyiindrum , FC , demotis  oppofitis  co-  * S 
noid  bus,  FAD,  EVC,ad  cylindrum, TN, 
demptis  oppoiitis  conoidibus.TAX,  MV 
N , ede  vt  parallclepipedum  lub , Z V , & 
bafire&auguJo , VOZ  ,cum  ].  quadrati , 

2.V , ad  parjUclepipedum  lub , iV , bad 
rc&a.iguio,  VOS,  cum  quadrati,  aV,& 
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ficeflequodlbet  folidum  (imitare  genitum  ex  , FC , demi  Joli* 
dis  limitaribus  geniti»  ex  oppetitis  fiyj  ei  Uls,  fi/X,l  V ( ,sd lo- 
lidum fi  bi  limitare  genitum  ex,  1 Is  , dtn  ptslolidis  fn.ilaritus 
genitis  cx  oppofitis  hypcrbolis , 1 A^,  foV  N ,iuxia  ten  n-unun 
regulam,  EC. 

l 

COROLLARIVM  XXIV. 

IN  Propof.14-  cxpofitacius  figura  , & > vt  fiat  exemplum,  ea 
circa  axem,  XL,rcuolura , vt  ex  figura , EVC  DAF  .fiat  tym- 
panum hypcrbolicum,  EVCDAF,  & ex  figura  .MVNYAl  »fiat 
tympanum  hypcrbolicum, 

MVNYAT » patet  tympa  n 
num,  EVCDAF,  ad  tympa- 
num, MVNYAT  , ede  vt 
parailcK-p  pedum  lub,  XL, 

& quad  ato,JRZ,cum duplo^ 
quadrati , AV,ad  parallele 
pipedu  n lub  , HG , & qua 
drato.B'),  cura  duplo  qua  £ 
drati , AV  ;&  (ic  ede  quod- 
libet lolidum  fiinilaregenitu 

ex  rigura,  EVCDAF,  ad  libi  (imitare genitum  cx  figura,  MVNY 
A r.iuxta  communem  regulam  ,CD. 

COROLLARIVM  XXV. 

IN  Pror.  ■>  y.  vifa  figura  anteced.  Crroll  :n  qua  ex  triangulis, 
QOP»  1^  K,  geniti  finteonioprofiti , Q0P,10K,  & ex  trian- 
8ulis,  n n,  coni  oppofit  . n'  ti , RiC&,  patet  tympanii , 
^VCDAP.dempfscon  s,(}OF,  lOK,ad  tympanum  , MVNYA 
T,  demptis  conis,  n*  it,  JJtO&,efle  vr,XL,  ad,  HG;  & ficede  fo- 
lidum  fundare  genuum  ex  rigura,  EVr  DAF,  dempt*s  fol-.dis  limi- 
taribus genitis  ex  triangulis, Q5  'P,  lOk  ,ad  lolidum  fimilare geni- 
tum ex  figura, TAYNVM  ,dempfs  tolidis  fimitaribus  g,emtisex 
triangulis,&0$,  yfj,  luxta communem  regulam, AV • 

COROLLARIVM  XXVI. 

IN  Prop.  ad.  v fis  figuris  C orollarij  ij.  z<j.  & fuppcfito,FC  , 
ede  idem  faralltlogtan,n.um , in  vuilt^ figuris  pate  cylin- 
drum 


* 
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drum,FC,in  figura  Coro!!.  23.  demptis  oppofitisconoidibus  »F 
AD,  EVC,  ad  tympanum  hyperbolicum  genitum  ex  figura, EVC 
DAF>  in  figura  Coroll.  24.  icilicet  ad  tympanum  hyperbolicum, 
EVCDAF,  habere  rationem  compofitam  cx  ratione  reftanguli , 
AOZ,  bis  cum  quadrati,  VZ , ad  re&angulum  , AZO,  St  ex  ra- 
tione reftanguli  lub,  DC,  vel,  RZ,  St  lub  , EC  ,ad  quadi atum  , A 
V,  cum  quadrati,  KI,  vel  cum  reftangulo  lub , » & lexqui. 

tertia,  Z V,  St  fic  clfe  quodlibet  lolidum  fimilare  genitum  ex,  FC  , 
de  nptis  lolidis  (imilaribus  genitis  ex  oppofitis  hyptrbolis  , FAD, 
EVC , iuxta  communem  regulam , EC , ad  lolidum  fimilare  fibi 
genitum  ex  figura,  EVCDAF,  iuxta  regulam  , CD . 

COROLL ARIVM  XXVII. 

IN  Prop.  27.  conlpefta  figuta  Coroll.  21.  intelliganturdefcri» 
ptaeleftiones,  BIG,  kMP,  qua:  dicuntur  coniugatas  ieftioni- 
Fus,  DAF,  CVB,  ex  quibus  in  reuolutione  genitas  fuerint  oppofi. 
tasconoides,  B G,kMP,  patet  igitur  cylindrum , DE,  ad  tympa- 
num hyperbolicum,  DAF,  EVC , demptis  oppofitis  conoidibus  , 
BIG, KMP,  elfe  vt  parallelepipedum  lub,  ZC,  St  lub  quadrato,  Z 
CL_(qu«  habetur  exccnfa,  ZC,  ad  a-ymptoton  produfta  ,f.ad,OS, 
cui  occurrat  in,  Q, ) a 1 parallele  i >edum  bis  lub  , XM  , St  quadra  • 
to,  MO  , cum  cubo , M J,Stampl  us  J.  e uldcm  cubi  ,-St.licelfe 
quodlibet  lolidum  fimilare  genitum  ex,  FC,  ad  fibi  fimilare  g;  nicu 
ex  figura,  DAFEVC,  demptis  lolidis  fimilaribus  genitis  ex  oppo- 
fitis hyperbol  s,  BIG,  KMP,  i jxta  comune  regula  n , F E,  vel,AV. 


COROLL  XXVIII.  SECTIO  PRIOR. 


T N Prop.  28.  illius  aflumpta  figu-  "1 
ra  , eadem  reuoluatur  circa  axe,  3 
Stl  , veI,GZ,  fit  autem  reuolutio 


«i , vei,GZ,  ht  autem  reuolutio 
circa,StV;  patet  ergo  cylindrum  ge- 
nitum ex,  T V , nempe,  f V , ad  reli- 
quum , ab  eodem  demptis  folidisge 
nitis  cx  quatuor  hyperbolis  coniu- 
gatis,BF'H,  P1Q,  AEC,  MON,eire 
vc cubus,  ZV, vel,  SV,ad  parallele- 
pfpedum  lub,  QV,  ^ quad.ZV,vQa 
cum  paralldepipcdo  lub,  ZQ,&  fub 
co npofito  cx  [. quadrati , ZQ,  & 
qua  Irato,  SO,ab  his  tamen  dempto 
paradclepipedo  fuh,  SO,  Sr  quadra' 
to,  OY,  cum  * . cubi , OY . & fic  elTe 
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folidum  fimilare  quodcunque  genitum  ex  parallelogrammo,  IV, 
ad  fibi  fimilare  genitum  ex  figura, TBFHRVQIPX , demptis  fo- 
liciis  fimilaribus genitis  ex  oppofitis  hyperbolis,  AEC,MON,  iux- 
ta  communem  regulam  , R V;  eadem  vero  efle  oflendemus  lum* 
pta  jiro  regula  ipfa,VX,;&  rcuolutionc  fada  circa  axem,  GZ. 

SECTIO  POSTERIOR; 

IN  Coroll.  colligitur  cylindrum, TV,ad  cylindrum, TP,&,  HV, 
cum  tympano, BFHQIP,  efle  vt  cubus, YS, ad  parallclepipedu 
fub,KY, & quadrato,  YS,  vna  cum  paral  lelepido  fub,  KS,  & com- 
policoex  quadrato, SO,&  ;.  quadrati, SK;&fic  folida  fimilaria  ex 
ei  Idem  figuris  genita  iuxta  ibi  aflumptam  regulam,  RV. 

COROLL.  XXIX.  SECTIO  PRIOR. 

IN  Propof.29.  vifa  eius  figura,  eaque  reuoluta  circa  axem,&Y, 
vt  inanteced.  conlpicitur,  patet  iolidum  in  reuolutione  de* 
feriptum  a figura  refidua,  demptis  a parallelogrammo , T V, qua« 
tuor  hyperbolis,  BFH,  PIQ,  AEC,  MON,adfoiidumdefcriptum 
in  reuolutione  ex  figura  refidua,  demptis  4 parallelogrammo,  fiil, 
quatuor  hyperbolis,  9F7,$>1  A,  L E i',  2O3,  efle  vt  parallelcpipe* 
dum  fub  QV,&  quadrato, VZ,  vna  cum  paralleiepipedo  fub,QZ, 
& compofitocx  quadrato,SO,  &}.  quadrati,  QZ,  ab  his  dempto 
paralleiepipedo  fub,SO,&  quadrato, OY, St  ■{.  cubi,OY,  ad  paral* 
lelepipedum  fub,  Aft,&  quadrato,  «4,  vna  cum  paralleiepipedo 
fub,  A 4,  & compolitoex  quadrato,SO,&  ].  quadrati, A4,  dempto 
parallelepidofub,SO,&  quadrato, 06, cum  j.cubi.Ori:  Sic  etiam 
patet  efle  quodlibet  Iolidum  fimilare  genitum  ex  figura,  TBFHR 
VQ^PXjdemptis  folidis  fimilaribus  genitis  ex  opofitis  hyperbolis, 
AEC,MON,ad  fibi  fimilare  geniiuex  figura, B9F72  aa;®a  dem- 
ptis folidis  fimilaribus  genitis  ex  oppofitis  hyperbolis  ,L£  1,20$, 
mxta  communem  regulam,  RV. 

SECTIO  POSTERIOR. 

IN  Coroll.  colligitur  eadem  folida,  genita  nempe  ex  figuris  1 
TliFHRVQIFJ1.  49F72J&A  0»  A, iuxta  communem  regulam, 
KV,  nihil  ab  eis  derr,pto,clle  vt  didta  parallelepipeda,  nihil  pari- 
jer  ab  eildcm  dcmpio. 
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11BEK  SEXTVS. 

In  quo  de  Spatijs  Helicis  , & Solidis  in- 
de genitis , ac  alijs  quibufdam  ex  . 
fuperioribus  dedufhs , fpecula- 
tio  inftituitur. 

DEFINITIONES, 


I. 


I,  dato  quocumque  circulo  ,fupcreiufdefti 
centro , ad  dilfantiam  omnium  pun&orum  Deffln>j; 
re«5li  tranfitus  ipfius  femidiametri,  circulo- 1.*, 
rum  circumferentia:  deferibi  intclligan- 
tur;pr*di&a:  ^circumferenti*  fimul  lura- 
Omnes  circumferenti*  dati  circuli . 

II. 

ET  fi  a pr*fato circulo  qu?cumque figura abfdfla  iri- 
telligatur  ; portiones  omnium  circumferentiarum 
ditfli  circuli , concepr*  in  abfcilTa  figura , dicentur . Om- 
nes circumferenti*  eiufdem  abfciil*  figur* . 
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THEOREMA  I.  PROPOS.  I. 

Circulorum  aequalium , necnonfe&orum  «qualium  , 

& ab  eodem  , vel  aequalibus  circulis  abfcifiorum, 
omnes  circumferentiae  funt  aequales . 

» • 

Haec  Propofitio  facili  per  fuperpofitionem  oftendetur r.  Si 
enim  circuli  «quales  ad  inuiccm  luperponantur , ita  vt  centrum 
centro  congruat,  etiam  ipfi  circuli  congruent , cum  fupponantur 
aequales,  vnde&  eorum  radg  fint  «quales,  congruentibus  autem 
circulis, etiam  omnes  vnius  circumferentis  congruent  omnibus 
alterius  circumferentes , & ide6  inter  le  squales  erunt . Eadem 
pariter  fuperpofitionis  adhibita  via,  oflendemus  fe&orum  squa- 
lium, ab  eodem,vel  ^qualibus  circulis  abfeifforum  omnes  circum- 
ferentias inter  fe  squales  efle,  quod  erat  demonftrandura. 

THEOREMA  II.  PROPOS.  IL 

O Mnis  circulus  «qualis  eft  triangulo  reflangulo,  cu- 
ius radius  eft  par  vni  eorum  , qu«  funt  circa  reflum 
angulum  9 circumferentia  vero  ba fi. 

Hsc  oflendicur  ab  Archimede  lib.  de  Dimenfione  Circuli, Pro- 
pof.i  .propterea  ibi  recolatur. 

THEOREMA  III.  PROPOS.  III. 

OMnis  feiftor  circuli  «qualis  eft  triangulo  redlangu- 
lo,  cuius  circuli  radius  eft  par  vni  eorum, qu«funt 
circa  reft um , circumferentia  vero  bafi illius  fe&oris. 

Si  circulus , ABCD, cuius  radius,  ED,&fe£lor,  EDC,  expo« 

(ito  vero  triangulo , HOM,  cuius  angulus , HMO,  fit  reflus , & 
letus , HM,  squale  ipfi , ED,  & , MO , circumferentis,  ABCD,  3 3.  Sexti 
fit,  MN*  aqualis  circumferentis , CD ; & iungatur,  His . Dico  r lcm. 
crgofc<ftorem , ECD,  squari  triangulo,  HNM, . Nara  circulus,  E*ant«c. 
ABCDi  ad  foftorem,  CED,  eft  vt  circumferentia,  ABCD,  adeir- 
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cumfcrentiam,  CD,  eft 
autem  circulus , ABCD  , 
aequalis  triang.  HOM» 
ergo  triangulus,  HO  M » 
ad  letforem,  ECD,  eft 
vt  circumferetia , ABCD, 
ad  circumferentiam,  CD, 
ideft  vt  ,OM,  ad,  MN,id* 
eftvt  triangulus,  HOM, 
ad , H N M , igitur  idem 
triangulus , HOM , adfe- 

■ . ufi  florem,  ECD,  ad  trian- 

® ■“  gulum,HNM,  eandem 

habet  rationem  , ergo  feflor,  ECD,  cft  aequalis  triangulo, 
HNMi quod oftcndercopus  erat . 


COROLLA  R!VM  I- 


Hinc  patet , fi  fumpto vtcumque pun5lo  in  , ED,  vt , X,  Centro 
E , ad  dtHantiam,  X,  circa  fer  enti  a,',,  FZX  , deferipta  fuerit  in • 
fuper  abjciffa,HE>  aquali  tp(t,  EX , per ,g,  dutla  fuerit , SP„parllcla 
ip(i,  OM.fecans , H7^,  in,  I,  trapezium, OS  EM,  aquari  reftduo  circu- 
li, ABCD, abeo  dempto  circulo, FZX , quod  refiduum  dicatur  fafeia 
circulorum,  BD,  FX,nxm  circulus,  BD,  ad  circulum,  FX,efivt  qua- 
dratum, DE,  ad  quadratum,  EX  , tdejl  vt  quadratum  , MH , ad  qua- 
dratum,W{,  idefl  vt  triangulus,  HOM, ad  triangulum,  HS  vnde-j 
quiacirculus,  BD,  aquatur  triangulo  , HOM,  etiam  circulus  ,FZX, 
aquatur  triangulo  ,HSl{,  vnde  fafeia,  BF , aquatur  trapezio , OSl{M  ; 
• eodem  modo  colligemus  refiduum  fetioris  DEC,  abeo  dempto  fetiore , 
XEZ,  quod  dicatur  eorundem  fetiorum  fafeia,  fcilicet  ipfum,ZXDC , 
tcquari  trapegio,  /gM7y£. 

COROLLARIVM  II. 

PAtet  infuper,  quia  circulus, CDB,  aquatur  triangulo , HOM,  & 
circulus,  FZX,  triang.  HSI{,  item  circumferentia , ABCD  , ipfi 
OM,  &,  FZX,  ipfi,  SE,  ( nam, DE,  aquatur  tpfi,MH,&  JLX,  ipfit^H,) 
quod  velutiyO M,ad,s E>cfl  vt,MH,ad,HE- ,ta  circumferentia,  ABCD, 
ad,  FZX,  erit  vt,DE,ad£X.  Sic  etiam  ofiendemus  fimilium fetiorum, 
CED,  ZEX, circumferentias,  CD,  ZX,  if]e  vt Jcmidiametri,DE.EX,& 
ipfos  fimi let  fetiores  ejfe  vt  quadrata fcmidtametroru, DE,  EX,quonia 
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funt  circulorum, d quibus  abfcinduntur  partes  proportionales, ipfi  au* 
tcm  circuli  funt , ~Pt  diametrorum  quadrata , 

THEOREMA  IV.  PROPOS.  IV. 

D Ati circuli,  necnon  fimiles  fetiores  inter  fefunr,  vt 
omnes  eorundem  circumferenti* . 


Sint  in  eadem  antecedentis  figura  circuli  quinque,  BADC, 
FXZ,  deferipti  fuper  eodem  centro.  E,  & ab  1 jfdcm  intelligantur 

ablciifi  fimiles  ieflores , D 
ED,  XEZ.  Dico  circulos , 
DABO,  FZX , necnon  fe- 
tores, DEC,  XEZ,  inter  fe 
effe,  vt  omnes  iplorum  cir- 
cumferentiae . Sit  denu6 
expolitu  triagulum,HOM, 
cuius  fit  angulus  rcflus.H 
MO,  latus,HM,  aquale  ra- 
dio, ED , & , MO,  circum- 
ferentia: , DCBA,  abfeifla 
autem, HR,  aquali  ipfi, 

O M EX,  & per,  R,  dufla  paral- 

lela ipfi,  OM,  qua:  fit,  SR,  intercepta  lateribus,  HO,  HM, patet, 
vt  dicebatur  in  Coro]. 2.  ant.Propof.  quod  circumferentia , FZX, 
aequatur  ipfi  ,SR,  eodem  modoabfcindcntesab  ipfis,  HM , EL‘, 
verius,  H,  £,  punfla  aequales  qualcunquc  reflas  lineas,  & per  ea- 
runi  terminos  ducentes  parallelam  quidem  ipfi,OM,  in  triangulo, 

& circumfer  entiam  iuper  cenrro , E , in  circulo,  ABCD , mantfe- 
fium  erit  praedi  flaro  circumferentiam  aequari  praedifla:  parallelae, 
lateribus,  HO,HM,  interceptae,  & vnicuique circumferent  £e  in 
circulo,  ABCD,  fic  dei  cripta  refpondere  luam  parallelam  in  tria- 
gulo,HOM,cum  fint  rcfl^HM,  ED,  aequales,  igitur  conclude» 
mus  omnes  circumferentias  circuli,  DABC,  aequari  omnibus  li- 
neis trianguli , HOM, regula , OM , ficut  etiam  omnes  circumfe- 
rentias circuli,  FZX,  aequari  omnibus  lineis  trianguli, H$R , repu. 

Ia  eadem,  OM,  quapropter,  vt  omnes  lineae  trianguli , PGM, ad 
omnes  lineas  trianguli,HSR,idcftvttriagulum.  HOM,  ad, HSR,  Jt 
ideft  vt  circulus,  DABC,  ad  circulum,  iZX.ita  omnes  ciicirofc- 
rentiae  circuli,  ABC  D , erunt  ad  omnes  circum  farer  t as  circuli 
ciuldcm,  FZX  ;quod  & fimuli  mctfcodo  dc  fefloribus  ex.  g.DEC, 

XEZ* 
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ad  fe&orcm , fed  ad  aliam  quamcunq,-  figuram  ex  fe&oribus  com- 
politam  compararetur,  oftenderemus,eaidem  figuras efle  inter  fe, 
vt  omnes  carundem  circumferentia; , quod  demonilrare  opus 
erae. 


COROLL  ARIVM. 

PAtet  autem,  ve  luti  oftenfum  efl  f effores,  AIO,  AOE , ejje  vt  om- 
nes eorum  circumferenti & eodem  modo  demonjlrari poffe  , circu- 
lum, VOB,grf  vfforem,  AOE,  & invniuerfam  circulos  ,&  fuosfe- 
flores  inter  feejfe,  vt  omnes  eorum  circumferenti «. 

THEOREMA  VI.  PROPOS.  VI. 

SI  in  circulo  ab  eiufdem  centro  ad  circumferentiam 
curuam  quaedam  linea  illiusconditionis  producatur, 
vtquaecunq;  redi*  line*  a centro  ad  ipfam  pertingentes 
( praeter  illius  extrema  jungentem)  intra  illud  fpatium  ca- 
dant,  quod  comprehenditur  dudta  curua,  & illius  extrema 
iungente:  Eritdidhim  fpatium  ad  propofitum circulum, 
vel  quemcunqj  fediorem,  vt  omnes  eiufdem  circumferen- 
ti* ad  omnes  illius  circumferentias . 

Sit  quicunquc circulus,  NOQT,& centrum,  A, curua,  AFN, 
duda  a centro , A , ad  periphreriam , cui  incidat  in , N , & fit  eius 
conditionis,  qualisiuppofitum  cft,fitq,-  iunda,  AN  r Dico  igitur 
fpatium,  leu  figuram  , AFN , ad 
circulum , NOQT,vcl  ad  quem- 
cunquelcdorem,  eile  vt  omnes 
eiufdem  circumferentiae  ad  om- 
nes illius  circumferentias.  Fiat 
vt  circulus,  NOQT,ad  figuram, 

NFA,  ita  circumferentia,  NOQ 
T,  ad  circumferentiam,  QR,  ita 
enim  erit , & circulus , NOQT, 
ad  ledorem,  QAR,iundis,QA, 

AR,  vndcfedor  ,QAR  , erit  Ec- 
qualis figura:,  AFN,  vel  ergo 

omnes  circumferentis,  QAR , aequantur  etiam  omnibus  c'rcum. 
ferenti;  s figur*,  AFN,  & (ic  quia  i edor,  QAR , ad  crculum  , NO 
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QT.cl  vt  omnes  eifdem  circumferentiae  ad  omnes  illius  rircumf 
etiam  agjra,  AFM,  ai  circulum,  NOST,&  confequentcr  etiam 
ad  quecu  nq;  illius  le&orem  pcranteced.Prop.  & Cor.  erit  vt  om- 
nes circumfer,  ad  omnes  circumferentias : Vel  ,nifi  omnes  circu* 
ferenti*,  QAR,  aequantur  omnibus  circumferenti js  figurae,  AFN, 
erunt  cifdem  imiores»  vel  minores,  fintprira6  maiores , quantita- 
te omnium  circumferentiarum  femoris , AST > intellecta  autem  a 


centro,  A,  du£ta  ipfa,  AO , tan- 
gente curuam,  AFN,  in  punito, 

A,  quae  circumferentiae  incidat 
in,0,  fecctur  circumferentia,  O 
N, bifariam  in,  L,  & rurfus  par- 
tes , OL , LN , bifariam  in  pun- 
ctis, P , M , & hoc  femper  fiat 
n . . donec  ad  circumferentias  deue- 
EicniCimi  tum  fit,  quarum  vna  quaeque  fit 
minor,  ST,  fcilicct  iplae , OP , P 

L,  LM,  MN  , & a centro,  A,  ad 
puncta,  P,  L,  M, extendantur  re- 
ctae, AP,  AL,  AM,  quae  fecaburt  curuam,  AFN,  earum  enim  por- 
tiones inter  centrum,  & curuam  intercepea:,  exhypotefi  cadunt 
intra  Ipatium,  ANFA,  iccent  m,  C,  F,  1,  & centro,  A , interuallis, 

AC,  AF,  AI,  arcus  defcribantur,  BCD,  EFG,  HIK,  incidetes  pro- 
ximis rcCtis  lineis,  a centro  eduCtis,  in  punitis,  B,  D;  E,G  ;H,k . 
Quoniam  ergo  omnes  circumferentia:  fe£toris , QAR , fuperant 
omnes  circumferentias  figurae,  AFN,  quantitate  omnium  circum, 
ferentiarum  IcCtoris , AST , omnes  autem  circumferentiae  figurae 
compofitx  ex  lcCtoribus, NAM,  IAH,FAE,CAB»  ideft  figurae 
fpatio,  AFN  ,circumlcriptae,luperant omnes  circumferentias  fi- 
gurae compofitae  ex  lectoribus,  KAI,  G AF  , DAC » ideft  figurae  ei- 
dem fpatio  inferiptae,  quantitate  omnium  circumferentiarum  fc- 
fe£tons,BAC,  & quadrilineorum,  ECDF,  HFGI,  MlkN,qu*  fi- 
mul  ad*quantur  omnibus  circumferentijs  leftoris,  MAN  , vt  fa- 
cite oitendi  poteft,  propterea  omnes  circumferentiae  figur*  circu- 
feriptae  (uperant  omnes  circumferentias  mferiptae  quantitate  om- 
nium circumferentiarum  lectoris , MAN,  quaecumfint  minores 
omnibus  circumferentijs  feCtoris,  TAS , ide6 omnes  circumferen- 
tiae tigur® , circumlcripcae  tuperabunt  omnes  circumferentias  in- 
feriptae minori  quantitate,  & c*dem  mult6  minori  quantitate  iu- 
perabunt  omnes  circumferentias  ipati  j,  AFN,  quam  omnes  circu- 
ferentiae  IcCtoris,  AQR,  fuperem  oomes  circumferentias  fpatij,  A 
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FNj  efgo  omnes  circumferentiae  figurae  circumfcriptse  minores  Exant 
erunt  omnibus  circumfcrentijs  ledioris,  QAR,  cum  vero  figura  ex  ec* 
leporibus  compofita  ad  feftorem,  fit  vt  omnes  circumferentis  ad 
omnes  circumferentias,  ideo  etiam  figura  circumfcripta  minor  erit 
fciflore, QAR,&  raultd  m.aor  er  t figura,  AFN.  fedtore, QAR,fed 
& aequalis  ilii oftenia  fuit,quod  eft  a murdum,  igitur  abfurdum  etia 
eft  dicere  omnes  circumferentias  leporis,  QAR,  maiores  elfe  om- 
nibus  circumfcrentijs  fpatij,  AFN . Dico  nunc  neque  elfe  mino- 
res, fi  hoc  verum  eft , fint  minores  omnibus  circutnferentijs  fe&o» 
ris,  S AT,  & repetita  eadem  conftru&ione,  fit  fpacio,  AFN , circu- 
feripta  figura  ex  fettoribus  compofita.  & alia  inlcripta , ita  vt  cir- 
cumfcripta: figur?  omnes  circumferenti*  fuperent  omnes  circum* 
ferentias  infeript*  minori  quantitate  , quam  fint  omnes  circum- 
ferenti* fettoris,  S AT.crgo  omnts  circumferenti*  figur*, AFN. 
fuperabunt  omnes  circumferentias  figura:  infeript*  multo  minori 
quantitate,  quam  exdem  fuperent  omnes  circumferentias , QAR» 
ergo  omnes  circumferenti?  mlcriptx  figurs  maiores  erunt  omni- 
bus circumferentijs  foftoris,  QAR , ergo  figura  inlcripta  maiore- 
tiam  erit  foftore,  QAR,  & eodem  mulco  maior  erit  figura  , AFN  • 
contra  hypotefiin,  etl  enim  illi  squalis,  quod  eft  obiurdum , igitur 
abfurdum  etiam  eft  omnes  c reumferentias  Ic&oris , QAR,  mino- 
res cfle  omnibus  circumfcrentijs  figura: , AFN , icd  neq;  funt  illis 
maiores,  vt  oftenlum  eft,  ergo  lunt  eiidem  squales,  fed  omnes  cir- 
cumferentis feftoris,  AQR,  ad  circulum,  OQSN,  vel  quemcunq; 
fe&orera  comparat*  funt ,vt  fpatium  ad  fpatium,  ergo  fpatium  Ex  ancae, 
quoque,  AFN,ad  circulum,  OQjN,vei  ad  quemcunque  fe&orem, 
crit,vt  omnes  illius  circumfer,  ad  omnes  illius  circumferentias, 
quod,&c. 

THEOREMA  VII.  PROPOS.  VII. 

% 

SI  itifpiralcmex  prim3  rcuolutionc  ortam  incidant  dug 
line*  a pun&o , quod  eft  initium  Ipiraiis  » & produca- 
tur vfa,  ad  circumferentiam  primi  circuli»  eandem  ratione 
inter  le  habebunt  ift*  in  fpiralein  incidentes  , quam  aicus 
circuli»  medij  inter  terminum  fpiralis » & limites  lineatum 
produ&arutn  in  circumferentia  fa&os»  fumptis  inconfe- 
quentia  arcubus  a fine  fpiralis. 

% 
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' THEOREMA  VIII-  PROPOS.  VIII. 


SI  in fpirales  inalijs  reuolutionibus  genitas,  quam  in 
prima  incidant  du? 
lineae  ab  initio  fpira- 
lis,  habebunt  ili»  in- 
ter Te  eandem  ratione , 
quam  arcus  circuli  pri- 
mi , intercepti , vcluti 
dicitur  in  anteceden-  V 
te,  cum  integra  circu- 
ferentia  toties  affum- 
pta,  quotus  cftvnitate 
minor  reuolutionum 
numerus. 


l 

H?du?  Propofitiones  oftenduntur  ab  Archimede lib.  de  pir. 
Prop.  14.  &■  1 J- 


S C O L I V M. 

17^1  prima  reuolutione  orta  fit  fpiralis , ACEp,&p  TV7AG,  in  fe- 
cundi, &,  AC , AE,  pertingant  ad  primam,  AV,AM  , ad  fecun- 
dam, erit,  AC,  ad,  AE,  vt  circumferentia,  pSO,  ad,pS7^,  AV  , nero 
ad,  AM,  erit  vt  circumferentia  tota,  pT^OS,  cum,  pSO  , ad,  pT^OS, 
totam,  cum,  pSO"tf,&  fic  m c ater  is  . 

THEOREMA  IX.  PROPOS.  IX. 

SPaiiumcomprghenfumafpirali  ex  prima  reuolutione 
orta , & prima  linea , qu*  initium  eft  reuolutionis,eft 
tertia  pars  primi  circuli. 

Sit  ipiralis  in  prima  reuolutione  gen  ita  ipfa,  AIE,  AE , vero  rc- 
uolutionis  initium,  & centro,  A , interuallo,  A E,  fit  primus  circu- 
lus delcriptus,  EbM . Dico  Ipatiuin,  AIE,  tertiam  partem  effe  cir- 
culi , EMS  . Sumpto  itaq;  vtcunq;  punito,  vt,  V,in,  AE,  centro, 
A,  interuallo,  AV,  circulus  deicribacur , VIT , & iunfta,  AI , pro- 

duca- 
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ducatur  ad,  S,  deinde  exponatur  triangulum  re&angulum  ,OQR, 
cuius  latus,  OQ,  circa  re£lum,OQR,  fit  aquale  ipfirAE,  &,  QR, 
circumferentia , SME,  & compleatur  reflangulum , QZ , abfein. 
datur  autem,  OX,  «qualis,  A V,  & per,  X,  ducatur,  XY,  parallela, 

RE,  fecans,ZR,  in,  Y,  &,  OR,in,N,&  vertice,  O,  per  pundurr, 

R,  deferibatur  femiparabola,  R GO,  circa  axem,  OZ,  quam  lccct, 
YX,in,G,  &per,  G,  agatur, GB, parallela, OQ, incidens ipfi,ZO, 
in,B.  Quoniam  ergo  quadratum  , ZR,  ad  quadratum,  EG,cft  jS.&Sc. 
vt , ZO , ad , OB , ide6  , RQ,  ad , GX,  erit  vt  quadratum,  QO,  ad  40.I.  »• 
quadratum, OX,  ideft  vtoua'dratum,  EA,  ad  quadratum,  A V,i'ed 
fic  etiam  eft  circumferentia,  ESM,ad  circumferentiam,  11 V , ete* 
nim  ad  eam  habet  rationem  compofitam  ex  ratione  circumfere- 
tis, E$M,ad  circumferentiam,  1VT,  ideft  ex  ea,  quam  habet, EA,  c.Cor.s. 
ad,  AV,&  ex  ratione  circumferentis,  IVT,  ad  circumferentiam,  3. huius. 
ITV,  ideft  circumferentis,  M$E,  ad  circumferentiam,SME,idcft 
ex  ratione,  EA,  ad,  AI,  vel  ad,  A V,  dus  ver6  rationes,  EA,  ad,  A 7-huius* 
V,  componunt  rationem  quadrati,  EA,  ad  quadratum,  AV , ergo  E lj  Stx 

cir*  Elem. 
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circumferentia , MSE»  ad  circumferentiam,  ITV,cft  vt  quadratu 
EA,  ad  quadratum,  A V,  idcfl  vt,  RQ,  ad,  XG,  cft  autem,  RQ,s, 
qualis  circumferenti*,  MSE,  ergo  &,  GX , circumferentis , 1TV> 
squalis  erit,  & fic  offendemus  quamlibet  circumferentiam  ipfi 
A, concentricam,  & interceptam  inter  fpiralem,  AIE , & reftam 
AE , tamen  extra Ipatium  helicum , AIE , adsquari  duft*  in  trili* 
neo,OGRQjipfi,  RQ,ducfs  parallels , qus  nempe  ablcindunt 
verfus  punfta,  O,  A,  ipfarum,  OQ^  AE , partes  ?quales , & quia , 
OQ,  AE,  fupponuntur  squales , ide6  omnes  line?  trilinei , OGR 
Qjjegula,R(V omnibus  circumferenti  js  trilinei  rcfta,  AE,  Ipira- 
|,->AlE}&circmcrcntia,MSE,c6pr?henfi squales  erunt. Similiter, 
quia  cft,RQ,ad,  NX,  vt,QO,ad,OX,vcl,  EA,  ad , AV , vel  circii, 
ferentia,  MSE,  ad,  TIV,  squatur  autem,  RQ,ipfi,  MSE,  ergo,N 
X,  squatur  circumferentis,  TIV,  & fic  offendemus  omnes  lineas 
trianguli, ORQ,adsquari  omnibus  circumferenti;*  circuli, MSE, 
ergo  vt  trianguli,  ORQ, omnes  lines  ad  omnes  lineas  trilinei, OG 
i.L*.  RQ»  vel  Y*  triangulum,  ORQ.  ad  trilineura , OGRQ , ita  omne* 

^ circum- 
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circumferentiae  circuli  ,MSE,  erunt  ad  omnes  circumferentias  fi* 
gura:  fpirali,  AIE,  refla,  A E,  & circumferentia,  MSE , «onduls  » 

&per  conuerfionem  rationis  triangulum,  ORQ,  vel, OZR,  ad  fi* 
guram,  OGR,  erit  vt  omnes  circumferentias  circuli,  MSE,ad  om- 
nes circumferentias  fpati;  helic  i,  AIE,  idefi  vt  circulus  ad  fpatium» 

AIE,  (quia  curua,  AIE, di  talis  conditionis, qualem  poftulat  Prop-  j 

6.  vt  elicitur  ex  Prop.  7.  huius ) cum  vero  fcmiparabola , OGRZ , 
fit  fexqui  tertia  triangul  i , OZR,  vnde  diuidendo  figura , OGR , fit 
tertia  pars  trianguli, OZR,  ideo,  & fpatium  helicum , AIE,  tertia 
pars  erit  circuli,  MSE,  quod  demonfirare  oportebat. 

S C H O L I V M. 

HVcufq;  per  methodum  indiuifibilium  etiam  in  hoe  Libro  libuit 
procedere,  vt  innotefeeret  nos pofle,  qua  Archimedes  oftendit 
lib.  de  Spiralibus,  circa  fpa  tiorum  men furam,  etiam  tali  artificio  de- 
monjlrare,  etenim  fi  quis  hoc  attentauerit  circa  fequentes  Tropofitio- 
nes,  idipfum  obtineri poffe  facile  animaduertet , veruntamen  hoc  ar- 
bitrio, ac  iudicio  Lefloris  relinquendo , placuit  etiam  flylo  veteri, 
aliter  tamen  ab  ^Archimede,  eafdcmpropofitiones  4cmonfirare . 

Trafata  Tropof.alia  demonfiratio » 

Sit  alia  fpiralis  ex  prima  reuolutione  orta,  ASRMB , AB , ver6 
initium  reuolutionis,  & centro,  A,  interuallo,  AB  ,fit  primus 
circulus  deferiptus,  ECDB,  deinde  exponatur  triangulus  ,FHG, 
refluis  habens  angulum  ad,  G,  cuius  latus,  FG,  fit  squale  ipfi , A 
B,  & HG,  circumferenti*,  ECDB,  erit  ergo  triangulus , FHG,  *• 
qualis  circulo , ECDB , intelligatur  deinde  in  eiuldem  trianguli  *.  huius, 
plano  tranfire  parabolam,  HLF,  cuius  vertex  fit , F,  &,  HG , pa- 
rallela eiuldem  axi,  ad  quem  ipfa,  GF,fit  ordinatim  applicata, qu$  *°‘  ** 4* 
tanget  lcflioneminpunflo,F.  Dico  igitur,  FLHG  ,trilineum  17 
aquari  fpatio  refiduo , dempto  i circulo,  ECDB,  fpatio  helico  fub  Conic. 
fpirali,  ASRMB , &,  AB , u enim  non  eft  illi  aquale , erit  eodem , j. 

vel  mai  js,  vel  minus , fit  pfirab  maius  quantitate  fpati; , quod  vo-  * 

ectut,  A,  rurfusdiuidatur,HG,  bifariam  in , n,&  iungantur,Fn , 
Stficipue,  An,  nG,diuidantur  bifariam  in,  P,  T,  Stiungantur, 

PF,  TF,  ficquc  femper  fiat  donec  deuentum  fit,  vt  ad  triangulum, 

FTG,  quod  fit  minus  fpatio,  a,  deuememus  autem,  nam  k ma- 
gnitudine propofita , & his , qu*  relinquuntur  , femper  aufertur  t.  Decime 
dunvdiutn,  fecent  autem  iungcntcs,F,cum  diuifionum  punflis  cur»  Elem. 
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uam  parabolas  in  punftis,  I ,K,  L,  per  quae.  ipfi  ,HG,  parallelae 
ducantur,  XQ,  YKT,  ZLV,fccantes,  FG,in  punctis,  Q/T,  V,di* 
co  ,FG,  per  hascfecariin  parces  aequales,  nam,  HG,ad , G f,  ha- 
bet rationem  compoficam  ex  ea,  quam  habet,  HG , ad,  1Q, 
ad,  f G,  fed,  AG,  ad,  1Q,  eft  vt  quadratum,  GF , ad  quadratum,  F 
Q,  &,  1Q,  ad,  IG,  vt,QJF,  ad,  FG , idefi  vt  quadratum , QF  , ad 
re&angulum,  QFG,ergo , HG , ad , G T , habebit  rationem  com- 
pctin.r  *.  pQ(jtam  ex  ea,  quam  habet  quadratum,  GF,  ad  quadratum, FQ,& 
Coroll.i.  quadratum,  FQjad  reftangulum,  QFG,  qUas  erit  eadem  ei , quam 
1.4.  habet  quadratum,  GF, ad re&angulum  ,GFQ,  ideft  ei , quam  ha* 
4.  Sexti  bet,  GF,  ad,  FQ,  igitur,  HG.ad.GT,  erit  vt,GF,  ad,  FQ^  eodem 
Elcm.  modo  oflendemus,  HG,  ad,  G n,  effe  vt,  GF,  ad,  FT,&  HG , ad, 
Defin  12  GP,  vt,  GF,  ad,  FV,  vnde,  FG,  diuifa  erit  in  partes  aequales;  ha* 
1.  i.0'*2"  bemus  ergo  (patio , FLHG , circumlcriptam  figuram  ex  triangu* 
s*  U u lo,  FIQ,  & ex  trapezijs,  KQ,  LT,  HV ; compoficam,  & aliam  in- 
Icriptam  cx  trapeaijs,  P V,  OT,  NQ^  compoficam , & exceflus  cir- 

cum- 
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cumfcriptae  fupcr  infcriptam  lunttrapezia,  HL,  UC»  KI,  cum  tri- 
angulo , lF.Q.qu$ , quia^quanfpr  trapezijs , FV , VN , NQ,  & 
triangulo,  IFQ,  (nam  dlcU  trapezia  funt  refidua  triangulorum  in 
squalibus  bafibus*&  altitudinibus  conrtjtutorum,)  ideft  triangulo, 

F i'G,  fubinde  funt  minora  ipatio, rt,  & ideo  circumfcripta  fuperac 
inferiptaminori  ipacio,quam  fit  fi,  ergo  trilineum,  FLHG,  excedit 
inicripta  multo  minori  Ipatio, excedit  autem  fpatium  refiduum  cir- 
cuii.ECDB,  iam  di&um  fpatio;a,  ergo-figura  inicripta  erit  maior 
di<Tto  ipatio  refiduo ; quod  ierua. 

Diaidatut  nunc,  Ab,  lim  iter, ac  diuiditut , FG , in  pundis , j» 

4,  7,  centro autetn  communi,  A , addiftantiam  punctorum  ,3,4, 

7,  describantur  circumferentiae,  35A.42R/3,  789M , fccantesfpi- 
ralcm  in  pundis,  S,  R,  M,  per  qua:  tranicant  cdudae  a centro,  A , 
produdxque  vfque  ad  circumferentiam,  ECDB,  redae,  AD , AC, 

AE,  vt  igitur  in  prmhabita  demonftratione  oftendemus  circumfer. 

SSt  &c  redam,  IQ.,  inter  ie  squales  effc,  & fimiliter  circuoifcren- 
tiam,  R2  4, «eqtiari  reda:,  KT,  &,Mp87  ,ipfi,LV,&quia,,$jt 
circumferentia  ad  circumfer.  2 4,  eft,  vt,  *A,ad,  A4, ideft  vt,QF,  „so1:  *• 
ad,  FT.ideft  vt.lQ,  ad,  NT,  di  autem  ^qualis,  jj,ipfi,IQ,crgo,  * U1U 
24,  erit  ^qualis  ipfi,NT,&  cft,j  4,  equalis  ipfi,  Q.T,  ergofalcia,  53 
42,  erit  squalis  trapezio,  IQTN;  eodem  modo  oftendemus  fafeia, 

R9874,  aequari  trapezio,  KV,  & fafeiam,  MECDB7 , ^quari tra* 
pexio,PLVG,&  ideo  figura  compofita cx didis  fafcijs  squalis 
erit  figurscompofits  ex  his  trapezijs  inferipts  trilineo,  FLHG,eft 
autem  haec  figura  inicripta  maior  ipatio  refiduo  circuli, ECDB,ab 
eo  dempto  ipatio  fub  fpirali , 6t  voluta , AB  , ergo  figura  compo- 
fita  ex  didis  fpatijs  erit  maior  ipatio  dido  refiduo , cui  tamen  eft 
inicripta,  quod  eft  abfurdum,  non  ergo  trilineum,  FLHG,  maius 
eft  dido  refiduo. 

Dico  neq;  erte  minus . Sit,  fi  fieri  poteft , mitius  ipatio  eodem ,' 

£1 , fit  autem  vt  fupra  trilineo , FLHG , circumfcripta  figura  , ex 
trapeziis,  KQ^LT,  H V,  & triangulo,  lFk,  compofita , & alia  ei- 
dem inicripta  ex  trapezjs,  POjOT^NQ^ita  vt  carum  differentia 
fit  minor  ipatio,  fi,  igitur  circumfcripta  excedet  trilineum , FLH 
G,  multo  minori  ipatio,  ergo  circumfcripta  figura  minor  erit  fpa- 
tio  refiduo  iam  dido  circuli,  ECDB,  quod  excedit  trilineum, FLH 
G,  ipatio,  xi;  quod  tamem  eft  abfurdum,  nam  fcdorem , A S3 , pa- 
tet equalcm  ciie  trianguio,FIQ. fafciamquc,AR£4S> aquari ofte 
demus  trapezio, kQ,  modo  fupra  adhibito,  & falciam.  0 I874, ip- 
fi trapezio,  LT,  & totam  fafeiam,  trapcz:6 , HV  , vmie  fi- 
gura compofita  ex  didis  fafcijs,  & federe,  Af  31  erit  squalis  com, 
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polita  ex  didis  trapezii , & triangulo,  FIQ,  qua  oftenfa  eft  cffe 
minor  fpacio  redduo  iam  dido  circuli,  ECDB,  & ideo  figura  com- 
pofita cx didis  faicijs cric  minor  fpatio  refiduo  iam  dido,  cuita* 
men  circumlcribitur,  quod  eft  ablurdum , non  eft  ergo  trilineum  , 
FLHG,  minus  dido  fpatio  refiduo  circuli,  ECDB,&  oflenium  eft 
ncq;  eflc  illo  maius , ergo  erit  illi  aquale,  & triangulus, FHG  ,eft 
aqualis  circulo,  ECDB,  ergo  triangulus , FHG , ad  trilineum  , 
FLHG , erit  vt  circulus , ECDB , ad  refiduum  fpatium  ab  eo'dem- 
pto  Ipatio  fub  fpirali,  A^MB,  & voluta,  AB,  led  triangulus,  FH 
G,e(t  fexquialtcrtrilinei,  FLHG, ergo  circulus , ECDB , critiex- 
quialterfpati;  refidui  iam  didi,  &confequcnter  erit  triplus  fpatij, 
quod  coinprehenditurfubfpiraIi*Aj|MB,&  voluta,  AB, quod 
erat  oftendendura . 

COROLLARIVM 

Hinc  patet eduli as  d rertice  parabola  ad  fccantcm  qmmcunq*, 
diametro  eiufdem  parallelam  , parabola  ,ac  tangente  ibidem 
interceptam , fi  militer  fecare  eandem  , ac  tranfiens  par  punttitm  cur - 
ux paraboli,  in  quoprxdifta  eam  dmidit , eidemq; parallela  ,feca\ip* 
fam  tangentem , ejlenfum  enim  efl,  ex.g.  HG,  ad  G I~,  ejfe  rt,  GF,  ad, 
fQ-exquonouus  ,ni  fallor , ac  pulcherrimus  defcribendt parabolam 
elicitur  modus . 

S C H O L I V M. 

Sit  deferibendi  paraboli  diameter , Az,  bafts,Qx  , cui  per,  -A,  fit 
duSa parallela,  LF,fintque,AF,  AL,  aquales  tpfis,  zX , z£^>  ec- 
qualibus,Jetla  autem,  AF , tn  quotemq ; partes  aquales  , rt  tn  quin- 
que, reluti  etiam,  LA,  in  pttnRis , K,  I,  H,G,B,C,D  ,E  , per  ipfa  du- 
cantur diametro,  Az,  aquidiflantes,  KS,  ip,H8,G7,Bj,  C4,  D$,  E6, 
fecantes  fimiliter  bafim,  Qx,  in  aquas  partes  tn  punftts,  2,p,  8,  7,3, 
4,  5, 6,  tandem  iungis,,  £.£?,  FX,  ipfx  fimiliter  fecentur  ac,  AF,  rei, 
AL,  fcilicet  in  quinq\  partes  aquales  in  punclis  ,I{,S,T,V,  7tf,  7(, 
0,  T,  & ad  haec  punEla  ducantur  ab,  A,  reUx  lina,  A\,  AS , AT, 
Ay,  AM,  A7f,A0,  AT,  necnon,  AQ,  AX,  notentur  autem  pun- 
Eia , in  quibus  eduti* ab,  A,fecant  parallelas  diamctro^Az,ea  tam F, 
in  quibus  edulia  diuidunt  eas  parallelas , qua  rictjjim  abfemdunt  de 
tpfis,  AI,  AF,  rerfus,  A,  eandem  partem,  quam  ab  tpfis,  £>L,XF,ab- 
fc  indunt  eduli  e,  rerfus  tamen  punEla,  L,  F,  rt  ex.  g.  notabimus  pun- 
Sum , r,  in  quo  educta,  AT,  abfeindit  f.  ipfius , QL,  rerfus , L, fient 

etiam 


Digitized  by  Google 


.TfcrBfcfl  VI,  u «41 


etiam  parallela  , K2  > 
abfcinditab , LA,ver- 
fus,  A,  f.  ipfius,  LA> 
fic  ergo  punfta  notata 
erunt,  £,r,  Z,  C^, 

A,r,n 

qua  fi  extendatur  cur- 
ua  linea  , dico propin- 
quijfimi  fic  Tarabola 
delineari, prxdifla  nc- 
pi  punSla  ejje  tn  Ta- 
rabola , cuius  diame- 
ter, Ai,&bafis,^X, 


etenim  habet  hac  pro-  2 987*3456 

pnetatemm  pr  ah  abito  Corollario  declaratam , vel , vt  clarius  loquar, 
XF,  ad,  Ety,  exempli  gratia  habet  rationem  compojitam  ex  ratione  ,X 
F,  ad ,2? , idefl,  propter  conflruffionem,  ex  ratione,  FA,ad,AE,  & ex 
ratione,  VF-,ad,  EfV,  hic  efi  adhuc  ex  ratione,  FA , ad , AE , duxautc 
rationes, F A ,ad,  AE,  componunt  ratione  quadrati , FA , ad  quadra- 
tum, AE',  ergo, XF,  ad,  Er^,  e fi  Vt  quadratum,F  A , ad  quadratum.  A 

E, fkdfic  ettnm  efi,  FX,  ad  parallelam  tpfi.Az , inteneQam  inter , A 

F,  & Tarabolam  cirQajliametrum,  Az , in  bafi , Qx  , ergo  punctum  , 
R,  efi  in  tali  parabola : Hoc  idm  oflendemus  eodem  modo  de  ceteris 
puntfis,  n,r  ,Cz,<S>,&,Z  T,  ergo  ditia  puntta  funt  omnia  m di£f a pa- 
rabola . Hic  qutdl modus  debuijjet poni  Lib.q. fiue  in  meo  Traftatu  de 
SpixuttiV florio  iam  tu  lucem  edito,  fed  quiaoritur  hic  ex  proprietate 
proxime  demonfirdta,  nec  illud  prius  menti  fubuenit propterea  idip  ■ 
fmn  btc  fubiungcre  libuit, 

THEOREMA  X.  PROPOS.  X. 


CoroU  1. 
L 4. 


SI  in fpiraliex prima reuolutione orta  fumatur pun diu, 
quod  non  fit  initium  , nec  terminus  eiufdem  fpiralis, 
ab  initio  autem  fpiralisad  didum  pundum  agatur  reda 
linea,  & fuper  initio  fpiralis  centro  ad  diftantiam  didi  pu- 
di  deferrbatur  circulus , eiufdem  portio  comprehenfa  du- 
da  linea,  81  portione  eius , qua;  dicitur  reuolutionis  initia» 
tiua,  quam  abfeindit  circumferentia  didi  circuli,  & circu- 
ferentia  eiufdem , qua*  eft  ad  confcquentia  , tripla  eft  figu- 
rae comprehenla?  duda  linea , & portione  fpiralis ,.  qua:  eft 
ad  confcquentia  vfquc  ad  initium  fpiralis  . * 

KH  2 Sit 
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* Sit  fpiralis  cx  prima  reuolutionc  orta,  AOVE,  primus  circulus, 
EYG,  (umptumin fprali  vtcumq;  punftum , V,  & centro,  A , in- 
tcruallo  autem,  A V,  circulus  ddcriptus,  VHX  • Dico  portione, 
AOVA,  comprcheniam  fpiralis  portione,  AOV,  & retta,  AV  ,ef- 
fe -f.  portionis  eiufdcm  circuli  comprehcnfaerettis,  AV,AC,& 
circumferentia, VHXC . Exponatur triangulus  reftangulus,HkF, 
rectum  habens  angulum,  FKH,  cuius  latus,  HK , aequale  (it  ip.fi  , 
AC,&  kF , circumferentiae , CXHV , erit  ergo  triangulus , HFk  , 
aequalis  portioni  circuli , cuius  bafis  eft  circumferentia , CXHV ; 
deferipta  deinde  intelligatur parabola  ,FfliN,  cuius  vertex , H, 

Suam  tangat , KH  , in , H,  & , FK , fit  axi  eiufdem  aequidiftans  . 

fico  trilineum,  HtyFk,  efle  aqualem  fpatio  circumferentia, VHX 
C,  fpirali,  VOA,  & rc&a,  AC,  contento  ( quod  fpatium  breuitatis 
caula  dicatur  refiduum  portionis  circuli,  VHC, ) fi  enim  non , erit 
co  maius,  vel  minus,  fit  prim6  maius,  & vt  in  antecedenti  trilineo, 
H$Fk,  figura  circumfcriptaintel  ligatur  ex  triangulo,  HMj,& 
cx  trapcxijs,  F j,  94,  F 6t  compofita,  & alia  inferipta  ex  trapezijs. 
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M4,  P 6,  Bik, pari  ter  compofita,  ita  vt  circumfcripta  fuperet  inlcri- 
ptam  minori  ipatio^quam  fit  differentia  di&arum  figurarum  (qu$ 
differentia  fit  fpatium,  jfr,)  igitur  triiineum  ,Hl)iFK , minori  qua- 
litate fli|>erab.it  figuram  mferiptam,  quam  fpatium  refiduum  por- 
tionis ctfculi,  VHC,  ergo  figura  inferipta  erit  maior  ditto  refiduo, 
quod  elf  ablurdum , nam  fi,  AC,  diuidamus  fimilitcr,vt,  KH, 
in  pan£US,lBD,  & deicripierimus  per  eadem  punita  fuper  centro, 

A , circumferentias,  IN S,  BRZ,  Dn  OS , offendemus , vt  in  ante- 
cedenti figuram  compofitam  ex  fafcijs,  iBjS , BD A » DCX ® , effe 
«qualcti»  figura  jnlcriptae.trilinco , HljtFk , & confcquentcr  effe 
maiorem  fpatio  refiduo  portionis  circuli,  VHC , cui  tamen  inferi- 
bitur,  quod  qft  ablurdum.  V 

Sic  nunc  trfUneum,  H BtFk,  minus  eodem , A , diito  refiduo , & 
castera,  vt  prius  conftru&a,  quia  ergo  circumfcripta  figura  fuperac 
in  (cripta  minorr  quantitate , quam  fir,n,  fuperabit  ipfum  trilineu, 

HBiFK , multb  minori  quantitate , ergo  figura  circumfcripta  mi- 
nor erit  fpatio  refiduo  portionis  circuli,  VHC, offendemus  autem, 
vt  fupra  figuram  compofitam  ex  ieilore,  ANI,  & ex  fafcijs,  IBR, 

BDO,  DCV,  eflerequalem  figuras  circumfcripta:  trilineOjHl&Fk, 
ergo  erit  minor  fpatio  refiduo  lam  difto,  cui  tamen  circunfcribitur 
quod  elt  abfurdum,  triiineum  ergo,  Hs*Fk , neq;  maius , neqj  mi- 
nus cft  fpatio  refiduoiam  di£t o , ergo  illi  aequale  , ficut  triangulus,  Elicitur 
HFK  , elf  aequalis  portioni  circuli , cuius  bafis  efl  circumferentia , « prima 
CHV,fed triangulus,  HFk,e(f  fexquialtertrilinci  >HlJiFK,ergo  ** 
talis  portio  cftfexquialterafpatij  refiduiiam  diiti.ergodt  tripla 
fpatij,  quod  fpirali . ARO V,  & rc&a , AV , continetur , quod  erat 
offendendum. 

THEOREMA  XI.  PROPOS.  XI. 

SI  ab  Initio  Ipiralis  In  prima  reuolutione  ortae  educan- 
tur re&a?  lineae  vtcumque  ad  ipfam  fpiralcm  termina- 
tes,  fp3tia  fub  portionibus  fpiralis  abfcifsis  peredudas 
verfus  initium  3 erunt  vt  cubi  earundem  edu&arum . 

„ Sit  fpiralis  in  .prima  reuolutione  orta,  ACDB,  ipfq,  AB  , reuo- 
Iuta , & fpiralis  initium , A , a quo  ad  iplam  fpiralcm  terminantes 
fint  cdu&at  vtcumq;  AC,  AD . Dico  fpatium  lub  portione  fpira- 
lis, AXC,&  cdudta,  AC,  ai  fpatium  fub  portione  fpiralis,  AXCD, 

& edu£ta,AD,  effe  vt  cubum,  AC, ad  cubum,  AD . Centro  igitur, 

A,  intcruallis,  C,  D , fint  defcripti  circuli , CMVN , DCi£ , & fit 

pro 
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produfta,  AC , vfq;  ad  circumferentiam  circuli , DG  , cui  incidat 
m.O,  portio  igi- 
tur circuli , CAV 
N ,ad  portionem 
.circuli,  DA  EGO, 
habet,  rationem 
compofica  cx  ea, 
quam  habet  por- 
tio, CAVN , ad 
porcionem,  OAE 
G , ideft  ex  ratio-  ’ 
ne  quadrati , VA, 
ad  quadratum , A n 
E , & cx  ratione 
portionis,  OAEG,  ad  portionem,  DAEGu , ideft  ex  r itione  cir- 
cumferentiae, EGO,  ad  circumferentiam,  EGD , ideft  ex  ratione, 
VA,  ad,  AE,  dus  autem  rationes  quadrati,  VA,  ad  qua  Iratum  , A 
E,  & ipfius,  VA,  ad,  AE,  componunt  rationem  cubi,  v^A  ,ad  cu- 
bum, A E,  ergo  portio,  CAVN  ,ad  portionem  ,D A EGO , erit  vt 
cubus,  VA,  ad  cubum,  AE,  funt  autem  lpatia,  AXC,  AXCD , ter- 
tia; partes  di&arum  portionum, ergo  ipaiium,  AXC  , id  Irarum, 
AXCD,  erit  vt  cubus,  VA,  ad  cubum,  AE,  quod  erat  oftenden- 
dum. 


THEOREMA  XII.  PROPOS.  Xli. 

COmpraehenfum  fpatium  fub  fpirali,  q x eft  minor 
ea,quaefub  prima  reuolutione  fit,  ncc  abet  termi- 
num initium  fpiralis,&re<5H$,quxa  terminis  ipfius  infpi- 
ralis  initium  ducuntur  , ad  fetorem  habentem  radium  x- 
qualem  maiori  earum , quae  a termino  ad  initium  fpiralis 
ducuntur,  arcum  vero,  qui  intercipitur  inter  duas  redas 
fecundum  eafdem  partes  fpiralis,habet  eandem  rationem, 
quam  redangulum  compraehcnfum  fub  redis  a terminis 
in  principium  fpiralis  dudis,  vna  cum  .quadrati  exceflus, 
quo  maior  didarum  linearum  fuperat  minor5 , ad  quadra- 
tum maioris  linearum  a terminis  ad  initium  fpiralis  coniu- 
datum. 


Sit 
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Sit  fpiralis  cx  prima  reuoiutioneeuo  > OP#QX , primus  circu- 
lus, AkXf,  cuius,  radius,  & voluta  fit  ,OX,  fpiralis , minor 

ca , quae  fub  prima  rcuolutione  fit , nec  habet  terminum  initium 
fpiralis,  iunXis  autem,  OA,OQ,  & ijs  vlquc  ad  circumferentiam, 
FaKX,  produXis,  cui  incidant  in,  fi,  F . Dico  trilineum , jfcOQ, 
ad  fetorem , AOQ_cffe  vt  reXangulum,  AOjt , cum  } . quadrati , 
A % ad  quadratum,  AO . Exponatur  parallelogrammum  r exan- 
guium, ED,  cuius  latus,  CD,  fit  aequale  ipfi.OX,  &,  BD,  circum- 
ferentiae, FaKX,  & fit  iunXa,  BC,&,  CT,  fit  aequalis  circumfcre- 
tiae,  XkA,  TM,  circumferentiae,  A?,  &,  ME,  circumferentiae.FX, 
& per  punXa  , M ,T  ,ducantur  ipfi  ,CD , parallelae , MH,  TN» 
quarum,  MH,fccct,BC,in,I,  & per, I , ipfi,  EC, parallela duca» 
tur , 1G  , erit  ergo , MC , aequalis  circumferentiae , XkA?  , & quia 
circumferentia,  XF  Ak,  ad  circumferentia,  l AkX , eft  vt,  XO,  ad, 
OQ,  ideft,  EC,  ad,  CM,  eft  vt,  XO,  ad,  OQ , eft  autem  , EC , ad  , 
CM,  vt,  EB,  ad,  MI,  ergo,  EB,  ad,  MI,  erit  vt,  XO,  ad , OQ , funt 
autem  ipfz,  XO,  EB,  aequales,  ergo  etiam  aequales  erunt  ipi<£ , M 

i,QO, 


r - i 
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C ! I»QO»  fic  oftendcmus  elle  aequales  ipfas , , TL , quia  ergofe* 

l^hwhiV  ftor»  AOQi ad iedtorem,A3F, eft  vt  quadratam, QO,  ad  quadra* 
tum,  OF , ideft  yc  quadratura , IM , ad  quadratum , MH , ideft  vt 
omnia  quadrata,  MG,  regula , EB , ad  omnia  quadrata , MN  , & 
io.L  » fe&or,  A3F,  ad  circulum , FK. , eft  vt  circumferentia , ft? , ad  cir» 
* cumferentiara,F*lKX,  ideft  vt,  MT,  ad,  EC,  ideft  vt  omnia  qua- 
drata, MN,  regula,  EB,  ad  omnia  quadrata,  ED,  & circulus, «KX 
. . F,  fpatij,.OXQ9tPO,  triplus  eft,  ideft,  fc  habet  ad  illud , vt  omnia 

» "1“:  quadrata , EO  , ad  omnia  quadrata  trianguli , EBC , regula , EB , 
itera  fpatiura,  OXQptP,  ad  ipatium,  OQijzPO , eft  vt  cubus , OX, 
Ex  aut.  ^ cubum,  OQ.  ideft  vt  cubus,  EB,ad  cubum,  MI , ideft  vt  omnia 
quadrata  trianguli,  EBC,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  MIC , er» 
Coro»»*.  g0  cx  aequali  feclor,  AOQ,  ad  fpatium  , OQFfcPO , erit  vt  omnia 
u x*  quadrata,  MG,  ad  omnia  quadrata  trianguli,  MIC , & quia  fpatiu, 
OQBtPO,  ad  ipatium,  JgPO,  eft  vt  cubus,  OQ,  ad  cubum,  (J|£,  id- 
eft  vt  cubus,  MI,  ad  cubum,  TL,  ideft  vt  omnia  quadrata  triangu» 
F.Cor.»*.^  MIC,  ad  omnia  quadrata  tciaaguli,  TLC,  ergo  ie&ar,  AOQ^d 
**  * fpa- 
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foatiuro,  OPR,  erit  vt  omnia  quadrata,  MG  .regula , MI , ad  cre- 
ma quadrata  trianguli,  TLC,  ell  autem  idem  ledtor,  AOQ,  ad  Ipa- 
tium  OPBtCl,  vt  omnia  quadrata,  MG,  ad  omnia  quadrata  trian- 
guli ’ MIC, Tegula  eadem , ergo  ledtor , AOQ^,  ad  reliquum  Ipa- 
fium,  dempto  ipatio,  OPR,  a ipatio,  OPrQ,  erit  vt  o^nia  qua- 
drata, MG,  regula , MI , ad  omnia  quadrata  trapezy » MILT  » lcd 
hatclunt,  vt  quadratum,  GT,  ad  reftangulum,GTL,  cum  '.qua- 
drati LG,  crgo,conuerteado,  [parium,  ROQ,  ad  leporem,  AOQ, 
erit  vt  reftangulum,  AOR,cum  tertia  parte  quadrati,  Ar,  ad  qua- 
dratum,  AO,  quod  erat  o [tendendum. 

THEOREMA  XIII.  PROPOS.  XIII. 

IN  eadem  antecedentis  figura  centro,  O,  diftantia,OR, 
deferipta  circumferentia,  rY , oftendemus  trilineum  , 
A^rQ^ad  trilineum, RQY,  elle  vt3 RO, cum  rA,  atl,R 
O,  cum  tertia  parte  ipfius , R A. 

Quia  enim  cx  antecedente  fe&or,  AOQ,adfparium,QRO,  eft 
vt  quadratum,  AO,  ad  rcaangulum,  AOr,  cum  quadrau,  A 9?» 
per  conuerfionem  rationis,  idem  fettor  ad  trilineum,  A rQ,  erit  vt 
quadratum,  AO,  ad  redangulum,  OrA,  cum  ?.  quadrati,  RA,na 
dempto  redtangulo,  AOR,  ii  quadrato,  AO,  remanet  redangulu, 

OAK  d.reaangulu,ORA,cum  quadrato^» A,  a quo  ablato  rc-  . 

manet  rcaangulum,  OR  A .cum  f.  quadrati , R A,  ideft  cum  rc-liSeCBncU 
aanVdofub  t R A,  & fub,  R A,  quod  cum  rcaangulo.OR  A,  co-  ELcm.; 
ficit  rcaangulum lub  compoftV  es » ' OR  , & ; . R A , & lub  , R.  , 

(.rfcnilt)  ipitur  trilineum  , ARQ,adlcaorcin  , AOQ., erit  vt  Corolf.i. 

dratuin.  OA.iafupcr  fotor,  AOC^  Ictocra,  *OY . cft  « 9«; 
j 1 *n  dmnrintum  Ok  6t quia  idem  leaor,  AOQ, ad 

baTum  Q*o?  di«q“a"r^uS;  ao!  ad  rc^guium,  AO*,cu 

« auadrad  RA,idcofeaor,  AOQ^d  reliquum  dempto  a lpauo , 

KOO  feaorc,  iof.ideft  ad  trilmeum,  QrY  ent  vt quadratu, 5.sccundi 
AO^  reLuuni  rcaanguli , AOR  , cum  quadrati , R A , ab  eo  Ekm. 

, ’ ^ i -to  o-q  idcd  ad  reaanguluui , CrA, cum  qua- 

/raTSA  erat  Stem  tSum,  A*Q,ad  redorem  AOQ,  vt  re- 
drati,  fltrt,  era  n x,  a »A, ad  quadratum , AO, 

dangulum  fub  compof  ta  cx’^,^ri'hlfCumj  ^qy,  erit  vt  rem- 
ergo ex  aequali  ™A>  & fub,  RA , ad  redangu. 

gulum  lub  compofita  ex,  ideftadreftan».  fub  cotn- 

fum.ORA.cum  3.  parte  quadrati,  R A,  idelUd  retunD. 


^jo  CEO  METRI  /E, 

u''u  poiin  cx,0$,  & *.  $ A , & fub , $ A , & quia  horum  re&angulo- 
ru:n  altitudines  iunt  aequales,  ideo  trdineum,  AlJtQ^ad  trilineum, 
#QX,  eric  vr,  O cum  f . Ifc  A,  ad , Qy. , cum  tertia  parte , A , 
quod  oltendcre  opus  erat. 


THEOREMA  XtV.  PROPOS.  XIV. 

SI  duas  retf  a*  linc$  ducantur,  quarum  altera  parabolam 
tangat,  a Itera  vero  du&a  axi,  vel  diametro  eiufdem 
atquidiftans,  eandem  fecct, iun&o  vero  pun&o  conta&us 
cumhocfc&ionisptinffo,  rurfus  ab  hocpun&o  ad  latus 
illioppofitum  in  fa3o  triangulo  re&a  producatur,  qua* 
curuam  fccabit  parabola:,  a quo  fcdlionis  pun&o  ducatur 
axi,  vel  diametro  parallela  quoufqj  incidat  in  tangentem; 
Triangulum  fub  edu&is  ad  fecantem  a pundlo  concavus » 
ad  portionem  parabola:  cifdein  interceptam  erit,  vtqua* 
dratum  totius  tangentis  ad  rcftangulum  fub  eadem,  & fub 
illius  abfcilfa  per  eam  verfus  punilum  conta  dius  per  fecu- 
dddudlam  axi,  vel  diametro  parallelam,  vna  cum  qua- 
drati differentia;  didi  arum  tangentium . 

y 

Sit  parabola  curua,  BIA,quam  tangat,  DA, in  pun£lo,ADB, 
vero  axi,  vel  diametro  ciuldem  p lallela  eandem  lecet  in  pun&o, 
B,  iundlis  vero,  BA,a  pundlo,  A,  ducatur  intra  triangulum,  ABD, 
ad  latus  oppofitum,  BD,  vtcumq,-  AC,  iccans  curuam , AIB , in,  i, 
a quo  verfus  tangentem,  AD,  ducatur,  i E , axi , vel  diametro  iam 
didloxquidiftans.  Dico  igiiur  triangulum  , ABC,  ad  trilineum  , 
ABI , eile  vr  quadratum , DA , ad  refl angulum , DAE , vna  cum 
't  .quadrati , DE  < Exponatur  parallclogrammum,  FP, cuius  an- 
gulus , OPH,  fit  sequaiis  angulo , ADB,  &,  OP,  aequalis  ipfi,AD, 
&,H  P,  ipfi,  BD,abicindatur  deinde  ab,OP,  verius,  O,  ipla,  ON, 
aequalis  ipfi,  AE,  & per,  N,  ducatur , GN , parallela  ipfi  , HP , fe- 
cans iungentetn, HO,  in, M , (fintenira  iundla,H,0,pun<flare- 
v orol  ^a»  H°>)  vc™  reSu,a’  HP  • Quia  ergo,  BD,  ad,  DC,  eft  vt,  D 
hirus  ad  A,  ad,  A E,  per  conucrfioncm  rationis,  & conuertendo,CB,  ad,  B 
pofteriore  D.crit  vt,  ED,  ad,  DA,  idell  vf,NP,ad,  PO,  ideft  vt  omnia  qua- 
demonil.  drata,  GP,  ad  omnia  quadrata,  FP,  regula,  HP,fcd  vt,  CB  ,ad,B 
10. 1.  a.  f;C  triangulus,  ABC,  ad  triangulum,  ABD, ergo  vt  omnia  qua- 

drata, GP,  ad  omnia  quadrata,  FP,fic  erit  triangulus,  ABC,  ad 
triangulum,  ABD,  quod  ferua, 

In- 
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Infuper  omnia  quadrata,  FP,  fune  tripla  omnium  quadratorum 
trianguli,  OHP  j &ide6  lunt  ad  illa,  vt  triangulus  * ABD,ad  le- 
ilionem  , AIB,  cuius  eil  tripius , quod  etiam  lerua.  Vlterius  om-  Elicitur 
nia  quadrata  trianguli, OHPjad  omnia  quadrata  trianguli.OMN,  Prin,a 

funt  vt  cubus,  PO,  ad  cubum,  ON,  ideft  vt  cubus,  DA,  ad  cubum,  ’ 4* 
AE,  ideft  vtledio,  AlB,  ad  le<ftionem,'AXl,(funt  enim  terti* par  F.Cor.**. 
tes  triangulorum,  AB D,  AI  E,  qui  inter  (c  lunt,  vt  cubi,  DA,  AE,)  1.  *. 
ergo  ex  aequali  omnia  quadrata, G-P,ad  omnia  quadrata  trianguli, 

OMN,  erunt  vt  triangulus,  ABC , ad  Jedionem  , AXJ , ied  omnia 
quadrata,  GP,  ad  omnia  quadrata  trianguli, OHP , erant  vt  idem 
triangulum,  ABC,  ad  icftionem,  AIB,  ergo  omnia  quadrata,  G 
P , ad  reliquum,  demptis  omnibus  quadratis  trianguli,  OMN  , ab  j a 
omnibus  quadratis  trianguli,OHP,  JciJicct  ad  omnia  quadrati  tra-  1 
pezij , MHPN,  erunt  vt  triangulus , ABC,  ad  reliquum , dempta 
l'e£lionc , AXI,  a fe&ione,  A I it,  fcilicec  ad  trilmeum,  AIB, led  om- 
nia quadrata, GP , ad  omnia  quadrata  trapezij , MHPN  ,fum  vt 
quadratura,  HP, ad  reftangulum  lub,  HP,MN  ,vna  cum  ].  qua» 
drati,  GM,  idell  vt  quadratum,  PO,ad  reflangulum  fub,PO,  ON, 
vnacum  quadrati,  PN,  ergo  triangulus,  ABC, ad  trilineum  , A 
BI,  erit  vi  quadratur, PO,  ad  rcftangulum,PON, vnacum  f. qua- 
drati, PN,  idell  vt  qua  iratum,  DA,adre£langulum,DAE,  vna 
cum  ].  qiadrati,  D£,  quod  erat  oflendendum. 


~ THEOREMA  XV.  PROPOS.  XV. 

'Q^Patium  fub  Ipirali  cx  quacunqj  rcuolurione  genita, 
Ij  praeterquam  ex  prima,  & re3a  ciufdem  numeri  cum 
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fpatio,  ad  circulum  eiufdetn  numeri,  eft  vtcompofitum  ex 
re&angulo  iub  radio  eiufdem  circuli , & fub  radio  circuli 
vnicutc  minoris , vna cum  3.  parte  quad.  differenti*  vtri- 
Ulq»  radi),  ad  quadratum  maioris  radi;  prxdi&orum. 

Sit  quicunq; circulus,  CDFB,  fpatium  ciuidem  numeri  cum  eo, 
quod  cotinetur  iubfpiraIi,GMSIB,&  voluta,  GB  ; circulus  vnita* 
te  minor  iptae,YAHG.  Dico  fpatium  diftum  ad  circulum,  BCD 
F,  effe  vt  rettangulum , B AG  , cum  tertia  parte  quadrati , GB , ad 
quadratum,  AB . Exponatur  triangulus,  LPQ,redtum  habens  an- 
gulum ad,  P,  cuius  latus,  LP,  fit  aequale  ipfi,AB,  & latus,  PQ, 
aequale  compofitoex  tot  circumferentiis  circuli,  CDFB , quot  ra- 
di; primi  circuii  funt  in,  AB,  deinde  intra  triangulum , LPQ,  ver- 
at, 1.  v tice,  L > deferipta  fit  parabola , cuius  curua  tranieat  per , Q , quae 
fit,  LaQ,  ita  vt,  LP,  fit  eandem  tangens  in  ,L , & lecans  paralle- 
la axi  ipla,  QP,  abfeindatur  deinde  ab,  LP,  rcfta,Ll,  aequalis  ipfi. 
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AG, & per,  $, ducatur.  Ha  , parallela  pfi , QP , fecans  curuam  pa- 
rabolae in,n,  &iundis,Lft,producaiur,  Ln,  vtq;  ad,  QP  , cui  'n*.c  r 
eidae  in,  2 . Quia  igitur  elt,  QP,  ad,  P2,  vt , PL,  ad,  U , per  con-  hu|us>  fd* 
uerfionem  rationis , PCLad , Q2,  erit  ve  , LP,aJ  , Pi3 , quotuplex  p0ftcr  de. 
ergo  eft,  LP,  ipfius,  P/S,  radio  primi  circuli  aqualis , tocuplex  erit , moollr. 
QP,  ipfius,  Qs,elt  autem  etiam totuplex,  QP,  circumferentia, C 

DFB, ergo,Qs,  erit aequal!SCircumferentiae,CDFB,eftautem,  L 
P,  aqualis  ipfi,  AB,  ergo  triangulus,  LQ2,  circulo,  CDFB> aqua- 
lis erit.  Dico  vlterius  trilineum,  LQrx.  aquari  lpatio  circuli,  CD  iUXt4  ^ 
PB,  nempe  contento  fub  Ipirali,  GSIB,  & voluta,  GB,  fi  enim  no,  huius 
erit  eo  maior,  vel  minor,  fit  prim6,maior  quantitate  fpatij  feorfim 
expofiti,  8 , diuifa  autem  bifariam,  Q2,  in,  yi,  lungatur , Lpi , rur- 
fus  bifariam  diui  Jantur,  Qfjf,  B-2,  in  pundis,  &,  n , & iungantur , 

&L,  nL  ,&  fic  femper fiat  donec  deuentum  fit  ad  triangulum  mi- 
noremfpatio,  8,  fit  is  triangulus,  Ln2,per  punda  autem  , in  qui»  Iuxtapr* 
bus,  Ln,  Lpi,  L8r,fccant  curuam,  Qfti  lcilicet  pcr,0 , V , Z , du- 
cantur,  QP,  parallelae,  -jT,  69,**,  qu*  fi  producantur  lccent , fi 
P,  in  pundis,  a,  3,4,  quia  ergo,  Q&,  >9^n  ,ns  , funt  aequa- 

les facile ollendemus  perCoroll,  prop.  p.  huius,  etiam, P4, 4?, 32,  iux>  £0IV 
2/3,  effc  aequales,  fimiliter  facile  offendemus, trapezia, QZ,  Z V,V  t,  terti* 

O,  & triangulum,  LOr,  firaul  collcda  aequari  triangulo , Lns,  .i.  huius . 
effe  minora  fpatio,  8,  habemus  ergo  fpatio,LQri,  circum  feriptara 
figuram  ex  triangulis, LQ&,  L»I*Z,LpV  ,LrO , & aliam  eidem  in- 
feriptam  ex  triangulis,  , LV<3,  LO7,  Lfi2 , compofitam, 

quam  circumfcripta  excedit  minori  fpatio,  quam  fit  , 8, ergo  tri-  . ■ 

lineum , LQm , excedet  inferiptam  multo  minori  fpatio , ergo  in- 
feripta  erit  nwior  fpatio,  G MSI  B»  quod  cfl  ablurdum,  nam  fi  cen- 
tro, A,  ternidiametris  aequalibus  ipfis,  L4,  L3,  Li,defcribantur  le- 
dores , vel  fetiorum  refidua  , AklR,XSN/I  ME,  habebimus  ipa- 
tio,  B1SMG  > inferiptam  figuram  cx  leporibus.,  vel  ledorum  refi. 
duis  iara  didis  compofitam  , &aliam  circumfcriptamcx  ledon- 
bus , vel  ledorum  refidius,  B AC,  IAR>  SAN. MAE, compofitam,  Coro!.*. 
& quia, 20,  ad,  QP,  cfi  vt,  fP,  ad,  PL,  &,  PQ.  ad,  Q& , cft  vt,  L huius  . ad 

P, ad,  P4,  ex  aequali- 2 Q,  ad,  Q&>  erit  vt,  fi?,  ad,  P4,idclt  vtGB,  P,°ne“°" 
ad,BK,idefi  vt  circumferentia, GDFB,  ad  circumferentiam , i n,  raonftt  - 
(nam  dum  pundtus,  i$,  deferibit  totam  circumterentiam , CDl  B , 
pundus delcribcns fpiralcm  percurrit iplam,  GB,&  duro,  B,  detfcn- 

pfit  circumferentiam,  CB,  idem  pundus  percurrit  ipfam , M, ) elt  E|jcitup 
autem,  Qx,  aequalis  circumferentiae,  C DFB , ergo , Q& , aequalis  cx  4.  Scx- 
crit  circumfer*  CB,efl  verd,  Q&>  ad,  vt,  PL,  ad,  L4 , idcll  vt,  ti£lem. 
BA,  ad,  Ak,  ide.fl  vt  circumferentia,  03,  ad  circumferentiam , IK, 

ergo. 
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ergo,  *Z,  cric  aequalis  circumferentiae,  IK,  & cft  altitudo  triangu- 
li, L*  Z,  ideft  L4,  aequalis  ip(i,  k A,  ergo  triangulus , L*Z  , fc&ori , 
KAI,  aequalis  erit.  Eodem  modo  oftende mus  triangulum,  LVB, 
asquari  le&ori,  AXS,  & triangulum,  LO7 , femori , ATM , & tan- 
dem triangulum,  Abyfl,  feilori,  AHG , ergo  figura  inferipta  trili- 
nco , LQfl , aequalis  erie  inlcriptae  Ipatio , GMSIB , eft  autem  ilia 
maior l'patio,GMSIB  ,ergo  figura  inferipta fpatio , GMSIB,  eric 
eodem  ipatio,  GMSIB , maior , quod  eft  abfurdum  ,nou  ergo  tri- 
lineus,  LQa,  maior  cft  ipatio,  GMSIB  . 

Sed  dico  neq;  efie  minorem  eodem  fpatio,  GMSIB,  fi  enim  eft  „ 
fit  adljuc  defectus  fpatium,  8,  modo  autem  fupra  adhibito  circura- 
fcribaturtrilineo , InQ, figura  , & alia  inferibatur  ex  triangulis 
compofita,  ica  vt  circum  feripta  iuperet  inferiptam  minori  fpatio, 
quam  fit,  8,  deferuiant autem  nobis  iam  inprirna  parte  deferipta: 
figuras»  tum  intra,  & extra  trilincum , Lft3,  tum  intra  , vel  extra 
fpatium,  GMSIB  . Igitur  figura  circumlcripta  triItneo,Iil3>  fu- 
perabic  eundem  trilincum  multo  minori  fpat:o,quain  fit,  8 , nem- 
pe quam  fpatium» GMSIB,  excedat  tril.  neura  , Lft3>ergo  figura 
huictrilineo  circumfcriptacric  mmor  i'patio,GMSiB,oftendcmus 
^utem  eandem  aquari  figur$circumfcriptae  eidem  fpatio,  GMSIB, 
«iodo  fuprapofito,  ergo  figura  circumlcripta  fpatio,  GMSIB,  erit 
eodem  minor,  quod  cft  ablurdum,  igitur  trilioeus»Lft3,  neq;  cft 
maior,  neq;  minor  Ipatio,  GMSIB  , ergo  efi  eidem  a:qualis  , & eft 
triangulus, LQS  ,*qualis  circulo,  CDFB.,  ergocirculus , C DFB, 
adfpatium,  GMSIB,  eric  vt  triangulus,  LC  2.  adtrlincm»,  LQA, 
cft  autem  triangulus,  LQ2,ad  tnlineum,  LQft>  vt  quadratum , F 
Ladreftangulum,  FI 0,  vnam  i,  quadrati,  f ^erg*» circulus,CD 
FB,  adfpatium  , GMSlB,  erit vt  quadratura,  FL,  ad  rectanguium, 
Pl£,vna  cum  \.  quadrati,  P/8,  idelt  vt  quadratum,  BA,  ad  redan- 
gu/am,  BAG,  vna  cum  quadrati,  GB , quod  erat  nobis  oflendc- 
dum . .• 

' SCHOLIVM. 

* • ■ r^.j 

POterant  autem , vt  m Trop,  5.  & 6.  huius , eomponi  figura, qua 
chcumfcnbuntuv  ,&  infcnbuntur , 'ex  trape^ifs , in  quo  cafu, 
circumfcrtptio  , &'mfcrtptto  intelltgi  debutffet  circa  trilincum , 

^iS,  vel  in  fupra  dcmonjlratis  propofitiofttbus  poterant  ditia  figura 
ex  triangulis  componi,  veluti  in  hac  effeti  11  m efi,  & tunc  nn  umfert * 
pno, & tnferiptio  fefiianibns,  FLH,  in  Schemate  poflenoris  JemoJira- 
t tonis  Trop,  9.  & H $F,  in  Tropo  f.  10.  fieri  debnijftt  intelltgi,  banc 
tamen  varietatem profeqwttusfum,  vt  pateat  vtroq-,  modo  nos , quod 
i»q  urmus,  obtinere  pojje.  1 HEG- 
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SI  in  fpirali  ex  quKunqi  reuolutione  genita  fumatur 
punitum, quod  npn fit  initium , nec  terminus  ejufdem 
fpiralis,  &iunganturcUm  punito  jquod  eil  initium  rcuo- 
lutionis  ,quo  tanquafn  centro  ad  diftantiam  fumpti  puniti 
circulus  fit deferiptus, huius  feitor  ,vclieitoris  refiduum, 
cuius  bafis  fit  circumferentia  inter  hocpun&um,  & princi- 
pium circulationis  ad  p3rtes  confcqucntes  indufa,  ad  fpa- 
tium  helicum  ab  ebdemfedorc  ,vel  fc&orisrefiduo3ap- 
prehenfum,eritvc  quadratum  femidiametri  deferipti  cir- 
culi, ad  redtanguh  m fub  eodem  , & fub  radio  circuli  eiuf- 
demm umeri  cum  fpirali  tnitate  prsditfa  minoris,  vnacu 
tertia  parte  quadrati  exceflus  Vtriufq;  radij . 

Confpiciatur  antecedentis  figura,  in  qua  fumpto  vtcunq;  pun- 
ito in  fpirali , GMSTB»  quod  intelhgatur  deferiptus  circulus, 

IR«X  . Dico  igitur  ic&orcrn  , vel  eius refiduum,  cuiusbafiseft 
circumferentia,  ad  re£*as»l  A , Ak  .terminata,  adfpatium 
fub  fpiralis  portiones,  ISMG,  & reftis , IA,  AG,efle  vt quadratu, 

IA,  ad  re&angulum  fub,  IA,  AG,  vna  cum  ].  quadrati, Gk  ; in  ip- 
fa  enim,  Qs,  iam  habebus,  aequalem  circumferentia;, CDFB, 

terminanti  ad,C,B,  producatur,  *4*»  quoufque  fccct  ambas, Ln,L 
S,vt  in,j_*,  U,&  quia,&S,ad,Zjrij,eit  vt,sL,ad,L,ji,i,vel  vr,PL,ad,  Iusta 
L4,fiuc,BA^ad,AK,fiuc  circumferentia,CDFB,ad  circurnferetiam,  Sexti Elc, 
IR «K,  idc6  circumferentia,  IR  »'t,  erit  aequabs  ipfi,  Z n ,fi  ergo  diui- 
damus,Z, tj., bifariam, & fartas  portiones  adhuc  bifariam, & fic  s£-  ^ 

per  fiatjiungetes  diuifionum  purtacum,L,&  per  punita, in  quibus 
ift^iungctes  lecant  curu.1  parabolf,  Zxi,  duitis ipfi, Z13, parallelis, 
vt  in  antecedenti  circumfcripierimus  trilineo,LZ Ji, figuram, & alia 
infcripferimus,  ex  triangulis  compofitam,  & fimiliter  fpatio , AIS 
MG  A,  figuram  ex  lcrtonbus , vel  eorum  refidujs  compofitam  cir. 
cumfcriplerimus , vcJut  in  antecedenti  (quam  quia  antecedentis 
propofitionis  methodo  fimilis  eft , hic  explanare  mitto  ) & aliam 
infcripferimus,  tandem  ofiendemus  tnlincum,!/  <1  ,neq; maius, 
neqi  minus  effe  fpatio,  A1SMGA  , & ideo  ill;  cflc  aquale ; fimili- 
ter  offendemus triangulum, LZ.i/>tertor i,  1F «K , veifedtorisrefi-  De(-ntU; 
duo,  squalem  effe,  nam  triangulus,  LQs,  ad  tuanguluni,LZ«  3,  u 
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habet  rationem  compofitam  ex  ratione  trianguli , LC  s , ad  trian- 
gulum, L&2,  idefl  ex  ratione,  Qs,  ad,  2&,  veJ  ex  ratione  circum- 
ferentis, CDFBC , ad  circumferentiam, CDFB,  quia  prsdi&is  s» 
quatur  idefl  ex  ratione  circuli,  CDFB , ad  fe&orem  , vel  eius  refi» 
duum,  ACDFBA.&  ex  ratione  trianguli  ,L& S , ad  triangulum, 
LZ ' 3,  idefl  ex  ratione  quadrati,  PL,  ad  quadratura, L* , idcll  ex  ra- 
tione quadrati , B A , ad  quadratum , AK , idefl  ex  ratione fedloris 
(dicatur  fic breuitatis  caufa,  fiue  fit  feftor,  fiue  eiusrefiduum)  AC 
DFB,adi'e<ftorera,  AlR«kA,qus  dus  rationes  componunt  ratio- 
nem circuli,  CDFB,  ad  lc&orem,  AIR *K A,  ergo  triangulus  , LQ 
S,  ad  triangulum,  LZM,crit  vt  circulus , CDFB,  ad  leporem,  AI 
RiX.  A,  fed  triangulus,  LQs,  efl  aqualis  circulo, CDFB,  ergo  tria- 
gulus,  LZtj, feftori,  AlRsivA,  aqualis  erit,  & efl  trilineus , LZfl, 
squalis  fpatio , AI5MG  A,  ergo  leftor,  AIR* KA,  ad  fpatium, AIS 
MG  A,  erit  vt  triangulus,  LZ^j,  ad  trilineum , LZfi,  .t.  vt  quadra- 
tum^L,ad  reftangulutn  iub,4L,L/3,cum  *.  quadrati, 4^,  .i.  vt  qua- 
dratum, IA, ad  rettangulum, fub,  1A>  AG , cum  -5. quadrati , GK, 
quod  erat  oftendendum. 
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COmpr^henfuin  fpatium  fub.fpira!j,quar  eft  minor  ea, 
qu*  fub  vna  reuolutione  fit , ncc  habet  terminum 
initium  fpiralis,  & redis , qu®  a terminis  ipfius  in  reuolu- 
tionis  initium  ducuntur  ad  fedorem  habentem  ndium*- 
qualcm  maiori  earum,  qu?  a termino  ad  initium  reuolutio- 
ilis  ducitor  .arcum  vero,  qui  intercipitur  inter  duas  redas 
fccundom  eafdem  partem  fpiralis  ihabet  eandem  ratione, 
quanvrcdanguiusn  comprxhenfutn  fub  redis  a terminis 
ad  initium  reuoJutionis  dudis,  vna  cum  tertia  parte  qua* 
drati  exceffus,  quo  maior  didarum  linearum  fuperat  mi- 
norem , ad  quadratum  maioris  carundcm . 

In  eadem  antecedentis  figura  iupponamus  alfumptnm,  lS,por* 
tionem  fpiralis  in  vna  reuolutionr  geniti,  qu  i nui.  habu  ttermi- 
num  initium  talis  fpiralis , a cuius  extretu  s punttis , 1,  b , imt  du- 
ftae  ad,  A, initium  reuolutionis  ipl*,  SA  , 1*  , & fit  iVflor,  IAR  . 
Cuius  femidiameter  fit  «equal  s maiori  dudtarum  , IA  , A,S  , nempe 
ipfi,  IA  . Dico  feftorem,  lAR.ad  triln  cum,  I AS,  cllevt quadra- 
tum, RA,ad  reflangulum,  RAS,  vna  cum  quadrati,  RS , ( vta- 
mur  confiruilis  in  eadem  figura) ' ctfor  igitur,"  II'  <KA,  eft  aequa- 
lis triangulo,  LZ< *,  vt  in  antecedenti  onccfum  cfl , eodem  modo 
probabimus  triangulum  , L*f«o,  efTe  aequalem  ftflori , A P iK  A , 
ergo  reliquus  triangulus,  LZ.fr, erit  aqualis  reliquo  lectori,  1AR; 
fimiliter  iuxta  antecedentem  o.Icndemus  Spatium,  AlSMGA,e(le 
sequalem  trilineo,  L 7 n,  & Spatium , ASMGA  ,clfe  «equa  em  tr,-  f 
lineo,  LVo  ergo  reliquum  Ipatiuin,  IAS,  cr;t  aquale  tril  neo, LZ 
V,  er^o  fcCtor,  IAR,ad  trilineum, LZV.erit  vt  ciiangulus'!./.^, 
ad  triTineum,  LZV,  idelf  vt  quadratum,  Lq , ad  rcdtangulum  lub, 
4L j, cum  ’,  quadrati,  j4,iddl  vtquadratum, ! A ,»d,  RA  ,ad  re- 
ftangulumiub.RA,  A*,  vnacum  5.  quadrati,  R< , quod  oflende. 
re  opus  erat . 

THEOREMA  XVIII.  PROPOS.  XVIII. 

TRilineum, IRS , ad  trilineum , 1SX , erit  vt , SA , cum 
1.  SR,ad,  SA,  cum  ‘.SR. 

M m m Huius 
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THEOREMA  XIX.  PROPOS.  XIX. 

PRimi  circuli  fpatium  helicum  ad  fpatium  helicum  fe- 
cundi circuli  erit,  vt  tertia  pars  quadrati  radij  primi 
circuli  adre&angulum  fub  rad  io  primi , & fecundi  circuli* 
yna  cum  tertia  parte  quadrati  exceffus  radij  fecundi  circu- 
li fuper  radium  primi,  Spatium  vero  lecundi  circuli  ad 
fpatium tertij erit* vt re&angulum fub  radio  ciufdem,  8c 
fub  radio  circuli  vnitate  minoris,  ideft  primi , vna  cum  ter- 
tia parte  quadrati  differentia?  horum  radior  u,  ad  re<2angu- 
lum  fub  radio  eiufdem , & fub  radio  circuli  vnitate  maio- 
ris, ideft  tert i j,  vna  cum  tertia  parte  quadrati  differenti* 
iftorum  radiorum , & fie  deinceps  in  reliquis. 

Exponantur  fuper  eodem  centro,  A , circuli  , primus,  HRVO, 
fecundus  ,kLNM , tertius  autem  ,CDFB»cijm  fpati/s  fub  tpirali- 
bus  ciufdem  numeri  cum  circulis,  primo,  AGHA,lccundo,  HPK 
A1H,  tertio  autem,  MZSBM . Dico  fpatium  primum  ad  fecundu 
cflc  vt  J.  quadrati  HA,  ad  rcftangulum lub,  HA,  AM,vna  cum  f. 
quadrati,HM, fecundum  vero  ad  tertium  cfie  vt  reflangulum  fub, 
HA,  AM,cum  quadrati,  HM,  ad  re&angulura  fub  , MA , AB, 
vna  cum  ; . quadrati,  MB . Nara  fpatium,  AGH,  ad  fpatium, HP 
kM , habet  rationem  compofitaex  ratione  fpatij,  AGH,adcir- 
. culum,  GVRH,  ideft  ex  ratione  j.  quadrati,  HA,  ad  quadratum, 

HA,  &cx  ratione  circuli , OVRH,  ad  coculum,  MkLN,  ideft  ex 
Coro!!.».  ratlonc  quadrati, HA,  ad  quadratum,  AM,  & cx  ratione  citculi,C 
ii.  1.3.  DfB,ad  Ipatium , HPjMH,  iJcft  cx  ratione  quadrati , MA,adre- 
js*  huius,  ftangul  um,  M AH,  vca  cum  1 . quadrati,MH,  qua:  rationes  com* 

. , 2*  ponunt  rationem  ).  quadrati,  AH,  ad  rc&angulum,  MAH  ,curo 

v quadrati,  HM . Item  fpatium, HPMH,  adfpatium,  MZ$BM, 
habet  rationem  compofitatn  cx  ratione  fpatij , HPMH , ad  circu- 

lum,kLNM,  ideft  ex  ratione re&anguli,  HAM, cum  J.  quadrati, 
;r.  hmu.  HM,  ad  quadratum,  AM  ,&  cx  ratione  circuli,  kLNM , ad  circu- 
Cnrj!!  CDFB,  ideft  quadrati,  M A , ad  quadratum  , AB , & tandem 
fu  L ).  « ratione  circuli,  CDFB , ad  fpatium , MZSBM  , ideft  ex  ratione 
1; Jiuiuf.  quadrati,  BA,  ad rcttangulum, BAM, cum  |.  quadrari , MB , qu* 

ra- 
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rationes  componunt  rationem  reftauguli,  HAM,  cum  ].  quadrati, 
HM,ad  reftangulum,  M AB,  cum  ]•  quadrati , MB.  Et  fic  dein* 
ccps  oftcndemus  tertium  fpatium  ad  quartum  cffe,  vt  rc&angulu, 

M AB , cum  }.  quadrati , MB , ad  re&angulum  fub , B A , & radio 
circuli  vnitatc  maioris,  vnacum  quadrati  differentis  horum 
radiorum,  quz  differentia  femper  cft  squalis  radio  primi  circuli , 
quod  oftendere  opus  erat* 

ALITER. 

EXponatur  triangulus , ETI , habens  reflum  angulum  ad  ,T » 
cuius  latus,  E'J , fit  aquale  radio  primi  circuli,  &,  TI , ciulde 
circumferentis,  & per,  El.tranfcat  parabols  curua  quam  tangat, 

TE,in,  E,  vertice,  lecet  vero,TI,in,I  ,eiufdemaxi  aquidiftans, 
deinde  indefinite  produ&a,  ET,  verlus,T,  in  ea  fumantur  tot  par-  , 
tes  squales  ipfi,  ET, quot radij  primi  circuli  lunt  in  radio, AB, qu;  :0’  *4' 

Mmm  i fint. 
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Eju^ET,  TY,  \ Z , & pci  punZla  ,1Z,  ducantur  pirabcjJ«e  axi  ac» 
quidiitantcs,  \ X,  ZQ,  cur.i.c  eiuldcm  indefinite  produfto;  occur. 
icmes  in  pungis,  X,  Q,  & iungantur,  EX,  EQ^  Erit  igitur  fcftio, 
E1X,  ad  leaionein  ,Etyl,  vt  cubus,  YE , ad  cubum , ET , fic  enim 
lunt  eorum  tripla  ici!  cet  tr  anguia , E1T,  EXY , quod  elicitur  ex 
prima  Lib.  4.  &,  Jiuidendo,  trilincum,  EXI , ad  leaionem  , E^il , 

, f erit  vt  paraJIelepipcdum  ter  iub,  ET,  ac  quadrato,  TY,  & ter  iub, 

* YT, & quadrato,  TE,  cum  cubo,  TY,  ad  cubum,  TE,  vel  vthoru 

fubtripla,  icilicet,  vt  parallelepipedum  femel  lub , YT , & quadra- 
, to,TE,&fub,  ET,  & quadrato,  TY  , lc  licet  iub  ,YT,  & reflan- 
> gu!o,Y  TE,  cum  J.  cubi,  rY,ideftcumparaleleppeddiub,riY,& 
| . quadrati,  1 Y,  ad  \ cubi,  TE,  idefl  ad  parallelepipedum  iub , T 
E,  vd,  I Y,  & tertia  parte  quadrati , TE , nempfc  vt  parallelepipe- 
dum iub,  TY,  & quadr.  ET , & reitangulo , Y TE , & tertia  parte 
quadrati,  Y T,  quod  conficit  parallelepipedum  Iub,  YT,  & reitan- 
gulo  Iub,  Y ET , 6c  iub  tertia  parte  quadrati , YT,  ad  paral)  eiepi- 
P-du  n lub,  Y T,  St  fub  tertia  pairte  quadrati , TE , & quia  horum 
paralfelepipcJorutn  altitudmes  fune  eaedem  , ideo  erunt , vt  baics 
P.  fi.  Cor.tcilicet,  vt  reaangulum  lub,  Y ET,  cutn  tertia  parte  quadrati,  fY, 
a.  teie-.  ad,  *.  qua  irati,  ET.  Eodem  modo  oilendemus  trilincum,  EQX, 
a J trilincum,  EXl.eifc  vt  cxccilus cubi,  ZE,  tuper cubum, YE,ad 
, cxceilum  cubi,  YE,  lupar  cabum,  TE,  .i.  vt  parallelepipedum  ter 
' iub,  ZY,  & quadrato,  Y E,  ter  iub  EY  , & quadrato  , Ya  , cum  cu- 
b 'j  YZ  ,ai  parallelepipedum  ter  fub , ET , & quadrato , 1 Y , ter 

iub, 
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fub,  YT,  & quadrato , TE , cum  cubo , TY , vel  vt  horum  fub  tri  • 
pia  .i.  vt  parallelepipedum  lub,  ZY,  & quadrato,  YE,  lub , EY,  & 
q'uadrato,  YZ;  .i.  lub,  ZY  , & redtangulo , ZYE»cuin  tertia  parte 
cubi,  ZY,  quae  conficiunt  parallelepipedum  .ub,  ZY,  & his  lunftis  3*  l *• 
ideft  redtangulo,  ZYE,  quadrato,  Y E «cum  tertia  parte  quadi  ati,  3J'  !,i* 
ZY,  idelt  lub,  ZY,  & redtangulo,  ZEY^cum  tertia  parte  quadrati, 

ZY,  ad  parallelepipedum  fub,  YT  , & quadrato  , TE,  lub,  ET,& 
quadrato,  TY,  cum  tertia  parte  cubi , TY,  qua:  elfe  ecqualia  olte- 
demus  parallclepipedelub,  YT,  & retlangulo  YET , cum  tertia 
parte  quadrati , YT , igitur  trilincum  > EQX  ,ad  trilineum , EXI , 
erit  vt  parallelepipedum  fub,  ZY,  & redtangulo,  ZEY , cura  tertia 
parte  quadrati,  ZY,  ad  parallelepipedum. lub,  Y T,  ide't  lub , ZY , B G Cor, 
& fub  redtangulo,  YET  , cum  tertia  parte  quadrati , TY,  & quia  4.  gener, 
haec  parnllclepifled^tyiiti  in  eadem  ah  tudine , idcolupt  vt  bales,  34-  I»2* 
igitur  trilincum,  EQX,  ad  trilineum,  LX I,  erit  vt  re^tangulum,ZE  . 

Y,  cumtertra  parre;quadoui,'YZiail  radiangulum,  YET  ..cura  ter-'1^”* 
tia  parte  quadrati,  YTjtft  aqt  ra  Icilio,  E$l,aEquaiis.ii>atioj  AC?  tiicitur 
H,<$iArihneum,  EXI, Spatio,  HPMH»&  trilineum,  EQX, ipjtio,  «x  ij.hui 
X^ZijBiM.^rgqlpatiura,  AjtpH  ,ad  lpatium  ,HPMH  ,er:T  vt  ter-  us* 
fia  pars  quadrati^  TE  , ad  rediangulum  ,TEY , cumtertfa  parte 
quadrati,  TY,  ideft  vt  tertih  pars  quadrati , HA  , ad  icdtanguitim  , 

HAMJ,  duftt  tertid  pafte  quadrati , HM  • ‘Similiter  concludemus 
fpatiu  no,  HPlWri, ad fpatrara,  MZSBM,  clle  vt  redtangulura,  H A 
M,  cum  tertia  parte  quadrati , HM , ad  redtangulurtf , MAB , cum 
tema  parte  quadrati,  MB>  quodbflcndcre  ppusjcftU-» 

i . ’ > > 1 - '■ 

' >;\  COROLLARIVM,:  ' 

Hlnepatet  fi  ducatur  qu&latn  tangens  parabolam  , quttin partes 
quotcunq;  aquales  diuidutur  , & per  punfla  dtuijionum  du. 
cantur  reda  linea  diametro  parallela , quonfq,  incidant  in  curuam 
parabola , bis  incidentis  putidis  cum  contadus  pundo  tundis  ,fpa- 
tium  fub  prima  iknger.te  , & Jubtenfa  curua  parabola  ad  trilineum 
fub  prima,  & fecunda  lungcnte,  & anillis  apprabenfa  curua  , i/f.-  vt 
tertupars  quadrari  prima  paras  tangentis  eji  ad  rrd  angulum  Jub 
primi  parte,  & compofito  ex  prima  & fecunda  cum  nrtta  parte  qua- 
dratis fecundi.  Similiter  hoc  trilineum  ad  trilineum  fub  fecunda, 

& tertia  iungente,  & ab  illis  apprtcbcr.fi  curua  parabola  ,i  (f.  vt  re - 
tt  angulum  fub  prim  i , & Jub  comp  >fito  c.r  prima  , & fumida  parte 
tangentis  (enumeratione  femper  a pundo  comati  m mcep  tf  va  cum 
tertia  parte  quadrati  ft  eunda  ad  reti  angulum  fub  fi  nq  ejita  i A pi  ima> 


4 GEOMETRjl^ 

& fecunda,  & fub  compofito  ex  prima , -fecunda,  & tertia  parte  t 
rna  cum  tertia  parte  quadrati  tertia  partis , & fic  trilvica  deinceps 
JequcnttaeJJe,  ft  hac  retiangnla  deinceps  fcquentia cum  terti  a parte 
ditiorum  quadratorum,  eodem  enim  modofupra  adbibito  hoc  ojlende • 
tur . Qjtottefcunq;  autem  tangens  fit  aquatis  radio  circuli  fpiraUum 
alicuius  numen  veluti  fuit,  EZ,  aqualis  ipfi , >stB , & dtuidatur  in  tot 
partes  aquales , in  quot  radius  talis  circuli  dtuidttur  a circumferens 
ttjs  infertorum  circulorum,  tunc  nedum  m parabola  ditia,  fpatia  ft 
habent , vt  ditium  ejl,  fed  etiam  f unt  aqualia  fpatqs  ditiorum  circu- 
lorum t primum  nempe  primo  , fecundumjccundo  , & Gc  deinceps , d 
puntio  comatius  parabola  ditiorum  fpatiorum  enumeratione  fatia  , 
quod  ejl  admirabile , bec  autem  ex  fupradttits  mamfefiq  funt . 

THEOREMA  XX.  PROPOS.  XX. 

SI  parabolam  tetigerit  reda  linea  , qu*  diuidatur  in 
quotcunq;  partes  «quales  , per punda autem  d iu itio- 
num 3&  extremum  ducantur  red*  ii  ne*  diametro  para- 
bol*,  «quidiftantes,  quoufqi  in  eiufdem  curuam  incidant* 
iungantur  autem  punda  incidenti*  cum  pundocotadus. 
Spatium  fub  prima  iungente , & fubtenfa  ab  eadem  curua 
erit  feprima  pars  fpatij  fub  prima , & fecunda  iungente , & 
ab  ijs  appr*henfa  curua  compr*henfi . Hoc  vero  adfpa- 
tium  fub  fecunda.  St  tertia  iungente,  & appr*henfa  curua* 
eritvt  7.  ad  19  Hoc  autem  ad Tpatium  fub  tertia,  & quar- 
ta iungente  & ab  ijsinclufa  curua  ,vt  19.  ad  37,  & hc  de- 
it.ecps, prout  indicat  appofita  numerorum  feries. 

* i 

Sit  tangens  parabolam , AHF  ,ipfa  , A E , diuifa  in  quotcumq; 
partes  aquaks,  AB,  BC,  CD,  DE , duflis  autem  a punftis , B , C 
D,  G,  diametro  parallelis,  quoufq,-  incidant  curu*,  AHF,  ipl* , B 
N,CM,  DH,EF,  iungantur  punda  incidenti*,qu*  fuit,F,H,.M, 
NjCmnpundo,  A,  &,  AN,  dicatur  prima  iungeus,  AM,tccunda, 
AH,  tertia, & fic  deinceps . Dico  Ipatiumfub,  AN  ,&  ab  ca  (ub* 
tcnla  curua,  efie  ad  lpatium  fub,  NA  , AM,  & curua  > MN  , ideft 
ad  trilineum,  AMN,  vt  uad  7.  hoc  vero  ad  trilineum,  AHM,  vt 
Ex  Coro.  7.  ad  19.  & fic  deinceps,  prout  indicat-oppoiita  numerorum  feries 
ic  habere  trilinea  deinceps  lubfcquentia . Eft  enim  fpatium,AiN, 
ad  trilineum,  AMN , vt  j.  quadrati , AB , ad  redlangulum , CAB , 

cum 
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Series  fpatiorum  i.  2.  3.  4.  5.  6.  7. 

Series  numerorum  i.  7.  19.  37.  61.  91.127. 


i 

cum  j.  quadrati,  CB,  fi  ergo,  AB,  ftatuatyr  j.  erit,  AC, reflan- 
gulum,  CAB,  i 8.  tertia  pars  quadrati,  BC , erit  j.  quas  iunfla  ipfi 
18.  efficit  xi.  erit  ergo  qualium  partium  quadratum,  AB,  efi  9.  re- 
£angulum,  CAB,  cum  tertia  parte  quadrati,  BC,  a i.&  tertia  pars 
quadrati,  AB,  eft  5.  efl  igitur  fpat ium,  AIN,  ad  trilineum  , AMN, 
vt  j.  ad  ai.ideftvt  1.  ad  7.  Eodem  modo  reperiemus  trilineum, A 
NM,  ad,  AMH,  eflc  vt  7.ad  1 p.  & hoc  ad  trilineum,  AHF,  vt  ip. 
ad  57.  & fic  deinceps,  prout  indicat  feries  numerorum  fupra  pofi. 
ta,  quod  demonftrandum  erat . 

COROLL  ARIVM; 

Hinc  patet  fi  expolita  fint  fpirales  in  quotcunque  reuolutionibus 
genit*,  initio  circulationis  exifiente  in,K  ,finr  autem  W ut* 

*Pf*t  KL,  LO,  OT,  TGi  & fpirales  eodem  ordine  procedentes,  KBf,  L 
SO,  OTT,  W G,  quod  fi, KG,  fuerit  aqualis  ipfi  ^tE,&  diuifa  inpun - 

L,  0,  V,  prout  diuidttur,  jiE,  in  punflis,  B,  C,  D.fpatium  ,K1\L,  Eliciture* 
erit  aquale  fpatio, ^/7^,  &,  LSO,  trilmeo , ^TrtT^,  & , OTT , tnli  9'  f.0'1-'* 
nro,  <AMH,  & udem,  TVG,  trilmeo , UHF,&  fic  deinceps  , >nde  E&r 
etiam  b*c  fpatia  fe  habebunt , prout  indicat  fuprapofita  feries  nuvte • 

1 Secunda  feries  num.  i.  6.  12.  i|.  34.  30.  J 

J 
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fubnctterc  non  inutile  mihi  vifum  fuit.  Hoc  autem  tantum  circa  pre- 
fatas  dcmondr  at  tones  dicam , quod  licet  in  Trop.  12. & 14.  indi  ut  fi' 
bilibus t nempe  omnibus  quadratis  parallelogr amniorum , qua  ibi  de. 
fer  ibunt  ur,  vfus  fuerim  , tamen  etiam  modo  confueto  potuifsent  de • 
moHflranyfi  ex.g.vtc e omnium  quadratorum parallelogrammi,  E[>, re- 
gula , ER,  ibi  ajfumpta,  vfus  futf  sem  paralie lepipedo  fub  altitudine » 

D 9,  bafi  autem  quadrato,  ER,  vel  pro  omnibus  quadratis  trianguli , 

QBE,  regula  eadem , E B,  vfus  ejjempyramide  fub  altitudine , CE,  ba- 
fi eodem  quadrato , E B,  etenim  fimtltier  demonflratio  abfolui  potuif- 
fet,bac  omnium  quadratorum  pxrallelogrammorum  ibidem  confide • 
ratorum  dimiffa  congerie , & fublhtutis paralletepipedis ,vel  pyrami- 
dibus, aut  earum  fr.tftis  , vbi  opus  erat.  Hxc  inuentre  volui  ,vt  pre . 
ditta  omnia  {lylo  veteri  demonfirabtlia  effc , etiam  aliter  ab  Archi- 
mede pati fi  it . 

THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXI. 

SI  exponatur  feries  fpiralium , & circulorum  deinceps  a 
primis,  in  fpatijs  vero  fub  fpiralibus,  & voIutis,cylin- 
drici,&  conici  in  eadem  altitudiue  Rances  intciiigantur 
confti  tuti  tamquam  in  bafibus , fimiliter  & in  circulis  con- 
fli tuti  effc  cylindri,  & coni  intelligamur.  Cylindri  inter 
fe,  Si  cylindrici  pariter  inter fc,  /lue  ad  cylindros  compa- 
rati ,(iue  coni  inter  fe,&  conici  inter  fefiue  ad  conos  com- 
parati eandem  rationem, quam  bafes  habebunt. 

Patet  haec  propofitio,  nam  cylindrici , & conici  in  eadem  alti-  ®* 
tudine  conftituti  iunt  inter  le , vt  baies ; fune  autem  praedica  foJi-  ^ 
da  per  conftruftioncm  in  eadem  altitud  ne  polita , ergo  erunt  in-  j.  ‘ 
ter  fe,vt  i pia:  bafes;  Vocentur  autem  Cylindri,  & Cylindrici,  nec- 
non  Conici  eiuldem  nutneri  cum  ipati/s,  quibus  inliftunt pn» 
mus  cylindrus,  vel  conus,  qui  eft  in  primo  circulo,  fecundus  cylin* 
drus,  ve! conus, qui eft in  tecundo circulo  tamquam  in  bafi;  pri- 
mus cylindricus,  vel  conicas  , qui  efl  in  lpatio  hdico  primi  circuli 
tamquam  in  bafi,  fecundus  cylindricus,  vel  conicus,  qui  cll  in  fpa- 
tio  lecundi  circuli  ,&  /ic  deinceps . 
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COROLLA  RIV  M. 

ET  quiainfuprapofteis  Tropojiiionibus  bafiunt  proditiorum  [oli- 
dorum ratio  fuit  admuentq , ideo  eandem  pro  ditiis  fohdis  ratio- 
nem inde  colligemus. 

THEOREMA  XXII-  PRO  POS.  XXII. 
jpRimus  cylindrus  aonuplus  cft  primi  conici . 

Haec  Propofitio  pariter  manifcfta  eft,  nam  primus  cylindrus  ad 
primum  cylindricum  eft , vc  primus  circulus  ad  fuum  fpatium 
ideft  in  ratione  tripla , primus  vero  cylindricus  ad  primum  comcu 
ell  in  ratione  tripla,  quu  fune  in  eadem  bafi  , quod  ell  ipatium  pri  - 
*ene?r.a'  ml circuli  > & in  eadem  altitudine , & ideo  primus  cylindrus  ad 
£s,  ‘ primum  conicum  ell  iu  ratione  nonupla , quae  ex  duabus  tnplis 

conflatur. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOS.  XXIII. 

>■•••-  i < r 

SEcundus  cylindrus  ad  fecundum  conicum  eft,  vt  tri- 
plum quadrati  radij  fecundi  circuli , ad  re&angulum 
fub  radio  eiufdem  fecundi,  & radio  primi  circuli,  vnacu 
tertia  parte  quadrati  differeati*  eorundem  radiorum. ' 

15, huius.  Secundus  enim  cylindrus  ad  fecundum  cylindricum  eft»  vt  fecu- 

dus  circulus  ad  luum  fpatium  ideft  vt  quadratum  radij  fecundi  cir*» 
culi  ad  re&angulum  fub  radio  eiufdem  , & fub  radio  primi  vnacu 
I.Coro»4.  tertia  parte  quad.ati  differentiae  eorundem  radiorum, lecuudus  ve- 
g:ner.i4.  rO  cylindricus  triplus  ell  conici  fecundi,  quoniam  in  eadem  bafi* 
& altitudine  cum  eo  conllituitur,  ergo  eft  ad  illum  , vt  diftum  rc* 
' ftangulum  fub  radijs  primi,  & fecundi  circuli,  vna  cum  tertia  par» 
te  quadrati  differentia:  eorundem  ad  horum  coniundlorum  tertia 
parean  ,&  ex  «quali  fecundus  cylindrus  ad  fecuodum  conicum 
erit/vt  quadratum  radij  primi  circuli  ad  tertiam  partem  rc&angu» 
Ii  fub  radijs  primi,  & fecundi  circuli , cum  nona  parte  quadrati  dif- 
ferentiae eorundem  radiorum , ideft  , vt  triplum  quadrati  radij  fc« 
cuudi  circuli  ad  re&angulum  fub  radijs  primi , &i  iecundi  circuli  » 
vna  cmn  tertia  parte  quadrati  differenti»  eorundem  radiorum . 

CO-’ 
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COROLLARIVM  I. 

A.  ' 

Hinc  pater reliquorum  cylindrorum  ad  conicos  ciufdcm  numeri 
rationem  eandem  tff:  illi , quam  habet  triplum  quadrati  radii 
circuli,  qui  efl  bafts  taln  cylindri ,ad reQangttlumjub  eodem  radio, & 
radio  circuli  "unitate  mmorii,j>na  cum  tertia  parte  quadrati  differen- 
ti* vtrtufq • faiij , quod  eod.  modo  oftendetur . 

v • ..  . " . : 

COROLLARIVM  II. 

PAtetinfuper,  quod  eadem  methodo  facile  inueniemus  rationem 
emuf cunq ; cylindri , vclfrujii  cylindri , & conici , velfrufli  co- 
nici, m bafibus  aliquibus  ex  tam  confideratis  J patiis  conftituti , qu<f  ob 
facilitatem  dimitto  ; vt  ad  aliqua  ex  antecedentium  librorum,  & hui- 
us propofittonibus  conflrutla  Trablcmata,/iue  Theoremata  ,fpecula - 
tionent noflram  conuertentes , 'utilitatis  eximi & , quam  fuperius  tra- 
dita dotlrina, etiam  ad  praxnn  dcdufta,  afferre  potefl,  illuflriora  qua- 
dam prxbeamus  argumenta . 

PROBLEMA  I.  PROPOS.  XXIV. 

* 

eYJindrum  , vel  conum  conftituere  aequalem  dat* 
fphar* , vei  fphaetoidi , vel  eiufdcm  portioni . 

Sit  fphaera,  vel  ipharoides,  ACEG, circa  diametrum,  A£,opor*  coroll.i. 
tet  illi  cylindrum , vel  conum  *qua!em  conftituere.  Exponatur  34.1.  j.' 
cylindrus,  RQ,&  conus,  SFQ^quorum  altitudo,vt,  i V,fit aqualis 
ipfi,AE,&  bafts  aequalis  circulo  tranfeunti  per  centrum,  i\,  qui  iit , 
CG,redteaxem  iecans,  fcu  pro  lpharoidc,fi,  AE,nou  iit  axis,  Rcj, 
altitudine  habeat  aequalem  altitudini ipharoidis  rnxta  pianti, CG, 
aflumptf ,&  fit  in  bafi  aequali  eilipfi,CG  . Erit  ergo  cy iindrus,RO, 
fcxquialcer  Iphaerae , vei  ipharoidis,  ACEG  , & conus  lubduplus 
ciulde,(i  igitur  in  eade  bafi  fiat  cylindrus , cuius  altitudo  fit  J.ipfius, 

SV,hic  erit  aequalis  data  fphara,  vel  iparoid-,  fi  vciu,fiat 

conus  altitudinis  dupla  ipiius , VS, in  cadeui  pariter  bafi  , liicerdb 
fphara,  vel  ipharoidr  aqual  is  eric , coni  cmm , & cylindri  (iu  eade 
bafi  conftituti  fijnt,  vt  altitudines . 

Sit  rurlusconftitoendus cylindrus,  vel  conus,  aqualis  eiuidera  c.  g. h. 
fphara,  vel fpraroidis, portioni, BAJH,  vel, L)/\r,iuj  ponatur  i.uc  Ccicii.4. 
ergo  cylindrus,  RQ,  cuius  bafis  iit  aqualis  cuculo,  va  cliip>fi,Li,  Etrc:-j+- 
altitudo  vero,  SV,  aqualis  ipfi,  AO,  ieu  altitudini  i oaionis^Lfi,  ‘*  *• 

JN  n n 2 luxta 
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iuxta  planum,  DF,  a(Tum- 

ptae,erit  igitur  hic  cylin- 
drus ad  portionem , D AF, 
vt,  OE,  ad  compofitam  ex 
].OE,&i.OA,  hanc  au- 
tem rationem  habeatiS  V, 
ad  aliam  altitudinem , erit 
ergo  cylindrus,  RQ,ad  cy- 
lindrum altitudinis  inuen- 
tae , & in  eadem  bafi,  PQj 
conftitutum , vt  ,OE,  ad 
compofitam  ex  ;.  OE,  & 
l , OA,  .i.  vt  cylindrus , R 
Q , ad  portionem , D AF  , 
igitur  inuentus  cylindrus 
erit  aequalis  portioni,  DA 
F.  Triplicetur  nunc  alti- 
tudo inuenti  cylindri , & 
fiat  conus  talis  altitudinis, 
in  eadem  cum  eo  bafi , hic 
igitur  conus  erit  aequalis 
inuento  cylindro , & lub- 
inde  portioni,  DAF.  Eo- 
dem modo  inueniemus  cy- 
lindrum , vel  conum  ae- 
qualem portioni  , BAH . 


-PROBLEMA  II.  PROPOS.  XXV. 


SOlido  quocunqj  in  eadem  bafi,  & altitudine  cum  cy- 
lindro conftituto,  ad  quod  cylindrus  notam  ratione 
habeat,  cylindrum  ,&  conum,  inuenire  , sequalem  dato 
folido. 

Sit  (olidum  quodcunque,DAF,ad  quod  cylindrus,BF,in  eadem 
bafi,r>F,&eade  altitudine  cum  eodd  coftitutus,  habeat  notam  ra- 
tionem. Oportet  cylindrum  inuenire,&  conum, squalem  dato  io* 
lido.  Fiat  ergo,vt  cyliudrus,BF,ad  iolidunijDAFjUC  altitudo, qux 
fit,  AE,  ad  altitudinem.  Ei,  & per,  I,  ducatur  planum  produces 
in  cylindro,  Bp,  circulum,  GK.conftitucnfque  cylindrum , GF, 
igitur,  vt,  A£,  ad,  EI,  fic  erit  cylindrus,  BF , ad  cylindrum , GF , & 
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,fic  cylindrus,  BF,  ad  lolidum , DAF, 
vndc  cylindrus  ,GF , erit  «quatis  (o- 
Jido,DAF.  Rurfus  triplicetur  alti- 
tudo , EI  >,& fiat  conus  eiufdemal- 
titudinis  in  tu  fi , DF,  hic  igitur  co- 
nus erit  «qualis  cylindro.,  GF,& 
fubinde  folido , DAF , quod  inucni- 
re  opus  erat. 

COROLLARJVM  I. 

Hinc  patet  nos  etiam  poffe  invenire  cylindrum , & conum , nedii 
aqualemdttla  folido, fed  qui ad  ipfum  habeat  datam  rationem , 
fi  enim  altitudo  muenti  cylindri  , vel  coni  aqualis  ditio  folido , fiat 
id  ali  am  altitudinem  in  data  ratione , tamen  conuerfa , & harum  al- 
tatudinumvltimb  inuentarum  in  eifdem  bafibus  cum  praditlis  finit 
cylindrus,  & conus , habebunt  ifii  ad  ditium  [olidum  datam  ratio- 
nem , vt  facile  apparet» 

COROLL.  II.  SECTIO  I.  A 

. * c * • * . * 

Hinc  etiam  patet  cylindrum  in  bafi  apicis  fpharalts,  vel  faba-  Coro.xi.’ 
roidalts , conflitutum  cuius  altitudo  ad  altitudinem  ciufdem  Md.j.  ' 
apicis  fit ,vt ,u  ad  21.  effe  aqualem  eidem  apici» 

SECTIO  IL  £ 

VLterius  habetur  quoq;  cylindrum  , ad  cuius  altitudinem  altitu» 
do  tympani  fph aratis , vel  fpharoidalisfit , vt  Jemidtameter 
bafis  tympani  ad  reliquum,  dempta  ab  eadem  retia  linea , ad  quam  di- 
midia fecunda  diametri  circuli , vel  ellipfis  fit , vt  circulus  ad  qua- 
dratum, cui  circumfcnbttur  fintul  cum  excefiu , quo  ditia  linea  exce- 
dit j.  tertia  proportionalis  femidiametri  bafis  tympani  ,&  dimidia 
fecunda  diametri  ditli circuli , vel  ellipfis , e/Ji  aqualem  dato  tym - Cotb-is 
pano  fpharali  , velfpbaroidali,fifitin  baft  eiufdtm  tympani.  34- 1 j. 

SECTIO  III*  c 

ET  cylindrum,  ad  cuius  altitudinem,  altitudo  anuli  firitlicircu- 
laris  , vel  elliptici,  fit  vt  quadratum  ad  circulum , cui  etreum. 
ftribitur,  in  bafi  txifientem  circulo,  cuius  radius  fit  aqualis  fecunda 
• 1 *'  dia- 
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dimetro  circuli,  vel  ellipfts,  qua  reuoluitur,  effe  aqualem  diBo  anu  - 
Col°',"lollri8o.  Ofl^nilUer  putem  inueniemus  cylindrum  Aqualem  anulo 
,4*  * }'  lato  $ftulartJ*T(tfo}toco ; & eius  portionibus  , abfcijjis  planis  ad 
axem  riftolutmu  retiis ; fiuc  cuicmq;  ex  figuris  Corollariorum  i6. 
1 7, 1 i,  fibiijiter  inueuiemut  cylindrum  aqualem  Malo 

\offap>el _C-otdueof vef Citri) , veloliua  • Conoidi  Parabo lico , vel 
V<go,  Apia  parabolice , Semianuloflri8o,vel 
rlB 


T\pfe< 

SStejs nimsTiris,;:  medijs  , vel  latis  ,*4ceruis  minori , vel 
masort  parabolicis . Ty  mpano  hyperbolico , & portionibus  eorunie 
fupra  confideratis,  & cylindricis  , vel  conicis,  qui  tn  baftbus  fpatqi 
fub  fpiralibus,  & volutis  conflituuntur . Triplicatis  autem  altitu- 
dinibus inuentonim  cylindrorum , in  quibus , & eifdem  baftbus  cum 
cylindris,  conflictiantur  coni , ijii  pradtBis  foltdis  aquales  erunt  ,Cr 
juxtiCoroll.  1.  antcckd:ntis  inueniemus  pariter  cylindrum  , vel  co- 
num qdi ad  quoduis  ex pradtBis  folidis  datam  ratione  m habear . 


PROBLEMA  III.  PROPOS.  XXVI. 

Pha?ratn  inuetjirc «qualem datocylindro.  Similiter,& 
fphxroidcaa  circa  datum  axitn  aqualem  daco  cyin- 


Vide  Da- 
uidctnBi 
ualtum  ia 
Comme» 
in  Arch. 
ad  prop. 
1.  fecu  idi 
de  Sphac- 
ra.SiCjr* 
iiadro. 


N 


> 

rs \ 


S 

dro< 

1 Sit  cylindrus  datus,  A,  oportet  illi  aequalem  fpharam  inucnire. 
Fiat  cylindrus  retf  us,  CFD , lexquialter  cylindri , A , deinde  inter, 
altitudinem  , FE  , & 
bafisdiametru , CD, 
duas  media:  continui 
proportionales,  iuxta 
methodu  abalijstra* 
dicam,  inueniantur  , • 
quf  linr,  M,  GH,de- 
lcripco  autem  circu- 
lo circa  altera  diftaru 
mediarum  tanquam 
diamecrum  , vt  circa  , 

GH  , Hat  is  baOs  cu  - 
uidain  cylindri  altitu-  1 


y z 


dinis aqualis  ipft , G ..  r 

H,&  fit tan<tem(ph*ra,B, circa diatfletrurtt aqualem , 

conftituta.  Dico rphasram, Bydle aequalem cylmdro,A  .E» cmm 

CD,  ad,  GH,  n,  M,  ad,  FE,  perraut ainlo,  GD , ad , M , c(t  vt , ^ 
1 ii,VCl# 
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H,  vel,  LK , altituto,  ad,FE,  vt  vero,  CD,ad,  M,  ita  quadratura 
CD,  ad  quadratum,  GH,  vel  circulus,  CD,  ad  circu/um  , GH  , er- 
go vt,  LK,ad,  FE,  fic circulus, CD,  ad  circulum  ,GH  , ergo  cy- 
lindri, CFD,GLH,  funt  aequales,  efl  autem  cylindrus,  CFD,  lex-  E-  G. 
quialter  cylindri.  A, ergo  cylindrus,  GLH,  erit  fexquialtcr  cylin-  c or°'‘'4* 
dri,  A,  eft  aurem  cylindrus,  GLH,  etiam  fexquialter  fphsrs  circa  **' 
diametrum,  GH,  vel  illi  aequalem,  NO,  defcripts  idefi  lphsrs,B,  Coroll.  r, 
ergo  fphsra,  B,  erit  squalis  dato  cylindro,  A . 34.1.3. 

Sit  nunc  datos  axis,  NO  , circa  quem  (it  conftituenda  fphsrois 
squalis  dato  cylindro,  A , fi  igitur  lphsra  circa  diametrum  , NO , 
efiet  squalis  dato  cylindro  , non  pollet  circa  hanc  diametrum  fie- 
ri alia  iphsrois  q qualis  dato  cylindro , fcd  talis  fphfrois  edet  cade 
fphsra . Non  fit  autem  jqualis  fph$ra , B , cylindro , A , tunc  fiat 
lphsra  f qualis  cylindro , A , qug  fit  circa  diametrum , ST , deinde 
hat , vt,  NO,  ad,  ST,  fic  quadratum,  ST»  ad,  XI,  bifariam  diuifam 
in,  B,  centro,  & fiat  fphsrois  circa  diametros,  NO  , XI , igitur  pri • 
mi  axes,  NO,  ST,  reciproci  rcfpondent  fecundorum  axium , ST , 
vel,  54,  XI,  quadratis  ergo  lphsra,  ST,  erit  squalis  fph?roidis,NX  Corol.i*. 
OI,  ergo  fphsrois,  NXOI,  circa  datum  axim,  erit  squalis  dato  cy- 
liudro.  A,  quod  erat  inucniendum.  1.5 acct.4* 

COROLLARIVM. 

Hinc  colligitur  cuicunq;  ex  folidis  in  antecedenti  ,&  Corolla • 
njs  eiufdem  nominatis  fp haram  aqualem  nos  fcire  conflitue» 
re  , necnon  fphxrotdem  aqualem  circa  datum  axem , fphsramque , ac 
fpbxroidem,  qua  ad  quodeunq;  ex  ipfis  datam  rationem  habeat . Tro-  > j.hnliis* 
pofito  enim  ex  illis  quocunque  foltdo  , inuenietur  primo  cylindrus , 
qui  ad  ipfum  datam  rationem  habeat , deinde  fiet  fphara , “pel  fphsrois 
circa  datum  axim,  squalis  mucnto  cylindro  , qux  fubmdc  ad  datum 
folidum  datam  rationem  habebit : Et  -pmuer/a liter  patet  fi  difeamus , 
dato  cylindro  squale  folidum  ex  lam  tonftderatorum  genere  confirue • 
re,confequcntcr  eiufmodi  folidum  nos  fcire  conflruere , quod  ad  ali» 
quod  ex  nominatis  in  antecedenti  Tropofitione , & eiufdem  Corolla • 
rijs , datam  rationem  habeat . 

J - 

PROBLEMA  IV.  PROPOS.  XXVII. 

DAto cylindro  apicem  fpharralem  arqualcnuonfl, 'tue- 
re, vel  fphsroidalem , & hunc  circa  datum  axem. 


Vta- 


ii  4 ceome^ri^e 

Vtamur antecedentis  figura,  in  qua  1'upponamus  datocylin» 
dro,  Ajconftituendura  effe  atqualcm  apicem  lphxralcra,  vel  fph$- 
_ , roidalem  ,&  hunc  circa  datum  axem.  Exponatur  autem  cylin- 
drus, FCD,quiad  cylindrum.  A,  fit,  vt-u.  ad  i.  deinde  inter , C 
D,PE,  fumantur  dux  medix  continui  proportionales,  GH,  M,& 

• fiat  cylindrus  altitudinis,  GH,  qui  fit,  GLH  ,ac  fupponatur  ipfi , 
'LK.aflumptam  eflexqualemipiam , NO,  igitur  dudbis  tangenti- 
bus circulum  circa,  NO,  in  punitis,  O,  R,  N ,qux  fiut,  OZ,Z$, 
§eN,  concurrentibus  in  Z,  ijt,  patet,  OZ  , effe  xqualem  ipfi  ,GK, 
&,  ptZ,  xquatur  ipfi,  Lk,  ergo  cylindrus , qui  nalcerctur  ex  reud- 
lutione  parallelogrammi , N Z , circa  manentem  axem , ptZ , cflet 
aqualis  cylindro,  GLH,  offendemus  autem,  vt  in  antecedenti  cy« 
lindrum,GLH,  ede  xqualem  cylindro,  CFD  , vnde  patebit  cylin- 
drum genitum  ex,  NZ,  ad  cylindrum,  A, ede  vt  x r.  ad  r.  fcd  idera 
Corol.u,  ac*  aP'cera>  qu*  nafceretur  ex  reuolutione  tr.lmei, OZR, circa, RZ, 
34.1.3.*  cft  vt  a t.ad  1.  nam  cylindrus  ex,  NZ,  duplus  e(t  cylindri  ex,BZ, 
ergo  apex  genitus  ex  trilineo,  OZR,  xqualis  em  cylindro,  A. 

Sit  nunc  inueniendus  apex  lphxroidalis  circa  datum  axem.RZ, 
vel  illi  xqualem,  qui  fit  xqualis  cylindro,  A,  fi  ergo  talis  eflet  apex 
-fphxralis,  qui  fit  ex,  OZR,  non  eifet  alius  apex  lphxroidalis  circa, 
RZ , vel  illi  xqualem  , qui  cllet  xqualis  cylindro , A j li  vero  non 
fit, inueniatur apex  fphxraiisrvt,  1 A4,  xqualis  cylindro.  A,  dein- 
de vr,  RZ,  ad  huius  falli  apicis  axim,qA , ita  fiatdimidi;  diametri 
bafis  diuidem,  idell,  1 A,  quadratum  ad  quadratum,  OY,  fiue , BI , 
& per,  I,  tranleat  elliplis,  NIO,  & ducatur  eandem  tangens  in , ), 
qu$  fit,  IY,  igitur  quia,  RZ,  ad,  qA,  axim  falli  apicis  Iphxralis  el>, 
vt  quadratum , 7 A , dmidij  diametri  balis , ad  quadrarum  , OY, 
idetf,  vt  circulus,  qu' elt  balis  fa£ti  apicis  fphxral is,  1 Aq  ,ad  cir- 
culum, qui  cft  bafis  alterius , ideo  iffi  apices  erunt  aquales  .*  nam 
fe  habebunt , vt  cylinJri  in  eildem  cum  illis  bafibus , & circa  eol- 
dem  axes  exiftentes  , qui  cylindrici  erunt  xquales  , nam  axes  bafi- 
bus recproc£  relpondet ; ergft  apex  luphxroidaiis  , qui  fiet  ex , O 
Yl,  & efl  circa  axim,  1Y,  xqualem  ipfi,  RZ,  datx,  erit  xqualis  cy- 
lindro, A , qux  inuenienda  cranr . 

COROLLARI  VM. 

P, Met  autem,  quod  iaxt.i  Corollarium  antecedentis  poterimus  eri * 
inuenire  apices  fpberales,>el  fphxroidales  circa  datum  axim, ad 
datum  quodcuuqi  [olidum cx  enumeratis  in  ditio  Corollario  datam 
ratoinem  habentes , 

PRO- 
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PROBLEMA  V-  PROPOS.  XXVIII. 

DAto  cylindro  tympanum  fphsmle  eidem  aequale  co- 
ftituere,  cuius  axis  femidiametro  bafis  fic  «qualis. 

Sit  datus  cylindrus  , 

ABC,  cuius  axis , AD, 
bafis  ,BC,  oportet  illi  : 

«quale  tympanii  fph$- 
rale  conftituere , cuius  ’< 
axis  iemidiametro  ba- 
fis fit  «qualis . Vthoc 
fiat  exponatur  refta  li- 
nea terminata  quaecii- 

?|ue,  EI,  qua:  fitbifariS 

eflain,G,«&  vtquad. 

circulo  cuicunq;  circii-  f ^ H 1 

feriptum  ad  euhdem 
circulum,  ita  fiat,  GE, 
ad , EP,  fumatur  dein- 
de, FH,quxfitexcef- 
fus , quo , PE , fuperat 
■f.  tertia:  proportiona- 
li*Jflarum  , IE,  EG , 

deinde  vt,  HI,  ad,  IE,  ita  fiat , AD  ,ad , LO,  altitudinem  alterius 
cylindri  in  bafi , NP , aequali  ipfi , BC , exiflcntis , & tandem  inter 
LO , & , ON , bafis  femidiametrum , fumantur  duae  media  conti- 
nuo proportionales,  QO,  OR,  & in  altitudine  aequali,  OR , nem- 
pe, T8 , bafi,  9t8,  aequali  eidem  , OR , fiat  parallelogramtnum  re- 
ftangulum,  58  ,in  cuius  plano  dclcribatur  lemicirculus  ,SY9?  ,& 
ipfumcumparallelogrammo  reuo  uatur  circa  manentem  axim, 
T8 , donec  redeat  vnde  diiceflic , patet  autem , quod  ex  parallclo- 
grammo  fiet  cylindrus,  vt,  i>*  , & ex  figura , SY^8T , tympanum 
iphaerale,  5 Y* . Dico  igitur  hoc  tympanum  ede  aquale  dato  cy- 
lindro, ABC,  &,  T8,  aequalem  ipfi,  89?,  iemidiametro  bafis, 9:*. 
Sint  parallelogrammum,  S*,  & figura , SY® , per  axem  tranleun- 
tia,  &X&,  per  centra,  X,  &,  circulorum  dudta,  lecans,  r8,m,Z, 
raauifeftumcft  igitur,  quod,X2,  bifariam  lecabitur  a circumfe- 
rentia, SY9r,  vt  in,  Y,  cum,  89;,  fit  aqualis,  ,&  ipfi , XZ,  S&, 

autem  fit  dupla,  XY,  vnde  !i  lecetur,  9^8,  bifanam  in,  4,  erit , 9*4  , 
aqualis  ipfi,  XY,  lit  autem  ab  ea  dempta,  yi  j . ad  quam , 49:, fit  vt 

Uoo  qua- 
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quadratum  ad  infcriptum  circulum,  & in,  9t8,  furopta,  y-j,  aqua 
lis  cxcdfui,  quo,  $92,  luperat  tertia  proportionalis  duarum,^, 
924,  patet  ergo,  quod  cylindrus,  S*,  ad  tympanum,  SY*,cftvt,  92 
Corol.i  i.  8,  ad,  8 7 . Quoniam  vero,  vt,  Lu,  ad,  OO,  lic  cft,  QO , ad,  OR , 
3*.  1. 3,  Yt,  LO,  ad,  OR,  vel,  T$,  ipfi  aqualem1 , ita  quadratum , LO, 

ad  quadratum,  OQ,  vel  ita  quadratura,  RO , feu  quad  ratum,  #8, 
ad  quadratum,  NO,  vel  ita  circulus , 92* , ad  circulum , NP , ergo 
duo  cylindri,  S*,  KP,  quorum  axes  reciproci  bafibusrcipondenr, 
«.Com*  erunt  aquales , quod  ierua  . Vlterius,  quia  vt,  IE,  ad,  EG  ,fic  cft,' 
gener. 54.  3^  & VC)  eg,  ad,  EF,  fic  quadratum  ad  infcriptum  circu* 

'• 3’  lum,  & ita  etiam,  924,  ad,  92*,  ergo  ex  aquali,  IE,ad,  EF,crit  vt, 
8$,  ad,  923  . Similiter  quia,  IE, ad,  EG,cft  vt,  89?, ad,  9:4,  &»  E 
G,  ad  '.tertia  proportionalis  duarum,  IE , EG ,cft  vt , 49?,  ad  j. 
tertia  proportionalis  duarum,  8ijt,  $4,  ided  ex  aquali,  vt,IE,  ad, 
*.  tertia  proportionalis  duarum,  IE,  EG,ita,  89t,eritadf.  tertif 
proportionalis  duarum,  892, 924,  eadem  autem,  IE,  896  ad , FE,J 
?£,  erant  in  eadem  ratione , ergo  ad  cxcellus  duarum , EF , 913 , ftt< 
per  f.tertiarum  proportionalium,  IE  , EG,  ex  vna  parte,  & , 8^» 
924,  cx  alia,  erunt  in  eadem  ratione  .i.  vt,  IE,  ad,  FH,  ita  erit,  «$:» 
ad,  |7,fcd-etiam,  vt, IE, ad,  EF,  fic  elfe  ollenlum  cfl,  892, ad, 5 Zj» 
ergo,  coli  gendo,  vt,  IE,  ad,  EH,ita,  892,  ad  ,927  ,&perconuer- 
fionem  rationis,  & conucrtendo,  vt,  Hl, ad,  It,  ideft  vt , AD, ad, 
LO,  idelt  v t cy.indrus,  BAC,  ad  cylindrum,  NLF,  vel  illi  aquale, 
S*,(  vtotiemumell)  ita,  78,  ad,  892, fed  vt,  78, ad,  892,  itatym- 
Corol.i».  panum,  i>V*,  ad  cylindrum,  S*  , ergo , vt  cylindrus , BaC  ,adggj fc 
j4. 1.  3.  * lindrum,  S*,ita  tympanum , SY*  , ad  cylindrum , i* , ergocynih 
drus,BAC,  aquatur  tympano,  SY 4», cuius  axis,T8»  lemidiametro 
J^bafis,  928,  eft  aqualis , quod , &c. 

COROLL  ARIVM. 

Colligitur  autem  iuxta  Corollarium  Tropofit.  16. huius, nos  pop> 
fe  tnuenrre  tympana  fpheraha , quorum  axes  femtdiam<.trts 
bafium  ftnt  aquales , qua  ad  datum  quodeunq \ ex  fohdts  tn  feti  tone  j. 
Coroll.  2.  Tropo f.  25.  huius  enumeratis , datam  rationem  habeant . 

PROBLEMA  VI.  PROPOS.  XIX. 

DAto  cylindro  anulum  ftri&um  circularem  aqualem 
inuenire. 

Sit 
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Sit  datus  cylindrus,  A , oportet  illi  anulum  (Iridum  circularem 
aequalem  inuenire . Reperiamusergocilindrum,  qui  ad  cylindru 
A , fit , vt  duplum  cuiuiluis  quadrati  ad  circulum  dido  quadrato 
inicriptum,&  deinde  huic  inuento  cylindro  alius  inucniatur  jqua- 
lis,  BC,  cuius  axis  fit 
cq ual is  diametro  ba.  


qui  diuidatur  bifaria 
in,  R,  & per,  R,  du- 
cto plano  oppoficis 
bafibus  «equidiltan* 
te,  (it  conflitutus  cy- 
lindrus, DC,  in  quo 
planum  per  axem 
dudura  produxerit 
paralJelogrammum, 

DC,quodin  duofe* 

parab  tur  quadrata  peripfam,  RN,  fint  illis  inferipei  aequales  cir» 
culi.  E,  F,ex  quorum  reuolutionc  circa  , RN  ,intelligatur  effedus 
anulus  ftridus  circularis,  EF . Dico  hunc  etfe  «qualem  cylindro , 
A . Nam,  BC.ad,  A,  cft  vt  parallelogrammum , BN,  .i.  vt  duplu 
quadrati,  DN,  ad  circulum,  E,  fic  autem  eft , BC  ,ad  anulum  ftri- 
ftum  genitum  ex , E , igitur  hic  anulus  cylindro , A g aequalis  erit , 
quod  inuenire  opus  erat . 


PROBLEMA  VII-  PROPOS.  XXX. 

DAto  cylindro  anulo  latum  circularem  aqualem  inue- 
nire , dato  circulo,  qui  per  reuolutionem  ipfum  ge- 
nerat ; oportet  autem  datum  cylindrum  maiorem  efle  anu» 
lo  ftri&o  ab  eodem  circulo  per  reuolutionem  genito. 

Sit  datus  cylindrus,  E , datus  circulus  ,CD  , fit  autem  datus  cy* 
lindrus,  E , maior  anulo  rtrido  per  reuolutionem  dati  circuli  circa 
ipfum  redam  tangentem  genito . Oportet  anulum  latum  circula- 
rem inuenire  ab  eodem  circulo  per  reuolutionem  gen  itum,  aequa- 
lem dato  cylindro,  E.  S ittangens circulum, CD,  in  pundo,  D, 
i pia,  MN,  circa  quam  fieri  intelligatur  reuolutio,  vt  defcribatur 
anulus  ftridus  circularis  ex,  CD , fiat  deinde,  vt  anulus  ftridusab 
eo  genitus  ad  cylindrum,  E,  ita , DC , diameter  eiuldemad  aliam , 
FH ,(  quae  erit  eadem  maior,  quia  etiam  c\  lindrus.  E,  eft  maior 

Ooo  i dido 


Vt  in  pro. 
po/.  ig, 
huius. 


Elicitur 
ex  Coro). 
UiIfLj' 
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CD.  Dico  anui  u * + •* 

latum  circularem 
defcriptum  per,  A 
R , reuolututn  cir- 
ca,  MN,  in  tali  fi- 
tu,  cylindro,  E , 
qualem  efle.  Nam 
ilri&us  anulus  de- 

fcriptusa,CD»  ad  ^ 

cylindrum , E, eft 

vt,DC,ad,FH,& 

quia,  GI,  eft  aequalis  >pfi,  AD,&,CD,  ipfi,  HI , erit  ,GH , squalis 
ipfi,  AC,  ergo  vt,  DC,  ad,  FH,  ita  eft  cadem,DC,ad,  IGH,vel  ad, 
E!ic;mr  exD  AC, fiue,  AR,  ad,  ADR,  (nam  compofita  ex,  AD , DR  , eft  ae- 
didtisin  qualis  compofiriE  ex,  DA,  AC,)  cft  autem  vt,  AR  , ad  compofita 
CoroI.29.CXj  ^D,  dR,  ita  anulus  llriftus  genitus  ex  circulo,  CD,  ad  anulii 
1“^' i fi'  latum  genitum  ex  circulo,  AR,  ergo  anulus  ftriftus  genitus  ex  cir- 
ca circulis  culo,  C D,  ad  anulum  latum  genitum  ex  circulo , AR,  crit»vc  idem 
applicctur-anulus  ftridlus  ad  cylindrum.  E,  ergo  anulus  latus  genitus  ex  circu- 
lodato,  AR,  fiue,  CD,  in  tali  litu,  aequalis  erit  cylindro,  E.  In* 
uentum  ergo  eft,  quod  opus  erat . 

COROLL ARIVM  I. 


IVxta  Coroll.  autem  Trop.  2 6.  huius , manifeftum  eft  nos  etiam  d> 
Cios  anulos  tn  dat  a ratione  ad  datum  cylindrum  imrcnire  pofft,& 
fubinde  etiam  tn  data  ratione  ad  q uodcunq • ex  folidis  m SeCl.  fJCor.Z. 
Trop. huius  enumeratis  . 


COROLL  A RIVM  II. 

Hjibetur  injuperfi  tn  retia,  Dji,  indifiniti  produila , continuen- 
tur i punito , D,  aquales  circulorum  diametri ; ab  eijdem  cir- 
culis per  reuolutionem  circa , 7H7^ , deinceps  genitos  anulos  fef e ha- 
bere, 1 rt  numeros  impares  ab  vnitate  continuo  progredientes  . Quod 
fi  in  eadem  retia  linea  perpendiculari  ipfi,  MT^,  Vt  in  eadem, 

itfi- 
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definiti  produRa,  continuentur  dpunRo%D,parallelogremmon  m re- 
8 angulorum,  tn  eademq\  altitudine  exifientium,  aquales  bafes , iifq; 
bifariam  feRis,  ab  effeRis puntlis  educantur  parallchgrammorum  di- 
ll  orum  diametri , circa  quas  exi  liant  aha  plana  figura  eius  conditio- 
nis , yt  dufta  quacunq;parallela,-4D,  illius port tones  in  bis  figuris 
concepta fint  aquales , tumanuh defcnpti  ddiRis  paralie logrammis 
fe  habebunt yt  numtri  impares  ab  ynitate  deinceps  expofiti,tum  etiX 
anuii  geniti  dpradiRis  figuris  •'  Etenim  ijh  anuli  deinceps  fe  habe- 
bunt , yt  qutdratum  prima  aqualium  retiarum  linearum  , in  tpfa , D 
*A,  affumptarum  , <&  excejfus  quadratorum  deinceps  fubfequentium 
aqualium  Ime  arum  ,yt  facile  innotefeet,  fi  in  memoriam  reuocentur , 
qua  diRa  funt  in  Coroll,  zp.  j q.Lib.  g.proibi  confideratis  figuris , 
quibus  bac  quoq;  adaptantur. 

COROLLARIVM  III. 

M^inifejlum  etiam  efl  nos  peffe  iuxta  fupradiRam  methodum 
c ater  a f olida  attentare,  yt  eadem  dato  cylindro  tum  aqualia , 
tum  etiam  tn  data  ratione  inucniamus  , ycluti  ex.gr.  bafim columna- 
rem flnftam,  latam,  ac  midiam,  Malum  Hpfeum,  Curium,  & reliqua, 
qua  in  SeR.  uCor.  2.  Trop.  »5.  huius  enumerantur , ytfubmde  cui- 
libet ex  confideratis  inhoe  yolumme  folidis  inueniamus  ex  genere 
cuiuslibet  nedum  aquale  ,ftd  etiam  in  data  ratione,  qua  omnia  fingil • 
latimprofequi  minime  yolui , tum  ad  y itandam  prolixitatem,  tum 
etiam,  yt  altjs  iucundi  exerciti]  occafionem  non  eripiam , yclutt , & 
centri  grauitatis  nouorum  f olidorum  inuentioncm,  nemini,  quod  fciX 
adhuc  tentatam,  ali] s pro  nunc  relinquam , fufficiat  eniminprafeuti 
pradtRa  folidainueniendi  rationem  aliqualiter  declarajfe  , ccntriq; 
grauitatis  diRorumfoltdorum  imefligandt  materiam  prabmjje  . 

S C H O L I V M. 

ADuertcndum  efl  autem  circa  fupradiRa  f olida,  quorum  menfurX 
praetse  non  inuentmus , yt  ex.  g.  patet  de  apicibus  fpharali- 
bus,  tympanis,  anulis,  & alijs plurimis,  neq ; tnuentionem pradiRam 
*ffe , yel  fore  prae  ifam,  non  tamen  aj 'pernendam,  cum  proxime  adye- 
titatem  accedat  • 


THEO- 
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THEOREMA  XXIV.  PROPOS.  XXXI. 

SI  infpatio  helico  primi  circuli  fpiralium  conicus  in 
eadem  altitudine  cum  apice  parabolico , in  bafi  dido 
circulo  exiftente  , fit  conftitutus;  apex  parabolicus  erit 
fexquialtcr didi  conici. 

Patet  haec  Propofitio,  nam  fi  in  dido  circulo , vt  in  bafi , & cir- 
ca eundem  axim  cum  didis  folidis  fit  cylindrus  conftitutus,  hic 
eiit  icxcuplus  apicis  parabolici , 6 e nonuplus  didi  primi  conici.cr- 
’ go  apex  parabolicus  ad  cylindrum  erit,  vt/.  adi  8.  & conicus  ad 
iplum,  vt  z.  ad  1 8.  vnde  apex  adconicum  erit,  vt  /.  ad  >.  ideft  in 
ratione  lexquialtera,  quod  erat  oftendendum . 

THEOREMA  XXV.  PROPOS.  X^XII. 

SI  circa  diametrum  bafis  fcmianuli  ftri&i  parabolici 
tanquam  circa  propriam  diametrum  fph«ra , vel  fphg- 
rois , fuerit  conditura,  cuius  fecunda  diameter  fit  «qualis 
altitudine , fiuc  axi , eiufdcm  fcmianuli  i di&a  fph«ra , vel 
fph«roi$  ipfi  femianulo  «qualis  erit  • 

Hxc  etiam  patet,  nam  cylindrus  in  eadem  bafi  cura  femianulo 
. dido,  & eadem  altitudine , cft  eiufdem  fexqu ialter , eft  autem  ctia 
fcxquialter  didx  fphaeras , vel  fphaeroidis,  & idc6  dida  fph«ra,  vd 
: lphatrois,  erit  xqualis  dido  femianulo,  quod  oftendendum  erat» 

THEOREMA  XXVI.  PROPOS.  XXXIII. 

SI  cylindrus,  & conus,  h«mifph«rium,velh«mifphf- 
roides  ,conoidesparabo!icum  , apex  parabolicus,  & 
fphxralis , fuerint  in  bafi  eodem  circufo. , & circa  eundem 
axim,  infraferiptam  rationem  inter  fc  habebunt  - 

Sit  cylindrus,  BE,  in  bafi  circulo , CE,  circa  axem , FD,  in  qui- 
bus fint  etiam  hasmifphaerium , vel  hamiiphatroides,  CFE,  conoi- 
des  parabolicum , CRFkE,  conus,  CFE,  apex  parabol  cus , CV^F 
ZE,  & apex  Iphasralis , vel  Iphxroidahs , CXFY F , qualium  igitur 
paruum cylindrus, BE, cft  1 26.  talium  hae;nftpha;riuu)  eft  84  CO- 
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noides  conus  41.  apex  para- 
bolicus  xi.  apex  lphxralis  12. 
vnde  patet  haemifphsriuin , vel 
hxraifphaeroides  fexquitertium 
cflc  conoidis  parabolici,  quadru- 
plum apicis  parabolici  , & |C- 
ptuplum  apicis  fphxralis . Co- 
noides  vero  parabolicum  tri- 
plum efiie  apicis  parabolici,  & 
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quintuplum  lexquiquartum  apicis  fphxralis , qux ex  ipfis  nume*^10 

ns  colhguntur,  fi  militer  conum , RCE,  duplum  etfe  apicis  para 

o ici,  triplum  fcxquialterum  proximi  apicis  ipxralis  ,quoad  api-5 

cem  lpnxralemcniin  lemper  proximam  diftam  ratione  intelligc, 

. tan^emaPcx  P^rabolicus  ad  fphxralcracrit  lexquifupertripar- 
ticns  quartas.  1 r r 

THEOREMA  XXVII.  PROPOS.  XXXIV. 

SI  in bafi cylindri,  &circa  eundem  axim,  fucrintha»- 
miipnatrium  1,  vel  ha?mifpha:roidcs,  conoides  parabo- 
iicum , hypcrbolicum  , & conus  , le&o  vero  axi  vtcunque, 
ducaturpliiiuiiipcfpiiiiaun1  fe&ionis  bafi  a^quidiftans. 
Ablciff*  per  duflum  planum  a di  diis  loJidis  portiones  erut 
adlolida  . aquibusabrcmduntur  in  ratione  infraferipta. 

aniliter  demptis  di<3is  folidis  fingillatim  a cylindro  ,ab- 
lciiiar  perdudum  planum  portiones  ad  refiduum  cylindri, 
demptis  lolidis  Jam  ditfis  3 erunt  in  ratione  infraferipta. 

Sit  cylindrus , BF,  in  bafi  circulo,  DF,  & circa  axim,  AE  , circa 
att?1  in  ead^m  bafi  fit  hamdphasriuin,  vel  hasmilphseroides,  DV 
Air, conoides  parabolicum  DOARP,hyperbolicum  , DNASF, 

Ot  conus, DMAlF,fumpto  aute  vtcunq;  pundto  in,AE,quod  fit.k, 
per, k, ducatur  planu,CG,balT,DF,a:qiiidiltans.  Igitur  haemilphc- 
riu,vel  bsmiiphxroides,  D V ATF,  ad  portione,  V AT,  erit  vtpa-  Co;0,,*7- 

ralielcpipcduiub dupla, AE,&  quadrato, ^E.adparallelepipedum 

lub  compofita ex  dupla,  AF,  & ex,  EK,&  lub  quadrato,  kA.Co- 
noides  parabolicum  , DO  A RF , ad  conoides , OAR  » era  vt  qua- 
dratu.n,  EA,  ad  quadratum,  t K.  Conoidc;.  hypuboi;cum,DN 
SF  ,ad  conoides , NAS  . vc  parallelcpipeduiu  iub  compofira  cx  cl.Voii.x. 
lcxqmaltera  traniucrfi  ciuidem latens , &,  EA,  & lub  quadraro , E jo.l.j. 

A,ad 
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A,aJ  paralidepipc- 
dum  (ub  compofita  D 
ex  fcxquialteraeiuf- 
dcmtranluerfi  late- 
ris, &,KA  >&  qua- 
drato,KA.  Conus 
vero,  DAF , ad  co- 
num , M AI , vt  cu- 
bus,EA,  ad  cubum, 

AK. 

Nunc  intclliga- 
tur  demptum  a cy-D 
lindro , BF , hatmi- 
fphxrium,  velhae- 
milphatroides,DVATF . Igitur  per  demonftrata  patet  reliquum 
cylindri  ab  abfciflamab  eo  portionem  perdudum  planumcifc,  vt 
cubus,  AE,  cft  ad  cubum,  EK . Dempto  autem  conoide  parabo- 
lico  ab  eodem  cylindro;  reliquum  cylindri  ab  abfeiflam  portione 
erit,  vt  quadratum , AE,  ad  quadratum,  EK.  Dempto  veroco- 
noidc  hyperbolico  ab  eodem  cylindro,  reliquum  cylindri  ad  ab- 
fciflam  portionem  erit  , vt  parallclepipcdum  fubcompolita  ex 
fcxquialtera  tranfuerfi  lateris , & dupla  axiseiuidem , & fub  qua- 
drato eiufdem  axis,  ad  parallelepipednm  fub  compofita  exlex* 
quialteraeiuldem  tranluerfi  lateris  ,&  axibus  vtriufq;  portionis , 
&fubq&adrato  cxccllus  maioris  axis  fuper  minorem.  Tandem 
dempto  cono,  DAF,  a cylindro,  BF,refiduum  cylindri  ad  ablcifsa 
portionem  erit,  vt  cubus,  A E,  ad  parallclcpiprdum  fub  fexquialtc- 
ra,  kE,&lub  reftangulo,  AKE,  cum  ».  quadrati,  KE.  Nam  cy- 
lindrus, BF,  ad  reliquum  cylindri,  CF,  dempto  frullo  coni,  DMIF, 
habet  rationem  compofitam  ex  ea,  quam  habet  cylindrus,  BF,  ad 
cylindrum,  CF,  ideft  cx  ea,  quam  habet , AE,  ad,  EK,  & ex  ratio- 
ne cylindri,  CF,  ad  reliquum,  dempto  a cylindro,  CF,  fruflo,DM 
IP,quseil  ca,quam  habet  quadratum,  D£,  adrcftangulum,CM 
K. cum  ’•  quadrati,  CM,  vel  quadratum,  EA, ad  re&angulum,  E 
KA,  cum  f . quadrati,  EK,  ell  autem  reliquum  cylindri , BF , dem- 
ptocono,  DAF,  eiufdem cyl: ndri , ergo  reliquum  pylindri,  BF, 
deinptocono,  DAF,  ad  reliquum  cylindri,  CF,  dempto  frullo , D 
M»F,  erit  in  ratione  compofita  ex  ea,  quam  habet  f.  AE , ad,  EK, 
ideft,  AE,  ad  fexquialccram,  EK,&  quadratum,  A E,  ad  rc&angu- 
luin , AKE  , cum  -J.  quadrati , kE  ,#  qua:  dux  rationes  componunt 
rationem  cubi,  A E,  ad  parallclepipcdum  lub  fcxquialtera  , F.!; , & 
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fub  re£Vangulo,  ^kE,  cunTf.  quadrati i',1ic  igiror  eric  re'':  tfuum 
cy  liniri  ,BF,  dempto  cono,  D^T'( ad  ididuuai.cj;in d^CF/cia - 
pto  fruito,  DM1F  ; extera  autem  cx  luis  Proportionibus  patent, 
qux  explicanda  {proponebantur. 

*i  *■  •'  J-  - * r 

COROLL.  GENERALE. 

Licet  autem  in  fuperioribus  bu  ius  Libri  Tropofidonibus  tantum • 
m 4o  cylindros , conos,  fpbxras,fpbxrotdes,  conoides  paraboli • 
cas,  & hyperbolicas , apices  fphxrales,  atque  anulos , apices  parabo • 
licos , & fcmianulos , ac  extera  confimilia  folida  fuerimus  contempla • 
ti,  quorum  omnia  plana  funt  omnes  figura  fimiles  figurarum , qua  eo- 
rundem genitrices  appellantur , fciltcetm  bis  f olidas , a/fumptis  tan- 
tum (t  milibus  figuris,  qux  fiht  circuli,  vel  elhpfes ; tamen  manifefium 
e fi,  fi  vice  circulorum,  vel  cllipfium  alta  fui/fent  a/fumptx  fi  miles  fi- 
gura,  quod  eadem  circa  talia  folida  Theoremata , vel  Troblematafi • 
milia  prxpofitis  condruere  potutffemus , V ude  ex.g.  velutt  in  Trop. 
»6.  huius  inuenimus  fpbxram  aqualem  dato  cylindro , ita  fi  vice  cy- 
lindri babuiffemus  cylindricum,  cuius  bafis  fui/fet  triangulum  aqui « 
laterum , poteramus  vice  fphxrx  inacture /olidum,  cylindrico  dato  fi- 
mi lar  e , genitum  ex  circulo,  cuius  nempe  omnia  plana  fui/fent  omnes 
figura  fi  miles, idefl  omnia  triangula  aqui  latera,  circuli, qui  erat  fpbx- 
r£  ,&  e/l  huius  folidi  genitrix  figura,  & eodem  modo  in  exteris  hanc 
commutationem  pro/ equi , affumptis  quibufeumque  fimi libus  figuris 
genitricium  figurarum  , ex  quibus  ditia  folida  ad  inutcem  fimilaria 
genita  dicuntur , quam  varietatem,  vt  & alia  quamplurima  tum  Tro- 
hiemata,  tum  Theoremata  , qux  ex  baftenus  oftenfis  deduci  poffcnt , 
quaq;  Le  doris  indufirta  relinquuntur , cuiq;  licebit  luxtapropofitam 
methodum  facile  meditari , & propter  e a circa  bxc  non  amplius  ira* 
morandum  mihi  e/fe  cenfui . 


Finis  Sexti  Libri . 
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In  quo  quacumque  in  antecedentibus  Libris  me- 
thodo indiwfibiltum  demonprata  fuere  r 
alta  ratione  . ab  eadem  inde fenden- 
te,  breutter  oftenduntur * 

PR£FATIO. 


EO  M ET  \IAE,  in  fex  prioribus  Libris 
per  eam , quam  mdiuifi bilium  methodum 
no»  incongrue  appellamus , batlenus  pro - 
mote,  talis  fu  it , qualis  bucufq-,  videri  po» 
tuit , (Iruftun  , nec  non  talia  , qualia  tada 
fune  fundamenta»  Illa  quidem  adeb  firma  r 
atq;  mcoiuujja  , effe decuit,  vt  vclut ada- 
mantina fummorum  ingeniorum  tamquam 
ai ictum  ithlms  pulfata ne  minimum  qui  de 
nutantia  agnofe erentur : Hoc  enrm  Mathematicarum  dignitati , ac 
fumma  certitudini , qn.tm  pra  omnibus  altjs  Immanis  fcientijs , nemi- 
ne phitofophorum  redamante  , ipf<e  fibi  vindicarunt, maximi  comte • 
mre  mmrfefium  efl . .An  id  egofuffictenter  praftiterim  a iorum  iudi * 
ao  relinquam  ,vnicui  jue  enim  hac  perlegenti  ex  animi  fui  femen - 
tia  indicare  licebit , Haud  quidem  me  latet  circa  continui  compofi - 
tionem,  necnon  circa  infinitum  , plurima  d philofophis  dtfputari,  qua 
meis  prtncipijs  obejfe  non  paucis  fortajfe  videbuntur  , propterea  nem- 
pe hafitantes  i quod  omnium  linearum  ,feu  omnium  planorum , con- 
ceptus cimertjs  v-luti  obfcanor  tenebris  inapprebenfibtlis  videatur  : 
Vel  quod iu  continui  < x mdiuifibilibus  compofitionem  mea  fententta 
prolabatur:  Vel  ta  idem  quod  vnum  infinitum  alio  maius  dari  pofft 
pro  firmiffi no  Geometria  fternere  au ferim  fundamento,  circa  qua  mil- 
libus , qua  paffim  tn  fcholis  circumferuntur  argumentis , ne  Acbtl* 

lea 
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lea  quidem  drmarefiflere poffe  exiflimantur_ . His  tamen  ego  per  ea , 
quxLib.  t.Trop . i . ac  illius  Scirolio  praecipue  declarata , ac  demon  • 
firatafunt , fatis  fieri  poffe  dijudicaui : quoad  conceptum  enim  omnti* 
linearum,  fen  omnium  planorum  effcrmajidam , facili  tooeper  negt- 
tionemnos  confequi  poffe  exijhrnam,  ita  nempe  rt . nulla  lineartm, 
feu  planorum,  excludi  intelltgatur . -Quoad continui  autem  compti- 
fitionem  mxnifeflum  ejl  ex prAoflenfis  ad  ipfum  exindiutfibdibus  ex- 
ponendum nos  minime  cogi,  foluw  enim  continua  fcq.ui  indiuifibilium 
proportionem , & i conuerso,  probare  mtentumfuit , quod  quidem  cu 
rtraq\pofitione  flare  potefl . Tandem  pero  di£i a indiuifibilium  aggre- 
gata non  ita pertraft animus  rt  infinitatis  rationem  , propter  infinitas 
lineari  fen  plana  ,fnbire  ridentur  , fed  quatenus . finit  atis  quandam 
conditionem  i & naturam  fortiunttir , rt  propterea , & augeri , c> 
-diminui poffint,  rt  ibidem  oflenfumfuit , fi.  ipja prout  diffini  ta  futis 
accipiantur . Sed  bis  nihilominus  forti  objlrepent  Thilofophr,  recla- 
mabunt q:  Ceomctr*  , qui  purtffunos  veritatis  latices  ex  clanffmss 
haurire  fontibus  confuefcunt  fic  olijcientes  * Hic  dicendi  modus  nd  • 
buc  ridetur  fubobfcurus , durior  quam  par  efl  tuadit  hic  omnium  li- 
pearum , feu  omnium  planorum  conceptus , quapropter  hunc  tua 
Geometri  A ceu  Gordium  nodum  aut  auferas , aut  f altem  frangas , mfl 
diffoluas  * Fregi  ffem  qu  idem  fateor  , b Geometra , rei  ommnb  d prio- 
ribus Libris  fufluli ffem , mfi  indignum  facinus  mihi  nfum  futffct  no- 
ua  Lac  Geometria  reluti  myfleria Japientiffimis  abfeondere  rins ; rt, 

. his  fundamentis , quibus  tot  conclufionum  ab  at  ijs  quoq;  oflenfarum 
reritates  adeb  miri  concordant , alicuius  induflria  melius  forte  con- 
cinnatis ,buiufce  nodi  exoptatam  illis  diffolutionem  aliquando  pra- 
flare  poffmt  0 Intenm  qualifcumq;  mea  fuerit  illius  tentat a diffjlu- 
. tia,  ipfum  tamen  fn  prafcnti.  Libro,  nouis  alijs  de  nuo  flratts  funda- 
mentis , quibus  ea  omnia,  qua  indiuifibilium  methodo  tn  antecedenti- 
bus Libris  iam  oflenfa  funt,  alia  ratione  ab  infinitatis  exemptaconce- 
ptu  comprobantur,  omnino  i medio  tollendum  effe  cenf  <t.  Hoc  rerb 
pracipue  d nobis  faUum  ejl,  tum  rt  apud  eos , quibu  i iiojlra  hac  tndt- 
uifibilium  methodus  minus  probabitur , non  indigni  noftram  hanc  de 
Continuis  doctrinam  Geometria  titulo  infigntn  clarius  ehcefcat ; tu  n 
etiam  rt  appareat , qu  ,d  non  leui  ratione  d <ch  , cum  poffemus  cunSa 
per  indiuifibilium  methodum prAoflenfa , tantum  per  onus  Libri  fun- 
damenta de  monflr  are , illam  quojue  methodum tanquam  nonam,  ac 
cohfuleratione  dignam , fuimus  prefequuti  . Teiodum  rerb  ipfum,  cui 
negotium  faceffrct,  non  inaniter  m pr  ar  ede  n:  ibus  Libris  rcltllumef- 
Jc , quini  amo  n os  tpjnra  alte  u ^Alexandro  aut  frangendum, aut  iuxta 
fcrupojififsuni  ct-.i  fq,  G.ometrx  Vota  iiffdu  ndum  , m-ritb  refur- 
ttafle,  no  nepti  juifpia  n indicabit*  h } p 2 TEO» 


GEOMETRICI 
THEOREMA  I.  PROPOS.  I. 

t • . 

Figura:  planae  quaecunq;  ineifdem  paralleli  conftitut?, 
in  quibus , dudis  qui  bufcunqjeifdcm  parallelis  (qui. 
diftantibus  redis  lineis,  conceptae  cuiufcumq;  redae  lineae 
portiones funt aequales, etiam  inter  fe  aequales  erunt:  Et 
iigurae  folidae  quaecumqi  in  cifdem  planis  parallelis  confti- 
tutae, in  quibus, dudis  quibufcunq,  planis  eifdem  planis 
parallelis  aequidiRantibus , conceptae  cujufcunq;  fic  dudi 
plani  in  ipfis  folidis  figurae  planae  funt  aequales,  pariter  in. 
terfe  aequales  erunt.  Dicantur  autem  figurae  aequaliter 
analogae,  tum  planae , tum  iplae folidae  interfe  comparatas, 
ac  etiam  iuxta  regulas  lineas , feu  plana  parallela , in  qui- 
bus efse  fupponuntur , cum  hoc  fuerit  opus  explicare . 

Sim  quaecunq;  plan?  figuras,  BZ& , C#A , in  cifdem  parallelis  , 
AD,  Y4,  conftituit* , du&is  autem  ipfis , AD  , Y4  , qurbufcunque 
parallelis  , E<5,  Ls,  portione  ex.  g.  ipiius,  Ed,  in  figuris  concept;, 
nempe,  FG,  III,  inter  feliat  aequales,  nechon  ipfius,LS,  portio- 
nes, MN,  OP,  (imul  iumptas(fit  enim  figura,BZ&,ex.g.  intus  ca- 
ua  tccunduin  ambitum,  l*,N,n,0,)  ipfi  ,bV,  fint  pariter  aqua- 
les. St  hoc  contingat  in  quibuicunq;  alijs  ipfi  , AD,a:quidiftanti~ 
bus.  Dicofiguras,BZ8t,  C£a  ,mtcrfe  aquales  *fle.  Aflbmpta 
ergo  alterutra  figuraqim,  BZ&,  C /3A,  vt  ipla,  BZ& , cum  paralle- 
larum, AD,  Y4,  portionibus  ipfi  conterminantibus,  nempe  cum  * 
AB,  YSt,  iuperponatur  reliqua;  figurae,  C£A,  ita  tamen  vt  ipfse,  A 
B,  Y&,  cadant  iuper,  BD,  & 4 , vel  ergo  tota , BZ&  congruit  toti , 
CJA,  & ita  cum  libi  congruant  aequales  erunt , vel  non  , aliqua 
tamen  pars  efto , qut  d congruerit  alicui  parti , vt , 01^587,  pars 
figura,  BZ&,  ipfi,  Cii /3  j 87 , parti  figur*  , C/3A . Manifeftum  eft 
autem  luperpofitione  figurarum  taliter  cffefla  ,vt  portiones  pa- 
rallelarum , AD,  Y4 , ipiius  figuris  conterminantes  fint  inuicem 
fuperpofitae,  quod  quscumq;  reflas  line*  in  figuris  concept*  erat 
libi  in  direftum,  manent  etiam  fibi  in  direflum,  vt  ex.  g.  cum , M 
N,QP,cflent  indirectum  ipfi,  SV, difla  luperpofitione  fafta,ma- 
nent  etiam  fibi  in  direflum,  ncmp£,  QR,  ST,in  direftum  ipfi,SV, 
d't  ennn  difiantia  ipiarum,  MN,  OP,  ab , AD , aequalis  diftantia , 
SV^ab  eadem . AD,  vnde  quotiefeunque,  AB,  extendatur  fupcr,15 
D,  vbicunque  noc  fiat,  1'empcr,  MN , OP , manebunt  in  direflum 
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ipfi,  SV , quod , &de  cateris  quibufcunq;ipfi , AD , parallelis  in 
vtraque  figura  liquido  apparet.  Quod  verd pars  vnius figurat,  vt, 
BZ&,  congruat  neceffarib  parti  figurae,  C jSA , & non  toti , dum  fit 
fuperpofitio  tali  lege,  quali  didtum  cfl , fic  demonflrabitur.  Cum 
enim  dudlisquibufcunq,-  ipfi,  AD,  parallelis  conceptae  in  figuris 
ipiarum  portiones , quae  erant  fibi  in  diredtum,  adhuc  poft  lupcr- 
pofitionem  maneant  fibi  in  diredtum,  illae  ver6  antefuperpofitio- 
nem  cflent  ex  hypotefi  aequales , ergo  poft  1‘uperpofitionem  por- 
tiones parallelarum  ipfi,  AD,in  figuris  fuperpofitis  conceptae  erue 
pariter  aequales,  vt  ex.g.QR,  ST,  fimul  lumptae  aequabuntur  ipfi, 
SV,  ergo  nifi  vtraque,  QR,  ST,  congruant  toti , Sv,  congruente 
parte  alicui  parti,  vt,  ST, ipfi,  ST,  erit,  QR,  aequalis  ipfi,  '1 V,  &, 
QR,  quidem  erit  in  refiduo  figura,  BZ& , iuperpofitae , TV,  vero 
in  refiduo  figura,  CJA,  cui  fit  fuperpofitio . Eodem  modo  offen- 
demus cuicunq,-  parallelae  ipfi,  AD,  concepta  in  refiduo, figurae,  B 
Z &,  luperpofua,  quod  fit,  Hpt)97,rcfpondere  in  diredlum  aqua- 
lem redtam  lineam,  qu$  erit  in  refiduo  figurae,  C/Sa  , cui  fit  luper- 
pofitio,  ergoluperpofitione  hac  lege  fadta,  cum  luperefi  aliquid 
de  figura  luperpofita , quod  non  cadat  flpcr  figuram , cui  fit  fu- 
perpofitio, neceffe  efi  reliquae  figurae  aliquid  etiam  fupereiie,fuper 
quod  nihil  fit  luperpofitum . Cum  autem  vnicuiq;  redfae  line* 
paralkl?,  A D,  conceptae  in  refiduo,  vel  refiduisfqma  poflunt  elfc 
plures  figura  refidu* ; tigura,  B^&,fiue,  C^T  ,fuperpof  tae,  re* 
ipondeat  in diredtum in  refiduo,  vel  refiduis figura ; C /8 A,  aiia  re- 
dta  linea , manifefiumeft  hasrefiduas  figuras , flue  rcliduarum  ag- 
gregata, eflein  eildem  parallelis,  cum  ergo  refidua  figura, Hl};  jp7, 

iit 


D 

/ 


fit  in  parallelis,  E<5,  Y4  , etiam  refidua  figura , vel  refiduarum  ag- 
gregatum, ipfius , C fi\,  (quod  fit  ipfi  frulTa,  irA,  785,)  erit  in  cifde 
parallelis ; E<5,  Y4,  fi  enim  non  pertingeret  hinc  inde  ad  parallelas, 
E<5,  Y4,  vtex.  g.  fi  pertingeret  quidem  vlq;ad,  E6,non  tamen  vlq; 
ad,  Y4,i'cd  tantum  vique  ad  , Lz , conceptis  rectis  lineis  in  trudo , 
Ql^iS  jpR,  ipfi,  AD, parallelis  non  rcfponderent  in  refiduo  figurae, 
C/Ba,  leu  ex  refiduis  aggregato,  aliae  redtae  lineae,  vtfupcrius  necei- 
fc  elie  probatum  eft,  lunt  ergo  haec  refidua,  vel  refiduorum  aggre- 
gata in  eiidem  parallelis  , & in  illis  conceptae  parallelarum  ipfis,A 
D,Y4, portiones  inter  lefunt  aquales,  vtlupra oflendi mus, ergo 
refidua,feu  refiduorum  aggregata,  funt  cius  conditionis , cuius  ip- 
fas,  BZ&  , C /BA  , figuras  iam  efle  fuppofitum  fuit , ideft  aequaliter 
analoga.  Fiat  ergo  denuo  refiduorum  (uperpofitio,  ita  tamen  vt 
parallela,  GH,  & fi.  iuper  parallelas,  hK,  £4,  fint  conflitutx  ,& 
congruat  pars,  Vaa,  frufti,  Hp?  j 97,  parti,  V aa.  frufti,  ]Ta.  oflen- 
demus  ergo  vt  lupi  a,  dum  vnius  habetur  refiduum  haberi  etiam  al- 
terius , & haec  refidua,  fiue refiduorum  aggregata  , elle  in  eiidem 
parallelis , fit  autem  ad  figuram  , BZ&  , fpedtans  refiduum  , K Va  j 
nX,ad  figuram  autem  , ( /SA.fint  pertinentia  refidua,  IraV,  785, 
quorum  aggregatum  cil  iri  eiidem  parallclis.cum  refiduo  , KVaj 
nX,neinpcin  parallelis,  E<5,  Y4  , fi  ergo  horum  refiduorum  fiat 
denuo  (uperpofitio,  ita  tamen  vt  parallelae,  in  quibus  exillunt,  fint 
femperad  inuicem  tuperpofitg,&  hoc lemper  fieri  intelligatur, do- 
nec tota  figura,  BZ&  .fuerit  fuperpofita  ,dico  totam  debere  ipfi , 
CM,  congruere,  alioquin  fi  elletai.quod  refiduum  vt  figui£,  ( £a, 
cui  nihil  ctfet  lupcrpofitum , elTct  etiam  aliquod  reGduum  figur; , 

B Z&, 
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BZ& , quod  non  effet  fuperpolitum , vt  lupra  offendimus  ncceffc 
efle,  ponitur  autem  totam,  BZ&,  efle  fuperpofitam  ipfi  , C 0k  , er- 
go ita  fune  ad  inuicem  iuperpofit^ , vt  neutrius  refidua  habeantur, 
ergo  ita  lunt  (upcrpofit$,  vt  libi  congruant , ergo  figura,  BZ.&,  C 
inter  fefunt  aquales. 

Sint  nunc  in  eodem  ichemate  dua  figura  folida  quacunque, 
BZ&,  c 0\,\n  eiidem  planis  parallelis,  A D,  Y4,  confiituta,  duftis 
autem  quibufcunq;  planis.  E*,  Lx , prxfatis  aquidiftantibus,  fint 
concepta  in  iolidis  figura,  qua  iacent  in  eodem  plano,  lemper  in-  1 
ter  fe  aquales , vt,  FG,  aqualis,  HI,  & , MN , OP , fimul  fumpta 
(fit  enim  folida  figura  ex.g.  BZ& , intus  vtcunq;  caua  fecundum 
fuperficiem,  j_*,N >i?» O»)  aquales  ipfi, SV . Dico  cafdem  folidas 
figuras  aquales  efle.  Si  enim  folidutn , BZ&,  cum  portionibus, 
ABY,&  planoru,  AD,Y4,ipfi  conterminantibus,  fol.do,  CM,  ita 
fupcrpoiuenmus,  vt  planum,  AB,  fit  in  plano,  AD,&,Y&,  in  pla- 
no, Y4,  offendemus  (vt  fecimus  fuperius  circa  parallelarum  ipfi,  A 
D,  conceptas  in  figuris plants,BZ&,CjB\, portiones)  figuras  in 
fol.dis,  BZ&,  C 0\ , conceptas , qua  erant  in  eodem  plano , etiam 
poli  luperpofitionem  manere  in  code  plano , & ideo  adhuc  $qua- 
les  efle  figuras  in  luperpolitis  folidis  conceptas , & ipfis , AD,  Y4, 
parallelas.  Nifi  ergo  totum  folidum  toti  congruat  in  prima  lu- 
perpofitione,  relinquentur  refidua  folida , vel  ex  refiduis  compofi- 
tain  vtroq;lolido,qua  non  erunt  ad  inuiccm  fuperpofita , cum 
enim  ex.  g.  figura,  QR,  ST,  aquentur  figura,  SV , dempta  com- 
muni figura,  ST, reliqua, QR, aquabitur  reliqua,  TV,hocq,<o- 
tinpet  in  quouis  alio  plano  ipfi,  AD,  parallelo  occurrente  iolidis  » 
C$iTtCfa,  ergo  lemper  habentes  refiduum  vniusfolidi, habebimus 
etiam  refiduum  alterius,  & patebit, iuxta  methodum  adbibitam  in 
priori  parte  huius  Propofitionis circa  figuras  planas , refidua  ioli- 
da,  vel refiduorum  aggregata  lemper  efle  in  eildera  parallelis  pla- 
nis, »t  refidua,  H 5^97,  Ita,  785,  efle  in  planis  parallelis,  E <5,14, 
ac  aequaliter  analoga  : li  ergo  hac  refidua  adhuc  luperronantur, 
ita  vt  planum  , EH,  locetur  in  plano,H«,  &,  V/S , in  , /5; , & hoc 
fempet  fieri  intelbgatur,  donec  quod  lupcrpomtur,  vt,bZ&,  totu 
fuerit  aflumptum,  tandem  ipfum  totum,  BZ&  .congruet  toti,  C 0 
A,  nifi  enim  totofolido,  B2&,ipfi,f  UA,iuperpofito,:pfa  fibico- 
gruerent,  elietahquod  refiduum  vnius,  vt  iolid',C  0A,  ergo  etiam 
effet  aliquod  refiduum  lolidi»C$r,  iru,  BZ&,  illudq;  non  effet  fu- 
perpofitum,  quod  efl  abiurdum , pomtur  enim  iam  totum  iolidu  , 
BZ&,  efle  ipfi,  ( 0A,  fuperpofitura,nonergoeiit  aliquod  refiduu 
in  rpfisfolidis,ergo  libicongruent,ergodi&a  figi  ra  folida,B2&, 

C #a,  inter  fc  aquales  erum,  qua  fuerunt  demonltranda . Prafate 

autem 
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autem  figurae,  vt  fupra  innuimus,  dicatur  aequaliter  analoga: , & (i 
opus  erit,  mxta  regulas  lineas  parallelas,  leu  plana  parallela , AU» 

Y4  SCHOLIVM. 

CVm  antecedens  Trop . maximi  (it  momenti , »t  in •.  fequentibitF 
apparebit  t ali iifq;  modus  priorem  partem  demon(trandt > W 
McbimMo  baud  abfunths  , menti  fuccurrerit  ,tiipfum  ne  pereat  m 
Lemmata dijlributum  hic  [ubi ungere  placuit. 


lemma  primvm. 

SI  in  eadem,  vel  squalibus  bafibus,  & ineifdem  paral- 
lelis figurae  plan?  «qualiter  analog?  iuxta  eafdem  ba- 
fes  fuerint  conftitut* , ita  tamen , vt  quscunq;  aequidifta- 
tium  bafibus  linearum  portiones  in  eifdem  conceptae  ligu- 
ris integrs  fine,  ac  eidem  bafi,  vel  bafibus  squales , ipl* 
pariter  figurae  inter  fc  squales  erunt. 


Sint  in  eadem  bafi , GH,  fcu  in  squalibus  bafibus,  & in  eddem 
parallelis , AF,  Pa,  figura:  planae,  AGHB,  EGHF, aequaliter  ana- 
loge iux- 
ta cande 
bafem,G 
H,leu  ba 
fes  ^qua- 
les ia  di* 
ftas , ex- 
tenfa  ve- 
ro qua- 
cunq;ip- 
fis,  PQjA 


A B 

...  A \n 

m 

k.  J 

D £ - _ 

M M / o/r 

Jy 

H 


F,  parallela.  SR,  eiuidctn  portiones  captas  in  profatis  figuris  * vt  > 
S I',  NO,  integrae  fint , ac  asquales  bafi  , GH  , feu  ditfis  aequalibus 
talibus . Dico  etiam  prtefatas  figuras  inter  le  «quales  efle . In  ea- 
dem enim  bafi  , GH , icu  in  altera  dittarum  aequalium  bafium  fit 
con(litutum>&  in  eildem  parallelis,  AF  ,PQ,  quodeunq;  paralie* 
logrammum,  CH,  in  quo  portio  concepta  lpfius,  SR.  Ct,LM,qu5 
erit  aequalis  ipfi,  GH , & couiequenter  ipfi , NO  vnde  addita  co- 
muni, MN,  fiet,  LN,aequalis,  MO  . Eodem  modo  autem  often- 
demus,  CE »cffc aequalem, DE, & reliquas  huiulmodi  fimmter 

adg- 
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adaquari . Nunc  affumpto  trilineo,  ECO,  & pofito,  C,  in,  D,8r, 
CG,  1 n,  DH,  cadet , G , in,  H,  quia,  CG , DH,  lunt  aquales , ca- 
dente ver6  trilineo,  ECG,  iuper,  FDH,  extendetur,  CE,  iuper , D 

F, cum  angulus, FDH,  exterior  lit  aqualis  interiori,  ECG  , paral- 
lelarum, DH,  CG,  & pundtum,  E,  erit  in,  F , ambituique , ENG, 
cadet  fuper  ambitum,  FOH,  fi  enim  non  , effo  quod  aliquod  pun- 
£tum  ambitus,  ENG,  noncadat  Iuper,  FOH,cadet  ergo,vel  extra 
trilmeum,  FDH,  vel  intra, cadat  extra,  vt  in,  R,  ita  vt  ambitus,  E 
NGH,  cadat  vt,  FRH,  erit  ergo,  MR , maior,  MO , ied , MR , cft 
tequalis,  LN,  ergo,  LN,  erit  maior,  MO , fed  eft  etiam  sequatis  ei- 
dem, MO , ex  demonflratis , ergo  effer  aequalis , & maior  eadem  f 
MO,  quod  eftabfurdum,  non  ergo  aliquod  pun&um  ambitus,  EN 

G,  cadit  extra  trilineum,  FDH*  eodem  modo  probabitur , nec  ca- 
dere intra  eundem  trilineum,  ergo  ambitus, ENG, cadet  iuper  am- 
bitum, FOH, congruens  totus  toti,  & conlequcnter  etiam  trili- 
aeus,  ECG,  congruet  trilineo, FDH,& illi  aequalis  crit,vndeabla« 
to  communi  trilineo,  DiE,&  addito  communi  trilineo, GIH,fiet, 
EGHF,  figura  sequalis  parallelogrammo , CH-  Eodem  modo 
offendemus  figuram,  AGHB,  sequari  eidem,  CH,  ergo  figura:',  A 
GHB,EGHF,  inter  fe  aequales  erunt.  Cum  autem  diftae  figura: 
fuerim  in  sequalibus  bafibiis,tum  confiituentcs  iuper  vnamquaq; 
parallelogrammum  in  cihdcm  parallelis  cum  i/ldem  pofitum,con* 
eludemus criam  diftas  figuras  aequales  cfie,  probantes  eodem  mo- 
do deicriptis  parallelogrammisadsquari^qu^  quidem  inter  lc  crut 
sequalia, quod  dcmonltrare  opus  erat . Haecautem  vocenturpa- 
rallelograrpma  curuilinea,cum,  AG,BH,  EG,  FH,  Fuerint  curu* 
lineae,  cum  vero  fuerint  refta:  linea-,  parallelogramma  redlilinea 
ad  illorum  differentiam  eadem  appellabimus , ied  vtraq;  in  gene- 
re, fi  libuerit,  nomine  paralielogrammi  tantum  etiam  nuncupa- 
bimus. 

LEMMA  I L 

SI  in  «qualibus  redis  lineis,  tamquam  in  bafibus,&  iu 
eifdem  parallelis,  fuerint qusecunq, plana;  figurar , ae- 
qualiter analogae  iuxta  didas  bafes,  portionesautem  ar 
quidiftantium  quotcunqiipfis  bafibus  linearum  m figuris 
conceptae  integrae  fuerint,  ac  in  altera  didarum  figurarum 
fiefe  habentes,  vt  qualibet  propinquior  bafi  fit  maior  re- 
motiori, didar  figura;  inter  fe  «quales  erunt. 

Qqq  Sint 
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Sint  in  aequalibus  rectis  lineis,  QP  *TY, tamquam  in  bafibus* 
& in  eifdcin  parallelis,  AL,  QY,  quaecunq;  plana:  figurae  CQPD, 
HTYL,  aequaliter analog®  iuxta  diftas  bales,  QP,  rY,duftis  au- 
tem quotcunq^bafibus  parallelis,  vt,  AX,  r V,  fiK , earum  in  figu- 
ris concepta:  portiones  integrae  fint , acin  altera  figurarum  pro- 
pinquior bafi  maior  remotiori,  vt  fi  concepta  in,  CQPD> fint,  N 
Bf,  1&,  EZ,  & in,  HTYL,ipfae,SX,  RV,OK,  ifls  quidem  integrae 
fint  necnon  ci.g*in  figura, CQPD,Npf,  maior,  I&  s I&,  maior* 
EZ,  & fic  in  caereris  (erit  enim  etiam,  SX^maior,  R V,&,  KV,  ma- 
ior , OK  ,&  fic  in  caetcris  , cura  fint  aqualiter  analogae  iuxta  ba- 
fcs,  QP,  TY . ) Dico  figuras,  CQPD,  HTYL,  inter fc  aequales  ef- 
fc.  Si  enim  nonfint  aquales,  altera  carum  maior  erit,  fit  maior, 
PolL  s.  HTYL,  ipfa,CQPD,lpatio,*{»»  tunc  minoris^figurasbafis.QP, 

\ *•  moucatur  verfus,  A D,  leraper  ipfi,.  AD  >*quidifiantcr , ac  mane- 
te iugiter  punfto  ,P,in  linea,  PDydonec  congruat  ipfi,AD,igitur 
pundnm , Q,  delcribct  lineam,  QrA,  &,QP„delcribet  parallelo.. 
graramum*  A P,  reftilmcum  , leu  curuilmcum prout , AQ.,  DP* 
fuerint  reitae,  vel  curua;,  erit  autem,  QrA,  tota  extra  figuram,CQ^ 
PD,curo  parallelae,  CiP,in  figirra,CQPD,ipft,QP,prepinquio- 
res reraor  oribus  fint  leraper  maiores (quo pafto data  bafi,&  cor- 
na linea  ,tota  in  eodem  plano  cum  ipfa  bafi  , ac  vni  extremorum 
eiufdem  conterminante,  parallclogrammum  curuilineum,ab  ijfde 
apj  rchenium.defccibere  docemur)  (imiliter  compleatur  parallc- 
logiammum,  FY,  ducaturquae,  rV,  parallela  , QY , b fariam  diui- 
densaltitudnem  figurari  m,C QPD,HTYl.,rcfpe<au,QY,affuin- 
f tam,  fecanique,  AQ,  in,  F,  CQ,  in.  I,  DP, in,  &,  PT,  in,  n,HT, 
in,  P',&,  LY,  in, V, per,  E V", igitur  diuidetur  parallelograminum, 

AP, 
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AP , in  «qualia  parallclogramma  , A 6c , &Q,?  rurfus  ‘autem  per 
alias  ipfi,  QY, parallelas  diuidanturdi&a:  altitudinis  portiones  bi- 
fariam, & fiefemper  fiat  (ic&is  infimu!  conftitutis  parallelograra* 
mia , quae  idcirco  etiam  bifariam  diutdeaiur } donec  ad  parallelo* 
grammum,  vt  ad,  , deueniatur  minus  ipatio , , fit  igitur  (e* 

dum,  AP,in  paralldogramma.squealta,  AZ,  /3&  ,rffc,  AP,per 
$quiJifiantcs  lmeas,£  i,  rV , aX,  quaifecent  lineas , AQ,in  pun* 
ilis.H,  r,  a,  CQ,  in, E,  1,  N,DP,  in,Z,  &,$r,  FT*  in,An2,HT, 
in,  O,  R,  S,  & tandem,  LY,  in,  K,  V , X ,compleanturq,-  paralle- 
logramma,  BZ,  Ap.iuxtadcfcriptioncm  fuperius  tradi- 
tam, erunt  enim  lineae,  BE,  ii  , , extra  figuram  ,CQPD, 

quod  pateb:t , vcluti,  AQ,  extra , CQPD  , fimili ter  cadere  often» 
la  elt,  & confcqueutcr  figura  ex  paralldogrammis,  BZ,  *&,  $$j,a 
P , compofita  comprehendet  (patiura , CQPD , (int  autem  etiam 
completa  parallclogramma , E&,  Ipt , NP , quorum  deferiptae  ii- 
nex,  F.*,  Ift,  NM,  intra  figuram,  CQPD,  quidem  cadere  olicnde* 
mus  ex  eadem  ratione,  quoddidae  parallela:  ipfi,  PQ,  propinquio* 
res  remotioribus  fint  (ccnper  maiores , & lubmde  patebit  figuram 
ex  paralldogrammis,  E&,  Ipt,  N P , compofitam  comprehendi  i 
figura,  CQPD . Tandem  compleantur  parallclogramma  quoque, 
Gk,  6V,  9X,sY,cx  quibus  compofitam  figuram  ipatium.HTi  L, 
eadem  methodo  comprehendere  dcmonllrabiinus.  Cum  ergo  fi- 
gura comprehendens  fpatium,  CQPD,  luperct  ab  eo  comprehen- 
Tam  paralldogrammis,  BZ , t<j> , 3 a , a VI , hoc  cft  paralldograra- 
mo,  aP  , quod  cft  minus  (patio , *{*  > d;da  comprehendens  figura 
fuperabit,  CQPD,  tnum»  minori  Ipatio,  quam  fit , >{< , fcd , HTY 
L,i’uperat , CQPD  , ex  hvpoceli  ipatio  , »{« , ergo  figura  compre- 
hendens, CQPD,  minor  cit,  H H L,&  multd  minor  figura  ipium, 
HTYL,  comprehendente,  quae  mn  deferipta  fuit , hoc  autem  eft 
ablurdum,cum  enim  paraltclogrammum,  BZ,  aequetur  ipfi,  GK.,* 
&,  6V,  i9t,9X,&,AP,2Y,  tota  toti  adaquatur  contra  prade* 
monftrata,  non  ergo  figura,  HTYL,  maior  eft  ,CQPD» 

Sit  nunc  eadem  minor , fi  poflibilceft,  eodem  (patio , »{* , igitur 
deferiptis  circa,  CQPD,  eifdem  figurispta  vt  comprehen  dens, CQ. 
PD,  fuperet  ab  eo  comprchenfam  minori  Ipatio,  quam  fii,  *|f,c6- 
pleaotur  parallclogramma,  OV , RX , SY , ex  quibus  compofitam 
figuram,  vtfupra  a Ipatio,  HTYL,  comprehendi  oflendemus.igi- 
tur  fi  comprehendens,  CQPD  ,(uperat  figuram  comprehemam 
minori  ipatio,  quam  fit,  *£,  ipium  fpatium,  CQPD , luperabit  ab 
eo  comprehcnfatr,  figuram  multb  minori  (patio,  quam  fit,  *i»,idc 
autem  fuperat , HTYL , (patio , , ergo  figura  comprehenla  a 

Q q q x ipa- 


Elicx.  rx 
am.Lcm. 


t.Dccinf? 

Cleo-. 


Exaetec. 

Lctn. 


Digilized  by  Google 


49»  GEOMETRIAE 

fpatio,  CQPD,  maior  erit  fpatio, HTYL, & mu!t6  maior  erit  figu<- 
ra  iam  dcfcripta,  ab  eodem  fpatio,  HTYL,  comptehenfa,  quod  cft 

Siantcc.  abfurdum,  cum  enim  pirallciogiamraum,  E&,£equetur,OV,Ifc, 
Lesn*  ipfi,RX,necnon,NP,ipn„SY,  tota  toti  adaequatur  contra  pr*. 
deraonllrata  ,nec  ergo  figura,  HTYL,  minor  effc  potcft  figura,  C 
QPD.fcd  neque  eadem  maior,  vtoftcnlum  eft,ergo  eidem  aequa* 
lisctit,  quodderaonftrare  oportebat*  Vnamquamque  autem  di- 
carum figurarum,  CQPD,  HTYL , profatas  conditiones  haben- 
tium, figuram  in  alteram  partem  deficientem  appellabimus,  regu- 
k bafi,  ieu  quacunq/.illi-  ^quidiftante  .. 

LEMMA  II L 

St  euroi  Hne*  quarcunq»  tota  fit  in  eodem  pfano5cui  oc- 
currat reda  in  duobus  pungis , aut  redis  lineis,  vel  in 
*eda,&pundo,  poterimus  alians  redam  lineam  praefatae 
aquidiftantcm  ducere, quas  tangat  portionem  curuaeiinear 
ititet  duo*predidos  occ  urlus  continuatam 

DEFINITIO.  & 

T Angere  aurem  dico  retiam  lineam  aliam  quameunque  euruam 
totam  in  eodem  plano  cumeaexiftantem,  cumipfa  rc£la  line • 
fiue  in  pun&o,  Ciue  in  re£la  linea,  curua,  occurrente , eadem  cuma  vel 
tota  ejl  ad  eandem  partem  , vel  illius  ntbil  efl  ad  alteram  partem  illi 
occurrentis  reti*  line* 

Sit  curua  linea,  BAC,  tota  in  eodem  exiflens  plano,  cui  refla,  B 
C,  occurrat  in  duobus  punflis,  leu  reflis  lineis,  vel  in  rcfla,&  pun- 
flo,B,C.  Dico  nos  aliam  redam 

ip  li,  BC*  aequidifiantem  ducere  pof» 

le,  quae  tangat  portionem  curuae  li- 
nea: inter  duos  occurfus  ,B,G , con- 
tinuatam . Quoniam  ergo  refla  eft,, 

Bt , & curua,  B AC, ideo  inter  fe  fpa-  JL. 
tium  comprehendent , figuramque  r B 
vt,  BAO,conttitucnt , ergo  poflibi- 
».Iib.r.  le  erit  figura,  BAC , relpeflu  redae , BC , verticem  inuenire , fitt» 
punflum.  A,  per  quod  ducatur»  DF,  parallela  , BCr igitur,  BF,tan* 
°et  figuram,  BAC,  ergo  totus  ambitus , BAC , eft  ad  eandem  par- 
ta» 
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tem  re<f*ac,DF,  vel  nihil  eft  laltern  ad  alteram  partem , fi  emm  ali- 
qua illius  portio  effet  ad  alteram  partem  redi»,  D P,  iam  refla  , D 
F,  lecaret  figuram,  BAC,  quod  eli  ablurdum»crgo  redia,  DF,tau* 
git  curuam,  BAC,  igitur  polfibik;  eft > &c. 

COROLLARIVM. 

Hinc  manifeflum  efi  quomodo  ducenda  fit  refla  linea  datam  cur» 
uam  totam  in  eodem plauo  cum  ea  exifientem  contingens,  qua 
quidem  data  re£ta  linea  fit  aquidtflans » 

LEMMA  IV.  ~ 

V ..  ; . ' J 

Slpropoficaquarcomque  figura  plana  vnireguf*  paral- 
lelis quotcumque  lineis  ita  fecari  poffit , vt  conceptae 
in  figura  retfa?  lfhe*  integrat  lemperexifhntt  lpfa  expa- 
rallelogrammis  re&ilineis,  aut  curuilineis , feu  ex  figuris 
in  alteram  partem  deficientibus,  regula  eadem  » compo- 
netur. 

Sit  quaecumque  figura  plana,  SPFR,  talis  tamen , vt  fedla  quot- 
cumq;  vnircgul*,  vt,  F£,  parallelis,  conceptae  in  lpfarcdlatlinef 
integrae  fine . Dico  iplam , velex  parallclogrammii  r cdtilineis,aut 
curuilme  s,  vel  ex  figuris  in  al- 
teram partem  deficientibus, 
reg.  eadem,  FE,  componi. 

Sint  emm  dudtae,  S A ,FE,  op- 
pofitae  tangentes  figura:  ,SPF 
R,  regula  eadem,  FE , quibus 
incidat  quomodocumq;  redta 
linea,  AE,  moueatur  autem,? 

E,  verius,  SA  ,iempersquidi- 
ftanter eidem ,S A, donec  illi 
congruat,  interi ra  vero  pundlum,  E , ita  in  ipfi feratur , vt  deferi- 
bat lineam,  ENA,  cum,  AE,  figuram, ANE  .comprehendentem, 
quae  eidem, SPFR  , fit  «qualiteranaloga  iuxta  regulam,  FE;in 
«adem  integris  exiftentibus  parallelis  ipfi,  FE,  ad  ambitum,  AN  E, 
terminantibus  ;rurius  feratur  redla  linea,  A E,  verius  ambitum,  A 
NE,  femper  ipfi,  AE.aequidiftanter  donec  totam  pertranficrit  fi- 
guram , ANE , adnotentur autem  contaaus  linea;  fic  decurrentis 

in 
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in  ambitu , ANE,  vel  enim  tanget  in  linea , *^]|“^*  *^  *|*^*!^ 

Ais,  & lineis,  vel  tantum  in  punftis.ello  quod 

Aa,  LM.&  in  punAo,  N,  tranleantqiper punAa,  L,  M,  N » J 
lineat  regulae,  FE,  parallelae,  HD,  QC , W r »««»» 
gurae,  SPFR , in  puaAis,  P,  Q,  H,  1»  O,  R,  & «ftam» A b’  “ ?un 
Ais,  B,C,D,  nullo fque alius  - £ A 

faAus  fuerit  contaAus  in  am- 
bitu, ANMLE.  Quoniam  er- 
go a pun  Ao,  N , ad,  A , nullus 
datur  contaAus,  erit,  ANB,  fi- 
gura in  alteram  partem,  n ;m- 
pe  verius,  A,  deficiens,  hoc  e(F 
qualibet  in  figura , ANB , pa- 
Mlida,  NB , erit  maior  remo- 
tiori * fi  enim  non , efto  quo4 
aliqua  vt,  YT,  non  fit  maior  remotiorvXV, ad  ambitum  termina- 
ta , Vel  ergo  cric  illi  aequalis , vel  eadem  maior , fit  illi  aequalis , Sc 
iurigatur,  YX,  haec  ergo  erit  parallela,  AE , & occurrit  ambitui  in 
duobus  punAis,Y,  X,  ergo  poffibilc  erit  ducere  rcAam  lineam  ipfi» 
YX,(eu,  A E,  parallelam,  tangentem  portionem  curu«  lineae,'  huc 
efi  ambitus , AN,  inter  duos  occurius,  Y , X , continuatam , quod 
eft  contra  fuppofitum  quod  fi  dicatur,  YT  ,effe  minorem , XV  , 
multo  magis  conuincetur  praefatum  abfurdum,  ergo,  YT,crit  ma- 
ior, XV,  & quaelibet,  NB,  propinquior  remotiore  maior , ergo  fi- 
gura, ANB, erit  in  alteram  partem  deficiens : eodem  modo  autem 
olkndemus  etiam,  NMCB,  LED,dIe  figuras  in  alteram  partem 
deficientes,  LMCD,  autem  manifellum  efi  c£Te  parallelogrammu 
rcflilincum,  ergo  in  figura,  SPFR  ,ipfa,SPR,  quae  eft  aequaliter 
analoga  ipfi,  ANB, erit  figura  in  alteram  partem  deficiens, fic  etia, 
PQOR,HPI,QHIO,  vero  e.  ic  paralie!  >grammum  reAilineum, 
feu curuilineum, prout, QH,OI,rcAae,  vel curu* .cllepoffunt » 
ergo  figura,  SPFR, componitur  ex  figuris  in  alteram  partem  defi- 
cientibus , ac  ex  parallelogrammo  reAilineo , feu  curudmco , re- 
gula, F£,  quod  oftendere  opus  erat. 


COROLLARIVM. 

Hinc  habetur  figuram,  STF!{,  ipfi  squalent  e fle,  &mi- 

ucrfalttcrfigi&as  ptmas  squalittr  analogas  ,in  quibus  earum 
regula  xqutdtflaHtium.quotcunq;  linearim  concepta  portiones  inte • 
&rafunt,  inter fe  squales  cfle  . Pro- 
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PRopofit.  antaccdens,  aliter,  quoad  priorem  panem* 
oltcnfa . 


Sint  qu$cuq;figur$ planj $qualiter  analogf  iuxta  regula ,GM, 
ipffjBHlC,DQK,quarum  oppofitf  tangentes,  AF,GM, regula  pa» 
riter,GM,parallclaru,autc  ip(3,G  Wjquotcumquc  portiones  in  vna* 
que  didtarum  figurarum  integrf  fint.fiue  non  • Dico  ealdem  fqua- 
lesefic.  Incidat  ergo  parallelis,  AF,GM,quomoJocumquere£ta 
linea,  EL,  in  eiCdem  terminata,  moueatur  autem,  GM , verius , A 
F,  lemper  eidem,  AF»  $quidiftantcr  donec  illi  congruerit  ,intcrim 
autem  vnum  punitum  moueatur  in  eadem,  GM,  fic  mota,  deleri» 
bens  ambitum,  IJS,  figur$  ^qualiter  analog?  ipfi,  DQK,&  aliud 
punitum  in  eadem  motum  ad  aliam.partem,  EL , deferibat  ambi* 
tum  figur$,  EYL,  ^qualiter  analoge  ipfi , BH1C , in  quibus  quidem 
fic  delcriptis  figuris  conccpt^ipfi,  GM,  parallelarum  portiones 
quacumque  integrj  fint»  Erit  ergo  figura , £#L,  $qualistigurf,  E 
iL,cfto  autem  quod  in  figura,  DQK,concept$  portiones  paral* 
lclarum  ipfi,GM,non  omnes  fint  inregrf,  led  aliqu$  fradtf  per  in- 
teriorem ambitum,  nemp£,  qu$  intercipiuntur  parallelis,  Q« , *A, 
in  qujbus  habeantur  duo  figur$frufta,  d7Rt»,  C*R,in  quorum 
tamen  vnoquoquedi&$  parallelarum  port  ones  integr?  habean- 
tur , fit  autem  in  motu , GM , a quodam  punito  deleri pta  lm^a , 
&r5,  nempb ambitus  figurf,  s&sT,  eodem  modo , quo delcripti 
fuerunt  ambitus,  EjlL,  EYLjhgurf  inquam,  J&xTpqualitcr  ana- 
loga frufio,  7R  rtf;  er  tergo  reliqua  figura , J A&  , ^qualiter  analo- 
galrufto,  Q<&ft,eumtota,TSAI,  fit  toti  compofito  ex  frufti,  Ql>’ 
RpRad,  ^qualiter  analoga,  &lunt  portiones  ipfi,.GM  paralle- 
larum 
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laru  n in  vnaquaq;  figura , y , y&sT,  integrae  omnes , ficut 
contingere  fuppofuimus  in  fruftis,  Q*R,  7R Si6,  ergo  cum,  Q*R, 
,5  A&,  fint  figurx  etiam  xqualiter  analogx,  inter  fe  aequales  erunt.* 
Ea-icm  ratione  patebit  fruftum,  yRfliS,  xquari  figurae,  S&sT,  er- 
go frufta,  Q*R,  7Rft?,fimul  iumpta aequabuntur  figurae, T 51IA2, 
lcd  & figuram,  ^6Dt  ipfi,  EST,  adaequari,  necnon,  *K*i , ipfi,  aL 
2,  pariter  adjqua  ri  manifeftum  eft,cum  fint  figurx  aequaliter  ana- 
iogx,  & portiones  parallelarum  ipfi , GM , in  eildem  conccptaru 
integrx  hnt,  ergo  tota  figura,  DQK,  tori,  t|8L,xqualis  erit.  C 6- 
fimili  modo  in  figura,  BHIC,  ducentes  redas  lineas  ipfi,  GM  , pa- 
rallelas, nempe , O2,  Pj , quibus  ipfa  diftinguatur  in  frufta,  capien* 
tia  didas  parallelarum  portiones  integras  lciiicet  in  frufla , BON, 
CN2,  PH4,4l  j,  OPi  2,  PH4, 4! 3,  ealdem.O»,  Pj  , producentes 
vt  lecent  ambitum  figurx,  EYL,  velut  in , T , X , ptY , deferiptifq; 
lineis,  EV,  ZL,  vt  fuit  deferipta,  yr&,  vt  conflituatur  figura',  ET 
V,squaliter  analoga  frurto,CNx,(ex  quo  remanet,  EVX,xqua- 
liter  analoga  ipfi,  BON,)  6t  figura , ZijtL  , xqualiter  analoga  ipfi, 
4l$»  (ex  quo,  ZLY,  remanet  etiam  xqualiter  analoga  ipfi  , PH4,) 
cum  in  hiscapt^  parallelarum  didx  portiones  integrx  lint,  mani- 
feftum  erit  fig.  E TV,  xquari  ipfi,  CN »,  EVX  , ipfi  , BON  , ZfJfL, 
ipfi, 4l^,  ZLY,  ipfi,  PH4,  & tandem,  XT#Y,ipfi,OP32  ,cx  quo 
concludemus  figuram,  BHIC,  xquari  ipfi,  EYL,  hoc  cft  ipli,  E fiL, 
fed eidem,,  Ej8L,  oftenfa  eft  xqualis  etiam,  DQK,  ergo  tigurx,B 
HIC,DQK,  inter  fe  xquales  erunt,  igitur  quxcumq,-  planx  figu- 
rx xqualiter  analogx  inter  fe  xquales  erunt , quod  ollendenduon 
erat.  Per  hxc  autem  priori  parti  Propof.  u huius  iamlatisfadum 
ellcnunifdtum  dU 
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Figura? plana; quxcumqi in eifdem parallelis  conditu- 
ra, in  quibus,  dualis  quibufcumq;  eifdem  parallelis 
aquidifta  tibus  reflis  Jineis,  conceptae  cuiufcumqi  redi* 
linea  portiones  funt  inter  fe,  vt  cuiullibet  alterius  in  eifdc 
figuris  concepta  portiones  (homologis  tamen  in  eadem 
figura  femper  exidentibus  J eandem  inter  fe  proportionem 
habebunt, quam  di<da  portiones.  Dicantur  autem  pro* 
portionalitcr  analoga;, ac  etiam  ,fi libuerit,  iuxta  regulas 
ipfas  parallelas  ,in  quibus  exiftunt. 


Sint  du®  qualibet  figurae  pia  n*,B&ptKrA,  C#a,  inter  paralle- 
las AD,  XA,  conftituta,  dudta  vero  vtcumq,-  EQ,  praediis  paral- 
lela,eiufdcm  portiones  in  figura,  B& A,  concepta,  quas  fint,HJ,L 
M,  finaul  fumpta  fint  ad  eam , feu  ad  eas , qua  concipiuntur  in  fi. 
cura,C*A,  vt  al  a qualibet  fimiliter  fumpta , nempe  cx.  g.  vt , & 
wr A,  ad,  *a  . Dica  figuram,  B&ftkra,  ad  figuram,  C *a,  elTe  vt, 
HI,  LM,  ad,  NO,  vel  vt , Ta,  ad , *a  , vel  vt  qualibet  alia  fi- 
militer  fumpta . Accipiamur  in,  *A,produdta  verfus,  a,  quotcuq; 
eidem,  *a,  aquales,  vt;  az,  fimiliter  quahbet  linearum  figura, C* 
a,  producatur , & in  ipia  intclligantur  tot  aflumpta  aquales  vni- 
cuiq;  produdterum,  quotafiumpta  funt  aquales  ipfi,  *a,  cx.g.vni* 
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ca  tantum,  St  per  omnium  terminos  ex  pa  rte , 2,  tranfeat  Irnea,  C 
P*,  fimiliterin  alia  figura, B&  a,  fumantur  quotcumq;in  ipfa,A5t, 
produCa  verius,  St , aequales  ipfis , Stp-TA , timui  lumptis , St  pro- 
ducis reliquis  in  fig.Bd;  a,  ipfi  ,& A , parallelis  >aliae  tot  xquale* 
fuis  produCis  indircCum  capiantur , per  quorum  omnium  Krim» 
nos  tranfeant  lineat,  BGZ,  BFY.  Quoniam  ergo  figur$,  BF Y ZG, 

BGZStH, BSti5ikrA,funt in eifidem parallelis,  AD, Xtx,-  St  duftis 
in  eildera  quoroodocumq;  ipfis,  AD»Xfl,  parallelis,  interceptam 
figuris  portiones  funt  aequales,  ideSip^x  figurae,  BYZ , BZSt , BSt 
9tkr A , xqualiter analoga: , St  fubindcaqualcs , erunt ; Quo  pa- 
Co etiam  oftendemus  figuras , a , a Ca  ,xquales efle  : Quotu» 
plexeigo  eft  aggregatum  ex,  Y^t,  r A,  aggregati  ex,  & 9?,  I A^t0* 
tuplex  erit  aggregatum  ex  figuris,  BY Z,  BZSt , B&£tkr  A,  *cu  “6U* 
ra,  BYffck  / a,  figurae, BSt  $k  I a ; fi  militer  qtotuplex  erit,  f i,ipfi- 
us,  ?a,  cotuplex  erit  aggregatum  cx  figuris,C  ?a,  C ai,  hoc  elt  figu~ 
ra,C.*t.>ipftus  figurae, Oa, habemus  ergo  xqui multiplices  pri- 
ma, St  tertiae  vtcumq>allumptas  Jimiliter  St  aequi  multiplices  le- 
eundae.  St  quartae*  Quoniam  vero  cx-grYpr,  fA;  FI,  LM,  funt 
sequi  multiplices rpiarum , &9?»  Ta;  Hl,LM,fmwliter,  2^,  PN» 
fmuaqui  multiplices ipiarum,* a,  NO, ipi$  veid,&9r,  I a,  HI* 
LM,?/»,  NO, funt  proportionales,  ideO  fi  aggregatum  ex,Y  pt,  1 A, 
adaquabitur  ipfi,  fa, etiam  aggregatum  ex,  Fi,  LM,  adaquabitur 
ipfi , NP,  vt  St  reliquae  omnes fimihter  furaptas  ,St  coniequcntcr 
etiam  figura,  BYlfek  Ia,  adaquabitur  figura,  Cf 1 , fi  veri»  aggre- 
gutumex,YBt,  Ia>  iuperet,*2,  eodem  modo  patebit  hguFam,BY 
prk  Ta,  luperate wguram,Cfi,  veliupcrariab eadem, fi,Y&,  1 Aj 
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fupererctur  h,  f i , ergo  prima  ad  fecundam  erit , vt  tertia  ad  quar* 
tam  .f.  tigura,  B&BfK  J A,  ad  figuram  , ( , erit , vt  aggregatura  , 

ex,  &$,  I"a  ; ad/fA,  vel  vt  a^gregottum  ex,  HI,  LM,  ad,  NO  ,ieu 
vt  quxlibet  alia^fux  fimiliter  lumptf  , quod  erat  oflendendum  . 
Dicantur  jwtem  di&j  inuras  propomonaliter  analoga  iuxta  regu- 
latn,  AD/vekXf*. 

t 4 

THEOREMA  III.  PROPOS.  IH. 

Figura?  folida?  qua?cutnq;  in  eifdem  planis  parallelis 
conftituta?,  in  quibus  du&isquibufcumquc  planis  di- 
is  parallelis  a?quidiftantibus,  coneepta?  cuiufcumq;  fic 
dudti  plani  in  ipfis  folidis  figur?plan?funt  inter  fe,vt  ciuf* 
modi  cuiuflibet  alterius  plani  in  eifdem  folis  concepta?  fi* 
guraefhomologis  tamen  in  eodem  folido  femper  exifterti- 
bus)  eandem  inter  fc,  quam  didta?  iam  conceptat  cuiufcfq» 
plani  figura?,  rationem  habebunt.  Dicanrur  autem  figere 
proportionaliter  analoga?,  iuxta  regulas  ipfaplanapaial* 
iela,in  quibus  exiftunt. 

Sint  du?  qudibet  fig.  foliJ?,  AMEGF,  PQRY,  in  eildem  planis 
parallelis  conrtitut?  j duftis  vero  quibulcumq,  planis  praefatis  pa- 
rallelis ^quidiftantibus, eorum conceptj, in  folidis  figur^  fint  vnius 
plani  ex.  g.  figurae,  NSTV,  ZflA,  alterius  autem,  MEGF,  QRY, 
vel  contingat  has  effefolidorum  bafes,  ac  in  altero  planorum  pa- 
rallelorum, folida,  AMF-G F,  PQRY,  contingentium.fit  vcrO  figu- 
ra, MEGF, ad  figuram,  QRY,  vt  figura,  NS I V,  ad  figuram , Zft 
A . homologis  nempe  in  eodem  folido  eriftentibus.  Dico  lolidum, 

- AM  EGF,  ad  lolidum,  PQRY,  e*  vt,  NSTV,  figura,  ad  figuram, 
Z&A,  vel  vt  figura,  MEGF.ad  figuram,  QRY.  Ducaturenimin 
figura,  MEGF,  vtcumq;  refla , EF,  ad  illius  ambitum  terminati, 
c«i  dufla  parallela,  SV,  in  figura»  NSTV , producantur  ambae  in- 
definiti verius  punfta,  S,  E, ui  quibus  fumantur  vtcuq;  sque  mul- 
tiplices, BS,CE,  fimiliter  in  eilaem  figuris  duflis  alijseil  dem,  SV, 
EF,$quidiftantibus,  fumatur  carum  pariter  fqu£ , multiplices  iux- 
ta pr$diflarum  multiplicitatem, &ocnnium  termini  fint  in  lineis, 
NB  f*  MlCHG,ficut  ipfarum  partium  termini  fint  in  lineis, NST, 
NOT,  NBT,  M £G,  MDG,  MCG,traduflis  vcrdalijs  quotcumq,- 
planis  profatis  parallelis , ac  ipla  folida  lecantibus , hoc  idem  fiat 
circa  iptorum  figuras  in  ipfis  folidis  conceptas , omnium  vero  ita 
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refultantiutn  figurarum  termini  fint  in  fuperficiebus , AMCG , A 
MDG;  AM  EG  fimiliter  in  alio  folido  efto  quod  plana,  qu$  produ- 
xerit t in  fol.do,  AMEGF.rigur.MEGF.NSTV, genuerint  figuras, 
QRY,  ZAft,ad  quas  illas  habent  eandem  rationem,  du£tis  autem , 
▼ei  affumptis  re&is,  QY,  Za  , inter  fe  parallelis , illx  producantur 
verius  eandem  partem,  aY,  in  ijfq ; produ&is  accipiantur  quxcuq; 
xque  multiplices , vel  xquales  • YX , a pt , & idem  fiat  in  exteris 
ipus  parallelis  in  figuris,  QRY , ZAA , fic  produ&is , &£  omnium 
termini  fint  in  lineis,  YXR,  Apfft,  hx  ver6  linex  » ficut  & reliqua- 
rum figurarum  eodem  modo  producibilium , fint  in  fuperficiebus, 
PYR,  PYXR . Manifeftum  cft  autem  figuras,  MEGF,  MDGB,M 
CG  D,  elle  xquahter  analogas,  & idc6  inter  fe  xquales , ficut  etia 
figurx,  NSTV,  NOTS , NBTO , pariter  inter  fe  lunt  xquales , & 
queeunq,- alix  funt  in  eodem  plano,  ex  quo  habemus  etiam  foli- 
da,  A MEGF,  AMDGE,  AMCG  D,efle  xqualiter  analoga,  &idc6 
inter fexqualia.  Eodem  modo oflendemus  fol;da,  PQRY,FRX 
Y,  pariter  inter  fe  xqualia  cllc . Quotupicxeftergofolidum  ,AM 
CGF,  ex  tribus,  AMCGD,  AMDGE,  AMEGF,  compofitum,  to* 
tuplexeft  figura,  MCGF,  ex  tribus,  MCGD,  MDG  E,  MEGF  ,co- 
pofita, figurx , MEGF . Similiter  quotuplex  eft  lolidum , PQRX , 
cx  duobus,  PQRY,  PYRX,  compofitum  jpfius , PQRY , totuplex 
clt  bafis,  QRX,  exauabus,  QRY,YRX,compofita,  fig.  QRY; ita 
vt  habeamus  xqufc  multiplices  primx,  & tertix,  necnon  lccund? * 
& quart?  magnitudinis . Cum  autem  figurx,  FMCG , VNB i , 
fint  squ^  multiplices  figurarum,  MEGF,  NSTV,  & pariter  figu- 
rx, QRX,  Zflpc , fint  xque  multiplices  figurarum , QRY , Z«  a , 
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ipfae  vcr6  figurae,  MEGF,  QRY,  NS  TV,  Zaa  , fint proportiona- 
les, & homologae,  MEGF » N 51' V , ideo  fi  figura  , MCGF , fuerit 
aequalis  figura,  QRX , etiam  figura,  NBTV , erit  aqualis  figura , 

ZA£2,  & quaelibet  alia  in  folido,  AMCGF,  fibi  refpondcnti  in  alio 
folido,  PQRX,  vnde & folidum,  AMCGF,  aequabitur  folido  ,PQ 
RX.  Et  fi  figura,  MCGF , fuperauerit  figuram, QRX,  eodem  E,f  h 
modo  oftendemus,  quod iolidum,  AMCGF,  fuperabit  lolidum , P ius. 
QRX, & fi  illa  fuperabitur  ,etiam  hoc  fuperabitur,  ergo  prima  ad 
fecundam  erit,  vt  tertia  ad  quartam,  hoc  eft  folidum,  AM EGF,ad 
folidum,  PQRY,  erit  vt  figura,  M EGF,  ad  figuram  , QR  Y , vel  vt 
figura  , NSTV , ad  figuram , Zaa  , vel  vtalia  qualibet  eiuimodi  r>fi 
in  lolido , AMEGP , ad  fibi  retpoadentem  in  alio  folido  jPQRY,  Qui.  Ej, 
hoc  cft  ad  exiftencem  in  eodem  cum  ipia  plano  quod  oftendere  o* 
erar.  Dicantu  autem  figurae  proportionaliter  analogarum  re- 
gulas, MEGF,  QRY. 

ANNOTATIO. 

H/Cc  , & antecedens  methodo  Indiuifibilium  oftenfae  quoq; 

fuerunt  Lib.  i.  Prop.  4.  cura  ver6  prima,  fecunda  , & tertia 
Prop.  eiuidem  libri  fint  illius  methodi  fundamenta,  hinc  opus  erit 
in  praetenti  Lib. quafcumqj  illas  lubfcquentes  , & exdi&a  indiui- 
fibilium methodo  Propofitiones  dependentes , aliter  dcmonllra* 
re,vtvel  fcrupolofocuiq;Geometr;fatisfiat.  Igitur  ab  hac  Lib. 
x.  Propof.  4.  incipientes , curabimus,  vt,  qu$  per  illam  methodum 
veraeffe  demonftrata  funt,  etiam  per  noua  hac  fundamenta  con- 
firmentur . Primi  Lib.  autem  Prop.  nullatenus  a di&a  methodo 
pendere  manifeftura  ert  circa  nonnullas  tamen  obiter  prius  hac 
pauca  maioris  facilitatis  gratia  libuit  declarare. 

In  Prop.  4.  igitur  Lib.  primi  fciat  Leftor  taciti  fupponi  omnes 
vertices  datg  figurae,  rcfpcftu  eiuidem  regulf  affumptos.elfc  in  ea- 
dem refla  linea  regulae  parallela ; feu , pro  figuris  iolidis,  in  eodem 
plano  regula  aquidifiante,  diffinitionibus  conformiter ; quod  ob 
fui  claritatem  inter  axiomata  poterat  reccnferi. 

In  Prop.  »<5.  pratermifla  fuit  demonfiratio  prefentis  cafus,cum 
nempe,  AG. contingit  elfe  perpendicularem,  G V , & hoc  cum  fa- 
cile, mtelkflo  difficiliori  cafu  ( qui  ibidem  explicatur)  hoc  probari 
poffet  > concludetur  autem  hoc  modo,  quod  pratendimus,  nempe 
in  tali  cafu  etiam  ,KY,efle  perpendicularem  ipli  ,Ya,&  tecunda 
plana,  AV,  Ka,  ad  plana,  HV , & A,  aqui  ad  eandem  partem  in* 
clinari . Sit, AG,  ad,GP,  vt,KY,  ad, YX,  iundlis,  AP,  PE,  KX , X 
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r*  ceteris  vt  ibidem  conflrudtfs,  eodem  modo  prius  o flende- 
+ nmsvt  bi triangula,  AFK,KZT,  ficcnon,  AFG,  K£Y,  EFG.TZ 
Y,&  AG£,KYf,clfeinterfefimilia  ,& angulum,  PG  E,  «quari 
angulo,  XYT- Hoc  luppofito,  cum,  PG,  ad  , GA.fit  vt,XY,ad, 
YK,&,AG,  adGE,*t,KY,ad,YT,  cx«qua!i,PG,adGE,erit  vc,X 
6.Set.Eic.Y,  ad,  YT,  & iunc  circa  «quales  angulos,  PGE,  XYT  , ergo  trian- 
gula, PG  E,  XYT,funtfnntIia,ergo,PE,  ad,  EG.eft  vt,XT  ,ad, 
TY,  & , GE,  ad,  EA,  vt,  YT,  ad,  Tk,  ergo,  PE,  ad, EA , eft  vt ,X 
€ Eie  T,  ad,  TH,  & iunt  circa  redtos,  PEA,  XTK,  ergo  triangula, PEA» 
' XTk,  iunt  limita,  ergo,  AP,  ad,  PE,  erit  vt,  KX,  ad , XT , ted  & , 
PE,  ad,  PG,  eft  vt, X E,  ad,  XY,  ergo,  AP,  ad,  PG,  erte  vt,  KX , ad, 

Sex  Ele.  ^ Y'  ^ ’ I>G» a<*'  vtj ad> Yk>  ergo  triangula,  APG,kXY, 

1C<  iunt  fiinilia,  redtus  autem  eft  angulus,  AGP , cum  redtus  ponatur, 
AGV,  ergo,  kYX,  &,  KYa,  redlus  erit,  vnde  anguli,  AGV,  k Ya  j- 
, . quales  erunt . Cum  vero  quadratum,  P A,  $quetur  quadratis,  PG, 
Elcni  * fcu  quadratis,  PG,  GE,  EA,  & quadratum  PA,  cquetur  etiam 
quadratis , PE , EA , duo  quadrata , PE , EA , aquabuntur  tribus 
quadratis, PG,GE, EA ,& ablato  communi  quadrato,  EA, erit 
. quadratum,  PE,  «quale  quadratis,  PG,GE,  vnde  angulus,  PGE, 
Elein!  "1'  rciSus  crit  > & conlequenter  etiam  redtus  ipfe,  XYT » vnde  anguli, 
Defin.  6.  AGE,  kYT, erunt inclnationes  fecundorum planorum , AV,Ka, 
Vnd.Ele.  cum lubiedlis planis,  HV,&a  ,& inter ic aquales  , per  qu$ fuppo» 
fito  cafui  fatisfieri  tnanifeftum  eft. 

In  Lemmate  5 . poft  Prop.  8. prjtermifla  fui  detnonftratio  pr$» 
fentis  calus,  cum  eadem  facilis  extftimaretur , nempe  quando,  F E, 
FG,  cum,  A E,  AG,  &,  LI,  LM,  cum,  Hi,  HM , concurrere  mini- 
me polfe  contingat,  vt  cum  angulos,  EAF,G  AF,  IHL,  MHL,re« 
dios,  vel  redto  maiores  acciderit  elfe ; Sic  autem  tum  hic, tum  fup- 
politus  ibi  cafus  poterit  vniuerfaliter  demonftrari . Intelligantur 
Primi  jpfe>  A E,  AF,  AG,  HI,  HL,  HM , inter  ie  ^quales , & iungantur , 
tcm*  EF,  FG,  EG,  IL,LM,IM  : Cum  ergo  anguli,  FAG,  LHM,  lup- 
ponantur  aquales,  & latera,  FA,LH, &,  AG,  HM,gquaka,  erunt 
, . pariter  bales,  FG,  LM,  «quales  .*  Sic  autem  probabimus  tum, EF, 
Elcm.™1  '^»tura»  EG, IM, inter fe «quales effe.  Rurlus lulpcnla  pyrami- 
cnu  de,  AEFG,  ponatur,  F,  in,  L,dcmittaturq;  FG,  iuper,  LM,  cui  eo» 
gruet,  & triangulo,  EFG,  cadente iuper,  1LM,  pundium,  E , pari- 
ter erit  in,  I ; Sed  & pundlum,  A , dico  fore  in , H,  tres  enim  fph«- 
ricz  fupcrlicies  iuper  centris,  I , L,  M,  radijs  inuicem  ie  iecantibus 
defcriptz,  nempe  radijs,  HI,  HL,  HM,  ieu,  AE,  AF,  AG,  in  duo- 
bus tantum  pundtis  ide  decurtare  poliunt,  vt  facile  oftendi  poteft, 
duf  enim  qualibet  fphzrica  iuperficies  in  circuli  peripharia  ic  Ic* 
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cabunt,  tertia  vero  hanc  periph^riara  diuidet  in  duobus  pungis» 
qu-j  tutu  ab  ambas  partes  piam,  iL.Vl,  nempe  vnura  lupra  alterum 
intra  ipiuin,  quare  non  ad  aliud  punitum,  quam  ad,  H,  concurret 
tres  rcct-c  lineae,  Ad,  AF,  AG,  ad  eandem  partem  piani,lLM,cutn 
ipfis,  HI,  HL,HM,  conrtitutae,  ergo,  AF,  cadet  in,  HL , AE , in , 
HI,  &,  AG, in,  HM, quibus  pr^oftchfis , reliquum demonftratio* 
nis  ,vt  ibi , prolequemur . 

n *. 

THEOREMA  IV.  PROPOS.  IV. 

PArallelogramma  in  eadem  altitudine  exiftentia  inter 
lefuntvtbafes. 

% 

Sin  in  figura  Prop.  f.  I ib.%  parallelogramma,  AM,  MC,  in  ea- 
dem altitudine.  Dico  eadem  efle  inter  le , vt  bales,  GM,  MH. 
Hoc  autem  maniteftum  cll,  lunt  enim  dilia  parallelogramma  figu- 
ra proportionali  ter  analoga , iuxta  iplas  bales , cum  /it , GM , ad , 
MH,  vt,  DE,  ad,  El,&,  DI,  dulta  fit  vteumque , vnde  patet  pro* 
potitum  etiam  independenter  a methodo  lndtuifibilium. 

ANNOTATIO. 

* • 

P Ropofitionis  5.  Lib,  2.  prior  pars  pendet  quidem  ab  Indiuifi- 
bilium  oiethodo , verum  pars  pofterior , nccnon  Prop.  6,7.6 c 
8.  abtq;  illa  methodo,  vtintuenti  apparebit , oflenduntur,  qua- 
propter, cum  ab  eadem  exempt  5 fint  , non  indigent  vtrefiauren- 
tur,  led  illas  tamquam  ftylo  veteri  demonftratas , vt  veras  in  hoc 
libro  quoqi  vfurpabimus,  quod  etiam  dealijs  Propofitiombus  fiet, 
qu<f  a methodo  lodiuifibilium  immediat?  pendere  non  conlpicien. 
tur,  etiamfi  mediate  ab  eadem  vtiq pependere  competuntur,  f uffi- 
cictenimillasProp.de  nouooitcnderc,  quj  immediate  abipfa 
methodo indiuifibilium fidem  fumptitie  videbuntur.  Cum  ver6 
fublequentes  Propofitiones , in  quibus  parailclogrammorum  om- 
nia quadrata,  leu  omnes  figur;  fi  miles,  regulis  baiibus, examinan- 
tur , fint  in  gratiam  cylindricorum,  prima  vero  tantum  pendeat  ex 
methodo  indiuifibilium,  propterea  illa  erit  denuO  oltendenda, 
quam  nunc  lubiungo. 

. THEOREMA  V*  PROPOS.  V. 

CYUndrici  in  eadem  altitudine  exitUntcs  inter  fe  funt 
vt  bafes.  . 

^ Ma- 
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Manifcflacftfimihtcr  hac  Prop.  cura  enim  fetffo  quolibctcy* 
‘iindrico  plano  acquidiffantcr  bafi,  producatur  in  co  hgura  aqualis 
ipfi  bafi , propterea  vt  bails  ad  bafim,  fic  erit  figura  ad  figuram  ab 
eodem  plano  bafibus  aquidiftantc  ctcumqs  produ&am  , ergo  hi 
cylindrici  erunt  figur?  proportionali  ter  analoga,  iuxta  ipfas  bafes, 
ergo  cyiindrici  aqufc  alti  erunt  inter  fc  vt  bales . 

ANNOTATIO. 

HOc  «lemonftrato  haud  difficile  erit  fiylo  veteri  offendere  cy- 
lindricos exi  flentes  in  eadem  bafi  effe  inter  fc  vt  altitudines, 
vel  vc latera  aqualiterbafibus  inclinata ■ 

Similiter  eoidera  habere  inter  fc  rationem  compofitam  ex  ra- 
tione bafium,  & altitudinum»  vel  laterum  aqualiter  bafibus  incli- 
natorum . Et  cos  qui  habeat  bafes  altitudinibus , vel  lateribus  a- 
quaheer  bafibus  inclinatis , reciprocas  aquales  effe;  Vel  aquales» 
bafes  haberet  altitudinibus , leu  lateribus  aqualiter  bafibus  incli- 
natis, reciprocas  atq;  fimiles  cylindricos  effe  in  tripla  ratione  late- 
rum homologorum . Sufficiet  namq;  nos  methodum  imitari.qua 
demonftrata  Prop.  $>.  lib.  2.  poftmodum  reliqua  vfqjad  Prop.  14. 
eftenia  fuerunt,  probando  circa  cylindricos,  quod  ibi  circa  omnia 
quadrata  datorum  parallelogram.  oflendebatur . Hac  autem  pro 
cylindricis  poftea collc&a  funt  in  eodem  lib.  a.  Prop.  34.  Cor.  4. 
generali  a lec.B.  vfq;ad  fec.  G.  qua  quidem  animaducrterc  opus 
erat. 

In  Prop.  15.  eiufdem  lib.  a.  hac  fupplerda  videntur . In  Scc. A. 
probatur  figuram,  KQM,  ipfi  , ABD,  &,  nT  ft,  ipfi,  A, aqualem 
efie  c k Prop.  3.  eiufdem , nempe  ex  methodo  Indiuifibilium  , hoc 
autem  patebit  etiam  ex  prop,  prima  huius,  funt  enim  d:dla  figura 
aqualiter  analoga . In  fec.  E.  figuram,  MZP,  adaquari  ipfi , K.Q 
M,  &,  ipfi,  ni  &,  eodem  modo  deducetur  ex  prima  huius. 
In  fec.  C.  probabitur  vt,  MP,ad,  PO,  ita  effe  figuram,  MZP,ad,0 
ZP,  ex  prop.  1.  huius . In  fec.  D.  fimilitei  offendemus  figuram,  O 
ZP,ad  figuram,  effe  vt,  ZP,  ad , , fimiliter  ex  prop.  x. 

huius . Cetera  vero  abfq;  methodo  indiuifibilium  fubfiff unt;  vt  & 
Corollaria  ,&  prop.  16. 

In  Prop.  1 7.  eiufdem  lib.  2.  hac  pariter  fupplcnda  funt . In  fec. 
A.  elicitur  ex  pariter  lib.  a.ioiidum,  HZ^f,  aquari  folido,  ABP 
C,  &,zr 2, folido,  Vn&A,  cum  vero  hac  foiida  fint  figura  aqua- 
liter analoga  vt  eorum  conditiones  expendenti  patebit,  idcd  quod 
ibi  ex  3.  lib.  2.  hic  ex  prima  huius  deducemus.  Ia  fec.  fi.  folidum, 
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LDGF,  aequari  ipfi.HZoo,  &,.j687,foJido,  sr», pariter  ex  prima 
huius  coHigcmus . In  fcc.  D.  quod  figura,  Lfc  D,  ad,  OE  D , fit  vr, 
LE,  ad,  EO,  lcu  quod  figura,  QAMY,  ad,  TIM Y,  fit  vc,  QY,  ad,  Y 
T,  ideft  vr,  LE,ad,  EO,  vel  quod  figura,  LFE,  ad,OF£,lit  vt,LE, 
ad*  EO,  patet,  ex prop.  huius Quod  vero lolidum,  LDFE  ,ad 
folidum,ODFE,(itvt  figura.  LEF,  ad  figuram,  OEF,idefi  vt,LE, 
ad,  EO, manifcfturt  eftp  infer ex  t.fiuius . In lec.  F. lolidum  , O 
JDFE, ad lolidum , ? 674, eflcvt figura,  EDF,ad figuram, 46 7, 
patebit  cx  j. huius,  lum  enimdiaa  lohda  figura:  propottiqnaJi- 
tcr  analoga:  vt  confiderantimanifefium  erit . Castera  huius  prop. 
cum  Cor.  & prop.  1 8.  abiq;  methodo  Indiuifibilium  lubfiltuat, 
w examinanti  facti*  apparebit 


THEOREMA  VL  PROPOS.  VI. 

fc  '■  J '.  ‘ •(!  4»  A t*.  , t , , • J • 

QV«cunq;  de  paraflelogrammus  oftenduntur  in  Prop. 

$.tf.7.&8.Lib.  2. eadem  etiam  de  triangulis,con.- 
diciones  ibi  fuppofoas  ciqca  fuas  bafes  , & altitudines,  lcu 
Jacent  «qualiter  bafibus  inclinata,  habentibus,  verifi- 


cantur. 


H*e  Propofitio  manifefta  cH,  cum  criinexpofito  quocunq; 
triangulo, & aflumptisduobusquibuluis  lateribus  anguium  que. 
libet  continentibus  p3rallclograminum  compleri  pofEc  in  illo  an- 
gulo,cuius  triangulum  erit  dunidium,  ide6  quacunq;  triangula  J4- Primi 
erunt , vt  eorum  completa  p'araliclograir.ma  , habentibus  autem  Elem‘ 
triangulis  circa  bales,  & altitudines , teu  latera  a-qualicer  bafibus 
inclinata ,prafatas  conditiones,  eam  pariter  habent  completa 
parallclogramma , & de  illis  vcrificantur  ca,  qua:  in  ditiis  propo-  4.  huius, 
(itionibus fuerunt  propofita,  ergo  eadem  decorum  medietatibus,  Afl* 
hoc eft de diftis triangulis  verificabuntur.  Triangula  ergo,  quas 
fiunt  in  eadem  altitudine  inter  lcfiint,  vt  bafes;  Et  qua:  lunt  in 
' eadem , vel  aequalibus  bafibus , vt  altitudines , vel  vt  latera , quae 
«qualiter  bafi,ieu  bafibus, inclinantur.  Habent  inter  fe rationem 
compofitam  ex  ratione  bafium,&  altitudinum,  vel  laterum  ;qua« 
liter  bafibus  inclinatarum  . Habentia  bales  altitudinibus , vel  la- 
teribus bafibus  aequaliter  ir.cl  natis,  reciprocas,  funt  aequalia ; Et 
quae  lunt  «qualia  bafes  habent  altitudinibus,  vel  lateribus  aqua- 
liter  bafibus  inclinatis,  reciprocas.  Et  tandem  fimi!  a triangula 
fiunt  in  dupla  ratione  lutet  um  homologorum ; Quae  omnia  etiam 
Lib.  2.  Prop.  151.  C orel;.  1.  ex  methodo  Indiuifibilium  colligebam 

’•  Sffi  • • tur.  - 
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tur.  Coroll.  t.  autem  fpc&at ad  diftam  methodum  ptrtraftan- 
dam , propterea  non  opuseft  > quod  aliter  oftendatur : 
vcr6  antecedens  Propof.  10.  ftylo  veteri  demonllratur , ucut  ot 
ipfa  Propof.  20.  & a i.  quorum  Corollaria  haud  nobis  opus  elt  au* 
ter  dcmonftrarc  ,cura  eorum  vius  non  fit, nili  pro  methodo  indi* 
uifibilium . , 

THEOREMA  VII.  PROPOS.  VII. 


c 


Omci  in  eadem , vel  arqualibus  altitudinibus  exift€« 
tes  inter  fefuntvt  bafcs.  * 

Sintquicunq;  conici  in  eadem , vel  «qualibus  altitudinibus , A 
E,  BF,  exi  (lentes,  AKLM,  BSQTR  • Dico  hos  efie  inter  le,  vi . ip* 
forum  bales,  KLM,  SQTR . Abfcrflu  enim  ab  altitudinibus,  AE, 
BF,  vtcunq;  partibus  «qualibus  verius.  A,  B,  ipfis,  AC,  tt-D , per  « 

C,  ducatur  planum  bafi, K 
LM,  «quidiftans . & per » 

D,  fimiiiter  planum  bafi  • 

SQTR,  xquidiftans , qui»  ^ 

ij.Ub.  1.  bus  in  conicis  producan*  p 
xu  lib.  1.  tur  figur*  , GIO  , XNVP,  7 
erit  ergo,  GIO, fimilisipti,  £ 
kLM , quarum  lacera  ho.  £ 
mdoga , IO,  LM , fimiii- 
ter, XNVP,  erit  liro  lis  bafi,  SQTR,  du&oautem  plano  tranfeim» 
te  per  altitudinem,  BF,  feccturbafis  in  reAa,  QR  ,vtcuqque,& 
figura,  XN  V P,  in  rcfta,  N P , fu  perficies  ver6  conicularis  in  rectis, 
BQ,  BR,  erunt  ergo  h«  fimiiiter  fe&a  in  pun<3is,N,P,ac,BF,in, 
D,  licut  etiam,  Ak,  AL,  AM,  erunt  fimiiiter  fe&a  in  pun&is.G,  I, 
O,  ac,  AE,  in,  C,  &,  QR,  N P,  latera  homologa  fimilium  figura» 
rum,  SQTR,  XNVP,  funt  autem  etiam, AE,BF, altitudines  «qua* 
les  fimiiiter  feftx  in  punAis,  C,  D - Cum  ergo  figura,  KLM,ffmi» 
Iis  fit  ipfi,  GIO,  habebit,  KLM  ,ad,  GIO , duplam  proportionem 
eius,  nuam,  LM, ad, IO,  vel,  M A,  ad,  AO,  vel,  EA, ad , AC , feu , 
FB,  ad,  BD,  vel,  RB,  ad,  BP,  vel  tandem  eius , quam  habet , QR, 
ad,  NP,  fcd  etiam  figura,  SQTR,  ad,XNVP,habet  duplam  ratio- 
nem cius , quam  babet  ,QR,  ad,  NP, ergo  figura,  KLM,ad,GIO, 
eft  vt,  SQTR, ad,  XNVP,  & permutando  figura,  kLM,  ad,  SQT 
R,  erit  vt  figura,  GIO,  ad1  figuram,  XNVP,  & pun&a,  C,  D,fum» 
ptafunt  vtcunque,  ac  conici , AKLM , BSQTR  , funt  in  «quali- 
bus altitudinibus , AE,  BF,  refpeftu  bafium,  KLM,  SQJR  ,alfum* 

ptis. 
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fitis,  > ergo  funt  figuras  proportionalitcr  analoga: , ergodi&icy* 
indrici  erunt  inter  te , vt  bales , K.LM,  SQTR , quod  erat  demon» 
ftrandum. 


COROM- ARIVM* 

CVm  verb  ttt.un  cylindrici  in  eifdem  bafibus,  &•  altitudinibus 
prxdiftis  aqualibus,  (int  inter  fe,  vtipfa  bafes , popterea  crut 
etiam  inter  fe,  vt  ipfi  conici  , vnde  fi  in  vna  fpocie  cylindricorum , & 
conicorum  ofienfum  fuerit , cylindricum  triplum  effe  conici  in  eadem 
ba.fi. , <&  altitudine  cum  eo  exijlentis , illicb  ho(  etiam  de  reliquis  fpt» 
ciebus  cylindricorum , & conicorum  facile  colligemus  • 


THEOREMA  VITI*  PROPOS.  VIII. 


* t , \ 

QVilibet  Cylindricus  triplus  eft  Conici  in  eadem  ba- 
fi,  & altitudine , cum  co  exifiemis. 


Sic  quicunq,-  cylindricus,  GO,  & conicus  in  eadem  bafiJMNO, 
& eadem  akuudinccum  tpio.  Dico  cylindricum , GO , triplum 
efle  conici,  HlMNO- 
Exponatur  enim  pri- 
fma,  AFD  ^triangu- 
lares habens  bales , A 
BC,FDB;  altitudinis 
aequalis  altitudini  cy- 
lindrci,GO,in  bafii 
verd,  F DE,  fit  pyra- 
mis, CDFE  ; erit  er- 
go prifma  , ADEF, 
triplum  pyramidis,  C 
DEF,  cum  refoluatur  in  tres  pyramides  aquales , FDBC,  FDEC, 
FB  AC,  vt  offendit  Euclides  Vnd.  Elemcnt.  Prop,  7.  vt  autem  fe 
habet  prifma , ADEF , ad  pyramidem , CDEF , ita  fe  habet  cylin- 
dricus, GO,  ad  conicum,  HlMNO,crgo,GO,  triplus  eft  copici,H 
MO,  vnde  omnis  cylindricus  triplus  eit  conici  in  eadem  bafi,&  al- 
titudine cum  eo  conllituti , illi  enim  conici,  qui  funt  in  eadem  ba- 
& altitudine  ex  anu  omnes  inter  fefunt  aquales , quod  offen- 
dendum erat  • 


Sff  2 ' AN; 
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ANNOTATIO. 

1 

*■  1 

PSrant.  prop.  fatisfit  prop.  as.lib.  2.  ex  ea  enim  pariter  habe- 
tur omnes  cylindricos  eandem  rationem  habere  ad  conicos 
in  eadem  bafi,& altitudine  cum  ipfisexiftentcs , cum  eorum  clle 
triplos  fuerit  dcmonftratum,  & eadem,  quasexipfa  deduceban- 
tur, hic  pariter  colliguntur,  proprietates  inquam  illae,  quas  cylin- 
dricis'Competerc  ditium  eftin  Annot. prop.  5.  huius.  Sic  ergo 
ratum,  ac  firmum  eft,  Conicos  in  eadem  , vel  aequalibus  bafibus 
exidentes,  efle  inter  te  vt  altitudines . Habereq;  rationem  campo* 
fitam  et  ratione  bafium , & altitudinum  . Eos  ver6 , quorum  ba- 
fes  altitudinibus  reciprocantur , aequales  efle , & xqualium  bales 
altitudinibus  reciprocari . Ac  tandem  fimiles  conicos  clfc  in  tri- 
pla ratione  linearum,  rei  laterum  homologorum  eorundem  ba* 
fium  , Ceu  fimihum  triangulorum  per  verticem  traieuntium , qux 
inipliusprop.  ix.  Cor.  Senionibus,  in  gratiam  Conicorum  pari- 
ter colligebantur . Per  hanc  etiam  iacisfic  prop.  ciuldemlib, 
i.cum  per  eam  ibi  demonrtrati  intendatur  cylindricum  quemcuq; 
triplum  ede  conici  in  eadem  bali , & altitudine  cum  eoexiftentis, 
vrinScc.  I.  Cor.  ^.gen.prop.  J4.poltea  declaratur . Aduerte au- 
tem, quod  pag.  7p.lin.  c 5.  haec  verba , & cum  omnibus  quadratis 
duorum  trianguloru  n CBM  , EMF , ponenda  lunt  pofthxc  verba, 
dupla  erunt  omniu  n qu  idrttorum , jtF  . 

THEOREMA  IX.  PROPOS.  IX. 

COnicorum  frufta  xque  alta , & in  bafibus  xqui  alto- 
rum conicorum ,aquibus  abfcinduncur,  conftituta» 
toterfefunt  vc  bafes* 

Videatur  fchemaprop.  7.  huius , in  quo  fint  conicorum  aqui 
altorum,  AkLM,  BSQ  i'R,  frulta  ,GlOLKM  , XVTS , in  citdem 
cum  illis  bafibus , kLM,  SQ.PR , <k  in  aqualibus  altitudinibus , C 
E,  DP,  exi  dentia,  igitur  abfeiflis  verfus  punita, C , D,  altitudinum 
partibus  aqualibus  , & percarum  terminos  duitis  planis  bafibus 
parallelis,  odendemusab  ijidern  produitas  in  frudis  figuras  efle 
inter  le  vt  iplx  bafes  eodem  modo,  quo  ibi  faitum  eft , vnde  pate- 
bit diila  fruda  effe  figuras  proportionaliter  analogas , quapropter 
ipia  eif:  inter  fc  vi  bales  pariter  concludemus , quod  erat  demon; 
lirandum , 
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CVmrerb  etiam  cylindrici  in  baphia  ditiorum  f rufiorum  t&in 
aqualibus  cumeifdem  altitudinibus  conflituti  ,fint  inter. f e vt 
bafcs  , erunt  etiam  inter  fe  >t  ditia  frufla,  & permutando  habebunt  j.huius. 
eandem  rationem  ad  ditia  frufla , unde  propofito  quocunq ; fruflo  coni- 
co , & cylindrico  in  eadem  baji , & altitudine , cum  eo  exiflente , *t 
rationem  cylindrici  adfruflum  conicum  inueniamus , fujpciet  alicuius 
cylindrici  prafata  altitudinis  ratiomm  ad  f 'rufium  conicum  in  eadem 
bafi,&  alt.tudme  cum  eo  extflens  inuenire^x  ea  enm  propofiti  cylin 
drici,&frufli  conici  ratio  illico  apparebit.  Ter  hanc  autem  Tropof. 
fatis  fit  etiam  Trop.zjXtb.i.&  Sc£l.K.Cor*q.,gen.  34 .ciufdemLtb . z. 

-pbi  contenditur  probare , conicorum  frufla  in  eadem  bafi , & altitudi  • 
ne  extflentta , tjje  tnuicem  aqualia , hoc  enim  per  hanc  Trop  mamfe - 
fiumefl»  y'  . • ■'  , *,j  , 

/ !■:  . . . 
THEOREMA  X;  PROPOS.  X.  . . 

* 1 , 'J  V i.  / ' . , . \ 

CYlindri  cus  ad  fruftum  c on icum  quodcunq;  in  eadem 
bafi,  & altitudine  cum  eo  conftitutum  (fumptis  dua- 
bus  homologis  in  oppofitis  bafibus  frufti  conici ) eam  ha* 
bet  rationem, quam  quadratum  maioris  homologarum  ad 
rc&angulum  fub  ambabus  homologis,  vna  cum  tertia 
parte  quadrati  differentia?  earundem . Idem  vcrdfrufium 
ad  conicum  in  eadem  bafi,&  altitudine,  cum  eo  exiften- 
tem  ,erit  vtrc&angulum  fub  maiori,  & tripla  minoris, vna 
cum  quadrato  diferentia:  earundem  homologarum , ad 
maioris  quadratum.  " 

Sint  in  quacunque  bafi  , 1-RQS , & eadem  altitudine  cylindri- 
cus, FQ,  fruftum  conici,  BPRQS,  ntmp£  jJLNMJbR  , in  bafi  mi» 
noriquoque , LNMI.  & conicus, OPRQS,fc&o  autem  quomodo- 
cunq;  conico  plano  per  verticem  a&o , producatur  triangulum,  B J °r0,1' 
PQjfccaosoppofitas bafcs  frulti  conici  in  reftis  ,LM,  IQ^qu*  " 
erunt  homologa;  fi  milium  figurarum  ,LNMl , PRQS  , fimilitcr, 
eodem  extenlo  plano , ac  completo  cylindrico  in  eadem  altitudi- 
ne cum  conico , BRS,  fcccmur  cius  oppofita;  bales , ntenon  figu- 
ra, I?VHG,  ab  eodem  plano  mre&is,  AC,  tH,PQ.  Dico  ergo 
i,.  , ‘ ' ' cylin- 
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cylindricum,  FQ,  ad fru^qnjpconici»  ( 

MISR,  eandem  rationem  habere» 
quam  quadratum  , FQ,  ad  rc&an* 
gulcm , lub , PQ,  LM , vna  cura 
quadrad  fferentix  carundcm . Idem 
vcr6  fruftum  ad  conicum,  OPQ.cffe 
vt  rcftangulum  fub,  PQ.& tripla, 

- LM  .vnxeura quadratodifferentiat 
carundcm  $ ad  idem  quadratum , P 
Q.  Etenim  cylindricus, FQ^ ad  fru- 
ftum conici, 'NISR,  habet  rationem 
compofitatn  ex  ratione  cylindrici , 

FQ. ad  cylindricum , AQ,  ideft  ex 
Annot. p.  ratione,  F P,  ad,  PA,  vel»  LP,  ad,BP, 
y huius,  vel  exceflus,  PQ , fuper , LM , ( qui 
fit,FX,)ad,PQ,&cx  ratione  cylindri- 
ci, AQ , ad  conicum  , BSR  , ideft  ex 
s.  huius,  ea , quam  habet , PQ^»  ad,*.  PQ 

tandem  ex  ratione  conici , BSR , ad 

ISRN,  quap  eft  eadem  ei , quam  habet  <;ubus,  PQ,  vel , F 
H,  ad  parallelepipedum  ter  fub,  HX,  S(  quadrato,  XF , ter  fub , F 
Eidiff'7  quadrato , XH,  cum  cuba,  PX,  eft  enim  conicus.  BSR,  fimi- 
7‘  lis  conico,  B1N,&  ided.BSR,  ad,  BIN,  eft  vt  cubus,  PQ,  vel, FH» 
Aaoot.p.  ad  cubum,  LMvfeu  ad  cubum,  XH,  vode  cum  cubus,  FH , a;qu®* 
s.huius.  .tur  eubis,  px,  XH.  cura  paralldcpipedie  ter  fub,  FX,  Hi  quadrat», 
XH;  & ter  fub,  HX  i & quadrato , XF , ideo  pei  conucrfion em  jra* 
tkmis  cotugus,  BSR , ad  fruftum , ISRN , erit  yt  cubus  ,FH , ad 
3».Ub.  i.  parallelepipedum  tor  fub , EX , &c  quadrato , XF , ter  iuh , XF , Qf 
quadrato,  HX,  cura  cubo,  HX  . Duas  rationes  autem  nempfc,  qua 
habet,  FX,ad,  PQ,  &,  PQ,  ad  lui  {.  componunt  rationem,FX,ad 
PQ,  vel  triplae,  FX,  ad,  PQ,  feu.PH.  vel,  fumpto  pro  communi 
bafi quadrato, FH, componunt  rationem  parallelepipediiub tri- 
pla, FX,  & fub  quadrato,  FH,  ad  cubum,  FH,quac  proportio  cum 
ea,  quam  d xiinus  habere  cubum,  FH,ad  paralleiepipedum  ter  fub 
HX,  & quadrato,  XF,  ter  fub,  XF,  & quadrato,  HX,  cum  , cubo , 
FX,  componit  rationem  parallciepipedi  fub  tripla,  FX,  & quadra- 
to, PH, ad  parallelepipedum  ter  lub  , HX  , & quadrato, XF  ,ter 
fub,  XF,  & quadrato,  HX,  cum  cubo , XF,  ergo  cylindricus.FQ» 
' ad  fruftum,  ISRN,  erit  vt  parallelcpipcdura  lub  tripla, FX,&  qua- 
drato, FH,  ad  diita  fex  parallelepipeda  cum  cubo , FX  , vel  vt  eo- 
rum lub  tripla,  ideft  vt  parallelepipedum  fub,  FX,  & quadrato^  F 
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Hi  ad  parallelepipcdum  fub,  FX,  & quadrato , XH , fub , HX , & 
quadrato,  XF,  cum  { . cubi , XF , haec  tria  ver6  aequantur  paralie- 
lepipedo  lub,  FX,  St  rc&anguio,  FHX,  cum  f.  quadrati,  FX,  nam 
parallelepipcdum  lub,  HX,  & quadrato , XF , idem  eft  cum  paral* 
klepipedo  lub  , FX , & rcttangulo  ,FXH  ,quod  fi  ipfutn  iunxeris 
pcralielepipedo  lub,  FX,  & quadrato,  XH,  fimul  cum  {.cubi,  FX, 
ideft  vnacurn  parallelepipedo lub,  FX,  6t  {.quadrati , FX,(  cum 
fit  communis  altitudo  J liet  parallelepipcdum  lub , FX , 6t  rc&an- 
gulo,  FXH,  cum  quadrato, XH,  ideft  lub,FX,&  rc&angulo,FHX, 

& fub  {• quadrati,  FX,  igitur  cylindricus,  FQ,  ad  fruftum , I5RN» 
erit  vt  parallelepipcdum  lub,  XF,  St  quadrato»  FH,  ad  parallclcpi- 
pedum  lub.XF,  & reftangulo,  FHX,  curo  {•  quadrati, FX, ideft  vt 
quadratum,  FH,vel  quadratum,  PQ,  ad  re&angulum  fub,FH>HX> 
vclfub,PQ,LM,  vna  cum  {.quadrati,  FX,  differentiae  ipiarum 
homologarum,  FQ,LM.  Quoniam  verd  conicus, OSR,eft|.cy-  tdiuius. 
lmdrici,  FQ,  idcircbad  idem  fruftum,  1SRN,  conicus,  OSR,  erit 
vt  {.  quadrati, PQ, ad redangulum lub, PQ,LM,cum {.quadra* 
ti,  FX,  vel  vt  quadratum,  PQ,  adrcftaqguluni  iubaPQj,  & tripla, 

LM,  cum  quadrato,  FX,  & conuertendo  fruftum,  15RN,  ad  coni* 
cum, OSR, erit  vtredlangulumiub,PQ,  & tripla, LM,  cum  ’, 
quadrati,  FX,  differentia:  carundem  homologarum  , ad  quadra* 
tum,  PQjju*  oftendere  opus  erat . 

ANNOTATIO. 


PEr  fuperiorem  autem  demonftrationem  fupplKyr  prop.  28. 

1.  a.  necnon  ei,  quod  colligitur  in  lec.  L.&  M.Cor.4.gcn,24. 
eiufdcm  1.  *.  Gor. autem  prop.  z8.  eft  in  gratiam  methodi  indtui- 
fibtlium.  Quod  prop.  zp.  eiufdem  i.  2.fiintelligamusin  eius  figu- 
ra latera,CD,  DB,  deicribere  ftmiles  figuras  planas , in  quibus  ta* 
quam  in  balibus  cylindrici  confiftant , quorum  latera  fint , CD  , 
profiguia,  DB,  & DR,pro  figura,  CD , eflendemus  confimili  ibi 
traditae  dcmonftrationi  cylindricum  lub  latcrz,  DK,bafi  figura ,D 
C,  ad  cylindricum  lub  latere,  DC,  bafi  figura,  BD,prsedi&a  fimili 
effc  vt,  DC,ad,  DB,  & fic  etiam  efic  conicum  lub  lateribus,  CB,  B 
D,  bafi  figura,  CD,  ad  conicum  fub  lateribus,  BC,  CD,  bafi  figura 
ipfius,DB,  babent  enim  cylindrici  inter  le , necnon  & conici, ra- 
tionem, compofitaro  ex  ratione  bafium , & altitudinum  ,ieu  late* 
rum  zqualiter  bafibus  inclinatorum,  vtiuperiusdcnu6  aniraadu-Annor.  p. 
crfumcft:  Per h*c autem iatisfit etiam Scc.N» Cor. 4.  gen.j4.,,Bc,hD' 
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e’uMernlib.1.  Circa  vero  prop.  25.  & 16.  cura  Coroll  ari js  nihil 
diftum  fuit,  cum  fintlemmaticae  pro  methodo  indiuifibilium,qua 
propter  reflaurationc  minimi  indigere  viisc  fuerunt ; Prop.  33. au* 
tetn  recoletur  io  examine  lib.  3.  cum  Cor.  Prop.  34.  confiftitindc- 
pendentera  methodo  indiuifibilium,  vt  illius  etiam  Corollaria, vn« 
de  nec  ipfa  reftauranda  vifa  £unu  Vcruntamcn  circa  Cor.4.gene* 
rakciuideprop.  34. iuperius  luis  locis  adnotata  fuerunt,  qua;  ani- 
maduertenda  erant.  Reliquas  tandem  propofitiones  a 35.vfq.-ad 
finem  lib.  2,. non peudent ab indiuifibilium methodo,  & propte- 
rca  circa  illas  nihu  nobis  dicendum  occurrit.  Reli&adeniq.-fuit 
vltimo  lotfo  prop.13.  cum  Corollarij  feaionibus,  ac  prop.  30.  jl. 
& 31. 1 2 j.prxcipud  dependentibus  cum  paulo diligent iorem  ani- 
maduerfionem popolcere  viderentur,  prxlcrtim vero  cum  propo- 
fitione  »3.  rcilaurata , alix  quasdam  propofitiones  lemmaticx,  ad 
rem  noftram  pertinentes , forent  lupcrcxltruendx , vt  in  lcq nenti- 
bus raa-mfeftum  erit. • »*  < ‘ • 

* THEOREMA  XI.  PROPOS.  XI. 

SIpropofitum  quodcumqjfolidum  parallelis quotcumqi 
planisita Tecaripoflic  ,vt  conceptae  ex  fecantibus  pla- 
nis ineo  figurae  fintfemper  parallelogramma  redangola, 
latera  vero  eadem  defcribcntia  fint  omnia  vni  cuidam  la- 
tcri.vt  regulae  xquidiftamiA;  Illud, iuperficiebus  cylin- 
draccis  comprehenfum  erit  • 

Sit  propofitum  quodcunqjfolidum,  ASOC,  quod  quidem  pa- 
rallelis quotcunq;  planis  CefUin?  efieiupponatur , efficientibus  in 
eo  parallelogramma  re&angula,  EH,  IM,  latera  vero  haec  deleri- 
Defin.  j.  bentia.GH.LM,  vt  & reliqua  omnia  prxfata  parallelogramma 
lib.  i.’  pariter  deferibentia  ,fiot  vni  cuidam  regulae , PCQ  xquidiftantia  . 
Dicololidum,  ASOC , Iuperficiebus  cylindraceis  comprehendi. 
Quod  enim  lupcrticies,in  qua  iacent  omnia  praedi  &a  latera  * quas 
rcSangula  deicribunt  ( quae  fit,  CNOD,)  fit  cylindracea , manife* 
ftum  cil  ex  eo,  quod  omnia  vni  regulae,  PQ^fint  parallela , & eade 
ratione  luperficies,  in  qua  iacent  latera.rcetangulorum  prxdictis 
oppolita  (qux fit,  ARSB,)  erit  cylindracea.  Similiter  cum  planu, 
EH,  xquidiftet  plano,  IM, & , GH,  ipfi,  L M, etiam,  EG,  ipfi, LI, 
tequidillabit,  eodem  modo  autem  etiam  ollendemus  reliqua  late- 
ra,  quae  prxfatis  redangula  describentibus  lateribus perpendicola* 
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liter  infiftunt,  eid 
LI,aequidi  Itare, 
quo 

haec  omnia  pariter 
in  lupcrficie  cyiia- 
dracea  coextcndi  , 
qu*  fit  , ACNR , 
qua  mechodo  pate 
bit  etiam  lupcrficie, 

BSOD,  effe  cylin  - 
draceam  , in  qua 
quidem  iacent  late- 
ra retlanguloru  pr$- 
didlis  oppofita.Nuc 
fi  dutta  intclligan- 
tur  oppofita  plana 
folidum , AO , tan- 
gentia, ac  prxfatis 
lecantibus  planis  ~ 
quidillantia.cont 

gerepoteft,  vtip.r  , 

ru  planoru  cotattus  fit  ex  vtraq, -parte, vel  in  puntto.vcl  inunca, vel 
in  plano,  vel  ex  vna  parte  contattus  in  vno  illorum, ex  altera  verd 
in  alio  promifcufc,  vtconfiJeranti  facile  innotefeer, attamen  quo* 
modocunq;  res  le  habeat  etiam  ratione  illorum  conrattuum  fiet, 
vtdidum tolidum cylin Jraceis  luperficiebus  comprehendatur, fi 
enim  contaftus  ex  neutra  paru?  fiat  in  plano,  ditium  folidum  non 
alijs  fuperficiebus  cylindraceis , quam  ijs , quae  ditias  funt  compre- 
hendetur , vt  manifellum  crt , fi  vero  contatius  fit  in  plano , illud 
erit  parallelogrammum  rectangulutn , vt , AD , RO  , cum  enim 
haec  tangentia  plana  aequidillent  planis  fecantibus , qu$  tranleunt 
per  latera  cylindrici,  cuius,  ACNR,  BDOS,funt  fuperricics, etiam 
ipfa  per  eiuldem  latera  traufibunt,  ergo,  AC,  BD,ficut  etiam,  R 
N,SO,  per  qux  tranleunt  ditia  tangentia  plana, ipfis,  EG,FH,*-  * 
quidi(labunt,quo  patio  ollcndemus  etiam,  AB,CD,RS,NO,ipfi, 
EF,  GH,  pariter  aequidiltarc,  ergo  plana  contaffcuura,  AD,  RO , 
erunt  parallclogramma  retlangula , ergo  & ipfa  erunt  fupcrficies 
cylindraccae,  ergo  etiam  ratione  contingentium  planorum  fccan- 
ttbus  planis  aequidillantium  profatu  folidu  fuperheiebus  cylindra- 
ceis comprehendi  manifellum  elt,  quod  oflendcre  opus  erat. 
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HViufmodi  ergo  folida  appellabimus  nomine  com- 
muni folida  rc&angula.  Cum  verd  vnumquodque 
in  eirdem  folidis  ex fecantibus  planis produ&orum  paraU 
lelogrammorumredangulorum fuerit  quadratum,  etiam 
folida  quadrata  vocabuntur . Et  ipforum  regule , quibus 
latera  plana  re&angula  continentia , arquidiftant . 

. DEFINITIO.  B. 

► * - ^ 

TNfuperfolidum quodcunque  re&angulum  fub duabus 
X quibufcunque  fuperficiebus  dicetur  contineri  (regulis 
ijfdem  fupradidis)  in  quibus  vnumquodqjfqilidiftantium 
planorum,  ipfum  folidum  retfangulum  ita  fecamium,vt 
di&umfuit,*qualiaiatcra  per  feflioncm  ifdcra  defigna* 
ucrit,  fub  quibus  paratkIograrnmum;redangulum>  ab  eo. 
dem  plano fecante  in  folido  produftum,  continetur.  Et 
cum  fuerit  folidum  quadratum  porerit  etiam  appellari,  fo- 
lidum  quadratum  alterutrius  dictarum  fuperficicru  ipfum 
continentium . Ipfas  vero  fu  perficies,  aqualia  re&angu- 
lorum  planorum  latera  capientes , homologas  pariter  nun- 
cupa bimus , regula quocunq; dirorum eafdem  fecantium 
planorum. 

A N NO  TATIO. 

' 1 

IVxtaergo  fuprapofitas  definitiones  raanifcftum  eft , quafniin 
conditiones  habere  debeant  ea  folida , quae  vocantur  iolida  re* 
fiangula ; Erit  igitur , ASOC,re<3angulum  (olidum ; quod  G , A 
D , EH , IM  , Ro,  A castcra  huiufmedi  plana  fuerint  quadrata  , 
poterit  etiam  dici , ASOC,  quadratum  folidum  ••  Ipfius  autem  re- 
gulas erunt  ex.  g.  NO,  OS , quibus  latera  rcftangula  continentia 
aquidiftant . Efto  nunc , quod  parallela  plana,  qua  in  folido,  A 
O, rctfangula,  AD,  BH,IM,RO, genuerunt,  indefinite  produ- 
fta  occurrcnnt  ex  g. tribus  fuperficiebus,' TX92Y,  DOrZ,  *NOa&, 
in  quibus  per  Icftioncra  defignaucrint , TY,  «qualem  ipfij  bO,  & 
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♦8,  aequalem,  CD,  Gmiliter,  &A,Va,  X^e,  deinceps  aequales  ipfis, 

FH,  kM,  SO,  ficut  etiam, 2 A,  n A , NO , deinceps  aequales  ipfis  , 

GH,  LM,  NO , & in  iuperticie , DZ  f O,  iplas,  DZ,  H 9,  Ktf , C r, 
deinceps  aequales  cildcm,  BD,  FH,  KM,  SO  ,&  extera  plana  pa- 
rallela fimilitcrle  habuerint (ip(?  autem fuperficics,  BO,D 
intcrlc,  vti  cciain  ,CO,fO,HUerfc,erunthomologx,regulaquo- 
cunq;  diituruin  ealdem  iccantium  planorum  inter le  xquiduian- 
tium  . ) Dicimus  ergo  lolidura  rcctan^ulum,  AO, nedum  contine- 
ri cx.g. lub  luperficiebus, BDOS,CDON, in  quibus  iacent latera 
prxfata  rc&angula  continentia , fed  etiam  fub  luperficiebus,  Tjjf, 

CO,  vel,  T Jfc,  f O,  vel  lub  fupcrficiebus,  TZDO,  ODCN,  vel  fub, 
rZDO,»NOA8,  in  his  enim  plana  parallela  produxerunt  latera 
ijs  xqualia , (ub  quibus  parallelograinina  re&angula,  AD , EH  , I 
M,  RO,  & extera  huiulmodi  continentur , vt  difturo  fuit , in  quo 
non  nihil  a modo  loquendi  iu  planis  dilcedere  videmur,  dicitur'  m. 
ex.  g.  reftangulum  planum,  AD,  contineri  lub,  B D,  DC,  qux  rc- 
dum  angulum  conliituuut,& non  fub,TY,*8  ,qux  ipfius  recifiprL  Del. 
angulum  nonconftituuht , hoc  tamen  loquendi  modo  vfus  iurn  ,Sec.fikm. 
potius  foliditatis  determinatione  rclpiciens,  quam  continentiam* 
qux  lita  luperficiebus  in  ambitu  contentorum  lohaorumexilteu" 
tibus,  cum  enim  cernerem  non  omnes  luperficies  iolidum  redtan- 
gulum  vtfic  continentes  pofle  in  ipfius  contenti  1’olidi  ambitu  rc* 

f>eriri(vt  cx.g.  cum  contineretur  duabus  luperficiebus  planis  in  il- 
ius  ambitu  exiftentibus,  alix autem iilis  homologx  ellcnt  curux) 

& tamen  latera  in  his  concepta  viderem  adxquari  lateribus  redta- 
gula  plana  continentibus  , & confequenter  eorundem  arex  quan- 
titatem prxicriberc,  vnde&  iftxprxdidis  homologx  luperficies 
viderentur  ipfius  contenti  loliditate  determinare  (qufcumq,-  enim 
folida  lub  ip  fius  contineantur  inter  ie  erunt  xqualia , vt  intra  ode* 
demusjideo  volui  prxfatalolida  redtangula  dici  lub  omnibus  his 
luperficiebus  homologis  fecundum  eandem  regulam  contineri. 
Quemadmodum  fi  quis  aliter  ab  Euclide  diceret  parallclogrammu 
rcdtangulum  nedum  lub  lateribus  ipfius  angulum  redtum  confli- 
tuentibus,  fed  etiam  lub  quibufcunq;  alijs  lateribus  prxdidlisx» 
qualibus  contineri  , lubintelligendo  non  hoc  parallelogrammu 
in  ipfius  ambitu  ncccllariA  ipla  latera  continentia  habere,  ied  per 
ca  fure  fint  in  ambitu,  (lue  non , ipfius  arex  quantitatem  determi» 
nari,  paiallelogrammumenim  redtangufum  contenturo  lub  duo- 
bus latenbus , luxta  modum  loquendi  Euclidianum  , xquatur  cui» 
cumq;  parallelogrammo  redlangulo  lub  alijs  duobus  prxdidlisx» 
qualibus  contento . Quod  fi  quis  attendat  demonfirationes  Icc. 

T 1 1 x Elem. 

0 


Digitized  by  Google 


yi  6 GEOMETRI^ 

Elem.  a prima  illius  dcf.  dependente* , animaduertet  fuara  fortis* 
veritatem  fiue  fecundum  hanc,  fiue  fecundum  addu&am delini • 
tionem  intelligantur  jconfimilcm  autem  demonftracionum  lerie 
ex  luperioribus  definitionibus  emanantem,  inferius  & ipLx  lubiun- 
gam. 

THEOREMA  Xtl*  PROPOS.  XII. 

PRopofito  quocunq;  folido  re&angulo  iuxta  datas  re- 
gulas , ac  fub  duabus  quibufdam  fuperficiebus  con- 
tento i indefinita  numero  iolida  re&angula  pariter  dari 
poliunt , iuxta  cafdem  regulas  , quorum  vnumquodq,  pro- 
pofito  folido  «quale  erit,  ac  fub  eifdcm  fuperficiebus 
continebitur. 

Sic  propofitum  quodeunq;  folidum  recfangulum,  POIS,  lub 
duabus  fupcrficiebus  , QSiB,OBIH»  contentum,  cuius regul<£ 
Iint,HI,  IS.  Dico  indefinita  numero  iolida  re<5fanguia  regulis 
eildem  pariter  dari  polle , quoru  n vnumquod.];  ipfi,  POrS.aequi* 
te  erit,  ac  lub  eifdcm  fuperficiebus,  QSId,03lH  , continebtur. 
Igitur  rednngulum  lolidum , POIS,  fuperficiebus  cvlindraceis  co* 
prehendetur  , lllascrgo  fuperftacs  indefinite  hinc  iride  produciin- 
teMigantur , in  quibus  latera  lignata  per  plana  parallela  , in  folido 
parallelogramma  rc&angula  gignentia , vni  regula,  vt  ipfi,  HI,«» 
. quidiftant , tales  autem  tunt  lupcrricies , PS , SH  , HB , BP , ficuc 
ii, tuuus.  ^ jam } p HS,  SB,  BP,  quarum  eft  pariter  regula,  SI,cum  enim* 
IU,  PB,  fuerint  p.arallclogramim  i cftangula,  tam  iuxta  regulam, 
HI,  quam  iuxta,  Sf,  poliunt  in  ipfis  re^  lineae  vni  cuidam  paral- 
lela: defignari : Producatur  autem  ipla: , PS , SH , HB , BP , hinc 
inde  indefinite , intclligaturq;  fimiiiter  in  quacunq;  produflarum 
fuperficierum,  vt  in,  Oi,  producta,  exiftere  figura  quacunque, aK 
Ma,  homologa,  iuxta  regulam,  Rl,  ipli,  OHIB,  in  eadem  luperfi- 
cie  exillenti , deinde  per  ilfus  ambitum  , aKMa,  feratur  quadam 
re  .ta  iinea  indcficite  hmc  inde  produvta , leraper  ipfi  i SI , aequidi- 
ftanter,  donec  omnem  illius  percurrerit  ambitum , gignens  luper- 
ficics cylindraccas, CaKN,NM,  GMaD,  Da,  abicindentq;  a fu- 
perfie  e, QR, indefinite  produdlalupcrficietn  cylindraceam , D<"N 
G.  Elio  igitur,  quod  vnum  parallelorum  planorum  in  tolido,PI, 
reftangula  plana  gignentium,  vt,  quod  genuit,  XV^ndcfinite  pro- 
dufhim,ita  vt  fecet  lohdum,CM,  in  eo  produxerit  figuram , Ep , 
quoniam  ergo,  EP,  eft  parallela  ipfi,  & V-,  nam  eft  portio,  EY,  quf 
Cit  parallela  ip(i»&V,  funi  liter»  E&»eft  parallela  ipfi,Eie,erit,Ei£, 
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parallelogrammum,  &,  Fpr&r,  eft  angulus  redus»  cft  enim  exterior 
parallelarum,  Fl)(,XT,&  ideo  ipfi  interiori,  XT&,squalis,«ri«, 
Epr,  etiam  redangulum,  &quia,  &#,  aequatur  ipfi  , TV  , lunt  .n. 
A\l,  OI , figurae  homologa: » 
fiicut  etiam,  Fpt , aequatur  ip- 
fi, YV  , idcorcdanguluai  , E 
1^,  erit  aequale  rcdangulo,X' 

V.  Eadem  ratione  oltende- 
mus  , quscunq;  alia  duo  re- 
ctangula  ab  eodem  didorum 
^quidillantium  plano  in  ipfis  1 
iolidisprodufta  aqualia  ciTe, 
ergo  cura  folida,C.'M,  PI,finc 
in  eadem  altitudine  fumpta 
regulis  eifdem  squalibus  re*  # 
langulis, coduduntur enim  i'  r 
inter  excrema  plana  parallela , quorum contaduscft  in  planis  ,N 
M,  RI;Ca,  PB,  idc<bdii5ln  folida  erunt  «qualiter  analoga iuxta  di» 
«Stas  regulas,  ergo  inter  fe «qualia  erunt ; &cum  fupcrficies , aM, 
fit  homologa  ipfi,  OI,  &,  DM,  ipfi,  Qf,  regula  plano, RI,  propte- 
rea  & erit,  CM,  lolidura  redangulum  «quale  ipfi , PI , & fub  eilde 
fuperficicbus,  QI , IO,  continebitur, & eius  regula  erunt  pariter 
ipfas,  HI,  IS  * Cum  verd  in  fuperficie , OI,  indefiniti  produda,  in- 
definita numero  figur*  ipfi  , OI , homologa , regula  plano  , RJ  > 
fupponi  po(fint>  vt  facillimi  apparet,  ideo  lupradida  methodo  tot 
folida  redangula  ijfdem  fupercxftrui  poterunt , regulis  eifde,  quot 
erunt  figura  ipfi,  HP,  homologa , iuxta  didas  regulas,  ideft  nu- 
mero indefinita , quorum  vnumquodq;  ipfi,  Pl ,. adaquari » ac  fub 
eitdem luperliciebus , QI^, IO , contineri,  vt  fupra  oftendemus. 
Quemadmodu  fietia  indefiniti  fupcrficies,  PH,lI$,SB,BP,fupra, 
vel  infra  producerentur,  alia  indefinita  numero  folida  redangula 
inueniri eodem  modo  pollent,  quorum  vnumquodque  ipfi  , PI » 
adaquari , ac  fub  eiideraluperfic  ebus,QI,lO,  contineri , regulis 
eifdem , HL,  IS,  pari  ratione  probaremus . Hac  autem  oltcndca» 
da  proponebantur. 

COROLL  ARIV  M I. 

EX  fupra  demonfiratis  manifefiumifl , quomodo  folidumreSaib 
gulum  fub  duabus  datis  fuperficicbus  contentum  , iuxta  datas 
regulas , in  datafuperficte  cylindracca , quot  continentium  altera  fit 

bo- 


i -huius: 
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homologa , defcribi  poffit , fuperficies  enim  CG , defcribetwr  & ipf « 
later  Hi  T^G,  moto  per  lineam , TfECjemper  ipfi , HI , aquidi flant  er. 

COROLLARIVM  II. 

IT^fuper  innotefcit  folidum  reB  angulum  quodcunqi  tffe  femper 
* portionem  folidam duobus  cylindricis  fe  fe  inuicem  per  fuas  fu - 
perficies  cylindraceas  decubantibus  communem , quorum  laterum  re* 
r egui. e (i  (xmul  ad  vnum  punBum  componantur , (ibi  inuicem  perpen- 
diculares trurit,  vt  regula,  HI,  cui  aquidiflant  latera  fuperficiei  cy - 
/ indracea,  VSHBV,  ejl  ad  angulum  rcBum  cum  regula,IS,  cui  aqutdi • 
flant  latera  fuperficiei  cyltndracea,  THSBT,  quod  quidem  folidum , V 
I,  patet  gigni  ex  concurfu  diBarumJuperficierum,ficut , CM,  ex  con * 
cur  fu  earundem * TSHBT,  indefiniti  produBarum , necnontpfarum , 
CkGXC,  boceft  rnumquodq;  ipforum,  CM,  VI, e ffe  portionem  folidam 
commun  em  duobus  cylindricis , quorum  laterum  regula  funt  tpfrHI, 
IS,  ad  inuicem  perpendiculares. 

COROLLARIVM  III. 

VLterius  patet  ,quodf  olida  retlangula fitb  fuperficiebus  homolo- 
gis tu  xta  eafdem  regulas  contenta , inter  f e funt  aqualia  : Et- 
enim fi  propofitx  ex.  g.  effent fuperficies , IO,  homologa  ipfts,  DM, 

MA,  regula  plano,  RI , & completa  futffent  Joltda  reBangula,Vl,CM, 
e edent  modo  oflenfum  fuiffet  ipfa  inter  fe  aqualia  effe . 

- COROLLARIVM  IV. 

EX  hac  Vrop.  & Cor.  ant.deniq-,  apparet , quam  congruenter  di- 
Bum  fuerit  J olidum  reti  angulum  nedum  fub  duabus  fuperficie- 
bus in  eiufdem  ambitu  exiflennbus  contineri , fed  etiam  fub  duabus 
alifs  quibufcumq;  p-adillts  homologis , iuxta  eafdem  regulas , licet 
enim  diuerfis  fuperficiebus  ipfa  folida  comprehendatur , tamen  eadem 
femper  folidatis  quantitas  conferuatur , retentis  eifdem  regulis , cuius 
determinatio  cum  ex  lateribus  habeatur  , vel  retlangula  plana  ditio- 
rum f olidorum  continentibus,  vel  aqualta  ifs , qua  eadem  continent , 
iaceant  vero  Itac  in  dtBis  fuperficiebus , propterea  non  incogrui,puto , 
ditium  fuit  prafata  folida  fub  talibus  quxbufcumque  homologis  fuper- 
ficiebus , regulis  eifdem , contineri. 


THEO- 
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THEOREMA  XIII.  PROPOS.  XHI. 


SI,  expolitis  duabus  quibufcumqj  folidorum  re&angu- 
lorum  defcript  ibilium  regulis ,ad  vnum pun&um  co- 
pofitis,  iuxta  eafdem  folidum  retfangulum  contineatur 
fub  parallelogrammo  , & alia  quacumq;  figura  plana  in 
ambitu  contenti  folidi  exiftente,  ipfum  (olidum  reftangu-  « 

lum  erit  cylindricus,  & figura  plana  fupcriusdida  eritil* 
liui  bafis . Quod  fi  etiam  pracdi&a  figura  luerit  parallelo- 
grammum,  Scambo  in  illius  ambitu,  contentum  ijfdcm 
folidum  re&angulura  eritparallelepipcdum . 

Exponantur  dus  inuicem  pcrpend.culares  regula,  BC,CD,fo- 
iidoru  ddcriptib  liu.fub  parallelogrammo, AC,&  figura  plana  qua 
cumque,  HDC, fit  autem  deferiptum  folidum  rcftangulum  fub  cif- 
dem  contentum,  AG 
CH , iuxta  regulas,  B _ 

C,  CD,  ita  tamen  vt 
figura  plana,  HDC, 
fit  in  ambitu  ipfius 
contenti  folidi.  Di- 
co, AGCH,  effecy- 
lindricum  • Quod.n.  E 
AC,CG,  GH.fint 
fupcrficies  cyiindra- 
ceae,  quarum  regula, 

BC , manifefium  eft, 
quod  vcr6  latera  per 
fecantia  para  lela  plana  in  ipfis  defignatafint  aequalia  ipfi  ,BC,  la- 
teri parallelogrammi,  AC,ex  di&is  etiam  cofiare  poteft,fed  maio- 
ris dilucidationis  gratia  fit  ab  aliquo  diftorum  lecantium  planoru, 
in  folido,  AGHC,  produ&ura  redangulum,  1MON , eft  ergo,  IN* 
aequalis,  MO , hoc  eft  ipfi , BC , quo  pafto  idem  de  extern  often- 
demus , in  parallelogrammo  autem,  GC,  eadem  vcrificantur,&  in 
illi  oppofito,  fi  contadus  plani  ipfi,  GC , oppofiti  effent  in  plano  , * 

vt  manifefium  eft,  ergo  perinde  cft  ac  fi  latus  squale  , BC,ambitu 
figura;,  HDC,  extremo  lui  puntto  leroper  ipfi  ,BC , aquidirtanter 
percuriliet  iptam  lupcrficiem,  ADBH  ,delcribendo,critergo,A 
GCH,  cylindricus,  cuius  bafis  cft,  HDC,  figura.  Prafaium  qui- 
dem lolidum  habet  in  ambitu  figuras  iplum  continentes , iedfi  ve- 
limus 
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limus  etiam  cafum  intelligere  cum  tantum  figura  planaeft  in  illius 
ambitu  - hoc  infchemate  ant.  prop. facili  percipiemus,  inqua 
fint  regulas , SI,  IH,  continentes  verO  figurae , Q.I , aM  , quarum  , 
Q1  fupponatur  efle  parallclogrammum  , fed  non  in  ambitu  con- 
tecti eifdem  folidi , quod  fit,  CM,  aM,  ver6fit  figura  plana , quas 
debet  in  ambitu  folidi  reperiri , igitur  confimili  methodo  oftende- 
mus  etiam,  CM,  efife  cylindricum,  in  bafi,  aM,  conftitutum-Quod 
fi  continentes  figurx , Q.I,  IO,  fuerint  ambo  parallelogramma , ac 
in  ambitu  contenti  folidi,  quod  fit,  PI,  manifeflum  eft  nedura,  VI» 
cfl-c  cylindricum,  fed  etiam  eife  parallelcpipcdum , fune  enim  pla- 
na RI,  PB,  parallela,  necnon,  PH , cft  fuperficies  plana  ipfi  , QI, 
parallela,  ac,  PS , eft  plana , necnon  ipfi , HB , fimiliter  parallela , 
quod  ollcndcre  oportebat, 

COROLL ARIVM  I. 

EX  hoc  colligitur , (i,  dutla,EH,  per,  H,  parallela  ,DC , in  paral- 
lelis, EH,  DC , ind  finite  produffis , referiatur  alia  quacunq) 
planafigura,vt,EHC  , folidim  reti  angulum  fub  parallelogrammo 
propofito,  AC,feu  illi  analoga  fuperficie fecundum  r gulam  f Unum , 
GC,&fub  figura , F HC,  in  ambitu  contenti  folidi  exi  tente  , quod  fit, 
AFCH,  ad  contentum  fub  eodem  parallelogrammo  , AC , feu  illi  ana- 
logafuperficie  fecundum  dici am  regulam,  & fub  figura,  HDC, dummo- 
do ea  fit  in  ambitu  pariter  contenti  folidi,  effe  vt  figura,  EHC,  adfigu- 
< huius.  ram,HDC,fu*t  enim  hac  folida , ABFHC,ABGHC  , cylindrici  in  ea- 
dem  altitudine fumpta  refpeSu  bafiun,EHC,  DUC, & ideo  funt  inter 
fe  vt  i pft  bafes,  vnie  c-m  ipfa  fuerint  aquales  etiam  diffa  folidi  re- 
£f  anguli  aqualia  erunt  • 

COROLLARIVM  II. 

HAbetur  infuper  fi  in  eodem  fchem  ite  d icatur  in  parallelogram- 
mo, AC,  quacumq;  parallela , HC,  vt,  l{S  , conflituens  paralle- 
hgrammum,  RG,  re  ft  angulum  foltdu  nfub,  AC,  & figura  plana  ex.g. 
HDC,  eonr  ntum  , dummodo  hac  fit  in  ipfi us  ambitu , ad  re£ta  igulum 
foliium  fub,  nC,  & eadem  figura , HDC , in  huius  etiam  a abitu  exi- 
flente,  feu  fub  quacumq-,  alti  plana  figura  in  eifdem  parallelis  cum.H 
DC, exiflentfdummod > fit  in  ipfiitsambitu,reguhs  ufiem,  BC,CD,  effe 
vt  parallclogrammum  ,AC,  adparallelogrammum,  Cf{,  feu  vt,RC,ad, 
CS  ; Et  fi  fint  ettam  parallelogramma  , Hff , HD,  habetur  etiam  reffi- 
gulum  fohdum  fub,  AC,  CE,  ad  reti  angulum  fohdum  fub,  Pf,CT,effe 
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*treSl angulum,  BCD, ad  rettangulutn , SCV , funt  enm  hac  plana  re” 

3 angui. t bafes  diftorum  rettangulorum  foliiorum  , qua  ex  ditiis  funt 
parallelepipcda  ,fett  cylindrici  eiufdem  altitudinis  fumpu  refpecltt 
diftarum  bafium,  & ideo  funt  vtipfx  bafes , lux  efl  >t  ditia  reftangu- 
la,  fuppofito  tamen  quod  continentia parallelogramma fint  in  ambitis 
contentorum  f olidorum» 

f « 

, annotatio. 

•r 

POcerant  quidem  exhiberi  parallelagramma,  AC , RC,  in  eode 

plano  cum  figuris,  EHC,  CH  D,  & in  eifdem  cum  ipfis  paraJ-  - - 
ielis,  vt,  idY,  pro  > pio,  AC,&,  Hlfc,  proipfo,  RC,  firintelligime. 
-talitcrdelcnpia  i olida  rc&ang.  tam  difta  lub  iftis  in  eodem  plano 
iacentibusfig.  prout  diCtum  elt,  quo  padto  eadcra  intelligi  potuif» 
fent,  fed  cum  nonnihH  difficile  captu  initio  huius  noux  doctrinas 
hoc  mihi  fore  videretur,  eadem  vt  fupra  exhibere  malui , verunta- 
men  valde  expediet  pro  iequemibus  a flue  fieri  dirorum  lolidorum 
mentali  ddcnpciom, exhibitis  continentibus  eadem  iig.  (qu®,pu. 
to,  feraper  planas  erunt  ) in  ciidem  parallclisconltitutis , quemad- 
modum duabus quibufcunq,-rcdis  lineis  exhibitis,  illico  re&angu- 
hira  fubipfis  mentaliter  deicriberelolcmus,  ficuti  & quadratum 
datas  re£t*  lineas  cuiufcumq;  abi  que  eo,  quodiemper  michcma- 
Cibus  ipfadefcripta  exhibeantur,Uc  ergo  & folida  re£ang.&  iolida 
quadrata, fub  duabus  planis  figuris  in  cifdein  parallelis  cxiftentibua 
iuxta  datas  regulas  contenta,  ad  figurarum  confufionem  cuitao- 
dam  & nosquoq;  mentaliter  vt  plurimum  deferibemus. 

THEOREMA  XIV.  PROPOS.  XIV. 

i * . * 

SI  duo  triangula  fuerint  ia  eifdem  parallelis  conftituta. 

Solidum  reiftangoliim  fub  eifdem  contentum  3regula 
altera  di&arum  parallelarum , ac  alia  quadam  illi  in  fub li. 
mi  perpendiculari,  erit  pyramis  ,habensin  bafi  parallelo, 
grammum  re&angulum,  fub  dirorum  triangulorum  bafi.^ 
buscomentumjdummodo  alterum  dirorum  triangui orti 
fit  in  ambitu  contentifolidi . 

Sint  duo  triangula  in  eifdem  parallelis  conftituta,  LK,  ND.ne 
p£,  ABC,  ACD,  in  ba'ibus,  bC,  CD,  in  parallela,  ND,  difj  olitis, 
clcuetur  autem  a puncto,  C,  quatdaro,  Cb,  perpendicularis  ipfi,  C 
* i Vvv  B.Dt- 
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B . Dico  {olidum  re&angulum  {ub  duobus  triangulis,  ABC,  ACD; 
contentum,  regulis, BC,  CF  ,cffe  pyraraidem,  cuius  bafis  critpa- 
rallclogrammum  re&angulum  iub  praedt&is  bafibus,  BC , CD,  pa- 
riter contentum,  dummodo  alterum  diftorum  triangulorum  fit  in 
ambitu  ipfius contenti  lolidi.  Sit  enim  deferiptuui  iplum  folidum 
re&angulum  fub  triangulis,  ABC  , ACD,  contentum,  nempe,  AE 
BCF,  fit  tamen  alterum  ip- 
forura , vt , ABC , in  ambitu 
ipfius  contenti,  (olidi, &,  AF 

C,  fupcrficies  homologa  ipfi, 

ACD,  iuxta  regulam  planu, 

BCF,  erit  ergo,  ACF  , trian- 
gulum, cfio  enim,  quodvnu 
parallelorum  ipfi,BF,  plano  • 
rum,  folidum,  AEC , fccanti- 
um,  in  eo  effecerit  parallelo 
grammum  rcftangulu,  GMIH,  & intriangulo, ACD,  re&am,  IY, 
iam  (cimus,  quod,  HI,  eft  m eodem  plano  cum,  FC , cui  e(l  paral- 
lela , & ambo  (unt  in  eodem  plano  cum , AC , quod  etiam  de  reli- 

3uis  mfuperficie,  ACF,  ipfi, FC,  parallelis  exiflentibus  eodem  mo- 
o offendetur , ergo  iacent  omnes  in  plano  ipfarum,  AC,CF,ergo, 
ACF,  eftfupcrficics  plana  cum  vero  vt,  CD,  ad,  IY,  iu  fit,  CA,ad, 
AI,  & ita  etiam,  CF,  ad,  I H,  erit,  CF,  ad,  IH,  vt,  CA , ad , AI,  er- 
go  tria  punfta , FH  A,  erunt  in  refta  linea,  in  eadem  autem  effe 
offendemus  etiam  reliquarum  ipfi,  CF,  parallelarum  extrema  pun- 
fla  ex  hac  parte,  ergo , ACF , erit  triangulum ; Confimili  autem 
modo  pariter  demonftrabimus,  ABE,  AEF,  elle  triangula  ,&  eft  , 
BFf  parallclogrammum  re<ftangulum,  ergo  folidum , ABF , eft  py- 
ramis , & cius  bafis  parallclogrammum,  BF,  quod  offendere  opus 
erat. 

COROLLARIVM  l. 


EX  hoc  pariter  intelligipotefl , quod  folidum  re8*ng.  contentum 
fub trape^ijs ex.g.MBCltlCDT,  in  cifdem parallelis,  ST  , 

ex  ilenttbus,  regulis  ijfdem,  BC,CF,  eft  fruftum  pyramidis  abf  cijfa  per 
p'anum  baft,  BF, aqutdtftans  ,Dt,  GECl , dummodo  alterum  ditiorum 
trapeziorum  in  ambitu  contenti  J olidi  conjiftat . 


co- 
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COROLLAIUVM  II.  , 

Similiter  fi  comple  tuitur  paral  lelogramma  ,TC  ,Cf{jCO , /olidum 
re  EI  angulum  fub,  Bf,  CT,feu  fub,  0C,CT , contentum,  quod  ejl 
parallelcptpedum  , triplum  erit  contenti  fub  triangulis  prtediEhs  idefl 
pyramidis , oltC . Contentioni  vero  fub  parallelogrammts  , TC  ,£*,  C 
X,  ad  contentum  fub diElrsfrape^ijs  hoc  ejl  ad  fruftkm  pyramidis ,CE 
Cl,  erit  vt  quadratum,  BC,  r e cl  angulum  fub , XI,  1M,  vnacura  ‘ .qua  3V.lm.11s 
drat.  XM,  retentis  femper  iifdem  reg . BC,  CF  • Hac  autem  Vera  funt 
Jiue  latut,  jlC,  (it  commune  prxfatts  triangulis  , feu  parallelogram  • 
mis  jiue  non,acfine  latus, IC, (it  comune preditiis  trapegijsfeu  paral 
lehgrammis  $fiue  novt  facile  m tuenti  innotejeet, 

COROLLARIVM  III. 

PiAtctvltimo foltda  retlangula  fub  diElis  triangulis , regulis  iatn 
diElis , contenta  ,fe  babere  tuter  fe , vt  ipft  pyramides , nempe 
atque  ait * effe  in  pro  portione  bafium , d~  :n  eadem  , vel  tcqualiqus  ba  ■ 
fi  jus  exi  flentia  effit  m proportione  altitudinem  tefpeflu  bsfium  affut/t* 
ptarum,quode(lfimtltilli , quod  aut maduerfum  cfl  in  Cor . 1.  & 1, 
prop,  ant.  circa paral  lehgrammafoli  da  retlangula  continenda . 

ANNOTATIO. 

ADuertc  autem  cum  (olulurn  reftangulum  fuerit  quadratum, 
tunc  vnam  lufficerc  exponi  figuram,vt  ex.  g.  triangulum,  A 
BC,  quod  tunc  sequipollet  duobus  expolitis,  ABC,  ACD;  & con- 
tentum folidum  iub,  ABC',  AC D,  tunc  etiam  dicimus  quadratum 
folidum  ipfius,ABC,  regulis,  BC,CF,haec  autem  planarum  figu- 
rarum quadrata  1'olida  mcntaliter  quoque  vt  plurimum  delcripta 
cffeintclligcmus , vt  etiam  luperius  animaduerlura  fuit . His  au. 
tera  prxpofitis»  nunc  illa fubiungemus,  qua:  aflimilantur  Prop. 

Sec.  Blem.  aciuxta  methodum  indiuifibiiiumlib.  a. prop.  aj.oltc- 
£a  fuere » 

THEOREMA  XV.  PROPOS.  XV. 

1 

SIduajexpofitx  fuerint  fuperficies  folidum  re&anguiu 
iuxta  datas  regulas  continentes , altera  autem  carum 
fuerit  in  quotcunq;  partes  diuifa  per  lineas  fecantes  quaf. 
cunq;  fuae  regula?  intra  di&am  fuperficicm  parallelas,  alte- 
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ra  autem  fuerit  indiuifa : Solidum  re&angFilutn  fub  indi- 
uifa,  & fub  diuifa  contentum , aquabitur  folidis  re&angu- 
lis  fub  eadem  indiuifa , & fub  partibusdiuifae , regulis  i jf- 
dem,  contentis. 


Sint  duaexpofitafuperficics,,AC,CH»foliduna  retfangutum , 
FC,  iuxta  regulas,  kC,  CB,  continente#,  earum  autem  altera , vt, 
AC,  fit  diutia  in  quotcumq;  parces,  vt  per  laneam,  DEC  , recan- 
tem qjuafcumq;  intrafupcrficicm,  AC,ipfi  regulae,  BC,  parallelas, 
in  duas  partes , DEC , ADECB  ,ipla 
vcr6,  HC,  fit  indiuifa#  Dico  folidum  F 
contentuca-fub  indiuifa,  HC , & fub 
diuifa,  AC , ideft  , FC , aquari  folidis 
contentis  fub,  DEC,  CH,  & fub  , DE 
CBA,  & fub  eadetn  ,CH.  Inrelliga 
tur  ergpquandam  redam  lineam  fer- 
fi  pcripfam,  CED,indefinitc  produ- 
dam  , donec  totam  percurrerit , ac 
femper  raoueri  ipfi  regula , KC,aqui- 
diffanter,  deferibet  ergo  fuperficiem 
cylindraceam , qua  fit , K.EH , & ab- 

fcindet  a fuperficicbus , FK,  AC  ,fu-  A C • . • 


ii 


perficies cylin iraceas,  HIK.DEC,  &,  HC,  cil  cylindracca,&  ho& 
fiuc  fit  in  ambitu  coment?  lofidi , fiuenon  , aHbquinnon  poffen* 
latera, qua  per  folidutn , FC, fccantia  plana,  ipfi.GC,  aquidifla* 
tia  fignantur  in  ipla  luperficie,  HC,  omnia  vni  regula , kC  ,aqei~ 
difiare,ergo-folidum,  HlKCED»fuperficiebus  cylindcaceis  com- 
prehenditur, quarum  regula funt , kC,  CB,inuiccm.  perpendicula- 
res  ergo  fi  folidutn,  IIlkCED,  fecetur  planis  ipfi,kB,  parallelis  fiet 
in  folido  parallclogramma  ipfi,kB,*quiangula,  hoc  eif  rettangu- 
Fa  ,& ideo  didum  iolidum  erit  folidum  redangulum  contentum 
fub,  HC,CED,fupcrficiebusi  Eodem  modo  offendemus,  HlkG 
EDAG,  effe  folidum rcAangulum  contentum  fub  fuperficic,DlC, 
hoc  cft,  Dk,il  i homologa  iuxta  planum,  BK,  ac  fub,  DECBAweft 
autem  folidum,  FC,aquale  duobus  folidis , HIC , CIHFB , fimul 
fumptis,  ergo  folidum  reftongulum  contentum  fub  indiuiia  fuper- 
ficie,  HC,  & fub  diuifa,  AC,  aquale  efl  folidis  redangulis  conten- 
tis fub  eadem  indiuiia,  HC,  & fubpartrbus  diuifa  , DEC , DECB 
A,  regulis  femper  ijulcm , BC,CK,  retentis , quod  offendere  opus 


erat. 


CO- 
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EXpofitafigurapUna  quacumq;  BGEO , in  parallelis,  jlC , DF,  & 
affumptispro  regulis  ,DF,FH,  muicem  perpend.tulanbuslsta 
tamen  *t,FH,(ic  extra  planum  parallelarum,  a b • c. 

A.C , DF , primo  colligitur,  fi  ipfa  figura  per  * 

falam  lineam , BK,  (fecantem  q tafcumq;  m.*  [ l \\ 

tra  eandem  figuram  ,ip fi  regula,  DF , parat-  I / 

//*//■» r 1 F M i m 


telas  aefcriptibues)  dimdatur  wcunq,  qua' 
dr  atum  f otidum  fub  indiuifa. , BGEQ  , & fub  j>“ 

eari.-m  f!  II  1 + 0 VIII*  J • A » «i.  (7  ..II 


eadem,  BGEO , quatenus  dtuifa,  aquari  reti  angulis  [olidis  fub  eadem 
indiuifa,  BGEO , /»6  partibus , BGE  , BOE  - 

COROLLARIVM  IL 

Colligitur  fecundo  reti angul^rqfoh  dum  fub  indiuifa,  BEO, & fub 
dtutf i , BGEO,  aquari  reti  angulis  f otidis  fub  eadem  tndiu  tfa  ME 
0,&  fub  parte,  BEO,  hoc  efi  quadrato  Coli  do , BEO,  & reti  angulo  f— 
lidofub,  BEO,  BEG.  75  * 

a COROLLARIVM  IIL 

4 - fv-  • 

SOlligrturtektb  quadratum  folidum  ipfius  , BGEO,  aquari  retia- 
gdtisfolidisfub,  BGEO,  ac,  -piriufq ; partibus , BEC,  BEO  , per 
prim.&  fub  inde  aquari  quadratis  partium  ,BEG,BEO,  matum 
reti  angui  obis  (ub  ei  f dem  partibus  , BEG,  BEO,  per  Cor,  ant. 

\ COROLLARIVM,  IV. 

COtligitur  quarto, fi  linea,  BjE,  bifariam,  B7qE,  verb  non  bifarii 
fecen - ditias  jpfi,  DF, parallelas  : Beti  angulum  folidum  fub  in 
* J ^ fu^dlu,fa  > BGET% , per  tpfam,  BJE , aquari  retian- 

gplof olido  fub  eadem  indiuifa, BT^EO,  & fub  partibuf,  BlETf,  BGEI , 
diutfa,hoc  ejl  aquari  retianguio  fub  eadem , B7^EO,&  fub,  BIEO,cum 
fotidoretiangulofub,  B0£2^  BT^EI,  cui  fi  addatur  quad.fotidum,Bl 
, (ex  quibus  integratur  retiang  J olidum  fub , BlEO , BIEIq  , per 
Cor,primum)  fiet  quadratum  folidum,  BEO,  cui  aquabitur  reti  angu- 
lum folidum  fub , BGETsf,B7^EO,  cum  quadrato fotido figura,  BIEJV, 
intermedia  fetantibus  tineis,  BJE,  BlqE , liceat  autem , cum  dicimus 
reu  angulum  folidum  fub  duabns  figuris , fubintelligcre  femper  con- 
centum, br unitatis  gratia,  etiam  fi  non  expwriatur , ?t  tn  planis  fieri 
ron fiant.  * • * £ 
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Colligitur  quintb  , $ fuppoiupnus , BIE , bifariam  fec are  ditias 
ip(i,  DF,  parotidas  in  figura  , BGE7{ , & deinde  t llt  s adi  ungi , 
BT^EO, figurato  ineifdem  parallelis  cum,BCE7{, confUt  utam;  retian- 
S^um  folidim  fub,  BGEO ,& fub,  B7{E0  , hoc  cfl  vnnmfub,  BGF.I , 
feu,  BIE2{,&fub,  BT^EO,  indiuifa , aliud fub  , BIEO  , &fub  , B7S(E 
0,xum  quadrato  folido,  BlE~b[,  ( quod  iunUum  reti  angulo (olido  fub, 
BIE 7\£,  BT^EO,  facit  retiangutum  folidum  fub,  Bien , BIEO  » per  Cor, 
-• ) aquari  quadrato  fotido  , BIEO,  per  Cor,  ,boc  efl  reti  angulum  fo • 
hdam  fub  figura  compofita  ex  propofita,  BGETs{,&  adieSa,B7fEO,& 
fub  adteci.t,3sEO,  cum  quadrato  f olido  ,BIE7^,  dimidia  tpfius  propo* 
/ita,  aquari  quadrato  foltio , BIEO,  compofita  ex  dimidia,  BIEN , & 
adietta , B1S[EQ  \ > / ' < . ~J  - ■ j-  - 


x COROLLARIVM  VI. 

* ' 

Colligitur  fextb,in  eadem  fig.  BGEO,pofito,  quod  per  lineam  tan- 
tum, B7^E,fecentur ditia  parallela  ipfi,  DF , quad.  folidum  fi- 
gura, BGEO,  cum  quJdraio folido figurb„B7{  a > C 

EO, aquari  retiangulo  folidobis  fub, BGEO, &,  TT^T  * « 

BTqEO,  figuris  contento,  cum  quadrato  folido  * ' ' 

nhqua  figura,  BGET^.  7^am  quadratum 
/olidum,  BGEO, aquatur  quadratis  folidts,BG 
E7{,B7qEO,tum  duobus  reti  angulis  folidis  |>  j?  fC 
fub  e tfdem  figuris  , addito  ergo  quadrato  folido  communi,  BT^EO,  fient 
quadrata  fohdt  figurarum,  BGEO , B7\£EO,  aqualia  duobus  reti  angulis 
folidis  fub  figuris , BGE  BT^EO,  cum  duobus  quadratis  folidis,  Bn 

EO,  boc  efl  duobus  retlangulis  folidisfub , BGEO,  B^gEO  , cum  qua- 
drato folido,  BGET^, 


COROLLARIVM  VII. 


Colligitur  feptimb,  fi  propofita  figura,  B GE  7^,  diuidatur  per  li- 
neam, BIE,  ditias  quoqjparallelas  ipfi,  D F,fuaHtcm,rctian- 
gulnn  foltdam  quater  fub,  BGE  l E 7^,  cum  quadrato  folido , 
BGEl , aquari  quadrato  folido  figura  compofita  ex,  BGE  7\^>  & 
figura , B I E 7^  , feti  illi  homologa  , qua  fit,  B 7 \^£  0 , Duo  t nnn 
rettangulafohd  i fub,  BGE  7^,  BIE  7N(,  cum  quadrato  folido, B GEI, 
aquantur  duobus  qu  liratis  folidis,  B G E7^,B  I E 7\(  , ex  Cor.  ant, 

boc 
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ho"fi  i&Mh  fMh , bceT^.bt^eo,  Miti,  cmmunliuMu, 

, BG£7\(,  B/EW,  t«»,  ,L*«0  /i. 
. J £G£/ , aqualia  duobus  quadratis  fohdis , BGETst , /ftV£0 , ck» 

d“ob£  rf™g*l'sfol,dn  fub,  BGET^  BT^EO , hoc  efi  quadrato  foih 
do,  BGEO,  fer  Cor,  Tertium.  7 : 

COROLLA  R I VM  VIII. 

P f^/^aub,  fi  figura,  BGEO,  fetetur  -ut  in  Cor.  4.  Wr*4 

B?^£0'  ^ quadratorum  fol,- . 
r , \ • quad.folidum,  BGE7^,  aquatur  quadra- 

T-lf  i r BGEl' B1E1^  cum  dltobus  langulis  jilidis  fub,  BGEi,Bi 
per  Cor.  Tertium,  idtfi  cum  duobus  reQangults  fohdis  fub,BlEO, 
ya™°  v&tpfi  tBGEl%)&,  BlE^,  qutbuifi  addatur  refiduum  qua - 
dratum  fohdum,  B MEO,  fiunt  duo  reUangula  fohdd  fub,  BIEO,BIE 
Hu  uirjj0foh4o,  B7y  EO,  aqualia  quadrato  fohdo , BIEO.feu, 
J’  C‘im  fiuadrato  fohdo,  BIE2^,  igitur  quadrata  fohda,  BGEM,B 
syj-O,  dupla  funt  quadratorum  fuhdorum ; J?G£/,  £/£2^.  X 

COROLLARIVM  IX. 

Oll igitur  nono , fuppofitis  in  figura  feSionibus  ipftus  Cor.  X.qua- 

BGFt  ^Z*/0  **’  BGE0>BKE0’  dupla  ejfe  quadratorum  [olidorum, 
BGEl,  BIEO,  Etenim  quadratum  fui, dum,  BGEO,  aquatur  per  Cor  2. 

CUm  d*obusreB*ng»hs Johdis  fub,  BG 
El,Jeu,  BIET^  ait  homologa,  &,  BIEO,  qua  duo  reElangulafohdt  fa- 
CJ™‘ ‘Um ‘f  uadrat0  fol  tdo  , B7S(EO,  rtfiduo,  quadrata  fohda,  BIEO,  Bt 

j * BIE?  I erg°  1Uadrata  f°ilda  > BGEO  , BTslEO , dupla 

funt  quadratorum Johaorum,  BGEl,  BIEO , X r 

■ - • :*  ' * - 1 

COROLLARIVM  X. 

Olligitur  decimb,  & vltmbjt  tandem  ex.g . linea,  BT^E  ,feeet 
tntra  figuram, B7qE,  ipfi  DF,.aquidifiantes  ,fccun- 
aum  extremam,  ac  mediam  rationem  , ita  vt  maior  portio  cuiufcumqj 
“*e*fitex-S‘  “‘fo*ra,  BGET^,  retlanguluru  folidum  fub,BGE 
O.B-yEO , aquar,  quadrato  fohdo  , BGE\,  bac  enim  fohda  erunt 
aquatu  er  analoga  tuxta  regulam  planum,  DF  H ,ex  eoquodm  vnoquo- 
que  eidem  oaralleloru  planorum  ipfafo  tdafccantiu.ac  capientiu  vnZ 
re  angulum,  & vnum  quadratum , fttmper  re li angulum  ejl  aquale , 

quadrato  in  eodem  plano  exiflenti,  AiN. 
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» * * 

DDuertatur  autem  me  in  omnibus  fupra  pofitis  Corollariis 
iupponerc  fecantes  lineas , parallelas  ipfi,  DF,  in  didis  figu- 
ris, non  nifi  femel  occurrere  eidem  rea*  finea^  vt,  BfE,  femel,  ac, 
BNE,  icorfim  femel  tantum  ; ipfas  verb  parallelas  ad  ambitum  fi* 
gurae terminarjj aqfmguEas integras  eife , cjuod  ktiam  fuppono  in 
prop.  2 j.  lib.  i,  integras  autem  ertc  fubintelligo ; cum  in  plurcs  r<- 
aas  lineas,  aliquo  interuallo  feparatas , per  ambitum  figurx , qux 
ab  eadem  regulae  parallela  efficiumur,difiungi  minime  comperien- 
tur, in  quo  lcnlu  friat  ledor  (ne  quis  circa  hoc  hxfitaret)  me  fem- 
per  in  his  fibris  hunc  tertmnu  vfurpare,  fciat  infuper  cafde  regulas , 
£>F,FH,proomnibas  leitiperretineri.Hsc  aute  fcgnius,quam  for- 
te par  erat,  a mc  nunc  explicata  tunc  ,fed  cum  Propolmones  Lib. 
3ec.  Eiem.  haec  imitarentur , & infuper  confimilis  doctrina  , adhi- 
bita tamen  indtuifibilium  methodo,  tradita  iam  fuiflet  Lib.:. Prop. 
z$.  idedne,  rerum  fimilirudo  faftidium  pareret , currenti , vt  ita  di- 
cam,calamo  adnotatalimt.  Ex  kipradidis  autem  facile  d?  Intel- 
ligere  nomen  quadrati  1 olidi  alicuius  figuras  planas  aequipollere 
nomini  omnium  qu^dr^|t)^ifi(eujlid4m  figurae,  & nomen  rectan- 
gulilolidi  fub  duabus  figuris  aequipollere  nomini  rcflangulcoun 
lub  eildem  figuris , quibus  quidem  in  methodo  indiuifibifium  rte* 
bamur,  ex  quo  patet,  vt  fic  nos  indefinitum  planorum  nuprkfum, 
eu.tare,  cui  ipforum,quas  rc&angula  (olida  appellauimus,  folidita* 
tem  fatisconcinneputofubftituimus.  His  autem  pannis, frquen- 
tium  propofitionura  detnonitrationes  tum  quae  luperfunt  1. 2.  tum 
Hb.  3.  4.  ac  5.  paucis  mutatis  cqmpendiofiflime  per  hanc  nouam 
methodum,  abfq;  (olidarum  figurarum  rircumfcriptione,&  interi- 
ptione,  vt  al  j conlucucruor>necnon  facile , ofteodemus,  per  hxci 
verbProp.  2 3»Lib. ».  iam  fatisfa&um  efle  mamfefto  apparet . 

/ : v T • a i - :•  '■ 

THEOREMA  XVI.  PROPOS.  XVI. 

COnfpc&adenuo figura  Prop.  30.  lib.  2.  & afTumpta 
rcgula,FD9  & alia,  qu*  a punito  , F.quomodocunq; 
intdligatur  eleuarafuper  planum , AF , perpcndiculariter 
ipfijFD.  Rcdangulum  folidumlub,AE,EC, adrtfdan- 
gulum  folidum  fub,  ADEC,  trapezio,&  triangulo,  CEF  re- 
gulis iam  ditiis,  contentum, erit  vt.DE.ad  compotitam  ex  !. 
DEj&^.EF.  • Hoc 
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Hoc  oftcndetur  eodem  modo  ,ac  infupradi&a  prop.  jo.  lib.  1. 
mucacistantumfupraduftis  nominibus,  nempe  fi  vbi  dicimus re* 
ttangula  fub  duabus  quibuidam  figuris , hic  dicamus  re&angulum 
folidum  fub  eifdem  figuris,  ficuti  etiam  cumdicumur  omnia  qua- 
drata cuiutdam  figura;,  nos  illius  vice 
nunc  fubftituemus  nomen  quadrati  to- 
lidi  eiuldcm  figura;, vt  Cupra  dicebatur. 

Igitur  cum  re&anguluro  folidum  fub 
trapezio,  ADEC,  diuifo  per  lineam, B 

E, &  fub  triangulo, CEF,indiuifo, ae- 
quetur rcftangulo  folidolub, AE , & 
triangulo,  CEF,  vel  triangulo,  BEC,& 
re&angulo  iohdo  fub  triangulo , BEC, 

& triangulo, CEF,  primd  patet  reftan- 
gulum  iolidutn  fub,  AE,  EC,  ad  rccfcang.  folidum  fub , AE  , & trii- 
gulo,  BEC,cfle  vt,  Bf,  ad,  BEC,  ideft  vt,  DE,  ad  j.  DE,eft  enim» 
BF,  duplum  trianguli,  BEC.  Similiter  reSanguIura  folidum  fub, 
AE,  EC,  ad  quadratum  folidum,  BF,  eft  vt  reftangulum,  D EF,  ad 
quadratum, EF, ideft  vt, DE, ad,  EF , quadratum  ver6  folidum  , B 

F, cum  fit  triplum  quadrati  folidi , CEF,  & quadrati  folidi,  BEC, 
erit  etiam  triplum  duorum  reft angulorum  folidorum  fub,  BEC, CE 
F,  (quadratum  (olidum  enim , BF , oftenfum  eft  aequari  quadratis 
folidis,BEC,  CEF,  cum  duobus  reflang.  folidis  fub  , BEC  ,CEF,) 
& ideo  erit  fexcuplum  re&anguli  folidi , fub,  BEC , CEF , ideft  erit 
ad  illud  vt,  EF,  ad  fui  f ergo  ex  aequali  reftangulura  folidum  fub, 
AE,EC,adreftanguluro  folidum  fub,  BEC,  CEF, erit  vt, DE, ad 
b EF,&ad  rcftangulum  folidum  fub,  A E,  & triangulo,  BEC,feu, 
CEF,  oftenfum  eft  efle  vt,  DE,  ad  *.  DE,  ergo  colligendo  rcftan- 
gulum  folidum  fub,  AE,  EC,  ad  refiangulum  folidum  fub,  AE,CE 
F,  & fub,  CBE,CEF,  ideft  fub  trapezio,  CAL  E,  & triangulo,  CE 
F,  erit  vr,  DE,  ad  compofitam  ex  j . DE,  & {.  EF  ,quod  oftenderp 
opus  erat. 

ANNOTATIO. 


Praefentetn  propofitionem  denu6  fecundum  banenouam  me- 
thodum oltcndere  volui , vtadhuus  imitationem  , reliquae 
fuppleri  poflint,  in  quibus , non  alia , quam  fupradiftorum  nomi- 
num mutatione  fa6la,dcmonftratio  fimillima  fit,  cum  ea  pariter 
fuerint  ftabilita  principia , vt  in  antecedentibus  potuit  ftudiofus 
animaduertere,  quae  princip  is  methodi  indiuifibihum  fimilia  ap- 
parebant, lufficict  ergo  tales  propofitiones,  tantum  innuere , cum 

Xxx  ilia; 


fi -huius; 


Ceroii.»: 
ii.  huius. 
Corolla 
f i huius. 
Corolla, 
14. huius, 

Coro.iy. 

huius. 
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illae  non aliaauttutatianem , quam  praedicam  infuis  demonth-a* 
cionibus , popolcere  videbuntur.  Quoad  regulas  autem , luxta 

Suas  dicimus  lolida  re&angula  contineri,  poterimus  etiam  v»cc 
uarumvnara  tantum  retinere,  provtin  methodo  i ndiuifibuium 
cffe&um  eft , vt  ex.  g.  in  fig.  huius  prop.  poterat  fumcere  ipia,  DF, 
altera  enim  regula  non  aho  fungitur  offitio  , quam  determinandi 
cum  priori  regula  vnum  planum,  cui  plana  tolida  rc&angula  feci* 
tia,  ac  in  illis  rc&angula  plana  producentia,  aequidiftant,  & hoc  m 
antcCedentibus  cffc<3umeft,  vt  clarior  folidorum  rcftangulorum 
delcriptio  haberetur,  in  pofterum  tamen vnam  tantum  regulam 
innuemus,  alteram  taciti  fubintclligentcs , dum  pr*fata  vni  cuida 
clle  parallela  fcmpcr  lupponere  debeamus  , erunt  autem  exdem 
regulae,  qui  inpropofitionibus  infra  citandis  adhibitae  fuerunt,  nui 
alias  regulas  innuendi  quandoq;  ncceflicatem  habuerimus . 

THEOREMA  XVIL  PROPOS.  XVII. 

IN  eodem  Prop.  30.  Lib.  2.  fchennate , regula  eadem  ibi 
ailumpta,re&angulum  folidum  fub,  AF,  FB,  ad  rc&an- 
gulum  folidum  fub  trapezio , ADEC  > 8c  triangulo , BEC> 
erit  vt,DF,  ad  compofitam ex,  l.DE,&  EF . 

Haec  o (tendetur  vt  ibi , prseditta  tantum  nominum  mutatione 
fafta , vt  medttanti  innotefeet . 

THEOREMA  XVIII  PROPOS.  XVIIL 

IN  fchemate  Prop.  ji.eiufdemLib.  a.  regula  eadem, 
re&angulum  folidum  fub,  AO,  OB,ad  re&angulum  fo- 
lidum fub  trapezijs,HACN.  MBCN  ,eft  vtreChmgulum, 
HOM,ad  re&angulum  fub,  HO,  MN , cum  rc&angulo  fub 
compofitoex  ,.HM,&  ;.NO,&fub,NO. 

Haec  fimiliter  vt  antecedens  expedietur. 

THEOREMA  XIX.  PROPOS.  XIX. 

IN  fchemate  Prop.  32.  Lib.  2.  fimiliter  regula  eadem 
retenta,  re&angulum  folidum  fub , AE,  ER, ad  rc&an* 

gu. 
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g ulura  folidum  fub  trapezijs,  ADEC,CE$R,erit  vt  redhn- 
gulum,  DES,ad  re&angulum  fub,  DE,  & compofita  ex,SF, 
& . FE.vnacumretf angulo  fub,  EF,&  compofita  exi.  E 
F,&:.FS. 

Eiaec  etiam  vt  antecedentes  abfoluetur . 

ANNOTATIO. 


HVcufq,-  Propofitionibus  Lib.  i.quae  reftauratione  indigere 
videbantur  tatisfaftum  cile  manifefto  apparet . Reliquum 
eft,  vc&  lequentium  Librarum  Propolitiones  denud  perpenden* 
tes,  per  hanc  nouatn  methodum  a nobis  quoq;  & ipfae  reiiauren- 
tur , quod  maiori , qua  heri  poterit , breuitate , ac  facilitate , nunc 
prxftarc  conabimur . 


THEOREMA  XX.  PROPOS.  XX. 

ASfumptocx  Schemate  Prop.  i.  Lib.  3.  femicircolo, 
vel  lemicllipii,  EPR,  circa  diametrum,ER  jfimul  cu 
applicata,  EP,  qua?  etiam  fit  regula,  & para  Ut  Jogramrao,  H 
B,  iuxta  quemlibet  trium  ibi  allatorum  cafuum  nuncoften- 
demus , confpe&a  etiam  illa  figura , quadratum  folidum 
portionis,  DEP , ad  quadratum  folidum  parallelogrammi* 
FP,  effe  vt  compofita  ex  t . t B,  & . . BR,  ad  ipfara  a BR . 

Producantur  enim  indefiniti  verius,  B,  E,  ipi$»  PB,H£,bt  fiant, 
B 9t,  EG,  lingula  aequales  ipfi,RE,&  iungantur,G$t  .capiacurq; 
BX,  aqualisipfi,  BE,  & per,  X,  agatur,  XL,  parallela,  ER , & tun- 

tatur,  aE,  ac  fit  quajcumque»  CN, applicata  in  lcmiportione,  EP 
, quae  producatut  indefiniti  G L E N 
hinc  inde  vtlecet,  HP,vtin,  M, 

EX,vtin,  l),LX,vt  m,Z,&G9f, 
vt  in,  Q^j  lunt  ergo,  GB  > LB,  G 
X,  paraUelogramma,&>  9?X,  ell 
aequalis,  R B,  XB  , autem  ipfi , B 
E,  vnde  re&angulum  , ijrXB , ell 
aequale  re&anguio,REE,  hoc 
cil,  in  circulo  quadrato,  BP  - ea- 
dem ratione  ollendemus  tum  reflaogulum,  QZC,*quari quadra- 
to, CM,  tum  re&angulnns,  QDC , *quari  quadrato , CN , & hoc 

Xxx  2 ideo» 
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idem  probabimus  circa  alias  quafcumque  applicatas.  In  ellipft 
verri  oftcndcmu9  rc&angula,  ptXB,  QDC,  cffc  vt  quadrata,  BP,  C 
N,  Gcut  rcftaDgula,  ptXB,  QZC,  vt  quadrata , BP , CM . Ergo  fi 
inteliigamus  folidum  rcdangulum  fieri  fub  parallelogrammis,GX, 
XE,  & quadratum  folidum,  EP, 
communi  regula,  B P,  erunt  haec 
folida  inter  (e  aequaliter,  vel  pro-  ( 

portionalitcr*analoga,cumfint  Q | — Z|  ?c 
in  cifdem  planis  parallelis,  nem-  1 \/  jb  V p 

pe  tranfeuntibus  per  lineas,  $zP,  ** 

GH,  & quaecunq;  plana  his  pa- 
rallela pnefata  lolida  fecantia , 
producant  in  ipfis  aequales  figu- 
ras planas,  vel  laltem  proportionales,  ficut  patuit  de  re£iangulo,Q 
ZC,  aequali  quadrato,  CM;  veladidemexmente,  vtre&angulum, 
^XB, ad  quadratum,  BP  . Eadem  ratione , quia  ptobauimus  re- 
ttangulum , QDC , aequari  quadrato , CN , vel  ad  idem  efle  vt  re- 
dUnguIum,  9^XB,  ad  quadratum,  BP,  concludemus  foliduin  retia* 
gulu  lub  trapezio, EG#X,&  triangulo, EXBjeficjqualiter, vel  pro- 
portionalicer, analogum  quadr.  folido,  EBP,  iuxta  communem  re- 
guIara,BP ,igitur  redtanguium  foiidum.lub  GX,XF, aequabitur  qua- 
drato (olido,  EP,  & rcftangulum  folidum  fub,  EG$fX,EXB, equa- 
bitur  quadrato  folido,  EBP,  vel  faltem  erunt  proportionalia  in  el- 
lipfi,  ergo  quadratum  lolidum,  EP,  ad  quadr.  folidum , EBP,  erit 
vt redtanguluro folidum  fub,GX,XE,  ad  rc&angulum  folidum 
fub,  FGijiX,&,  EXB,  hoc  eft,  vt , ijtX , ad  compofitaro  ex  I-JtX, 
ot  -*.XB,ideft,  vt,  RB,  ad  compofitam  ex  !.RB,  .BE  ,ergo , 
is.  hmus.  iterum  confpedla  figura  prop.r.lib.  j.  quadratum  folidum  portio- 
nis, DEP,  ad  quadratum  folidum,  EP,  erit  vt  compofita  ex  BE , 
BR  ,ad  iplam  ,BR,  cum  enim  femiportiones  ,DEB,BEP, 
fint  homologa  fecundum  regulam  planum  tranfiens  per  regulam  , 
BP,  cui  aequidiftant  plana  folida  fecantia,  ficut  etiam,  FB , BH  ,& 
Cor.j.  jj.cum quadratum  (olidum  figurae, FP,  diuilae  peri  neam,  EB,  asque* 
huius.  tur  quadratis  folidis,  FB,  BH,&  duobus  redlangulis  folidis  (ub,  FB, 
BH,  idefi  quatuor  quadratis  folidis,  BH,  iceri  quadratum  ioJiJuro, 
FP,  quadruplum  erit  quadrati  (olidi , BH , ficut  etiam  patebit  qua- 
dratum folidum  portionis,  DEP,  quadruplum cfie quadrati  (olidi 
femiportionis , EBP , ergo , vt  quaaratum  folidum , EBP  ,ad  qua- 
dratum folidum, BH,;ta  eft  quadratum  folidum  portionis, DEP, ad 
quadratum  lolidum,  DH,  idefl  vt  compofita  ex  {.  B £,&  ] . BR,a  J 
ipfam,  BR,  quod  offendendum  erat . 


i.  huius. 

j. huius. 
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CORO  LLARIVM. 

Ex  proxime  diSii  mani  felium  effepotefl  quadratum  f olidum  citi  a f- 
cumq,  figura  circa  diametrum , regula  baji , quadruplum  efla 
quadrati  folidi cui ufuis  eiufdem  portionum , quot  ab  ipfa  diametro  jc* 
parantur . 

ANNOTATIO. 

«• 

POfterior  pars  prop.  i.  lib.  j.  oftcndetur  vt  ibi  difta  nominum 
tantum  mutatione  fa&a  cum  Cor.  ficut  etiam  prop.  *. 

THEOREMA  XXI.  PROPOS.  XXI. 

ASfumpto  cx  fchcmate  prop.3.  femicirculo.ve!  femiel* 
iipfi,  ASFD,  circa  diametrum,  AD,  fimul cum  appli- 
catis, RF,  MS , quarum  altera  fit  regula , & parallelogram- 
mo,  NR.oftendemus in  illius  figura  , quadratum  folidum 
FB,  ad  quadratum  folidum  portionis,  ICFS  ,efle  vt  re&an- 
gulum , DR  A , ad  reSangulom  fub , DR , & fub  compofica 
ex(».RM,&  cx,MA,vna  cura  re&angulo  fub,  RM  ,&fub 
compofita  ex  {.  RM,  & ’.  MA . 

Producantur  enim  indefinite  ipfae  applicata , SM , FR  , verfus » 
MR»  a quibus  abicindantur,  CR,  HM,  fi.igillatim  ipii,  DA,xqua- 
lesj  vt  etiam , GQ,  HK , fin- 
gillatim  pariter  aequales  ipii, 

DR , & , YR  , LM , a:qualcs 
ipfi,  M A,  & iungantur,  HG, 
kQ,  L\r,  QL,  & fit,  TX,qu? 
ciraiq;  inter , RF,  MS, diame- 
tro, aD,  fmnlucr  applicata , 

» quae  indefiniti  hincinde  ex* 
tendatur  lecans,  Nr , in,V  ,A 
D,  in,T,  LY,  in,  I,LQ,nvO,KQ,ir,Z,&  ,HG  ,in,P.  Erunt 
ergo,HQ,K.Y,LR,paiallelogramraa, & reflangulum,GQR,a> 

?uabiturreftangulo,DRA,cum  autem,  GQ,  fit  aqualis,  DR,&, 
R,ipfi,  MA, erit, QY, «qualis, RM, hoc elt  ipfi,  \L,efi  autem, 
QY,ad,  YI<vt,GJ, ad, L,crgo, OI, aequatur,  iL,  idcft,TM,  &,Z 
1,  ipfi,  RM,  ergo,  ZO,  aequatur , R i , ergo  reaangulum,  POT,  a> 

qua- 
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quatur  quoq;  re&angulo , DTA , ergo  vt  rcdangulum , GQR » 
redangulum.POT,  iiarcdangulum,  DRA , erit  ad  redangulum» 
DTA,  hoc  eft  ita  quadratura , RF , ad  quadratum , TX  .ergo  per- 
mutando rcctangulum,GQR , ad  quadratum , RP  , erit  vt  reftan* 
j.  huius,  gulum , PO  T,  ad  quadratum  , TX , quod  & in  reliquis  huiulmodi 
oftendcturfpatijs  ergo  rc&angulum  lolidum  fub  trapezijs,  LHG 
u°huius’  Q»  LMRQ,  & quadratum  folidum,  MSXFR,  erunt,  vel  aequaliter 
S'  ' in  circulo,  vel  proportionaliter  analoga  in  cllipfi,  ergo  erunt  inter 
fcvtrc&anguluro,  GQR,  & quadratum,  RF,  lunt  quoq;  inter  fc, 
fcd  vt  redangulum,  GQR,  ad  quadratum,  RF,  fic  etiam  etle  qft£* 
demus  reftangulura  folidum  fub,  HQ^QM,  ad  quadratura  folidu, 
NR,  ergo  rcdtangulum  folidura  fub,  HQ^QM , ad  quadratum  fo- 
lidum,  N R,  erit  vt  redang.  folidum  fub,  LHGQ,LMRQ^ad qua- 
dratura lolidum , MSXFR,  & permutando  reftangulum  lolidum 
fub,  HQ,  QM,  ad  re&angulum  folidum  fub,  LHGQ,  LMRQ>  erit 
vt  quadratum  folidum,  NR  ,adquadratura  folidum , MSXFR  ,eft 
autem  rc<ff angulum  folidum  lub  ,HQ,QM»ad  reflangulum  toli- 
. . dumlub,  HGQL,LQRM,  vtre£langulumfub,GQR,adrc&an- 
1?,hams’  gulum  GQ.;  & fub  compofita  ex  J.QY,  & e*,  YR  ; vna  cum 
redangulo  fub,  QY,  & fub  compofita  ex  J.  QY,  & }.  YR » hoc  eft 
vtrctlangulum,  L>RA,ad  rcclangulum fub,  DR,&fub  compofi- 
ta ex  ].  RM,  6 i ex,  MA,  vna  cum  re&angulo  fub,  RM,  & fubeb- 
pofita  ex|.RM,&  [•  MA,  ergo  fic  etiam  erit  quadraturo  folidum 
N R,  ad  quadratum  folidum  iemiportionis , MSXFR , & ita  etiam 
quadratum  lolidum,  QF,  a i quadratum  lolidum  ipfius,  ICFS.con- 
ipe&a  figura  didas  prop.  j.  quod  oftendere  opus  erat . 

ANNOTATIO. 

POflerior  pars  didas  Prop.  3 . offendetur  vt  ibi,  folita  nominum 
mutatione  fada , ficut  etiam  Prop  4.  Prop.  5.  relfauratione 
non  indiget;  Cor.  auicm  deducetur  eodem  modo,  vt  ibi  mutatis 
tantum  didis  nominibus  , fiunt  enim  quadrata  folida  figurarum 
huius.  'j^ctn  parallelis  n ciufdem  Ichcmatc  interceptarum,  figuras  folidj 

3‘  ‘ ' aequaliter  analogae,  vnde  etiam  lunt  aquales , ex  quo  concluditur 

deinde  Corollarium  eodem  modo, quo  ibi  fadumeft  . Prop.  6» 
cum  Cor.  Prop.  7.  8.  9>  cum  Cor.panccr  vt  ibi  offendentur,  muta- 
tis nomi mbus,  vi  mpra  Prop.  to.fic  patebit  probabuntur  cmpi  fi- 
gura, AFH,  AGH,  efle  proportionaliter  analogae,&  ideo  effe  inter 
ie,  vt , FH,  HG,  eodem  modo,  quo  ibi  fatturo  clt , ex  quo  fimiliterr 
concludetur,  AFVT,ad,  AGVS,eltc  vt,  FT»ad,  GS ; &i  non  dif- 
flari- 
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fimiliter  in  Cor.  colligemus  quadratum  folidum,  AFVT , ad  quad 
folidum,  AGVS,  effe  vt  quadratum,  FT,ad quadratum,  GS,fubau- 
di  tamen  in  iiiius  fchemate  fecundas  diametros, FT,GS,efle  in  cad£ 
rcifta  linea.  Prop.  t j.  cum  Cor.  demonftrantur , vt  ibi , Prop.  vero 
12.  fimiliter,  folita  tantum  nominum  mutatione fa&a.  Prop.  i 3. 
oftendetur  quoque  mutatis  nominibus, &c.in  qua  aduerte  pag.»7» 
lin.  12.  fuperflue  dici  in,  EF , quadratum , EI , detratf  um  a refian- 
gulo  fub,  IE,  EF,  relinquere  reaangukim  fub, EI,  IF,  vt  concluda- 
tur detradis  omnibus  quadratis  femiportionis,  OCD,  a reflangu- 
lis  lub  parallelogrammo,  OV,  & femiportione,  OCD,  relinqui  re* 
danguialubjOCD,  DCV.hocemmconftatex  C.x?.  1.  J.vtci* 
taturin  margine,  illud  tamen  ad  maiorem  declarationem  appofi- 
tum  erat . Corollarium  e>ufdcm  pariter  declarabitur  mutatis,  &c. 

Prop.  14.  fimiliter  probabitur , cum  Cor.  mutatis  nominibus, &c. 

Sic  etiam  Prop.  1 y,  15.17.18.  ip.20.  21.  cum  Cor.  inqua  patebit 
redtangula  fub,  A5B,  AHTFtt , aequari  ccftangulis  fubtriangulis , 

ABD , AVJD  ,cum  fir.t  iolida  aequaliter  analoga , & hoc  in  figura 
circuli, in  figura  autem  ellipfisdi&a  Iolida  ofiendenturefle  propor- 
tionalitcr  analoga,  ac  inter  fc  vt  coniugatarum  d ametrorum  qua- 
drata.' Sic  etiam  Prop.  n.ip  14.  15.  z6.  mqualchcma  ante- 
cedentis reponendum  efl . Propof.  17.  x8.  x$>.  jou  3 1.  cum  Cor. 

Prop.  3 2.  cum  Cor.  ac  tandem  Prop.  3 3 . pariter  cum  Cor. 

THEOREMA  XXII.  PROPOS.  XXII. 

EXpofitis  duabus  quibufcumq;  figuris  planis 3 8t  in  ca« 
rutn  vnaquaqj  fumpta  vtcumqi  regula , vt  quadrata 
(olida  earundemfigufartnniuxtadi&as  regulas,  ita  erunt 
folida  quxcumq;  ad  inuicem  fimilaria  ex  cifdem  genita  fi- 
guris, iuxta  eafdem  regulas. 

Sint  duae  quxcumq;  figurae  planae , ABC , DEF , in  qnibus  duae 
Vtcumq;  fint  lumptae , BC , EF , rett*  Irnea:  . Dico  igitur  vt  qua- 
dratum folidum  figura:,  ABC, ad  quadratum  iolidum  figurae,  DE 
F,  regulis  iamdidtis  ita  efle  quodeunq;  Iolidum  fimilare  genitum 
ex,  ABC,  ad  libi  fimilare  genitum  ex,  OI  F,  iuxta  eaidem  regulas . 
Ducatur  in  altera  figurarum,  vt  in,  DEF,  vtcu.nq;  regula;,  EF,pa-  !*  u. 

rallcla,HM . Igitur  quadraturo,  EF , ad  quadratum , H.M , habet 
duplicatam  rationem  cius , quam  habet , EF  > ad , HM,  fcd  etiam  * »• 

. alia  quxiibet  figura  plana  delcripta  ab , EF , ad  fibi  fimilem  defen- 

pum 
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ptara  ab,  HM » praedia*  homologa , habet  duplicatam  rationem 
eius, quam,  EF,  habet  ad,  HM , ergo  vc  quadratum , EF , ad  qua- 
dratum, HM, ita eft  figura,  EF,ad  Gbifimilcm  figuram  dcfcripta 
ab,  HM,<5c  permutando  vt  quadratum,  EF,  ad  figuram  quamcuq;  > 
aliam  defcriptam  ab  ,EF,  ita  erit  quadratum, 

HM,ad  ngutam  prjdi&x  fimilera  defcriptam 
ab,  HM,  prxdictx  hotnologa,crgo  quadratu 
folidum  figur*, DEF,&  folidum  fimilare  quo- 
dcutnq;  geuitum  ex  ngura.DEF,  tuxta  cornu 
nem  regulam,EF,funt  iohda  proportionalitcr 
j .huius, 3 analoga  fecundum  communem  regula, EF, ergo  erunt  inter  fc  vt  fi- 
gurz  plan*  ab  eodem  latere, vt  ab,EF,delcript£.  Eodfi  modo  oftfc* 
denxus  quadratum  (olidu,ABC»&  folidu  aliud  quodcumq;  fimilare 
genitum  ex  figura,  ABC, iuxta  comune  regulam, BC.cflc  mter  fc,vt 
figur*  a,BC,deicript*,funt  autem  duo  quadrata,  BC , EF , & du* 
ali*  quxcumq;  fimiles  figur*  plan*  deicriptx  ab  homologis,  BC, 
EF,proportionales,crgo  & ditta  1 olida  proportionalia  erunt  ,nepe 
vt  quadratu,BC,  ad  figuram,  BC.fic  erat  quadratum  folidu , ABC, 
ad  lolidum  fimilare  genitu  ex, ABC,fcd  vt  quadratu, BC,  ad  figura, 
BCpta  eft  auadratum,  EF,ad  figuram, EF.prxdidt*  fimilem,  &ita 
etiam  quadratum  folidum,  DEF,  ad  folidum  prxditto  fimilare  ge- 
nitum ex,  DEF,  ergo  quadratum  folidum , ABC , ad  folidum  fimi- 
lare, ABC,  eft  vt  quadratum  lolidum , DEF , ad  folidum  prxdiflo 
fimilare  genitu  cx,D  EF,&  permutando  quad  Jolidu,  ABC,  ad  qua- 
dratu tolidu,DEF,erit  vt  folidu  quodeuq;  fimilare  genitu  ex,ABC, 
ad  libi  fimilare  gen  tu  ex,DEF,iuxta  didlas  regulas,  quod  oftendere 


opus  erat. 


!/-  ANNOTATIO. 


5 


HVius  demonftratio  fimilis  eft  demonftrationi  Pr0p.53.ha.cui 
per  hanc  fupplecur,  Corollaria  autem  iuxta  methodum  ibi 
adhibitam  facik  quoqj  deducentur,  illam  vero  huc releruaui,  vt 
promptiore  n pro  colligendis  fequentibus  Corollarijs  lib.  3.  cx  hac 
pendentibus  eam  tuberemus  . Adhibuit  quidem  nomen  lolidi  fi- 
snilans, quod  per  iudeflniiu.it  nuiucrum  parallelorum  planorum 
fuic  parucr  1 «plicatum  lib.  %.  ad  B.  Defin.  3.  attamen  fi  vice  om- 
nium planorum,  icu defcnptarum  figurarum , iubftituamus  quot* 
curnq; plana , leu  deferiptas  figuras , ita  vt  perimetri  delcr iptarum 
figurarum  iacereiiKcllfgautur  ia  fupcrficieipfum  lolidum  ambie- 
te,  inteiligeou:  nihilominus , 1 cet  nonnihil  dtuerlo  modo,  efle  ide 
folidum,  quod  dicitur  fimilare»  ac  a propria  genitrice  delcriptum» 

iuxta 
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iuxta  datam  regulam,  fiue  fecundam  illam  definitionem  abfolute, 
flue  per  eandem  fic  modificatam,  vt  haec  fimilaria  folida  ab  infini- 
tatis conceptu, feu  ab  indiuifibiliura methodo, eximerentur;  Non 
efl  autem  difficile  infuper  infligere  ‘quadrata  folida  quarumcuq; 
planarum  figurarum,  in  ambitu  eorundem  exiflentium,  effe  etiam 
folida  fimilaria,  genita  ex  eildem  figuris,  quarum  dicuntur  qua- 
drata folida,  iuxta  caldem  regulas,  iuxta  quas  quadrata  folida  di- 
cebantur ; & t conuerlo  folida  fimilaria , genita  ex  quibufcumq ; 
figuris  iuxta  quafuis  regulas,  quarum  figurae , a gemcricium  lineis 
homologis  deferiptx  tamquam  i lateribus , fint  quadrata , efle  pa- 
riter quadrata  folida  earundem  figurarum  iuxta  caldem  regulas* 
Igitur  ad  rem  noftram  manifeftum  eft,  quod  quxcumq;  folida  ad 
inuicem  fimilaria,  genita  ex  figuris  lib.  j.  hic  denud  conlideratis , 
iuxta  alTuraptas  regulas  (quarum  paccfa&aeft  ratio  quadratorum 
folidorum)  habebunt  rationem  notam,  per  quod  fuppietur  Propo- 
fit.  34.  lib.  colligentur  autem  vt  ibi  faftuxn  efi  iequentia  Corol- 
laria vfq;  ad  finem  eiufdem  lib.  $.  mutatis  tantum  Ixpc  didlis  no- 
minibus , vbi  neccfle  fuerit,  quod  enim  ibi  per  omnia  quadrata  hic 
per  quadrata  folida  confidcratarum  figurarum  colligetur*  Do- 
ftrina  autem  fcholij  fubfequcntis  etiam  pro  hac  noua  methodo 
fubfiftit,  fi  tamen  vice  omnium  figurarum,  feu  omnium  planorum, 
fubftitutas  intelligamus  quotcumque  figuras,  feu  quotcumque 
plana,  caecera  enim  a methodo  indiuifibilium  exempta  lunc,&  hac 
lufficianc  circa  examen  lib.  ].  nunc  autem  Prop.  lib.  4«  fimiliter 
perluflrabimus. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOS.  XXIII. 

ASfumpta  exfchemateProp.  i.Lib.4.  femiparabola, 
CHG,  cum  parallciogrammo,EG3vifa  tamen  etiam 
illa  f?gura,oftendemus  paralielogrammum  ,EF,fcxquial. 
terum  effe  parabola?, HCF. 

Produ  fla  enim  diametro,  CG,  vtcumq ; in,  V , deferibatur  qua- 
drans circuli,  vel  eilipfis,  HGV , iuxta  duas  lemidiametros  coniu- 
gatas,  HG,  GV,  & per,  H,  du&a,  Ep,  parallela,  CV , & indefiniti 
extcnfa,  agantur  fimiliter  a punitis,  CV,  parallele,  HG,  iplx , EC, 
P V,  erunt  ergo  paraileiogramma,  EG  , GP , EG , quidem  circum- 
fcriptmn  femiparabolx,  HCG , & , PG  , quadrati , HGV , fit  inlu- 
per  quxcumq;  MO,  ordinatim  ad,  HG,  applicata,  regula,  CG,qu$ 

Y y y pro 
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percurremus.  Igitur  circa  Corollarium  p.  r.  nihil  dicendum  ef?. 
Pro p. 2. autem  redauratione  non  indiget.  Prop.j.fimilicer.Prop.  4. 
offendetur  eomodo,  quo  nos  primam  demonflrauitnus,  Corolla- 
riu  verb  deducetur  vt  ibi,trutatistaro€  fepb  didlis  nominibus  &c.ex 
hac  autem  oftenia  facile  deducetur  prop.j.  cum  Cor.  mutaris  &c. 
vt  etiam  prop.tf.cum  Cor.p.y.  8.  cum  didiis  in  Schoho  . Similiter 
Prop.p.io.cum  Cor. mutatis  &c»Prop. lucum  Cor.p.  12  13.14  * 
16. 17.  cum  Cor.18.tp.c4p1  C0r.20.cum  Cor.  refla urationem  mi- 
nime pullulant,  cum  a methodo  indiuifibilium  non  dependeant. 

THEOREMA  XXIV.  PROPOS.  XXIV. 


EXpofito  denuo  Schemate  prop.  a i.eiufdem  lib.4.regu- 
la  eadem,VF, retenta,  oftendemus  quadratum  foiidu , 
AF, duplum  efle  quadrati  folidi  parabola-,  VEF,&  hoc  eile 
fexquialterum  quadrati  loliditrianguli,VEF. 


Eif6qu6d,ND,fecet,FF,  in,I, igitur  reelangulum,  DNI  ,eft  x 
quale  quadrato  , NO , quod  & circa  qualcumq;  applicatas  coQ' 
tingere  concludemus , ergo  reft.m-  ^ 
gulum  folidum  lub  parailelogram-  — 
mo,CM,&  triangulo,  EMP,  enc  x- 
qualiter  analogum  quadrato  lolido 
femiparabola:  , EMP  , quadratum 
folidum  autem,  CM,  ad  re&angulu 
folidum  fub  eodem  paralLelogram- -rV 
mo,  CM,  & lub  triangulo,  EM F.cfl  v 
vt,  CM^d  EMFjidetl  duplum.ergo  quadratum  folidum , CM , du- 
plum erit  quadrati  lolidi , EMF  ,&  conlequcnter  quadratum  foli- 
dum, AF, duplum  etiam  erit  quadrati  lolidi  paraboi*,  VEF,  vnde 
& quadratum  lol*dum , VEF,  lexquialterum  erit  quadrati  loiidi  ,E 
VF,  quod&c. 

ANNOTATIO. 


2*1.4. 


Cor.i.iJ. 

huius. 


PEr  fuprapofitam  prop.fuppletur  prop.21.  prop.  22.  verb  dedu* 
cetur  eodem  modo  mutatis  nominibus  &c. 


THEOREMA  XXV.  PROPOS.  XXV.  . 

ASfumpta  ex  Schemate  prop.2  j.femiparaboh,  NOH, 
cum  frufto,  MROH,  & paralIclogrammo,VO,  ac  re- 
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<ffa,TX,  feeantc  curuam,  MH,in,I,  regula,  OH, offendemus 
quadratum  folidum, PH,vifa  difta  figura.ad  quadratum  fo- 
lidum,  ABHMjdle  vt,  ON,ad  compofitam  ex,  NR,&  ;.RO. 


Extendantur  .n.  HO,VR,  verfus,OR,&  fiant,  OC,RA,  fingulx 
aequales  ipfi,ON,&,DO,BR,  capiantur  fingulx  xquales  ipfi,RN 
, & iungantur,  AC,BD,CB,quasextcnfa  indefiniti,  TX,fccet  in,F’ 

P,E.  Etunt  ergo,  AO,BO,AD, parallelogramma.  Cum  vero, CO» 
aequetur,  ON,&  DO,ipfi,RN,crir,  CD,xqualis,OR  .i.ipfi,  DB, 
vnde  etiam,  EP,ipfi>PB>  hoc  eft  tpfi,RX,&  tota,  EX,  toti,  NX  ,& 
reliqua,  FE,reltqux,OX,xqua:is  erit.  Quoniam  vero  quadratum, 
OH , ad  quadratum  , XI , eft 
vt,ON,ad.  NX,  hoc  efl,  FX , 
ad,XE , hoc  efl  quadratum , 

FX,  vel  quadratum  , Co  > ad 
re -Ungulum,  FXE,  ideo  per- 
mutando quadratura , HO, 
ad  quadratum  ,OC,  erit  vt 
quadratum,  IX, ad  re&atigu- 
him,  FXE,  tx  quo  conclude- 
mus , vt  in  fuperioribus  re&angulum  foli  Jum  fub,  AO,&  trapezio, 
BCOR,efleproportronal  ter  analogum  quadrato  lolido.RMHO. 
Similiter  offendemus  quadrata  folida,  AO,OV,  efle  proportionali* 
ter  analoga, & conlequentcr  prxdiftis  duobus  (olidis  elfc  propor- 
tionalia coiligemus,  vnde  permutando  quadratum  folidum , VO , 
ad  quadratum  folidum,  MORH,leufconlpefta  figura  prop#»?.lib. 
4.)  quadratum ioIidum,PH,ad  quadratum  lolidum  frufti,ABHM, 
Cor*i.i$.  erit  vt  quadratum  lolidum,  AO,  ad  reftangulum  folidum  fub,  AO  * 
huius.  trapezio , BCOR  »i*vt,  AO,ad,BCOR  .i.  vt,CO,ad  compofi- 
!•*»  tam  ex,OD,&  ’*DC,.;.  vr,ON,ad  compofitam  ex,  NR,&  J*R 
C»  quod  &c.  . 


N 


ANNOTATIO* 


P Er  hanc  fimiliter  fupplctur  prop.  23.  poftcrior.n*  pars , cunr 
Cor.  deducetur  vt  ibi^nutatis  nominibus  &c»Prop.24.rellau» 
ratione  non  indiget , ficut  etiam  p.i5*cum  Cor*  Prop.  rd.oflende» 
tur  etiam  vt  ibi,  mutatis , &c.  ficut  & p.  »7*  cum  Cor.  fimiliter  p. 
18.  cum  Cor.  p.  19.  cum  Corol  lari js  ,p.  30*  cum  Cotollarijs , p. 
31*32. cum  Cor*p.33.34.cumCor.jT.cum  Cor.p.  16*37.38.3  9.40. 

cum  Cor .41.41.43.44.4543.46.  autem  eft  nobis  ldlauranda. 

* irriTT  THEO- 
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THEOREMA  XXVI  PROPOS.  XXVI. 

T N figura  prop4<s.oftcndemus,  regula  eadem  retenta,  re- 
1 dangul  um  fol  idum  fub,  HP,PE,dupluin  effe  re&angu- 
li  folidi  lub,  BZPD,  DPGr 

Sumatur  .n.  de  illius 
parallelogrammum,HG 
fto  parabols,  BZGD>& 

F,  DP , fiat  autem  tnlu 

aequalis,  PD,  & dufta,  A 
lela,  DPJupgatur,  AD,  _ 

T,  in,  N.  Cum  ergo  in  dicta  prep, 

i ndependenter  ab  indiuifibilium  methodo,  eoefudatur  reflangulu  * 
RTF,ad,$TI,clTe  vt,PD,ad,DT,idpfum  & hic  tanqua  dcraonftra* 
tu  recipiemus,led,PD,ad,  D T.hOc  eft,  CT»ad,  TN,  eft  vt  quadra' 
tum,  CT,ad  re<ftangulum,CTN,ergo  reftangulum,RTF,ad,STI* 
erit  vt  quadratum,  C,T,  ad  reftangulum,  C1  autem, RF,  vt- 
cumq;.dufta  parallela,  ZG,  ergo  modo  coniueto  oftendemus  foli- 
dum redangulum  lub,HP,i'£rcfle  proportionalitcr  analogum 
quadrato  lolido,  MP,  licut  re£langulum  lolidum  lub  , BZPD , DP 
G»  e (Te  proportionalites  analogum  re<51  angulo  [olido  i ub,MP,PA 
D , & tandem  concludemus  htec  folida  elie  proportionalia , ideft 
re&angulum  lolidum  lub,  HP,PE,  ad  reftang.  lolidum  lub,BZPD, 
DPG.elle  vt  quadratura  lolidum  MP,ad  re&angulum  lolidum  lub, 
MP,PDA,ideft  vt,MP,  ad, PDA, ideft  concludemus  reflangulum 
folidum  {ub,HP,PE,  duplum  effcrc&anguli  lolidi  lub,  BZPD , PD  Cor*  ,*,J« 

G,  quod  oftendendum  erat-  hu,u,s 

ANNOTATia 

TJ  Rop.4<S.igitur  rellaurata , ftylonoftro fequentium  propofitio- 
Jt  num  demonltrationes  prolequemur  ab  hac  vfque  a d j 1 .inclu- 
fiufc,  quae  quidem  veritatem  habere  comperitur  ex  prop.u.hu  us.- 
Scholium  autem  lequens  retineatur  vt  ibi,  fubfiituendo  tamen  no- 
mini  omnium  limilium  figurarum  hoc  aliud  , nempe  quotcunque 
fimiles  figuras  &c»vtin  examine  lib.j.  animaduerlum  elt.  His  ve- 
ro praedcmonftratis  fublequentia  Corollaria  vfq,-ad  finem  lib*4.  lo- 
lita  nominum^  mutatione  fafta  , cunfta  facillime  deducentur  per 
iam  oltenla  circa  quadrata,  lcu  r exanguia  loiida  lub  talibus,&  ta- 
libus 


fchemate 

, cum  fru-  HEM 
re£lis,R  / 
per,AP,  n V C 
M , paral-  / £ 

iecans,C  2 A 
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libus  figuris , in  antecedentibus  prop.  confidcratis.  Appendix  ait 
tem  Cor.d  rehaurationc  minime  indigere  manifeftum  cft.  Et  hasc 
circa  prop.lib.4.adnotaflcfufficiat,religuum  cft,vt  adlib.j.examh 
‘nandum  nos  conferamus. 


THEOREMA  XXVII.  PROPOS.  XXVII. 

IN  Schemate  prop.  iJib.f.  regula  eadem  retenta,  often- 
demus  quadratum  folidum  parallelogrammi,  AF,ad 
quadratum  folidum  hypcrbol* , DBF,  efle  vt,OE , ad  cotn* 
pofitamex,NB,  & ’.BE. 

A Humatur  .r.  ex  eo  paral* 

Iclogrammura , CE , cum  fe- 
mihyperbola,  BEF  ,&  retta , 

OE,  necnon,  MG,  quxeum- 
;ex  ordinatim  applicatis  ad 
■ametrum,  BE,  extendantur 
autem  * CB,  FE,  & fiant  BD , 

EQ^finguke  aequales  ipfi  , L« 

O,  necnon,  RE,  AB , lingulas 
ecquales  ipfi , EB , & jungan- 
tur, DQ^_AR,AE.quas,  GM, 
indefinite  quoq;  produfta  fecct  in  punftis,  P,  S,  T.  Erunt  ergo , D 
& fch  DE,  AE,  parallelogramma.  Quoniam  vcr6 quad.  EF, ad  quad. 

ill'..  1.  MH,eft  vt  recfang. OEB, ad,OMB, hoc eft  vt  re£tangulum,QER, 
ad  reftangulum,  PTS,  permutando  quadratum,  FE  , ad  re&angu- 
lum,  QER, erit  vt  quadratum,  HM,  ad  reftangulum,  PTS  ,quod 
& in  exteris  offendemus , ergo  quadratum  folidum,  BEF , & rc- 
dfangulura  lolidum  lub  trapezio,  DQEA,&  triangulo,  AER, erunt 
proportionaliter  analoga,  ac  in  proportione  quadrati , FE,&  rc- 
dlanguli,  QER.  ( onfimiii  modo  probabimus  quadrarum  folidum, 
CE,  efle eequaliter analogum  rcdfangulofolidofub,  QB,BR,&  ad 
ipfura  pariter  efle  in  proportione  quadrati,  EF,ad  reftangulum,  Q 
ER,ergodifia  lolida  proportionalia  erunt,  & permutado  quadratu 
folidumCF.,ad  quad.  lolidu.BEF,  erit  vtredlangulum  lolidum  fub  , 
. . Q_B,BR,adredfangu!um  folidum  fub,DQEA,ARE,hoccft  vt,QE» 
»7.  UlUi*  adc6pofitaraex  *.QR,&  ’.RE,hoceft  vt,OE;adcompofitaex,N 
B,(qua:  eff  dimid  a,BO,)  & BE,  ig  tur,  vifo  fchemate  ditt$  prop* 
i.quadratum  folidum, AF»  ad  quadratum  folidum, DBF,  erit  vt , O 
E, ad  compofitam ex, NB,  & '.BE,  quod  dcmonftrare  oportebar. 

AN- 
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PEr  hanc  fuppletur  prior  parti  prop.i  .pofterior  vero  oflen detur 
vtibi,mutatis  conluetis  nominibus  &c.ficut  etiam  prop.  2. 
Confimili  autem  methodo  adhibita  in  praelenti  prop.  offendemus 
quad.folidum,GE,ad  quadratum  (olidum,  HMEF»  in  luperiori  fig. 

(hoceft  in  figura  p.j.hb.j.quadratum  (olidum,  SF,  ad  quadratum 
folidura,  HDFG,)cile  vt  redangulum  (olidum  lub , QM,  MR  ,ad 
redangulum  folidum  fubtrapezijs , PQET, SRET , hoceft  vt  re- 
da ngulum,  QER,  ad  redangulum  fub,  QE,  ST,  vna  cum  redan* 
gulo  fub  com polita  ex  ’.PS,&  fub  ,TM , ideft  vifo  fche- 

mate  p.j.vt  redangulum,  OEN,  ad  redangulum  fub,OE,&  NM,  x?»hi»«, 
vna  cum  redangulo  lub  compofita  ex  ’.NO,&  ’.  ME  ,&  (ub,  M 
E;  pofterior  pars  autem  eiuldem  prop.5  .deducetur  vt  ibidem , mu* 
tatis  nominibus  &c.Sicut&  omnes  prop.  a 4.  vfque  ad  ao.inclufi- 
ue,cum  earum  Corollarijs.  In  prop.»  1 .vero  patebit  quadratum  fo. 
lidum  , O P,  vifa  illius  figura  aequari  redangulo  iolido  lub,  O 
LS,OVC$, figuris,  regula,  DC,  etenim  ex  ibi  demonflratis  liquid6 
apparet  hxc  effelolida  aequaliter  analoga  iuxta  didam  regulam  > 
ex  quo  de  inde  reliqua  concludentur  mutatis  nominibus  &c.  ficuti 
& Cor.  In  prop:2  2.figura  ficeft  corrigenda , debet  enim,  EC,  hinc 
inde  produci, vt  incidat  afymptot's,OY,OP,verfus  eam  produdis, 
in,  S,I,quas  litter?  defunt,  caeterum  prop.oftendetur  vt  ibidem  mu* 
tatis &c.(imul  cum  Corollarijs, necnon  prop.2  3. 24.1 5.36.17.18. 
cum  Cor.dt  29.cum  Cor.Prop.jo.autem  patet  exd.dis.His  deniq* 
reftauratis,aclcquenti  fcholio  modificato,  iuxia  quod  didum  fuit  2 t 

in  examine  lib.$.&  4.lequentia  Corollaria  vfq;  ad  finem  eiufdem  l.Ai  not.11! 
J.pcr  quadratorum  iolidorum  praedcmonftrata,firoiliter,vtin  prte-  &*6.hu* 
fatis  libris,  colligentur , htec  auteni  pro  reflaurationclib.j.dida  ius* 
fint  fatis. 

Quoad  lib.  6.  vero  patet  in  eo  traditas  demonftrationes , quas  ex 
methodo  indiuifibilium  dependebant,  ibide  fuiflerellauratas.  Illas 
autem  propolitiones  Jn  quibus  adhibentur  aliquando  nomina  om- 
nium quadratorum  talium,vcl  talium  figurarum, adhuc lubfiftent, 
fi  illis  nomina  quadratorum  (olidorum  earundem  figurarum  lub* 
ftituamus,  hac  .n.fola  mutatione  fada,c*etera  omira  manent  in 
fuo  robore,  vt  ineo  libro  innuitur  in  fcholio  prop.  20.  ac  luperius 
faspe  laspius  repetitum  fuit , 


Finis  Septimi  hihru 
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